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B Vje fingula nomina prouocare (criptore* 
confueucrunt adfua opera magnis Heroi* 
busconfecranda.conrpirancin vnum om^ 
nia , noiiquc ad hoc Excellentia? T uae nun» 
cupandum prorlus impellunt .Aut eniny 
eximia nobilitas quicritur ad illuirria Aufpiciaconle* 
quenda; autfingularisqucedam indudl:iodeu]n<fh{rimi 
animi:aut magna do(^nna!,quae in Dedicato volumine 
pertradlatur,notitia:iut demum peculiaris aliquis ne- 
xus inter operis argumentum , ac Dotes florentes ia.# 
Principe, ctii opus idem obleqiienciiTime deuouetun 
Porro fi conientaneum ab infigni Nobilitate prsefi- 
/ dium petitur, quid Tua pr5ftantius,ad Gothos Hilpa» 
niarum Reges D- Hcrmenegiidura. Recaredum ori- 
ginem referente, perpetuoque Ijpljndore ad prieientem 
claritatem deduda ? Infimtus um ineundo confiliu itu 

rc» 



recenfcndi Auonim feriem,qui praedarifTimam 
Cardenas familiam, quaj Te Principem fuumagnofcit, 
gloriofiffimis nominibus illuflrarunt. Quoniam vix 
aliquid mihi permittitModeftiaTua, pauca tantum , 
delibare cogor in fpecimen Cceterorum , nuequae in Hi- 
fpania primum, occiduaCoeli parte, fiue qua; in Italia 
deinde, atque hoc florentiflTimo Regno , u conferattt 
Iberie, vergente ad Orientem Solem inclamer urit-Nul- 
Ium PoetcC nobis , aut fabuiofa Mythologorum com- 
menta bellatorem exhibent, adeo prodigiofa incly- 
tum ftrenuitate,vt celebratus ille a fyncerilTima om- 
nium , qui bella Idifpaniqa polleris tradidero , Icr j- 
ptomm lide Cardeniiis Duxinon vna aut altera,fed in-^ 
numeris, languine* barbarorum irrigatis? palmis pr<e- 
cindus,eaque demum immortalis fam£e Regnum ade- 
ptus qua in atrocilTimopraelio irrumpens vnus Mau- 
rorum innumerabilium exercitum Manufam eotum* 
dem Regem fua ipfemanu confodit , cuius occiimb en- 
tis fatum lequuta eft barbarorum omnium clades . Ex 
prolequutis Aragonios principes ad Neapolitartuno 
Regnum capelfendum Cardenijs Heroiqus ambigi 
merito potefl: , maiorne Sago , an T oga, confilio, an ma- 
nu,in Regia fuerit, an in arena A lphonlus,Fcrdinandi, 

& Annae Emanuclis ex Regibus Caftellae filius, & Al- 
phonfi Magni M^iftr i ordinis D. lacobi , & G uttieris 
M^ni Legionis Commendatoris confobrinus j illumj 
enim, quia prudentia,regnandique artibus excultilTi- 
mum» Alphonfus Primus Rex aGcmcilijs e^t, fum-^ 
moque in amore , ac precio habitum Magni C^merarij 
munere, ac ProregiaCaieta adminifbatione donauit: 
Plutiae mox Vibjs Alcaydum dixit ; cumdemque , vt 
armis clarillimum, lupremum militiae Pr^efedum tue- 
ri iulTit partem illam Regni,quae obijcitur Latio,quam 
prouinciam eximia cum fblertiaeobiuit*ac fortitudi- 
nis laude. Quid eius filium Ferdmandum memorem, 
ad quem ornandum gloriae certamen iniuerunt inHi- 
fpania, Italiaque Ferdinandus Catholicus , ac Federi- 
cus Reges •* perinde ac fecum iple pugnauit Qirdenius, 
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inceftum relinquens, plurane Hifpanis , aut Italis con- 
fignauerit fux monumenta virtutis,debellatis ibi fxpil- 
(ime Mauris clari{Timus,Almeri2eque idcirco renun- 
ciatus Alcaydus; hic tam illuftribus Federici gratiam 
geftis promeritus , vt ab illo Laini Marchio, atque A- 
cerrarum Comes inftitutus fuerit; Hoc enim folemno 
habuerunt Cardeni|^Principes , vt licet Regibus in de- 
licijs, ijfque gratiofimmi,ninil tamen gratia , fed omnia 
fingularis virtutis merito comparauerint . Eiufdcm_» 
pra;miumfuit,ac praecipue fublimis in armorum tra- 
«flatione pr«ogatiuae,f upremus ille apud Hifpanos ho- 
nor quo a Garolo Quinto fuitaffedlus Bononiie , Nea- 
poli, ac Tuneti alter CardeniusFerdirtandus intercos 
Magnates recenlitus, quibus tantummodo licet, fiium 
alloqui Regern operto capite. Ante annos mille Re- 
gium fontem Ibrtitam fuiue ,perque omnia deinde le- 
cula maximis viris inclaruifTe,Gentem T uam, fatis di- 
(erte teftantur fide digniffimi plures hiftorici , diftin- 
dtius enarrantes fplendorem Familiae Tuae,cuius quia 
Nomen «I nemine ignorabatur,'lciebantquod omnious 
gratiffimae acciderent,quas fufius profequebantur ma- 
gis accuratie eius cognitiones.-qiiare tametfi pauca ad- 
modum fint qu? innuimus£X immenfo viridarioT uo- 
rum Maioru, Te renitente potius feftinanter decerpta, 
quam diligentius coi leda : abunde tamen fufficient vt 
omnibus innotefeat illa eximia nobilitas quae nos inui- 
tauit ad huius operis Nimcupationem,licitumque ne- 
gari non pofljt, reliquis praetermilTis, ex Tuis adTo. 
aliaquc huius Nuncupationis nomina fed inare. 

Vtque ad illa , quae me maxime attingunt , gratique 
fenfus animi excitant, gradum faciam lircundam con- 
fecrandorum voluminum caufam expendens , quidni 
hoc Tibi, veluti praefidi inter mortales numini, oble- 
quioamantiffimo dicem, cui non modo Voluminis hu- 
ius editionem debeo , fed etiam fpiritum ipfum , & vi- 
tam ad magnam operis partem feribendam , vniiier- 
flimque mdiorem in formam rcuocandum . Noftro 
femper obuerfiicur animo Humanitas illa mirifica.^, 

qua 



qua, ftatim atque affe<3:uma?gritiidine cognouiftihu- 
ialce » quam paul6 ante delibaueras , Noua? in Mathe- 
maticis ftudijs proficiendi Methodi Audtorem, illico 
eum humanifiime dignatus es inuifere, neque femel 
tantum , aut iterum , led frequentifiime , ac fere perpe- 
tuo decumbenti adefie,& alloquio fuauifiimo recrea- 
re: quod licet quauis medela efficacius elTetad fbfpita- 
tcm inftaurandam, no tamen defiderari paffus es quid- 
quam ex ijs, qucC ad morbi vires, aut partam ex illo m?- 
ftitiam propulfandam conducere poficnt omnia libe- 
raliffime limgerensJLaboranti ; quem praeterea incredi- 
bili officionlhmi animi benignitate deferre voluiffi ad 
1'uburbanas^des Tuas,dc quo fruuntur aerem liberio- 
rem: vbi ea illi folicitudine, & amore adfuifti,quo, 
perHialum Tibi efTe, opinari liceret, inhuius Methodi 
Audfore difcrimini vit« obnoxiam elTe Mathefimj 
ipfam naturalium fcicaatiarum pixftantifilmam, at- 
que a Te maxime adamatam. An forte illud etiam in 
caufa fuit, quod ex quinque vel fex colloquijs , quas an- 
tequam tEgritudine corriperer , de hac M^odo ha- 
bueramus , illius pr^ftanciam probe perlfoexeras ? hoc 
certe confiat, fatis ilia Tibi fuperque fuifie colloquia-,, 
vt in ijs, quas animi gratia inquirebas problematu m fb- 
Jutiones,aut exarabas Mathematicarum propofitio- 
n u m demonfirationes , intereris T e experiri maximam 
faci litatem , potifli mum refultantem ex Logifticae no- 
fira regulis inuentioni feruientibus, quarum in vfu 
confifiit praecipua huiiifce Methodi pars: Quid de illo 
rderzm flagranti defiderio T uo, vt hac M^odus in_» 
publicum prodiret numeris fuis omnibus abfoluta.,, 
adeo vt nihil aliunde mutuandum efiet , immo ne illa_> 
quidem ante ia(fia, pralumenda,vtque dici confueuit, 
fupponenda cfient,quae prius de eadem Methodo ab 
eius Audfore confcripta lucem afpcxcrantjintelligebas 
enim, hoc melius paAo confulturairi vtilitati6c com- 
pendio cupientium difcere Mathefim, quibus mole- 
iium accidit, ad diuerfa remitti volumina. Animad- 
uerteras praeterea , eo quo praeftasmentis acumine, in-» 

illa 




illa . de hac Methodo Icripta prodierant , aliqua_> , 

irrcplilTe , quibus acrius ing^ixm Tuum non fatis 
acquiefeebat. Neque veri) arduum i aut iniucundum 
accidit mihi, T uae illir publico bonoftudenti, volunta- 
ti obtemperare , quam’ praterea incendebat generofij 
munificentia Tua, vitro ingerens omnia, quat noflr» 
deerant tenuitati. ' i lov,;/!. 

Iamq;iutundiffima c6m«noratio eorum, quibus me 
deuinxit regalis Indoie&T ua,in medium protulit Ter- 
tiam conlecrandi voluminis C^i:da;rh> inngnem videli- 
cet in Mathematicis Do<ffrinlmiTuam,quam fcien- 
tiam prat reliquis excolendam- fufb^ifli, licet inomnt 
Literarum»Scientianimque genere veriatidimiis, Mu- 
fis amicus, de Te optime meritis , nobilibus all|s omni- 
bus difcipiinis ita eruditus , aefiianimum ac 'ft udium.» 
lingulis tantummodo addixilTes-,vt mirurn proinde^» 
non Iit, quod tanto earurncultpres amore prolequarisj 
nobiles chimiacultates ab ijs foliknccmtemtiuntur, qui- 
ob earum inlcitiam nolunt libi videri infelicesiTe vero 
ea commendat omnium’oc^itiq;quae vcl i^riuato 
lacdicret admirationem fui: atque h*ec, qu*eT^ olim_» 
Alumno gloriata fuit Academia, perpetuis deinceps 
T^laulibusincoelumefFereti- i . . 1 ‘ i 

Supereft Quartum nomen, quod nobis ad huiulmo- 
di nuncupationem illufbre addidkcalcar,Nexus vide- 
licet Tuas inter eximias praerogatiuas , & qualeldm- 
quenoftra Methodi proprietates. Illud in hac pra;ci- 
puumdft,quodfublatolcabro,& falcbrofo,& praeci- 
pitijs, abieaoque itinere Elementorum antiqu«e Ma- 
theleos , hoc cft vite conducentis ad Mathematicas 
fcientias, prater quam alia nulla ad haec vfque tempo- 
ra cognofeebatur j aliam fcienticc huius amatoribus 
exhibemus planam, 6c commodam, qua ex omnimo- 
da eius ignorantia facile perueniri poteft ad eius intelli- 
gentiam non vulgarem .Hanc aperiri femitam in Me- 
thodo quam Logiflicam inferibimus, aliquot anno- 
rum experientia comprobauit in mearum praeledio- 
num auditoribus, feriptorumque ftudiofis . Noua h^c 
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dici Methodus potdl, quemadmodum ex antiquiori'^ 
bus.rudioribuique lapidibus » recenter elaboratis , in- 
que non vhtatam formam compofitis , extrutflunij 
ificiym, appellatur nouum .Antiqua vero cenferi 
potefl, quatenus antiquitatem fingula: illius redolent 
parties: quippe ex antiquorum Mathematicorum mo- 
numentis deiumptae , vel vt verius dicam effoflae funt,- 
eo fere modo » quo ex fodinis preciofu m, fed rude ,au- 
rum erukur. Recenti ita, vetuftiiTim^ haberi pof- 
lunt Dotes T uae, y t haulhe a Pr*ftantiflTimis, ac regali- 
bus Aui^ fed inT^ rarifrimoadmkandoque laudum^ 
omnium confortiocdnfpirantes. Nam praeter illa,quat» 
innuimus , Ingeniji^ natae adLdemetrmdum omnhimJ^ 
animos Indolis ornamenta, egregia Te commendat in 
liipcros religio , fmgulafis a primis annis , ac perpctua_, 
morum condi(0rinjorum integritas, conflantia, & for-’ 
titudo regali origine d^navcidemque refponr 

dens Munihcentia, &. Comitas , deterens nitiil , fca po- 
tius in .maius perpetuo prouehens magnitudinem.» 
T uam .Enim, vero (i propiofitum adequuntur conatus 
AuthoriSiiKHiahaec vetufHs ex ruderibus in Mathefi 
eret^a Moles» quodammodo dici poterit emulatrbc 
glorixTuae.qiu viuum mTe.recenlque virtutumJT 
omnium Portentimi nodro huic kculo exhibuiftiHos 
vero qual^fcunque ccmtusnoflros tantis nominibus 
ad Te (piantes noflraquc 'omnia Tibi obi^uio a- 
muitilTuno confecramus. Vale,& ad pr^diura do^ 
cbrinarmii, iKidfiquefeculiDecus diutillime vhic- i 
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^gidijFrancifcideGottiflniesBrujtellcnris i Societate Icfu Logiftica vniuerfa- 
lis fiuc GottigniaoaMatlKlij amplefiens Atuhmctic5,Geometri5,aliarumq;par. 
uum Mathefros elementa. fitcuiffirai propofita , amplifSmi declarata, latiffirai 
^ patentia, folidiflimi demonftrata . Primus liber docet Logifticxpradicje vfumT 
.Secundus liber demonfirat Ipecolatiua LogUiicat fundamenta . Tertius liber 
^. . confiderat conucnientias atque differentias inter antiquam Mathefim ab Eu- 
clidc triditain • AlgcbrAm 2 Vict2 , Cifcciio i «ilijfcjuc protnotjtm i 
prioribus libris expolitam . 
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Francifcus Vcfde Vi&Cap. 

RE VER ENDIS S IME DOMINE 

I N lAroea dclci^neto^en Epigraphes ^gidins de Goitteniei 
Brux^lralis £ S^^ute ^m,LogiftiCa, fiiie Gbttigniana Mathelis vnibc^alis, 
curo nihil cxiftat P^ OrtTOtot» , vel probis moribus aducrfiiro, id^Fd pu- 
• blicam vtilitatem; ratb vel^wt {>bint 6 ptt!t dmtiibiis numeris abfolutm,tVbis 
toBwmttendmn autt^ , T®qac demurt» Rcuerehdifs. Domine i uOl^a. 
J ttm.‘&»qamtem 5 SupcrS‘i|)preCort i Iilniiitsyj. - 
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ILLVSTRISS. ET ECCELLEN riSS.SIGNOSE. 

N Oucllo dc Bonis Stftmpatort In quefta Fedeliffimi Citta di Napolifupplican- 
do intendere a ViE. cotne defidera ftainpirc tte Itbri dei M-R.P. Egidio 
Francefeo de Gottigniesdella Compagnladi ^esii, llprtmoelntitolato. Docet 
tofifiit* vnhnrfiUt vfum froSicum . II fecohdo .Demonjlrot ffottiUtiut eius 
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P R ^ F A T I O 

AD LECTOREM. ^ 

Athefcos obie^ium conditui a quantitate , verifliraum 
cft & ab omnibus conceflum :quid in hac aflertione 
per vocem tjnaniitas intelligendum fit, neque obuium 
arbitramur , neque padim declaratum, fed quamplu* 
rimis, etiam qui fuis feriptis meruerunt Mathefeos 
magiftris annumerari , non fatis cognitum. Si vox 
^antitss intelligatur in ea fignificatione , quam illi 
concedendam docet noftra Logiftica : propemodum nihil remanet iii.< 
rerum natura , quod qaantitatis ditioni non Tubijciatur : atque dicen- 
dum eft, Mathefeos obieaumeofdem fer^ limites habere cum ipfa na- 
turaihuius obieAi fui proprietatibus contemplandis vacat Matheiis:,quae 
defumpta differetiaa quantitatibus qnas conridcrar,nonnuilas admittit 
redridiores appellationes maximi vfitatas t iri Marhefis contemplans 
continuam quantitatem , communiter dicitur Geometria : Arithmetica 
ver^ nominatur, Mathefis contemplans diferetam quantitatem : huiuf- 
inodi alia padim vfitata nomina non inueniuntur ,qux indicent Mathe- 
ftm contemplantem maximi vniuetfalcm, aut aliam quantitatem gene- 
re difFerdntcm ^ continua & di fereta, licet illarum omnium contempla- 
tiones pertineant ad fcientiam qus-appellatur Mathefis : ad quam pro- 
prii fpedant omnium omnino quantitatum proprietates: quam multae 
fiRt, & mirabiles pulchritudine, & vti litate xdimabiles,neqoe iotellige- 
tCy nequeetedere, neque fufpicari poteft Mathefeos ignarus . Humans 
menti nihil accidit magis gratum, inagis iucundum, clara veritatum co> 
^oklonei prsfertim fi nbus,fi vtileSj& incxfpedats fint.Dc Mathefi li- 
^cthberc prenunciare, quod longo interuallo fuperet reliquas natura- 
les fciencias omnes , abundantia veritatum qux mentem recreent rataJ 
pulchritudine i multiplici vtilitate diuitem reddant i qus adeb noux 
atque hfUptQars adueniant, vt meritb admitti non pouint nifi aflenfus 
Violenti miwqiieatur-ioeluilabiii deitiondratione. ' 

Prtxaliarumr&hesiiartimconclufionibus, forrnidolofum atque dc op- 
pofito adhuc dubitmiadcnfum, congedis pluribus argumentis impetra- 
re jinonparum prsdareed . Conclufiones (nas certas, Stque vnico, fed 
dcmonftratiuo ai^umenio hwfehdatas reddere , magis proprium ed 
Ccienujs Mathematicis: illx velutiYUinam minitantes fabricx, inclina- 
txnbn corruunt, quia multiplici fudentaculo fulciuntur: idx validio- 
rlblis ftmtkmenris beni innixx , firmx ercidxquc confidunt ; illx clau- 
dicantibus, idx firmo greduincedentibusfimilesfunt : illis auxiliutR^, 

idis 




iAisitnpedimcntuna afferunt fulcra plurima, (iue argumenta confirmau' 
tia conclufionis probationem . In hac certitudine atque infallibilitate, 
potidimum confillic Mathefeos dulcedo atque amatnitas mentem re- 
crcans.Potdl aliquis conclufionum Mathematicarum vtilitatcm cogno* 
fccre atque illa frui , indcpcndcntcr a commemorata dulcedine cogni- 
tionis: etenim illa non rarb comitatur pra^icam Mathdini : haec infe- 
patabiliscd a Mathell fpcculatiua. 

VtramqueidamMathcfim pra^icam& fpcculatiuam docet noftra., 
Logiftica, methodo quantum arbitror facili, fcd nonvritata,adebque-> 
noua : in hac feribenda, nihil Mathenuticum aliunde cognitum fuppo- 
nicur: tum quia difeentibusid magis commodum videbatur: tum etiam 
quia noluimus iliis aliquid propinare non faris defxcatum : fateorque.» 
mc ignorare , quo loco LogiUicae noftrz cum alienis communia , inue- 
niancur^non permixta, aut inutilibus atque fupetlluis, aut etiam noxijs, 
praefertim ad Mathefeos dudium recenter accedentibus, quosfacile cft 
feducerc d reAiori breuiorique via ad Mathefeos penetralia. 

Trimus Logifticae noftrae liber, totus pra^icus ed: duplicem tamen 
praxim conti net, alteram humiliorem magifque cognitam, quat vt ita di- 
cam,carcam, hoc cd nullo fublimiori difeurfui innixam , cxecutionem_. 
docet : alteram eminentiorem minufque cognitam , maximcque ocuU> 
tam, quz praidicam inucncioncm pro fine habet, atque requirit firmam 
ratiocinationem , fiue vc propofiti problematis folutioaem inferat , (iue 
vt oblatae propoficionis veritatem aut filfitatem euincat ex Logidicae 
elementis . Hos difeurfus dirigentes pradica; regula;,tres diuerf; propo- 
nuntur, quz Logidica:, atque inuentionis regulae appellantur , quia vti- 
les funt vt legitime concludatur quod inferendum id.quando fatis non 
patet quomodo ex Logidicx clementis inferri poflit. In bunc modum-, 
primus liber docet vfum pra^icum elementorum nodrx Logidicx,qux 
fupponit certa atque indubitata, quemadmodum qiiziibet alia pradi- 
ca,fua fundamenta piopriafque regulas fupponendo, tota occupaturin 
exceutione. 

Secundus liber odendit,clemcntorum Logidicx riibfidentiam,atque 
cx terminorum intclligentia demondratiuis difeurfibus probat vera^ 
ede, qux non videntur fatis immediate manifeda ex terminis: fiue finc 
elementaria theoremata, vt funt omnia & fola illa qux continentur libri 
fecundi tribus capitibus, immediate primum fubfequentibus,& enume- 
ramur capite odauo libti primi : fiue fint alia theoremata , qux propter 
maiorem difeentium commoditatem placuit annotate in primo libro, 
aut his addere in fecundo libro; fiue fint praxes aut problemata qux fi- 
milem ob caufam proponuntur in primo libro. Hxc omnia admt^unu. 
pauca effe nufquam aderimus, tamen, in huius operis fronte, breuidima 
adirmamusnodrx Logidicx elementa, illorumque nonnullas alias pro- 



prictMesaflerimus:bretii^ma aegarinon pofTuorjquie paaciora quate 
trjginU tbcorcmara continent ; neque huic breuitati aduerfantur iltiu. 
plurima quar pertinent ad elementorum declarationem, quat alTeritur 
amplilTima.Quam late pateant breuia hate elementa, colligendu eftexijs 
ad quje vtiliafunt,feruiuntver6 vr minime afpero, fed facili itinere per- 
ueniatur ad illa omnia ad qux maximo laboriofn conatu , nonnulli ex 
pratftacioribus Mathefeos principibusadurrcxciuc cxEiiclidcisclcmc- 
cis; feruiunt etiam ad alia quamplurima,ad qux nullatenus fugiciunt 
qua: docet Euclides: quxque in fuis dement is, per aliquot centena., 
theoremata, firma & dcmondratiuisdircurlibusAabilita reddere cona> 
tus cft {hanc firmitatem atque rubnilentiam, nequidemomni ex partem 
illis concedendam arbitrantur dodiores Euclidis interpretes atque ex- 
politorcs, fed diucrii notant diuerra,quibusnon fatis acquiefeunt, qux* 
que exiftimant infulHcientia pro ea firmitate quam requirunt Matbe- 
feos elementatquoniam vero exifiitnamus tali infnfficientia non labora- 
re cle<i entanoltrarLogifticar,a<rerunturanobis folididimc demonfira- 
ta.Hisaddipotcfi, quod «elementa Euclidea nonnifi fatis humilia con- 
tineant, ex quibusmaxime arduum eft eniti ad reliquas Mathefeos do- 
drinas,ad quas potius ex generalioribus comode defeendendo perue- 
nitur ex clementis prnpofitis in nofira Logifiica : quzque fonaflis me- 
lius comparati poiruntcopiofillimz aquarum fcaturigini, ex qua ori- 
ginem habent fponte defluentes aquz, facile per canales vel riuulos 
quaqua verfus dcriuabilcs;quam rudioribus iiibftrudioaibus alicuius 
fabricz tantum fuflcntantibus reliquam iplis impoflcaio molem clc- 
gantiorem, quibus aliqui nonmal^ alfimalantur Mathefeos elementa 
quxappellanturEucluiea. , 

Tertius liber ,potilbmum vtilisefi , defiderantibiis profundiorem., 
intelligcntiam Mathematicarum rcicntiaruin:tU(nquia|.ogifticx no- 
ftrx methodum confert cum celeberrima duplicialtera methodo: ex 
qua collatione meliusinnotefcit eius prxlfantiai nihil enim bonum nifi 
comparatum: prxferri autem ijs quat habentur mcliora>probat maximi 
eminentem gradum bonitatis.Tumetia quiaMathcmaeicaru feientiaru 
prima-eiemcnta,cx quibus reliqua derinanturat'que originem habent, 
confidunt interminorum intelligentia:dehac in librotcrtio,& fponte 
& opportuni fefe offert occafio,agcndifurius,atqne melius offendendi- 
non pauca, que maxime conducunt ad fpcculatiux Mathefeos intclli- 
gennam. 

Terminorum expofitio vficata in uoffra Logiftica i nobis exilfima- 
tur proximi conformis intelligentiae terminorum, quamfupponunt,vel 
requirunt, prxeipuorum antiquorum Machcmaticorum.nobiliora feri- 
pta Mathematica : hic tamen multorum terminorum feofus, non focis 
declaratus inuenicur,vbi ab alijs ex profefso exponuntur cerminitimmo 
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ex eo quod Aifficiens atque neceflaria terminoruih declaratianoo in- 
ueniatur in vfitacis Macbereos clementis, faAum arbitratnur,vc Mathc- 
fcos niagidris rcmanferit maxime noxia libertas ludendi in verbis , at- 
que difcences illudendi, fuamque ignorantiam celandi in reliquis do^ri- 
nis : & loco rubfidentis deroonllrationis , fubinde obtrudendi ludunto 
verborum . Vtrum in hunemodum aliquandodifeentes potius illudant 
quam inllruant, colligi poteft ex multis in tertio libro annotatis . Si ali- 
quis opinetur , nihil fimilefufpicari polTc de antiquidiqao probatilli- 
moque Matkefeos magiftro Euclide, inquirat quid inielligendum fle 
per voces iotunt,pars,(juantitas,r4tie(^c.SccxpeD6at quid de illis dica- 
tur in libro tertio noftrs Logiftica*. Si tali crimine vacare videatur , hi- 
fce temporibus celeberrima magifque exculta Algcbra , faltemin ijs 
quz faabcc magis propria, atque Euclideis addita .-confideret ipfl pro- 
priam a nihilo defeendentem progeniem antiquorum quantitatibus an- 
numeratam, atque illarum proprietatibus male dotatam, vel potius lar- 
uatam,quam in primolimine difeentibusoflentat: quodque mirandum, 
huiufmodi laruatis monftris qux plano ore , ac palam appellat falfas 
quantitates,feducit amatores veriiatis.Falfisfidifque quantitatibus lar- 
uas detrahere, deceptiones indicare, veritatem exhibere, tutam, rediam- 
que ac facilem ad Mathematicas fcientiasducentem,atque per illas ex- 
currentem viam oftendere, conatur noflra Logiftica, cui Mathema- 
ticum 

Nullum problema infolubile 
Nullum theorema indemonfhabile 

Eo titulo afleri poteft,quia valet prxftare, 8t omne illud quod haberi 
poteft, vel Euclidea flue antiqua , vel Algebrx recentioris methodo, & 
alia non pauca. Scio quidem apud modernos vCtaturoefle, Algebrz fo^ 
ribus inferibere 

Nullum non problema foluere 

Quafl ver^ bxc methodus prz reliquis aliquid poftet in fcientijsMa- 
tbeonaticisi ignoro umeo , vtrum talis aftertionis aliud folidius funda- 
mentum iDueniator,quam, quod poft contradam flamiliaritatencunu. 
falfls atque Algebrz maxime proprijs quantitatibus, eius dodores inci- 
piant non erubefeere maxime falfas a(Tertiones.In Algebra fupponi anr 
tiquam Matheflm docent eius magiftri: ab Algebra antiquam Matheflm 
euerti, probat Logifticz noftrz liber tertios ; atque proponit , etiam-, 
facile folubilia problemau, ad quz non fufficiunt quzeunque aut pro- 
pria aut ex antiqua Matbefl mutuata habet Algebra:oftenditque, ex 
cius fundamentis legitime inferri vcra,falfa,contraria,& cotradidoria. 
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Hfc, atque his ItoMlia de non fuis probare contendit Doftra Logiftica. , 
in libro tertio: de eiiM documentis audiendum eft aliorum iudicium^t I 
hoc inrelligcrc, fempcr maxime cxoptaui, potiiTimum vt in fcriptis pro* 
prijs emendare poiTcmquod inrelligerem defeduofum. Oe tali meo de* 
fidcrio certior Admodum Reuerendus Pater F. Michael Angelus Far« 
della y Siculus , Tertij Ordinis San^i 1-ranciici Sacrar Theologis Magi* 
fter, nec non in Mucincnfi GymnarioPhilofophis & Mathereos profef* 
for, qui adLogiilicx noltrx lludiiun fefeconuerterat, quia neque io^ 
Eoelidea, neque in Cartefiana fiue Algebrz recentioris methodo inue* 
ncrac >quofatisfaccret perfpicaci ingenio fuo : captus verb, vt aiebat, 
facilitate, foliditate, ordine, atque vniuerfalitate Logiftics,illi erat addi* 
dbiiTimus; hic inquam vir prsilantiilimus, vtmelius mihi faueret & gra- 
tificaretur, anno itfSj.Ilomz typis euulgauit, de Logifties methodo 
conclufiones , propugnandas, vel viua voce, velfcripto, prout magis 
placetet impugnatonbusieo eoim tempore fatis felici fuccciTu per plu* 
res annos meis auditoribus i me tradita fuerat hzc methodus, & de va- 
rijs eius partibus conferipti aliqui libelli lucem viderant: att^ue ex vici- 
no & longinquo audiebantur non fatis arciculats voces, clarc tamen in- 
dicantes, non leuem indignationem contra hanc nouam methodum.Vi- 
dcbanrur maxime vttles commemorat» conclufiones, vt munitabundos 
inducerent ad intelligibilius loquendum ; atque mihi impetrarent defi* 
deratam cenfuram alicuius magis defe<3uofs partismes LogifticZrCxi* 
ftimabat enim vir religiolillimus, omnino temerarium credere , tantum 
cmulationis, aut zeli prepofteri, aut ignorantis voces 'elTe qux audie- 
bantur . Non omni ex parte cum fefellit hsc cogitatio : etenim prstcr 
illa qux in pluribus atque produiftioribus concertationibus intellexit, 
etiam collegit fcrtpta plurima : dolendum quod in his omnibus nihil i 
me defideratum inuenerit: aduertit quidem bilem plurimam, fcd.bitem 
curare Medicorum eft, non Mathematicorum: argumentis vero nihil 
cuincebacur, nili aliquorum oppugnatorum , & Mathefeos fatis medio- 
cris peritia , & propemodum omnimoda ignorantia nouz Logifticx» 
Alijnon pauci, rogati vtconclufionibus aliquid digoaicntur oppone- 
re, rercripfcrunt,fe paratos ad propugnandas conclufiones, nihil verb 
habere illis contrarium j inter bos P.iofcphusFerronius , qui ne gratis 
dicere videretur, quod alTercbac, luis literis Bononix datis j.No- 
uembris anni additum tranfmiiit fubfequens de Logiftica iu- 
dicium. ■ 

loftfbi ftrron^ Societatis It fu iuiiciumin Logifiit» tioua. 

E R.atoftbeneSifigiptiorum Regum Alexandrixbibliothecarius, in- 
fignis mefolabio, io folucione Delphici problematis , infignior 
■ tmbitu terrx dimeqfo^per vmbras gnomonum lplftitiales,teftc Pli- 

b nio 



nio,cam fubtili ratione dcprchenfoj vr pudeat no» credere ."Ptolotnco 
Re^i petenti Regiam ad Geometriam viam i (cfpondifle fertur : non 
cft regia ad Geometriam via . Si no<lro aftio fuperftes viueret Era- 
toflhenes , nunc poiTct e balneo nudus cxilire pra* gaudio, & per 
compita AlexandrinaArcliimedeum,i»«m, magnis vocibus inclamare 
ac profiteri palam, inuentam elfc Regiam ad Geometriam viam :ea eft 
noua Logiftica R.P. yEgidijFrancifci de Gottignies, Roma typis tdita. 

Ha^enus quinque fubrtratat funtad Geometriam a noiiris artificibus 
vixi harum nulla nedum Regia eft, fcdnequidcm milicari$'&compla- 
nata, adebvtinoffenfo pede teratun imo illarum quslibet lubrico folo 
fallente veftigium ab inceflu deterret. 

Prima via eft Antiquorum, partim negatiua deducendo aducrfaritim 
ad contradidforia , partim pofitiuapcr cxplofum exceffum atque defe- 
Aumj hanctriuerc veteres Geometri* Principes, ex quibus Archime- 
des, proinde i loanncKeplero appellatur fpinofus ; i lofcphoScali> 
gero, Geometri* tyrannos, eoquod lohgiftimis demonftrationum' am- 
bagibus crucem figat i ngenijs. 

Secunda via cftCaualeriana,indiuifibilium methodus ,qiiam eximius 
Torricellushuius Regni finibus etiam ad induifibilia curua prolatis^vo^ 
cat Regiam ad Geometriam viam; fed pace tanti viri, nego hancviairu, 
eflfe Regiam,qu*vniuerfali$non eft: fiquidem cum procedat perqusn- 
titacumexhauftionern i quantitatibus heterogeoes; fupcrficies exhau- 
riendo lineis, &folida fuperficiebus: in ijs tantum cafibus valet, in qur- 
bus quantitates exhauriri polTunt i quantitatibus bomogeneis : hinc, vt 
aduertit P.AndreasTaquet, cylindricorum &annulariumlib.i. ad fcho- 
iium propofitionis i a.hac ratiocinandi methodo nihil conficitur, nifi ad 
homogenea renocetur. 

Terna via cftpcr exhauftionenidqoantitatibas bomogencisinferipris, 
cum fuperfleies fuperficiebus, ^folidaiolidisexhauriuntur; quam viam 
calcauit egregii noftri feciili ArchinredcsP. GregoriusiS. Vincentio, 
ciufque cmulatoreximius P.AndreasTaquet; huic tamen vi* ego illud 
opponerem, quod femper aliquis remaneat defetftus : infenfibilis illCi# 
quidem, & phyfic^ contemptibilis, vtpotc minor quauis magnitudinc-r 
dataifed in hacipfa contemtibili quantitatc>videturcontcmnifubtiH- 
tas Geometrica; nam frmilia polygona dcmonftrantorcflc in duplicata 
ratione laterum, non fccusac circuli diamctroru,& quia polygona tan- 
dem in circulum definunt, fcquetur circulum efte polygonum infinito., 
rum laterum, quod eft contra definitionem, & genefim circulu 

Quarta via cft arcanum Guldini Gcomcrficum de centro grauitatis j 
fed hxc via nimis angufta eft, quia vt plurimum reftringitur ad genefim 
• rotundorum; & quia in quamplurimisfupctfidebus ignotum noiusift 
centrum grauicacis,in quo tamen huius vi* omne momentum vertitur; 
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kit ignotum cfl centrum grauitatisfemicirculiyquod cft vltlmum pun* 
Aum volutz lunatz Dinodrati: quo dacO)darcturcirculitccragonifmus. 

Quinta viaeft Algebra fpeciofa Vietea , quz fakofum lilud problc* 
ma problematum fibi arrogat, nullum mn proUemu /oluere. Huius admtni* 
culo Victa Analyticz illius artis inuentor , refoluto Adriani Romani 
problemate dequadraginta fex lineis circulo inferiptis, alterne negatis 
& alfu matis, gloriatur fc trihorio euadlTe Geometram . Ego Algcbram 
Vietz remperrufpicio & admiror, & przdicotanquam longe vtiliorem 
veteri numetica Diophantea.Io hoc tamen mihi videtur Logiftica AI* 
gebr* przfcrcnda, quod Logiftica facit & format, Algebra fadium for- 
matumque fupponit effe Geometram . Nullus Algebricam illam ciftam 
Ifidis referabit fine claui Geometrica Euclidea ; atLogiftica noua nui* 
lius indiga, eftfibimetipfi clauis : cum quzeunque Euclides Sc Archi* 
medes demonQrarunt, ^ fuis principijsLogiftica noua dcmonflret. 

Vnica proinde Logiftica eft ,quz nihil przfupponit ante przcogni* 
tum, fed tyronem rudem accipit,eumqueperfuarfcalac gradus fecuro 
&plapido airenfu deducit ad Geometris altiflima quzquefadigia, ad 
quxanimus velit eniti . Hzc profedfo laus nulli ex quinque vi js enume* 
ratis congruit, fed cft laus propria Logifticx ,quod nullius indiga, fibi- 
ipfi fufRciat; conilae autem quod quanto magis ab indigentia recedimus, 
unto magis addiuinitatem accedimus* 

Animaduertit & notat Renatus Carteiius, Mathematicas omnes 
fcientiasyetiamfi circa diucrfa obiedla verfeoturjin hoc tamen omnes 
couenire, quod nibilaliud examinent qua relationes (iuc proportiones 
quafdam qus in ijs reperiuntur : atqui Logillica quantitates rationum, 
& relationes quantitatum optimi enucleat , definit, enumerat, atque..» 
componit; imd per rationes compontas,& per quinque du^us Geome- 
tricos, fuas demonfirationes pulchre molitur: ergo fola Logillica in fc 
vna colligit Geometris clixir cxalijsfcientijsdillillitione prolc^um,& 
in id vnic^ incumbit, quod alis partes Mathefeos, Renato te(le,diuern* 
mod^ confcAantur. Logillica cll lapis philofophorum Luilianus , cuius 
adminiculo breuiter & expedite conficitur aurum illud Geometricuni-,, 
quod alis Geonetriundi artes , adadlis um profunde ligonibus, tam., 
lacertofo conatu , tanto fudore frontium , ex infernis fpeculis operosi 
nimis eruderant. 

Quscum ita fint, quis non miretur, imb quis potius non indignetur: 
fuilTc quofdam qui fcnfcrint,& literis ad fuos moderatores datis expo*, 
iluUuerint, Logillicam hanc cfcholisamouendam atque in exilium ab* 
legandam. Licet opinari eos qui ici fenciuQt,&poftuiant,eire de llirpc 
plebis Achenienfium, qus nunquam magis efi vifa inlanire, quam cum 
Tbemiftociem omnium ciuium optimuOllracifmo ioiquillifDoin exi- 
li umaroandauit.O quam reflius ablegarentur i noftrisicboliscot Phi* 
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lofophorum quxftiones inutiles, atque ^uifquilia(,qiur funtineraTer»' 
borum ludibria/ Mihi quidem poft viginti quinque annorum in Mache< 
fi exantlatos labores, & in ea tradenda publici, R.omc,Mantaz,Bono>' 
niat auditoribus meis, pofi rrcentiorum & veterum monumenta Geo- 
metrica in tam longo otio, maxima animi contentione cuoluta, vbi pri- 
mumad manus venit Logillica,eam auidilltme deuoraui , imb eius ma- 
nuale Enchiridion mihi compendiaria ratione tranfcripfi , vt tam expe- 
dita ratiocinandi via mihi clTet ad manus, qua tanquam fcala rcrica,mo- 
dicoinuolucro portabili, & vbi opus eflet explicabili, polFem in obfef- 
fam Geometriae arcem afcenfum moliri. 

Ncfim longior, &vt prxpropcrb & feftinat^ feriptionis taedium re- 
Icuetn, fabella pereleganti concludam. Quidam emots mentis& fiolidd 
ferox iuuenis, fuit afuisdomi dctrufus|in carcerem viridario fatis atti- 
guum. Carcer erat non muro lateritio cindus, fcdvimineis cratibus, & 
fioreis gypfo fuperindu(!krtx;naciter loricatis contextus. Ibi maniacus 
adolefcens videns fe tanquam feram inclufam cauea , ecquid inquit hic 
moror/ fatiuseftfcmcl perire & infelicis vitae ftamen abrumpere,.quam 
faedilfimi carceiis pedore quotidie cofici.Sic deliberata morte ferocior, 
curfu concitato, capite ad arietandum prono, tam valido i^u caput ilii- 
fit in murum, vt cius firamineam contexturam diffregerit i per paten- 
tem mina; hiatum, videt extra carceris fui pomerium amaenilTimumvi- 
ridarium-perpetuos vernans in flores,aureis Pomonae citreis exuberans, 
perennibus aquis irriguum, Tonorum fontibus, tonfilibus fyluis & to- 
piari js vagum ,in quibus canorae auiculae numerofo garritu mufieaban- 
tur ; attonitus amaenitate loci , nolo inquit amplius emori , volo in hae 
beata mufarum Parnaflide, in his hortis Alcynoi,in hac Hefperiduiiu. 
Regia fpatiari . 

Vos alloquitur haec fabella Geometris ftudiofosiuucnes,hadcnus 
fuifiis inclufi carcereEucIideo, in quo miror fi penitus non infanilf is. 
Frangite hunc carcerem ,& per Logifiies ambulacra virentia fpatia- 
mini , nam fine msroreanimi,fine dolore capitis, breui euadetisGco- 
laetrz.HaecP.lofephus Ferronius. ’ 

Qyod pofiremo loco concludit Ferronius de abijeienda maximi 
vfirsta Methodo Euclidea, omnino confonum non eft conclufioni, 
quam alius non vulgaris nominis ,acpublicus Mathefeos profefTor, af» 
fert in fuo de Logifiicc ooftrs methodo iudteio, quod &optimi funda- 
tum prudentiffirnumque negare non polTumus. Afferebat ille,noftr$ Lo- 
giff icae methodum, non paucis Mathefeos magiftris, peffimam effe , mi- 
nimeque probandam: eam tamen Mathefim difcere cupientibus, opti- 
mam cffe,& prs reliquis eligendam. Vtriufque partis huius fux conciu- 
fioniscaufam eamdem afferebat : quia nimirum iudicabat Logifficzno- 
fba; methodo, paucis menfibus peruiniri poffead eam Mathefeos intel- 
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Iigcnriam,qa*alia methodo acquiri lion poteft intenfiori ftudiopcr 
plurcs annos continuato : quod idem & pluribus magiftris peffimum,& 
difccntibus optimum iudicabat : etenim, inquicbat, dum paruo tempore 
multum proficitur, imminuuntur magifterij fruftus , quia ftipendij tem- 
pus contrahitur, & tamen magifterij labor atque moleftia non parum^ 
augetur; quippe laborandum magiftrovt difcipulorum interrogationi- 
bus pro munere fuo fatisfaciat : immo fi forte in Mathematicis parutiu. 
verfatus fit,fuofquc non multum antecedat', fieri poterit vt illi addefa- 
tjgarionem erit properandum, ne pracftantioris ingenij difcipuli, aut af- 
fequantur,aut poft fe relinquant magiftrum fuum . Ad velociorem pro- 
fe^um confequenteshuiufmodifrudus,negari nonpoftunt prodifeen- 
libus optimi, fed peflimipro magiftris, magis (vt fiepe accidit) amanti- 
bus, aut commoditatem, aut vtibtaiem propriam , quam difcipulorum.- 
profeduro; ex quibus tandem inferebat, Euclideam methodum (quairu. 
1'crroniusde profedu in feientijs Mathematicis vniccfolicitus, abfolu- 
te dixerat abijeiendam) pro viribus retinendam d pluribus Mathefeos 
magiftris, tantoque tenacius, quanto lmbecilliore‘^unr, vt doceant mi- 
nori moleftia atque labore, poflintquc fuftincre magifterij munus , licet 
in Mathematicis non multum verfati fint, quos iuuant tenebrie, & cum_. 
Lippis iure merito pofTunt fibi moleftam lucem auerfari. 

Hxc de noftrar Logiftica; methodo accepi,quando tantum cxftabant 
aliqua cius fpecimina contenta prius editis d nobis libellis, qui licet in— 
multis cftent defe^uofi, tamen pluribus non paru profucrunt.His tribus 
libris, magis ordinata atq.fundata proponitur Logifticx noftrx metho- 
dus- Si tibi amice Ledor occurrat aliquid vlterius emendandum in liac 
methodo: cnix^rogaris, vt quantocius moneas cius authorem,defidero- 
fum fual reliquis defe^ibus expurgando, magis proficua reddere Ma- 
thefeos amatoribus: etenim quamuisipfe, pro munere quo ex modera- 
torum fuorum imperio, ab anno huius feculi fexagefimo fecundo fungi- 
tur in Romano Collegio , tendatur alios docere : tamen ad difeenduttu- 
maiorem habet animi propenfionem. Deniqi fi placet propofita de Lo- 
gifticxmethodotradfatio, illa fruere, atque omnipotentem Deum de- 
precare, vt dignetur cius authori vel priftinam rcftitucre,vel falrem eam 
quam ex periculofo morbo recuperauit valetudinem conferuarc , atque 
vlterius de Mcccnate prouidere : fic enim breui habcbisihifcc vniucifa- 
lionbus clementis innixas plurimas alias materias, vel ad fpeculatiuam.. 
pra(^icamucMathcrim fpedances; vel huicMathefi fubordinatas aut 
fubaltcrnas mixtafqueex Phyficis& Mathematicis, fimili methodo non 
maxime vfitata propofitas, qux inter priuata cius feripta expediant pu- 
blicitatem. 
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Ordo commodus pro ftudio noftrjeLogifticar. 

I N vfu regularum tnucntiooi feruientium, quat pro^nnnrur cap. i o. Jib. i .Logi- 
(bcar, confiftit vt itd dicam finis, fiuc prarcipua vtiliVas iftus partis nolfr* Logi- 
(licar,quam praaicam appellamus: & praKcdcrc debet alteri eius partem qu.im di- 
cimus fpeculatiuam : in ordine od hunc finem , fine praaictitn vfum commcinora- 
tarum regularum nollrac Logiftican media , fiuc necefliiria , fiuc erilia, eonttitnunr 
reliqua quae contiacotur libro primo . Quare, fi ab i>sqai in Mathematicis.oullatc- 
nus verlati accedunt ad lludium noftra Logift^ca^ audiendus fum , de modo canu 
commodius addifccndi: fuadco,'et ante omnia procurent pradicam notitiam Ad- 
ditioau,Sub(raaionis,Moldplicationit,Dtuifioms & Regula; aurcx.circa numeros' 
vulgarw : poft h«K notitiam, immediati aggrediantur Logiftic» regulas pros- 
tas capite »o. bb.i. itl tamen vt a prima regula ibrot^ur exordium ,:acadiuhlf^ 
aucmem ooh procedatur, nifi antecedentis regula; vfin , exercitio roddim fit (atis 
iamtliaris ; fic vt dclcripco folo titulo, non cuiuruis,fed pro regula; exemplo in hoc 
primo libro a nobis propofiti problematis . addere poffint /olutionem illatam di- 
(curfu proprio marre «mraro quiregulaeprarfcriptit conformis fit; qu* enim re- 
gula: praeferimis conformia non iuat» etnm non iooanr ad noflrae LogiAica; intclii* 
gentiam. Dilcurfus regula; conformet , quibus fingulorum problematum fblutio» 
nes inierimus Logifticam noficam difccoribus tantum ytiles funt, vt fiodiofum hx- 
fitamcm iuuent; & ex ilHs intelligant. quomodo prxflari poflit , quod ab ipfis pro- 
prio mane faciendum efl; quando non occurrit modns iJ/od prxftandi. 

Hoc ftodhun incipiendo ab illis regoi» exemptis qux hdliont funt , & ex reli- 
quis omnibus, qux Logiilicx noilrX; iibris concinentar nihil curmido,aifiin quan- 
tum ncceffarium, vcl vciiccll, in ordine ad cSivtiuadotdilcurfus conformes regu* 
Ix cuius ftudio aliquis occupatur; & commodi fibi reddet familiarem rcgularunu 
vfum,& melius dincet reliqua adre^latiun vfum aut necelfaria aut vtilia ; facihuf- 
queintclligct,quantamcx illis aicaijs,alia prxalijsytiHratem habcanc,atqae vfum 
frequentiotem . , . j 

Cogmta acqncacquifitain hunc modum notitia praAica regularum inuentioni 
feruientium , eorumque qux in nofirx Logi fticx libro primo prqponuntur ,tan- 
quam media ad hunc finem : procedendum cft ad ea qux docentur in fecundo li- 
bro , St diligentius inquirendam «quare verx atque Icgirimx fint i aut alTcrtiones, 
aut praxes , qux in libro prono annotantur fioe vlla vlteriori probatione . Huiof- 
roqdi aut veritatum aut praxium probationes oon requiruntur pro praAica Logi» 
ftica, fcd requiruntur pro LomjQUM fpecuiatiua , de qua agunt primum fubfcquen- 
tes libri , St beni d fci non pqllanr , tiifi prarcedat primo, libro propoficx Logiftkx 
notitia pradica : nifi emm prius intefligatur quid venim a(fcratur,Sc qux ex tali ve- 
ritate refultet vtilitic :prriculum cft. ne Jn hoinimodi exea vt ha dicam , vel fino 
dcleau Oaa vcrkMumiaqnifitiaoe. p«um fruauosi confuraantur bon* horx t Si 
qux vtilitet impendi poterant , inquirendis veritatibus ad propofitwn finem con- 
ducentibus, dilapidentur atque perdantur, a llabotando examini vclculiurx veri* 
tarum, qox Mt plani fteriles funt, aut parum fruduofx. 

Quando in commemoraro ftudtd, occurrit aliqua feriptio Logiftica , fiuc chara- 
der, adhuc noo latis legibilis aut familiaris : ex ijs quxcradunrur, in parte a.cap. i . 
lib.i.Logiftkxdc bis charaderibiis.diificilc non erh talem dificuicatem fuperare. 
^occurrat vqxaliqua non fatis cognicx fignificationis, qopfulcnduseft index . Vt 
habeantur reliqux notitix. liuc praxium, liue verhacum adbibendarum : ex pagina 
qux immediati ante cuiuslibet libri initium inuenicar, & breuiter annotatum exhi- 
bet, quid contineatur fubicqucntis libri capitibus fingulis ; facili cognofeitur lo- 
cus in quo traditur talis notitia, fi forte id latis commodi fciri non pott fl ex indi- 
ce qui tubfequitur . INDEX 
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Coouoens breues aliquas ccrmHioramdeciaraciones qaasfuppo'* 
nitnollra Logiftica , aeque afHgnans vbi inueniancur noii' 
nulla conducentia ad melioretn terminorum intelli* 
gentiam, qua; paucis verbis videntur fatis ibdi* 
cari non pofTe . 

ttOTA . Vttei qna fignifictwt tiituius rei »liijurd , quereui* funt ti vocem ttleru 
^ rem i»diea»tem : $t* td vecem eirculat, qaarendrm eft ^qaidfit circuli ceatruuu, 
rudius , circumfcreutiuAuageus &c. udvecem uuguUs, querendam , quiddicutmr 
• unguli versex, lutus, menfuru &c, 

A bstracta, magnitudo ,<]uancit 3 S, fTsan, forma &c. dicitur magnitudo, 
quantitas, figura, forma &c. praidicabilis dc fubirdto cui inhaerere poteft: 
fiiac a qua fubieAuin cui inhaeret dicitur, magnum, quantum, figuratum, torma- 
" tum &c. qux voces fingulx fighificam atiquod concretum, quod aUter appella* 
'tur cotftrcta magnitudo, quatuiras, figura, forma &c. Mathefis noncontemph* 
'^ turabfiraftam magnitudinem fiuequantitatemf qux dux voces idem omniqo 
* (ignificant ^ fed t;intum contemplatur magrikudinetn aut quantitatem concretam, 
hoc eft i ilud quod aliter hene dici poteft mag/ium vel quaotum,vidc lib. j.cap.4. 
reftexioneth 7. & cap. confiderattonem 1 . Prxcerca quomodo vei um fit, quod 
formxabftraiftxnv quidem poflitK aumeiunv cqnfiitttcre.Vjdelib.^. pag.70. 
Vide etiam vocem Mircrrr»»». . ; ^ 

ACTVALIS, pars, vnitas, numerus &c.diftio^innr contra potenViale^Videyo^ 
• cevafoteutiuils, ‘ ■ '* - ^ . 

'ADDino didtur,phirtnm indloidaomm firnoffamptio, Siiirapturarntluiidira,, 
fpccic conneniant dicitur proprid difta additio . Si fpecte non conucniant, fin* 
gula illa iodiuidua',' dicitur additio impropribdifta, Additio realiscfi, in qua 
ipfi pro additione dati termini adduntur . Additio xquioafenscftrin qaa’adduti> 
' tur, non termini ipfi qut dantur pro zdditiqncj^d ijn^ ipCsxquiualtnteS. Addi- 
tio xquiualens fubtrai^oiifib omnlcafu pofllbitls;'q[(lx fit. Vide'lib.j.p.ig.77. 
JE(WATIO dicitur,alTertioin qua vna quantitas dicitur alteri ;quaUs:Gue alTertio 
^rmans proportionem xqualitat^jntcr duas quantitates. Adiuerfitatetermi* 
‘nbrum dtfumpta iromina'diuCTfa admittit t exempli gratia , crir aquario abfolu- 
' tat Om cfnamiraturo, fi cius*leArni fint quanflntesibfolutx . Erit «quatio rati^ 
num , fi eius termini fint rationes. ShnilhcrfimpIeK,aat compofjta , vel vnius 
'play^iw^Wtr.inura xquatSr'didtur:prout cius termini fuht 'linjplkes.vel 
compo^ifit vnius pliirinmoendifiihum'. jBqaatioaiumaliqua /lememaria re* 
* ' media . cip. 4. St Iib.z. cSp-t; ASquacIdraBirejllblatlones : iib.i . cap.7. Sc 
lib.i. cap..'j. '‘ . . t.-. -, • 

*AGGREGATVM,eftpfodrWIuraex additione. Vide lib.a.pag.45.Di<;ltur pro- 
prie diehim,vei improprie ditftuin.vel rcale.vcl xquiualrns;prou( additio 
ex qua oritur , eft additio vel propiie difta , ycl improprie di«Sa, vel rcalis, vcl 
xquiualens &c. ’ , ' ' 

ALGEBR A bene dicitur ars fubtraAionem vnluetfalifans . Vide cap. 1 . AI- 
gebrx poftremi promotores qui dicarjturlib.j/pag.a. Algebrx fpeculatjua- 
■ axiomata. Vide lib.j. cap.a. Algcbrx fpecuIatJux varia 'paradoxa . Vide ift.j. 
■ cap.j. Vbi in paradoxofeptimo notatur , quomodo leges fignorum f it — m- 
. . ' ticn 
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ucntx crcdi polltnc ab Algebra pradica : 8c quare ob male iateliedam ifloruoa 
Tignorum (igmiicaiionem , ab Algebra fpcculatiua non potuerit demonfirari il- 
la Ics quz docce vfutn lignorum f & -* pio multiplicatione Sediuifione: eadem 
illa lex demoollratur lib.3. pag.io;.& lotf.intelligendo tamen ligna 
non vt intelbguntur ab Algebra, fed vt declarantur a noAra Logillica . Algebra 
pradica approbada.in quantum pro illa fufficit bonus vfus lignorum f Sc — me- 
que requiritur illorum lignorum legitima intelligcmia,lib.3. pag.37. haKincetli- 
gentia requiritur pro Algebra fpcculatiua, quz ex hoc capite maximi dMcrtil 
nollra Logillica, vc notatur lib.}. pag.39. atque in hac differentia conliftit prz- 
cipuum fundamentum peruerfz dodrinz Algebrz fpeculatiuz • roaximique 
contrariz oollrz Logifiicz,& antiquzMatheu. 

'ALTITVOO . Pro vniucrfaliori huius vocis llgnificatione , vide vocem txunfi, 
Vbi agitur de Logillicz nollrx dudibus Geometricis realibus , altitudo dicitur, 
linea in quam tali dudualTurgit balisquz ducitur. Vide partem 4. lib.i. cap.i. 

ANGVLVS , vox cft idem fignificans cum voce apertura , quz intclleda in feofa 
abllrado, quantitas dici non poteft: intelleda in fenfu concreto . lic vt Ggnilicet 
illud quod habet aperturam, vel apertorz magnitudinem, quantitas ell .atquo 
in hoc fenfu dMatheC confideratur apertura uuc angulus: vide lib.3. pag.59. 
Quomodo abflrada non conliderentur d Mathcfi , vide ad vocem vel 
xhftrtlit . Quando fine vlteriori rcllridione nominatur angulus , debet intedligi 
redilineus : praner quem , fubinde alij cooliderantur , vt funt anguli plani, curr 
uilinei, mixtiUnei &c. vide lib, 1 . cap.d. Vbi etiam dicitur quid fu anguli vcTtcx. 
menfura, axis, radius, finus, tangens, fecans • dc alia huiufmodi quz non inucni- 
nntur in abllrada apertura vel indloatione : ied iaueniuntur,& pafiim confide- 
rantnr io angulis, de apertura concreta, fiue eo quod habet aperturam . Eodeta.. 
loco in primo libro dicitur qaidfitaDeuIusactttus,rcdus, olMufus dcc. Aneulos 
omnes quantitatibus annumerandos, fed tamen non omnes pertinere ad idem., 
genus quantitatis, docet Logilli^ : vidp lib.g. cap.4, reflexionem 7.c«ifequea- 
ter Logiflica non admittit vmman pattflAj^pofitioois 16. lib. j. Euclidis : vt 
notatur lib.s.pag.pd. Angulm feaucircttllarcit^r,angulut mixtilincus, qui con- 
flituitur i fcmiciicuU rj^dio de ciKqmfitreotia Angulus conudus dicitur, angu- 
lus mixtifincus, qui cooftituilur l feda linea quz circulum tangit , dt circuli cir- 
cumferentia . De his^fesucuculi & contadw angulis, vide aliqua notatu digna» 

■ iib.3. cap.4. rciiez.7. ' ,r< < 

'ANTlTHuIS dicitur. traolUtio alicuius quantitatis ex vna zquationis parte ad 
partcm^ppCtamfub conUuio figno . Vide lib. i.pag.44. vellib.a. pag.$s. 

ARCHIMEPIS pratdpuz^t^Gtioncs de circulis, cylindris , de fpbzrisdcmoif 
firatz exbibentar in parte, t.cap. I s .lib. f . 

ARITHMETICA dicituri l^tbefis confiderant quantitates difcrctas : admittit va- 
rias refiridiones potilfimumdefumptas a diuerfitate difcrctarum quantitatum» 
quas cohfiderat : fic Arithmetica vu^ris dicitur.quieconfiderat numeros vul- 
gares. Arithmetica radicafis appcllatur,quz'confiderat nnmerosradkalcs. Arith- 
metica dccimalis dicitur, quz alias fradioMs quam decimalcs noncoafidc- 
rat.dtc, . 

AXIOMA, efl propoficio cuius veritas admittenda ell fine vlla probatione. Dici- 
tur rigorofum axioma, fi eius veritas cll maniiefia ex incelligcntia tcrminoruoL- 
qui adhibentur incnunciandatali propofitionc . Dicitur axioma non rigorofum, 
vcl hypotheticum, fi eius veritas non fic quidem fatis manifefla ex terminis: fed 
tamen proponatur admittenda fine vitrriorrprobatione, fiue fit admittenda vt fa- 
tis conflans ex dodrina quz fupponitur, fiue alio cx capite , diuctfoi fignifica- 
liOQC terminorum qui adhibentur ia enuncianda tali propositione . Noftro indi- 
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cio, LogiAica» noArx axiomaca enumerata cap.8. lib. i . & paulb fusius declarata 
cap.i. lib.a.LogiAiczilunc axiomata rigorofa , intelledis terminis prout 
LogiAica exponuntur . Quid opinemur de illis propositionibus que in Eucli- 
dcis elementis appellantur axiomata, colligi poteft ex reflexione i.cap 4.lib. 
3. Algebrx axiomata , varia proponuntur lib.j. cap.s. digna longioribus anno- 
tationibus quam illis apponantur , vt fatis conAet quam noxia fintpro Mathefl. 
Axis dicitur» linea quiefeens circa quam circumuolui intclligirur quantitas quz 
. tantum rotatur. Ita Irnea quam anguli axem appellamus.cfl linea circa quam cir- 
cumuoluuntur anguli crura, quando tantum rotantur, & per hoc angulus fit ma- 
ior veJ minor . - 

B asis, vox cA painm cognita fignificationem habens. Vbi Logifticaagit de fuis 
dudUbus Geometri cis, hac voce vtitur,vt indicet illam quantitate quxduciin* 
tciligitur: altera veto quantitas , in quam hzcbafisduciintelligitur, appellatur 
, altitudo. Vide lib. i.pag. 8. vel 9, Pro dudlibus Geometricis realibus, bafis non 
poteA eiTe quantitas diucrfa a linea vel fupcrficie : altitudo vero ncceflarib cA 
linea. Vide lib.i cap.i. partem 4. Pro du&ibusxquiualentibtis,& bafis, & alti- 
. tudo . conAitui pote A a qualibet quantitate .Vide vocem . Vellib.j.cap. 

{.confiderationem 3. 

C haracter , vox cA alibl palfim vfitata,adc6que nulla indigens expolitio- 
ne: vbi tamen fermo cA de charadcribus,vel Arithmcticx.vel LogiAicxno- 
. Arx > intelliguntur charaderes magis proprij aut Arithmcticx, aut noArx Logi- 
Aicx, aAumpei ad compendiacas laiptiones. Oc his charaderibus , vide partcni 
I. vel a.cap.i. lib.i. 

ClRCVLVS.cA fnperficics qox dudu quarto Geometrico rcali oritur ex bafi qu; 
cA K&a lipea , adurgente in totam altitudinem in quam poteA aflurgere . Huic 
circuli definitioni xquiualct illa qux affertur lib.i. pag.io. Circuli centrum., 

. dicitur, bafeos circulum dudu quarto producentis terminus qui non mouctur. 

fed quiefeere imeliigitur in dudu quarto . Circuli circumferentia , vel peri- 
. meter , vel petipheria , vel circularis linea , dicitur illa linea, qux deferi- 
bitur.a bafeos dudu quarto circulum producentis termino , qui in hoc dudu 
, non quiefeere, fed moueri intclJigitur . Quid dicatur circuli diameter , fegmen- 
Lum, vel quadrans &c. Vide lib.i. pag.io.vcJ 1 1. Circuli tangens dicicur,tcda 
' linea qux circulo ita occurrit, vt produda non fecet circulum : aliter tangens di> 

' ,ci poteA, linea femidiametro difUns a circuli centro. Circuli fecans dicitur, reda 
s linea qux produda tranfit per circulum.- fiuc reda linea qux minus diAat i cir- 
y culicencro, ipfiuS circuliradio. 

ylTATIONES , fiue modus brcuicer citandi , obferuatus in exemplis reguli pri- 
nix LogiAicx , dcclaratur.lib. i. vel pag;8}. vcl pag.94. Similis modus citandi 
obferuatus in exemplis fecundi reguix LogiAicx, exponitur lib. t .pag. 1 08. 
COMMENSVK ABH.es quantitates. Vide vocem 

Compensantes quantitates dicumur in LogiAica , illx dux quantitates qux 
. aliter non diffrrunc nifi quod vna fit pofitiua , altera ncgaiiua. Videiib.3. pag. 
77. & ad voccra ifiuntitts . 

COMPOSITIO, voxeA quxinfignificacioncMathcfim.igis propria , fignificacil- 
, lud idem quod alicerciarius dicitur produdio per additionem vel multiplica- 
tionem: vade duplex compofitio quantitatum maximi confiderata inuenitur in 
Machcfi .nimirum compofitio per additionem, & compofitio per multiplicatio- 
, nem. Sic omnis vnitatiun pluralitas cx vilitatibus compofita dicitur: & omno 
^ produdum cx additione dicitur compoficura cx fuis genitoribus . Abhaccom- 
. c pofi- 
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po(itione,falt«nuixtaLogi(Ucam, maximi dilfen altera coinpofitio permulti* 
plicationem , a i)ua vna dignitas dicitur ex alijs compofita : vel a qua fgrpifiim^ 
apud Euclidem, vna aliqua ratio dicitur compofita ex pluribus alijs rationibus: 
atque exempli gratia in propofitione sj.lib.tf.Euclidis, quxconflituit theorema 
d.j^artis a.cap.i a.lib. i. aBquiangula parallelograinma dicuntur inter fe habero 
cam rationem qux cxlateribus componitur . Nota , quod per additionem com* 
pofitum cft, neceflarib maius cfi fingulis cx quibus componitur : quod vero per 
multiplicationem compofitum efi, potefi cfle minus aliquo ex illis ex quibus di- 
citur compofitum : inueniuntur tamen Mathematici qui in his nobifeum non fen- 
tiunt: vt videre efi ad vocem ratio compofita : immo inueniuntur qui tam par- 
uaro aduerterunt differentiam interadditioncm& multiplicationem ^idedquo 
fortaflis inter duas hic commemoratas compofitiones nullam notarunt diucrC- 
tatem ) vt pluribus cxprcls^ doceant multiplicationem aliud non effe , quam ke> 
ratam. Gue compofitam additionem . Vide yocttamaltiflUMtt. 

CONCRETVM dicitur, quod confiare intelligitur cx iubicdo & prxdicato: atker 
concreti fubicdum, dicitur materia concreti ; atque concreti prxdicafnm, aliter 
appellatur forma concreti : idebque dicitur quod omne concretum confiet ex 
materia & forma,hoc efi ex fubiefio & prxdicaro.Cxncreta magnitudo vel qiia- 
titas.efi concretum coftans cx fubicdo de quo prcdicatur magnitudo.Voces m»- 
raiWvSt f«4»/ita/,alixquc multx poffunt intelligi dupliciter , nimirum in fen- 
lu abfirafio,vt fignificent rantum illam magmcndiucm qux prxdicatur de fubic^ 
fio, atque concreti vnam partem fignificat : deinde in fcnfu concreto, fic vt figni* 
ficent totum concretum quod confiat cx fubiefio & magnitudine qux de (ub- 
iefio prxdicatur . Sola magnitudinis concreta confideraotor i Mathefi, vt dicitur 
lib.3.cap.4. reflexione 7. &cap.5.confiderationc I. hinc efi quod voces m*- 
gjtitmi* & q»diititdi,\a Mathefi fetaper iatelltgctidx fint in fcnfu concreto,quan- 
dooppofitum non fatis confiat ex circunfiaatijs in quibus hx voces adhiben- 
tur . Vide vocem 

CONVS. efi corpus quod dofiu tectip Geometrico producitur ex bafi qux efi cir- 
culus, vel etiam alia fDpoficiespUBa,faltcm aliqua cx pane terminata cnrua^ 
linea, quando huius bafrasduplexcXtenfio tora dccrcfcit . A diuerfis fuis bafi* 
bus,diuerfasappcl]atioaes admittunt diuerfxfpeciei coni . Vide lib. i.pag. ts. 

COROLLARIVM dicitur^u-opofitio minus priocipahs, qux cx principahori quam 
fubfcquitur facili confiat. • — - 

CVBVS.cft corpus quod dufiu primo Geometrico produciidr ex bafi qnzeft 
quadratuuffu^ente in altitudiai bafeos longitudini xquali.Vide lib.i .pag.i 1. 

CYLINpER,cft corpus quod producitur dxfiuprioiovcl hcundoexbafi quxcft 
circulus,vcl alia fuperfeies plana atque aliqua ex pane terminata curua linexlA 
diuerfitate bafiam.mutuausappcllatioiics diuerfas admittere poffunt diucrfa cor- 
pora, qux Cingula funt cylindri . Vule lib. 1 . pag. 1 1 . l 

D jEMONSTRATIO.vox efi qu? mulripliccra fignificationetn admittirdbfti pm 
' Mathefi non male dici pofict, quod plcrumqddcmfignificct deaonfirario, flr' 
legitirua probatio. Vide lib. j. cap.4. reflexionem a. V'bi varia deinonftratio- 
num genera conii Jcramur,atquc ollenditur.pro antiqua Mathefi admittendaeef* 
(e vt legitimas aliquas dcmonftrationcs hypotheticas. 

DENO.MlNATOfi quantitatis,aliterdiciturhomen quantitatis: quomodo ndfo:i- 
batur fiafiiontbus vulgaribus, numeris denominatis , numeris radicalibus &c. 
Vide partem a.iap.i. l;b.i. 

Dl.AMETER, vox efi cuius fignificationem in antiqua Mathefi vfitarara retinet 
nofii a Logifiia . C irculi diameter , efi refia linea fuhtcadcns dimidiam drculi 
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■circumferentiam. C2aatiraii aut parallelogramini diametcr.eft rc 5 a linea oppofi* 
•torum angulorum vertices connedens in quadrato vel parallcIogrammo.Quam 
redam lineam (ignilicet in lingulis alijs figuris aut corporibus. n6 exiftimo taci- 
Ic determinare. aflignando aliquam proprietatem quat conueniat omnibus 8e 
folis illis redis lineis quar in antiqua Matheli indicantur per vocem dia^ktnx 
umeo ex circumllavitijs in quibus hzc vox adhibetur, difiicile non elt inteilige* 

• re eiUs lignificationem. ’ 

WFFERENTIA, de huius votis lignificatione videri poieft nota d.pag.45. lib.a,' 

In Mathefi faepe fignificat quantitatem quae relinquitur qiiando ex olaiori minor 
fuberahitur. ‘ 

DIGNITAS numeri denominati, dicitur vel vnaa^ftabert litera, vcl complexumj 

• ex pluribus huiufmodi literit , ex vi prascedentis hyporhefis' repratferitans ali- 
quam quantitatem. Vide lib, i, pag.j. in liq|, Vel initium pag.d. Vbi vlterins di- 
citur quid Iit dignitatis numerator,& denominator.' Com^xbqi ex numeratore, 

'dignitate, dedenofflinatore «dicitur numerusdenominatnsttMhdo exprersi^* 
pofitum non habet alium aut numeratorem aut denotrri ito ei rett iSfiuit-nttmerTOs 
vel denominator cft vnitas . eftque liberam vel exprels^pon^e vel fubaudiim- 
do.omiKcrenomeraioreradrdenominatonntquiconftitukorabvnitate. ’ 
DISCRETIO, d qua quantitas difereta Imina nomen accipit, cft vox deriuata d ver- 
bo dilceraere. Vide lib-j.pag. 70. • V 

DISTANTIA dicitur, linea reda fiuc breniffima, connedenif illa duo de qubtUi^' 
dillaniia agitur . ‘ ' , . . , 

DI VISIO, eft vox xquiuoca: aliqitando imeltigenda eft vtlignificet idem cum voce 
fediojaliqoando intcNig€da eA vt lignilket cofflpclidi& regulseinrcx.Videlib'.i. 
pag.j j.Ex circQllantijs intelligendu eft In-qud fedio Siitelligi debeat.Quatnhbet 
dati lineam fetnper vkerius in plures partes diuidi poire,cdfnunis eft,&aIiorutn, 

& hoftra: Logiflicx dodrina: id)i vok diuidi idetn ugntFii;» Voce fecari. Vi- 
de iib.j.pag. 73. Similiter dom vnirM indiv^fibilis-dicitilr-iVOx/WMQi^/t/fi^ 
gnifiCiC idem ac ft diceretur infreabiliv) akeiv diuiitonc quar fignificat regulae 
• sMreae compendium, vnitas diull%«lM edtde hac diuiltdne confule voets '*^*P^* 
■Xfvatintetiashie nota,in Logillica noOra Hlius dhiilioriiS.qtMe eft compendfum 
- regul«aurete,aliquamfpeciemconftkiti 4 radicisextradi 6 nd;dequ 6 cdnfule^ 
vocem fxd/Jif . ' I ■,! n • 

DVCTVS, Se multiplicario, funt duae dioerfgr voces qux in Mathel? proximi idem 
fignificant, lic tamen vt vox multifUctti* lorti frequentiiiS' adhibeatur agendo 
^ de difcietis quantitatibus: vox di^ajfrequenrius adhibeatur agendo de conti- 
nuis quantitatibus: idemque Iit quamitaiem A ducere in quantitatem B,St quan- 
titatem A multiplicare p^qoantitatem.R. Oudus Georoetiici atque nominati 
floRrx Logifticx breuiter dcfetlbuncu* lib. t.pag.9. Proportionem quam inter fe 
habent iftt-dtidtts Geometrici 'atque n«inioati,docet pars 4.cap.8. Iib.i. Hasdo- 
duuin Geometridorum^proporrionel legitimaveffe , dcmonllratur lib.a. cap>4. . 
Quare proportlO'dadu$'prtini ad duduu^uiti^tm non ftVnper eadem perfeue- 
ret,fed variabjli$ftt,‘taiOC(lidudns primi proportio ad reliquos quatuordu- 
dus nomiiucos lemper eadem ttq; inuariata perleucret, indicatur Iib.3.pag.i'i7. 
Dudus nominati diuiduntiir in reales te irquiualentes . Dudii Geometrico mo> 
minato atque reali, tantum duci poflunt aliqux fupcrfkieX vel lim x.in lineam^. 
DuAu Geometrico xqaiualenti,ducipoteft quxiibet quamita^in quamlibet 
quantitatem. Vide Iib.3. cap.y.conlidcrarionem 3.0uAus Arithmeticus dicitur, - 
in quo quantitas difcrcta ducirur irt qoanckatem difcretam:dtchur Arithmeticus, 
qnia pertinet ad Arithmcticam.proptcr quantitates que ducuntor; xquiualct ta- 
men duAut primo Geoinotrico. Vide lib.3.cap.5.coariderationem 4. Hicdu- 
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Aus ArithB»encus,riuc h(c nultiplicMio.noe dependet abintclUgemiji ntiomm 
atqoaliiim , led iUi ianuitut Logifiicz nofirac doAriaa de rationibus arqtulibui. 
Altera ciiaoa multiplicatio inucnituriquat dependet ab inicliigcatia rationum^ 
xqualiiuQ, nimiruffl illa quae aliter appellatur eompcndiiMn rcgulx aureae in qua 
primus terminus cfl vuitas : de qua vide vocet ftgmU amrts. 

E lementa Logifticar» vitra terminorum espofitioncm>& pauca axiomata.» 
cootinent pauciora quam 3o.Theotcmata.VidvScboliumlib.s.pag.43. Cur- 
tam pauca proponamus eleinentaria theoremata ; caulam vide lib.a.pag.a.Hrtc 
elementa proponuntur demonllrata, tribus diueriis capitibus, primum immedia* 
te (eaucutibus in librokcuudo. - . ■ . 

EVCLIDEA elcmcffla .aliter a nobis antiquae Muhcleos elementa appellanton 
quxnam elementa dnobisdicaot^ Euclidea . Vide pag-r-l>b.}.& rcBcAc, im> 
his elementis vix aliquid inueniri Euclideum quod noftra Logiftica non ad* 
i mittat verum; hoc vlterius colligi poteft cx Euclidcis propoliiiunibus cntioK* 
tfttis vel io Appendice lib.a. vtlin cap. i a. lib. i . Logifticat. Aliqua quae noiu. 

. approbainiK in Euclidcis elementis , videri pofl’unclib.3. cap.4. Euclidcorum., 
cleroeqtoram (uioribus libris coMcata; propofitiones enumerantur &dcmon- 
&aotur in appendice libri 'ecundi . Praterra ca,piie ia.lib.t. Logiflicae, demon* 
ftramur przcipua propofitiones lib.i 1. 6 i is.Euclideoruns elementorum. 
EXTENSIO, eftyox quz a Logifiica 000 adhibetur nifi in feulupaflim cognito^ 
vfitato. Tres tantum diuerfasextenfiones admittimus, nimirum exicufionem inu 
bm^im, quae aliter longitudo dkiiur:extenfk>oem in laiwn, quae aliter dicituc ' 
.latitudo: Sc cxcenGoncm in altum fiue profundum , quz aliter nommaiur atei* 
tudo vel prohutditas . Vide libsa.pag.8. 

F IGVRAiVOx eft habens Ggoifitiacioaiem paflim vfitatam qu^in Logiftica retine* 
tur : qnid umen,pcr figuras inteiiigcndum fit in Matht fi, declaratiopc 

todigcnpro eiqs iatcUigciKia vide voces fesarr/erer/iut/rrevcl confid.9.cap,^. 
lib.j. Vbiex vnuinfatori doAsioa noArz Logiflicx de quantitatibus fimilibus, 
aEcrtur cauia quare verum fit. qu<>4 vrduo triangula fint fimiiia. requiratur at- 
que fufficiat.t^od requirit Euclides io definiiionc prima Iib,d.fuotuin clc- 
mcmorumeoimirum vt nnguli anguli vnius trianguli fint zqualesfingulis angu- 
lis alterius truugtilc 3 e infuper lasera circa aequales anguios fint proportionalia.' 
FORMjEabfiraAz, fiue purz.appellaoiur inLogiiikaiUa fii^ula,quz vitra ma- 
teriam fincfttbicAum fufficium adtmoAituenda concreta quz coobderanvt fune 
indiuidualitai. quz cum lubieAo conAituit indiuiduum : difcrctio. quz cum fub- 
ieAo conAituit difcrctum : extenfit), quz cum fubieAo conAituit extenfum ; ma- 
gnitudo .quz curo fubicAo conAituit magnum; terminatio > quz cum fubicAo 
coidbtuii terminatum; apertura quz cum lubicAo conAituit aperturo lincliaa- 
,^.lio»qnz cum lubic Au conAituit inclinatum : figura quz cum fubicAo cmiAiiuit 
. ^guratum ; rcAitudo vel curiiifas. quz cum fubirAo conAicuunt rcAum vcl^r- 
uum&c. Huiufmodi entia finguU quibus quatitatesrrAriagipoAttnc fiue accipe- 
re diuerfa nomina, per yocem/trms iotclligenda lunt innoAraLogiAica; atque 
aliter appellatur prr^icataqirzdicatum enim cum fubicAoconAituit concretum 
neque refert , an ex his aliqua , magis propribaut melius , in ordine ad aliam.. 
fcientiam,vcl traAationcm,fignificari poAineper alias voces. Ochuiolmod i for- 
mis abAradis aliqua notanda pro LogiAica . vide in locis citatis ad vocem ab’ 
ftraOaivel etiam illa quz paucis notamus ad vocem «varrm, vt funt quod hu* 
iufmodi formz purz.fiue abAraAzvltcriusnonconfidcrcntura Mathcfi ; quod 
ne quidem numerum pollint conAituerc : quod circa , illas inAitui non pofTint 
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spt rationes LogiOicc : quod Hat mfecaibilcs fioc imparcibiles tce, 

. I 

G ENITOSi hxc vox in Logtftica-adhibetor , vbi sgirer de operationfbus Lo> 
giilicis : pro hictdatx dux qmmirates3p(^lanrur gitiMro(rs,& aliter dicun^ 
ttur operationis dati trmtini : rx his duobiutenninis, vnos diciiur genitor ftipe> 
lior , fiue antecedens operationis terminus : altet «heitor genitor inferior , fiuo 
cooiequens operationis terminus r pro Additione dc Multiplicatione rariAmc 
iMUtat df a datorum letminoTiMi diftiodioiixpinimiKiuat , dt nccrlfariaeft • vbi 
agitur de fubcraAiunevStdiuifiooci quod cx aKqua Lo§tftka operatione oritur, 
appellatur genitum vel producum talis Logiftkx operationis. 

GEOMF.TIUA appellatur , MathdisconGdcrans quantitates continuas . Admittit 
variaisreftri&iones: lic flrida Geometria didtur • qo» pro hris non fupponir 
alias lineas quam redas dc circulares . Geometria cnaicacttcitur» qua; ex cono- 
rum plano fedorum fedionc ortas lineas, ircdis.ds drcularibas diuerfas confi< 
dtrat. Videitb.i.SchoHnmin&iecap.ss, • 

GENEKICA differentia» gcncrisdiuerfi quaodtatcs, quid fiot. Vide lib.}. cap.]. 

conlideratiooem 9. * , 

GR ADVS eirculiidicitwr arcua qui eft vna crecentefima rexanfima pars lotiutetr* 

■ cumferentix circuli . Vnius gradus miantum diettur, vna &xagcGma para vniua 
• gradusUib. pag.de. & lih.^. pag.8d. & 87. ' 

*. * > 

H OMOLOG VM, voseft vffeata etiant in antiqua Marhefi, vc indicentur quan< 
litaccs fioailiter poiltx in figuris, vet corporibus fimifibus: vnde m propofi- 
. uooc 4. liUd. Eudidis,homok>ga efle diciMtar iatcta,iqiur iisfimiiibus tiitngu* 

• lisfabtcaduBt anguios xqttaics,ade^oe fimilkcf couAicwaAnr. > ■ > < 

' t I * ’ ■ 'J 

I NCO.MMENS VRABILES qsaatitates dicantur, qux tnaltam habne menfarata 
coroimineim fiue quod idem cff,qaar habmt prapwtionem c(fi aqualis irmeiiiri. 

' nospoted iacer duosmuncios vul^e». Vi^ coti fiderat iooem]. cap.9.Jib,3i 
i vbi effcodiuiclalem pcoportioneminucairi peffriiucrmunabs ladicaies, qui 
«esc numeti fatu t atMqae fiilfum efle ,qtiod no» inoeatantar numeri incom' 
menfurabilei: licet verum fit quod non inucniantne onneri vulgares incoov* 

• acnfarffbffcs. i ,n , ; . 

tbiSTRVMENTA liriAx Gcomeirix,funr circinas dereda regniat vidclib.i.pag, 

• 43. caufa affertur Itb.a.ia Sebobopropofito iafinccap.si. 

■ ' ■ , y ..t '■ ■ 

L EMMA,voxeft qua appeUarrcaofocuit propofkio minus principaiis,qB4 tan- 
tum proponitur in or^ae adabampropofiiiancm magis principalem atque 
■ fabiequentem . , L' 

LINEA dkitnr (uperfiesei terminas svefquanrk as cont i nu a reff riga ad eam- 
qux habet vuicam cMenfioncm : vei fiibicgisra habeos vnicam exteofio- 
Dcm . Dmerfimod^ rcfiriaginir . Linea tega eff qux habet iegitadinem»hoc 
cftbreuifimamextenfioacmpofibiicm mer coldOT duosicrminoa. Cxtecx Ii- 
BCK qux inter tUos duos ttrmiiios breuiffiinx non ftirK,vel fom curux, vel ex 
pluribus regis compofitx. An dentur tinex a patre rei. Vide iib.3.pag.d5.fie ( 6 . 
LOGISTICA, voxeftqaxi nobis afiimwor ad fignificandam eaia tnethodum.. 

' quam fcribirans : lacobus Pdcfarius in cpiftola apoiogcrica contra N.N.ParMijs 
hnprelTa anno 15 do. inter dioerfa de hacvoce,( quam apud antiquiores Mathe- 
maticos vfitacam a^at)«wr, msara» vmimtr$i 

Jtgmi/cdt : hoc fi verum eft, non mald iuferibinu Logifiica , methoditta nobis 
piopofita , atque potiifimum docens , infbtacrc ratiocioatioaas conducentes ad 
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qoa(lib«c notitias pertinentes ad Mathelim : (i verinn non eft , tamen quia hate 
vox vniformem atque ab omnibus admitfam eamdem aliquam (ignificationeni^ 
aion habet ; ea authoritate qua diuerfis ex modernis Mathematicis licitum fuit, 
in diuerfa (ignificatione adhibere hanc vocem; nobis edani*iicitnm putamus iU. 
lam alTumerc pro indicanda methodo quam feribimus : prarfertim cum eam non 
(impliciter Logifticam.fed noftraLogiliici appellemus:vt tamen nos coforman* 
dohuienoftro beneplacito, no plani difcedcremus a beneplacito dmetfor(ialio> 
rum Mathematicorum > exiftiinantium hanc methodum longi*melius appellari 
poHe methodum Gonignianam, vtraiqque appcllationetn illi concedimus in hu- 
ius operis fronte . 

M ateria concretit& fubieiSum concreti, idem fignilicant innoftratogf- 
ftica : etenim ea concreti pars qux intelligitur fultcntare alteram , (iue do 
qua praedicatur altera, materia fiae (ubicdum appellaturultera concrrtiparsqug 
• intelUgitur fullentari vel praedicari ^dicitur concreti forma : & talis forma ca- 
pax fuftentari. fed non futlenuta, dicitur pura forma : (iroiliter pura materia ap- 
pellatur , illa quae quidem capax eft fullentarc , fed non coolideratur fufientaro 
formanu vbi adoertendum, quod idem omnino poflit ede vnjus concreti materia 
<vcl fubie&um, & alterius concreti forma : etenim in concreto quod conftituitur 
3 forma habente indiuidualitatem, fle aliter dici potcltvna forma , intelligitur 
indiuidualitas fuAcncata i forma : adedque forma eli illUd quod fudentat , fle 
confequewercft materia (lue fubiedum huius concreti : licet in altero concreto 
quod indicatur per vocem fornutum, fle aliter dici potefi fubiedum habens for-t 
iium «illud qtK^fufteneatnon (k (brma « adebque forma huius concreti mate- 
ria vel (ubieAum dici non poifit: axdequenier ad hanc terminorum inteHigen- 
tiam lib.3. pag.70. negamus numerari pode puras, Gue abdradas formas: confi- 
derando autem quod hic de concreti forma diximus, facili colligitur quo fundav 
mento lib.3 . pa^ 62, vrrfus finem adieramus (ignificationcm vocis /«ruM in Ma« 
theli ede ampliorem quam vucis^wrarqaisenim figuram inttiligere potefUti 
forma habente indiuidualitatem. vel in punfii indiuiduo , vel in vnkaie vulgari 
flcc. Quid fine, vcl quomodo inter fe djiferant, materia fenfilis,fle materia iotclk- 
Ailis. Vide lib.3. pag,tfa. v .1 • .ui,.. i 

MATi^ESlS dicitur, (cientia confiderans proprietates cofiuenientes fdbiefiis ba- 
.iKntibusiMgBMtodmemrquK aliter fignificaotur per voces quantitas vcl magni-’ 
tudo , intelledas in fcnfu concreto, in quo idem fignificant cum vocibus quan- 
tum vel magnum . Vide lib.3. rcilexionem 7.cap,4.& confiderationem primam 
:eap.5. Et nota diligenter Mathefcosfcientificae obicdum non conftitiri i quanti* 
tate (enfili, fiue externo fenlu perceptibili, cuius confideratio ad phyficam fpe- 
Aattfcd conditui a quantitate intcllcdliliiquatfolointelleAu cognolcicur,rj^r- 
gtndakftnfn gdmtnttm, vt loquttut Proclus,niminim pracfcindendo.Hzc intel-' 
IcCliiis quantitatis coniideratio , inchoata creditur i Pythagora Samio ( przfer- 
» tim celebri ob iauenum propofitionfl quz eft 47,libri primi elcmcntouim Eucli- 
dis , quz vfquc in hodiernum diem retinet inuentoris fui nomen , atque padim., 
appellatur Pythagorica^ etenim celeberrimus hic Mathematicus, tette Laertio, 
primus Geometriam abdraxit d materia fenfili 1 atque in hac mentis elcuationc 
(vt loquitur F.Taqnct in fua hiftorica narratione de-ortu flt progredu Matbefeos) 
inucnit plures alias propofitiones, ab Euclide propofitas in fuis clementis. Non 
inuenitur multiplex Mathefis, (ed vnica ed (cientia quz hoc nomine intelligen- 
da cd,nimirum (cientia quz vacat contemplandis proprietatibus conuenienttbus 
(ubicidis habentibus magnitudinem . Hzc eadem Mathefis admittit diucrfasap- 
peliatiooes delumptas a methodo qua vtitur in (ui obiedi contemplationibus: 
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fla* in hi« vfitur methodo adhfbira in Euclidcis elementis , dicitur antiqua Ma- 
ihclis ; qua: in his contemplationibus vtitur magis moderna methodo, quanL< 
• eius feriptores Algcbram dixerunt, a nobis Algcbra appellatur : dentq uc Logi- 
(licam vocamus, Mathcfim qu* in fuis contemplationibus adhibet methodum-. 
^ his libris propofitam atque declaratam. Maximam diucriitatem inter triplicem 
hanc Mathefim, docet liber tertius . 

MEDII proportionales termini , qui dicantur , vide initium capitis j. lib.t. quo- 
modo inucniantur, docet fecunda pars capitis 3.lib.i;hoclocopropofitz praxes, 
demonltrantur lib.z.cap.i i. 

MENSVRA dicitur, quod menfuratfiiie metiturrdediuerfis mcnfnris, vide confi- 
. derationem 5.cap.5.lib.3 nota.faltein pro Matheli Ipeculatiua, quod vt 
quantitas A, poflTit dici menfura quantitatis B, requiritur & fulficit, vt quantitas 
A, vel fcmel vel ftpius fumpta,pr*cisi adzquct quantitatem B : vnde pars ali- 
quanta alicuius totius, non potell dici eius menfuratomnis ver6 & fola pai s ali- 
■floota alicuius totius, dici potefl eius menfura. Vide vocem fdrs . De meniuris 
angulorum, vide vocem , & vocem grtdHs , qux adhibetur vt pro praxi 

exprimantur magnitudines arcuum qui funt menfurx angulorum. 

MINVS, vox e(l , qux in quanttim indicat illud idem quod aliter indicatur ligno 
— :non fignificat fnkUtum, vt voluut Algcbr* doclorcs : quid in Logiftica fi- 
B^nificet, vide ad voccs/ignM f & — . 

MN^TIPLICATIO, qu* aliter appellatur dudus Arithmeticus t dupliciter bent< 
intelligi potell. Primo independenter ab intelligentia rationum xqualium.a qua 
nullatenus dependet dudlus primus Geometricus : & dici potell quod duCtus 
Arithmeticus Iit duiSus xquiualens dudui primo Geometrico . Vide conlidera- 
tionem 6. cap.5. Iib.3. Secundo, multiplicatio (iuc dudtus Arithmeticus, bene-, 
explicatur dependenter ab intelligentia rationum zqualtum , quam fupponit re- 
‘ gula aurea: & dici potell compendium illius reguix aure* in qua primus ex 
datis tribas terminis vnitas cll . Vidclib,3. pag.ioa. Multiplicatio, ab aliquibus 
‘ dicitur iterata.liuccompofita additio. Vidclib.3 pag,3o:quod admittere non- 
potell noftra Logillica. Vide lib.3. pag.83. 5 t 84. PraKcrca Scholium poA par- 
*' tem primam cap. 10. lib. a. 

N omen dluerfum habere dicuntur, folxillxdn* quantitates, qux fignifi- 
cantur dioerlimodi relkiAxtvnde voces diuerfz.fed non ligntiicantes 
■ < ^antitates diuerfimod^ reftridas, non conftkuunt quantitatum nomina diucrfa: 

- vc triangulum Sc trilaterum, item duo St tria , funt voces dtucrfz , fcd non funt 
quantitatum diucrfa nomina. Binarius & ternarius, non tantum funt voces di- 
uerfx, fed etiam funt quantitatum diucrfa nomina. Vide lib.3. pag.i 14: ibidem 
- 4 k aliquot fequencibus paginis' odehditur , quod htc modus loquendi noArx 
Logifticx.eeiam vlkacus fic in antiqua Matheli. 

NORMA dicitur , inAruinentum , liur machina , conAans cx duabus regulis redis, 
quarum altera ad alteram perpendicularis e A, Ac vt fimul redum angulum con- 
Airuant. ' • 

NOT/fi vulgaris Arkhmcticx, qux fuit ; qUis illarum valor proprhis & localis. 
Vide lib. I. pas.3. 'I' " ■ 

NVMERVS dicitur, quod numertfur fiue conAituit vhum aut plura indiuidua, E- 
• uevnam vcf plores vnitacestdieiturque illas vnitates numerare. Diuiditurio- 
fiognlarera, qui numerat vnicura indiuiduum;& pluralem, qui plus quam vni- 
cum indiuiduum continet.fiue munerat. Vide lib. i.pag.3. & lib.3. pag.70.Nu- 
• merorum viterrores reAridiones forni poffunt ab vnitatibus quas numerant: (ic 
' Rutneri vulgares dicuntul-.qutnmnerant vnitates vulgares : numeri vulgares 
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integri dicuntar.qui numerant imicatcs vulgares integras, hoc cft n6 diui^s wr 
alium numerum vulgarem: numeri vulgares fradi.liue fradiones vulgares, (Snr 
ille a quibus numerantur vulgares vnitates fra^x, huc eft, numeri vulgares j^cr 
aliii vulgare numerum diuin..,Quid fit, vel quomodo feribatur vulgariu fra^o* 
num numerator, & denominator: vide initio partis 3.cap.a.lib.i.Kurfus nuoKri 
dicuntur afluales, fi numerent vnitates aijiuales: fi vero numerent vnitates w- 
tcntiales , Jicuntur numeri potentialcs : vbi aduertendum, quod numeri potra- 
tialcs non aliter dicantur numeri , quam homo tantum poflibilis dicatur homo. 
Vide lib.3. pag.71. vel duas fubfcqucincs . Numeri dicuntur denominati, fi 
uuma eat vnitates ilenominatas, hoc efi nomen habetues diucrfum ab eo qr^d 
per vulgares numeros fatis exprimi potefi, vt fit in fradiionibus vulgaribus. De 
modo feribendi numeros denominatos : vide lib.if cap.t. partem 2. In his fai-; 
ptionibus, nomen dluerfuin abcoquod fotjs indicatur per iiumerum vulgarein, 
reprxfentatur a dignitate numeri dcnoiiiinafi . Similiter numeri dicuntur radi^a- 
Ics, qui numerant vnitates radjcales, fiuc radices numerorum: de quibas 
fuic voc^mr^d/x. Ocnumerorum valoribus, vide vocem V4/«r. 



O BIECTVM Maihcleos , cft illud quod confiderat Mathefis , Gue illud cuius 
proprietates contemplatur: hoc obicdium Mathefeos conftitui d quantitate, 
apud omnes indubitatum cft: v;rum conftituatur ababftradia vel concrcta-quan» 
titate , examinatur lib.5. pag.do- Plura de obicdlo Mathefeos , vide ad voceokj 
Mathejis . 

OBLiQV A quantitas , idem fignificat ac.quantitas inclinata , fine bafi infiftcns^ ad 
angulum redo minorem : vnde non obliqua fedrcifta dicitur, in quantum intcl'^ 
iigicur bafi iqliflcrc ad angalqs redos: rcfpcdu fado ad diuerfas alias quai^i> 
tates qu* vt bafesconfiderari poiTunt, etiam poteft dici reda , & obliqua: re- 
Ipedu fado ad camdem, non poteft dici reda & obliqua, led necellario cft vel 
reda, vel obliqua: quia non poteft confiftcrc ve angulos faciat, fievt non cqit' 
fiftat vel ad redos angulos , vel ad angulum aliquem redo minorem .Vide 
qua de rcdisK& obliquis quantitatibus lib.i. pag.p. . , 

OPERATION^ Logifticx vniuerfim quatuor vel quinque funt admittendae :hi- 
mirum Additio, Subtradio,MuldpIicatio,& Diuifio. Hx operationes vniuernoi 
erunt quatuor JJnlMet^adicam inQcntioncmjCOpfiderare. tapquam diuUi^# 
Ipecicm, quod nobis magis placet; fi verq aliter coofidci^tur radicum cxtratfb^ 
quinque opcra|t|ionesJ,(^iflScattrwadi^tpod«a*dcm aUjd<M:«Pt».vi 4 c.lm? 3 ~ 
pag.j I . Bro^lia^Iis hU opa^on»u« IfOg)fti<S«,J<»4e voces quibus iqdicaqiiir: 

dcillaruippc^ag«capui,&'ji.iib,i., „ 

■ * • :i ,» = i I» f- ■ f,- .... ■ I . 

P ARAU,u.dB finex vel fupcrlicics • qna; dicantur : vide lib.3>.cap.;„confi(4. 
8. vbinOtamus ,noscum nuiltis incerpreribus Euciidcorum elementorum,' 
noo | 4 miqcrc pacalUlvum linearum definitionem Euejideam. . «.v' 

^ARALLELOGRAM,M\'M,;eji fuperfides qux dudu primo vel fccunateGeo.* 
metricoproducitur.cx bafiquxcftrcdalinea.lib.i.pag.io. ... 

PARALLELEPIPEDVM., eft cprpusquoddudu primo veJ fecundo Gcometrjco' 
producitur, ex bafi qux eft parallclogrammuro, lib. 1 , pag. 11. 

PARS, vox cft qux oili falioitpalfim a non Mathcraacicis vlicaia cft in tali fignificat 
cionc, vt nihil dici polfir pars,nifi relate ad aliquod totum cuius pars Jit: 
apoi nos , rede pars appellatur , quidquid cum altero conftituic aliquid qr;od 
. aggregatum , fiuc totum dici poteft . Quia hunc fenfum vocis /^ars , aumittit no- 
ftta Logiftica, conrcquentcr admittit, quod aggregati ex Unca & (upcrficie, vna 
pars fic linea , altera pars fit fupetficics : quemque figurx triangularis pars dici 

pol- 
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S pffir, quiUbrf eiuJ ingnluj, lat anguli Tcrtex • qnodlibeteiuslatua &c. arquei 
militer Kne» terminata* pars dici poffit» lineae terminus fiue pundnm . In hoc 
fenfu intcliigendo vocem , verum quidem eft quod omne totum excedat 
fuam partem: fed filfum cft quod omne totum fit maius fua parte; vide lib.j. 

i iag.9. &lib.t>pag.45. vbi vltcrius partes diftinguimus , in proprifediiSaii-quae 
pecie conueniunt cum toto cuius funt partes : 3 c improprii didas • quae fpecie^ 
non conueniunt cum toto cuius partes funt . Per partem aliquantam alicuiusto- 
tius, intelligi debet quantitas eiufdcm generis cum toto, quod non praecisi adae- 
quat, aut fcmel aut fxptus fumpta . Per partem aliquotara alicuius totius, intel- 
ligi debet quantitas eiufdcm generis cum toto, quod praecisi adaequat , aut fc- 
mel aut fxpius fumpta: fic vt omnis 3 c fola pars aliquota alicuius itxius, (it etiani 
fnenfora illius totius: vide lib.j. pag.87. Vbi notandum , quod fi placeat vt 

E o Mathefi fpeculatiua, non tantum omnis paft aliquota pofltt dici menfurL., 
1 etiam omnis menfura appellari pofltt pars aliquota (quod videtur etiani^ 
dicendfl iuxta definitioni j.liD.7. Euclidis apud P.Andream Taquet.quae aflerie 
qaoA^srt MlifMtu nmmtri nnmtrnm MSc/ztitr^adnuttendura eft quod vox 
rcfpedu fado ad vocempart,tHquand6 fit particula diftrahens:vt voi 
eft particula diftrahcns refpedu fadoad vocem k^m * : fle quAnadmodom 
lib.j.pag.7i.pruribus traditur quomodo fit.particula dtftrabins 

■ itfpedu fado ad vocem »itmer»t: quandoquidem enim omnis quantitas beni 
dicator menfura fuiipfius,fuppofita prjdida terminorum intelligentia.dici potell 
pars aliquota fuiipfius : fed tamen dici non poteft fuiipfius pars. 
fHYSlCA , vox cft per quam in Logiftica noftra indicatur illa fcientia ad quamJ 
■ fpefiat cortfideratio obieftorum externis fenfibos perceptibilium t quare ficut ad 
Mathelim non fpcAat fenfilis quantitatis confideratio; fic ad Phy ficam non per- 
fitict contemplatio inrcllcftilis quantitatis : tded vt tam fcientia Phyfica quany 
Mathematica confideret quantitatem : illa tamen minus abftraftam , hic magis 
* abftraftam quantitatem contemplatur . Hinc dicitur verum, velexaftumin ri- 
'*ore Phyfico, non in rigore Mathematico , quoti verum vel exaftum cft quoad 
Knfum , fic vt nullum habeat errorem externo fenfo perceptibilem : dicitur ve- 
' rum vcl exafiom in rigore Mathematico , quod verum vel exaAum eft , non^ 
tantum quoad fenfum ,' fed etiam quoad intcliedum , fic vt nullum habear 
errorem intellcAu perceptibilem . Totum terrarum ortacm refpedu fafto 
* ad firmamentum , punAum Phyficum dicendum efle denronftrat Aftronomit-, 

‘ qujt numeratur inter fcientias Phyfico - Mathematicas, fide mixtas ex Phyficis & 

■ Mathematicis confiderationibosa tamen refpcAu fafto ad firmamentum , dici 
* non pdteftpundinm Mathematicum neque orbis terre, neque vna arenula, ne- 
que Vlldm almd corpofcnlum quantumcunque paroum fit . 

M.VS , hic vox in qnantWnreprtfentat illud quod in Logiftica noftra aliter indi- 
■'catur i^crfignumf , figiYifick ^Uanritaicm immediati fequentem, adedque hoc 
figno alfedam, efle ek illis qui appellantur pofitiui . Vide vocafigu» f & 
!fOLVSciri:irtf,fphirif, appeHaripotcftquoillibet pun<ftum allignabile maxccirl 
culi aut fphiri , diuerfum a circuli vcl fpbxrx centro : polus enim axeos vltra^ 
■'centruni excurrentis terminum fignificat. • ’ ^ 

FOL YGONVM, aliter multilaterum, vcl plurilate rum dicitur : cft nomen generi- 
cnib quo appellari confucucrunt figurirciflis quidem lineis terminati, non ta- 
men triangula aut parallclogramma, licet de illis verum fit quod multa,fiue plu- 
- ra habeant latera tfaltcm hic vfus vocis pa/yg#»»» videtur magis communis in 
antiqua Mathefi, & retinetur d noftra LogiftKa . 

FOSTKEMI Algebripromotores, qui dicantur: vidclib.j- pag.a. 
rOTfiNTlALlS, pars, vniUS, numerus atC. diftinguitur contra aaualcm : aAiia- 

•: d lis 
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li( dicitur, quando a^u habet St exiflcntiain ,& iingula requiCca vt dic* pj9fflt 
pars, vnicas, numerus: quando cx hu aliquid dccft.liue adu non exiftit.fed tan- 
tum poce(lfxi(lcrc,adc6qucun[uai habet potentiam vt exiftac, dicitur poten- 
tialis pats, voitas, numerus Stc. Pro nollra Logihica, & etiam pro antiqua Ma< 
lbcli,conliderari debent tam potcmialcsquaip aiUualcs partes, vnitates, nunicri 
&c. Vidclib.j. cap.j.conlid.a.dcnoti quod vox^tcatU/ts, refpedu ladto ad 
voces para, vaitdj, aumtras, (it particula didrahcns : hinc dux vnitates tantum^ 
didini^, liucduo dihmAa tantum, funt duo potentiaha : fed non funt duo, n(» 
que numerum con(lituunt:(icut duo homines tantum poffibiles, non polTunt^i- 
cidi|o homines.. 

PR.EU1CATVM, vox cft qux fori Cgnihcat idem cum voce affirniatum:c(lqut; il- 
lud quod cum /ubieAode qupprxdicatur fiuc adirmatur coiiRhuit concrctiifiL^: 
aliter dicitur concreti iorma,vt dicitur ad voccm/«rw<. •. v t 

|*|UNC1PIA Mathercos, magis ordinarii appellantur definitiones Se axioiqata^^u- 
binde tameuiper principia Mathefeo^ iutelliguntureius elementa, atque c(;(ir- 
cumllantiisfacilicollisiturquuicx his iatclhgi debeat per principia Mathcfcps. 
PRISM A, ell corpus qu^ producitur duiSu primo vel tecundo Geometrico .ex 
, . bafi qux efi plana fupcrficiea ■ Jmeis terminata , fed diucrfa a parali^t»'- 

gramiaa,bb.i.pag.ti. 

PKQALEMA. cA propoficio ia qua aliquid facieoduiq^fiuc inuealcndumpropopi- 
I (ur. Vidclib.j. pagw^i. , 

PROGRESSIO Ccomctrica.dicitut feries termiaorum continui proportionalium. 
Progreffioais Geometrica deaoeninator, appellatur denominatoc illius propyp^ 
tionis quam habet illius progrcifiuois aliquis terminus ad terminum qui in pco* 
gieffionc invoediat^ fubfequirut . Progrcifio dicitutafcvndcus , fi aotecpdcqfcs 
tennini iubfcqucntibus minares fin(.Progrc(fio diettur dcfccadeas,fi antcccdfn- 
tes termini fubfcquentibiK maiores fint . .. . 

PROPORTIO ,efi quantitas relata ad^iam cinfdcm generis quantitatcfi tefatio- 
ne magnitudinis , Vide lib. i . pag.37.Quandtasqux rcienur,d icitur aa^cedras 
terminus proponionis: quantitas ad quam antecedens tfrminus rrtcrtur,4i<j|ur 
confequeastermmuspropqrtiotus. Proportio adxquati diuiditqr ioprnporoo* 
nem.xqualitatis , dt inxqualkatis. Vide lib.i. pag. 37 Jn vltrnori fubdiuifi^c 
proponiooum potiifimumcoafideratur.propocuoauiotis maN]ua.itaus,qux^a- 
bet antecedentem tcrminkmcQalequentc maiorem tptopoitiommoris itxrqna- 
lit«tis>qux habet aatcccdcntcm qtnunum conlcqucntc minorem: pcopoctio 
xquabtatis,qux habet amecedcnccm k: minum xqnalcm cbfeqacati: & peopor- 
tto indiilercas, nimirum vt maioris vel mmo^is imeq*il'tati* 
annumcTeair. Pro proportionibus indi&rencdw, vide ldxj.cap.4.cc^wo* 
ocra {. aut Lb.j. cap j.confiderauoocmd. Proportio quare non u^ouni^ 
imec quantitates diuerfi gcaeiis: lib.j. pag.dS- Propotnoaes xquales quae 4 t* 
eantur: V)dclib.i.pag.38. veliib.3. cap.).coofidencionem6. - . 

PROPORTIONALITAS dicitur, illa proportio emus finguli termini ia0t 
pmtio.-Ks. 

PVNCTVM.eft terminos lincxtcftquc talis terminos adtuafis , 6 adoalitcr ter- 
minet lineam : cru vero tcnniaiis poteatialis , fi po£t terminare liaeutn qoaii>^ 
actu 000 ter oMoat: h u mlmodi pun^ adnalia.de euam potmdalia dantur a p^- 
tc rei: vide lib.j. pag.65. vcl 66 , Puodum quandtatibas continuis annnmciari 
Boopoteft. qoianaUwbabetcxtcnfioocmtpotcftanaomeTariqaaatitanbusdi- 
krttis.qnu m quantum cfi lobicdam habeas indiuiduabtatcm,Qon minus coo- 
ftkiut mdmiduuafiue vukaacm, quam corpus habens voicam iodioNkuIitatiHhf 
uidc bb.a.pag.;.Ptxarta vtdc rocem taJimidaam^ 
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pyramis, eft corpui quod duiftu tertio Geomctcko producitur ^eibaR qtueeft 
luperficies plana rciSu liacittcraututa» quando dwt exceniioacs tute- 
dccrcfcumtiib.i.pag.i I, 

I 

Q VADR ATVM. cR parallclogranamum reftum, habent longitudinem latitu* 
dini «qualem: Auc fuperficict qu« dudu primo producuur, cx baA qu« iA 
reda linea, duda in alcitudincin bau «qualem . 

QVANTITAS 8 ( magnitudo, vocet fune quae idem AgniScant: Angule in LogilH* 
ca uiteiligcndx fune in feniu concreto. Ac vt idem fignificenc cum vocibua 
«M«ra« de quod femper verum eft, quando ex circumftantijt noa« 

7^ ^« iacelligicur quod inteiligende lint in fenfu abdrado , adebque abftradanu 
firaiamfigniAccnt . Vidci lib.j. pag.dp. Quantitatum varia gracra enumeran- 
cnr,lib.i. pag7 > pluratamcna Logtftica admittuntur : vide lib.}.cap.5,connd. 
y.Qjuniiutum Angula genera dantur i parte rei . Vide Iib.].pag.d5. vel 66 . 
Qnantitatei genere dilaentet que fint :lib.]. cap.5. confid.p. Quare inter di* 
•erfi generit quamiutet proportio nulla inueoiatur : lib.}. pag.tf 8. Quantitates 
xblolute appellantur, quantitates diucrf«a relatis. Vide lib.]. pag.if.de 9]. 
Quantitates indiiferentet que lint: vide lib.j. cap,4. rrflex.f. Quantiutes com* 
infantet que dicantun lib.}.pag.77,dt94. Quantitates pofitiue velncgatiue 
que dicantur .& quomodo omnes ^ folc quantitates oegatiue afficiantur fi* 
gno — : vide lib.]. pag-p^. 

• » ; »1 

R ADIVS circuli, anguli; vide voces • 

RADIX, vox cR que in LogiRica noftra potimmum adbibetur vt (ignlficet 
numerum qui indicatur per prod udum cx fui vna vel pluribus fucceffiui. far- 
-< dis multiplicationibus : numerus hoc modo alterum indicans, appellatur nume* 
rus radicatis , Dati radicalis numeri radicem imieutrc, diditur extradio radjeis: 
cius praxis proponitur capite f .lib. 1 . Si non habet talem radicem,dicitur furdus 
vel irrationalis vidclib.j.pag.yo. Decopendiata-feriptionenumeroru radicalifr 
vlicaia in noRra LogiRica. vide lib. i,pag.6.0prraiiones LogiRkf circa numeros 
. radicalesivide partem d.cap.a. lib. 1 . De ra.c|i(al>uro numerorfi urigine. vide lib.j. 

. pag.t7. dc88. EiTe veros nuineros,d difcrctis qiautiiatibus aitoumcrandos: vi- 
de lib.j. pag.88. & 89. Pro LogiRica ipeculaiiuadiccndum.quodradicisexcra- 
dbo fit fpccies diuiiionis, nimirum illa in qua tantum datur iiu.nerus diuidendus, 
fcd. requiritur vt prududumex vnavcl pluribus fucceffiui fadis diuilionibus, 
equetur diuifuri: hinc, in noRra LogiRica, produdum ex udicis extradione ex 
numero poiitiuo, Icmpcr cR numerus pulitiuus : Oc peteret produdum ex diui- 
fione impoifioi i, qui peteret radicis extractionem cx numero negatiuo. Vide lib. 

. ]. pjg.iotf.de 107. ... 

R ATK). vox eR nux io LogiRica noftra eamdem fignificaiioncm habet cum vckc 
pr#^*rri«,qux lupcrius declaratur . 

REG VL auici dicitur, qux docet ad tres datos terminos inuenire quartum ter- 
minum proportionalem . Regule aurex varix folutiones notamur lib.i. cap.]» 
pag. sp.Quare noRra LogiRica tantum admittat vqicam regulam auream . noAa 
•dmictendqhuius rcgulx aurex diuifionem vAtalam, in regulam auream dire.- 
da,cuerfam,Ampliccm,compoli(ain:vidc piincipium Appendicis Itb. i . Quando 
dati (cnnini pro regula aurea, funi quantitates compenuntes,opera(io non dif- 
fert tiiA quoad ligna j 3 c — ,ab altera pro qua datx quan'iutrs non funt cx illis 
qux cuinpcnlanies vocantur. Signorum dux leges diligenter obfcruandx prx- 
(c ibu uur in initio panis 4. cap.a.lib. 1. Oc his Agnis, aut legibus .plura videri 
- poAunc ludicaia ad voces f Jc Rcgulx aurex Angulx folutiones pro- 
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Dig: • 



I D X 

po(ft*!npart< 'i.rap.j.Jib.i.demoriftrannirlib.i.cap.*. ' ’■ 

Aegnix nonnullar r^^anics ad>ul^arcm pradkim Arirhincticam proponuntur 
in Appendice lib.i. vbi declaramur vulgaris Arithmetice (-ratfiicx reg'jlx,So- 
cictyt is, Alligationis, Simplicia & duplicis falfx politionis, Permutationis, atque 
Lucri fucceffiui. ' * ■ - / 7," 

Regniz innemionis noftrat Logifttcx, tres diuerfx enumerantur Si proponumiv^ 
cap.ip.lib.i: lingul; veiles lunrpro inueniendis aut problematum iblutionibus, 
'aut theorematum dethondrationibus i multa idarum regularum excln^iriAueS> 
niunrur in tribus capitibus proximi fubfequentibus ctaput ■ o. Ilb. i; Dtt deoun- 
da rbgula nodrx Logidicx.in (cholio quOd ineipiebb^r.pag.ia^. vSdcKpM^, 
'primb, quomodo vtria 'Euclidcii theoremata prius deitionltrita lukthforundam 
Logidicx regulam,etiam breuius line hacreguh'poffirttticityoTidr6rh6eeun46, 
inter Buclidea theoremata vhc vlla inueniti qinetneixwKttr.vfartjIeciini* rogu- 
Ix Logidicx - Tcrtib, has inuentionis regulas nodrx Logidicx, tantum adjtib^* 
das ede, quando non occurrit facilior modus aut fohjeildi problema auedeopn* 
ftrandi ihcorcmai Ntrlla huictfmodi regula inuentmnis 'proponitur abEuclidc: 
tamen tertia ea commemoratis Logidicx nodr? regulis creditur viitata a Malbc- 
ii antiqua. Vide reflexionem j. cap.4. lib.j. A gebra praftica vtitur prim^x 
commemoratis Logidicx nodre regulis, quam Algebrx regulamappcllant-^vt 
ibidem notatur. Secundam ex his regulis, ita Logidicx noftri propriaro erui- 
mus, vt exidimemus eam alibi non inucniri. 

RELATIO, & comparatio, voces funt qux camdem atque paflim cognitam lignifi- 
cacioncmhabcnt.Rclationes muifx atque diucrfxvnius quantitatis ad altcranw 
conlideranturdMathcd.Videlib.i.pag.37.£clib.3. pig.no. . 

RESOLVTIO, nimirum xquationnn>;Pro hac praidica rc(olutjone,vtUi' ptoiprt' 
ma Logidicx nodrx regula, vidcltb.'<.cap.7, Defublidentia pradicamm ecib* 
lutionum,capitis agitur lib.3.cap.i a. vbi notantur aliqua circa illa qux 
. in hoc genere omittuntur a Logidka nodra, 

liOTAKI, voxed qua vtitur Loglitica nodra agendo de duidibus Geometricis ^ vt 
fignidcetbafeos motum quo cnca axem circumfertur :‘aiique hxc bafis-fubiiidc 
dicitur rotari, (ubinde tantum tt>tari:dicitur rotari,quandoiti«rcuinfenurcirca 
axem vt non varier ab illo didantiam 1 Si vero non virictdidahtiam abiode^ 
axeos pun&o, dicitor tantum rdtari. Vide lib. i.pag 8> 

S CALA, pedum, palmorum &c. dicitur re£fa linea in paites xquales diuifa; qux 
finguix reprxfemant pedem, p«Imom&c. Vide lib.j. pag.gd. 

Sector circull , ed fupetdcies plana qux producitur ex dudu 4 Geometrico, 
qu5dd balis ed reda Imea.atqitiXc bafis ducitur in atcO minorem integra circuli 
circumferentia. Sedor circuli paulb aliter definitur lib.i. pag.io.'^c^rfphx- 
rxdidtur, corpus quod producitur dudu j Geometrico , ex bafi qux<dp4ri( 
fupcrficiei Iphxrx, quando ducitur in radium Iphatrxfic vt dux eius cxtcniia* 
nes tot* dtcrcfcdhf. 

SEGMENTVM circuli: vide vocem rirr»li$s. Segmentum fpharrx dicitur i pars 
quam ex illa aufert planum fenns fpharram. 

SIgNA f & — , enunciantur per voces //«, in Algebri, tum in nodra 

Logidica.MachcfisaQtiqua nOn Vtbut bis lignis timmotn idorum Tignorum viu, 
exidimamos confidefe prxeipuum quod Mathcfi antiqox addidit Algebra pra- 
diW,'& pradlci verumreperit ,led'Algcbra fpeculatiua nunquam potuit Ue- 
'mondrarc verum efle: qua de rcplutIbUS' igitur , libro tertio prioribus trjkos 
' capitibus . De origine Tignorum f & Hi Algebra , & differentia fignificatianis 
quam babeiu Exc figna hi Algebra de nodra Logidka 1 videFi pottft libfi 3. 

• -• capi- 
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■‘taphfs j. pirl(foxum7. In noftra Logiftfci , h*c figna afSddnc quaritilatdn 

* Immediati fubfcqucnttm i Se quantitas aKc&k Itgnof .aliter appellatur po- 
litius : quantitas alTcdaligno dicitur negttifba. Vt bene inrelljgatur quid ia< 

Lbgiftica mtelligcndum (it per poik(Ois *negari«is <{u4btikates , irff^ 
foret legere libri tertij paginas Jj, 54, 77, 78.94. Pro vfu pradfico lignorum f 
& -:■ in opcrttibbibusLogiftfcii rduat leges notantur inkiopattif 4:cap.s.lib'.i. 
' Prior lex 'feririt pro additione defubtr^ione t altera lex , 'Irruit pro multiplica- 
tione. &'diuifibnc; rbi adflrWfcndum in noftra-Legiftica , radicis earradioneiiL^ 

• efle diiiifionis*fpcciein'<ti?tftprodudumfeitqtor-teqoirltfign(imf, vt oftendiAir 
.lib.3.bag.iotf.« io^.ProfacIliWi metforiqUtfiiMelligentia eorum quae in noftra 

'^■bgilnti depcndcnt i figdi# + . vMlflimum arbitramur diligenter tefledlerc 
ad notas fubfequcntes. t n . 

t«^ta prim6, quod lignum — , aut vox rniimt illi refpondcns , non atquiualeat vo- 
ci fiibiiiiim m nokxi LogHiica. fcd indicet , imitiediac^ fubfequehtem quantlb- 
t'em, eftex Iliis quae in noftra Logiftica appellanturoegatiurHti vtfaiptio f 4 
^ — 3 figtiificet Idem ac fi diceretur quatuor vilitates politiuae & 'tres Tnitatci dc- 
gatiur ; tdemque plane fit feribere f 4 — 3, vcl certi — 3 1 4. 

Noti fcctfrtdft.inxta noftrartl Loglftican» omnes & folals quanmlitts cjqircfsJ atque 
expliciti afluas Tigno eflcnegatiuas; reliquas otnnCs clTc pofitiuas. hoc no- 







*’ 1o$ legis fundimcntum comrtuinc non (k( fed proprfunt noftre Logiliicar. ■’ 
Nota tertii, leges pradicc ftatuentes quo affici debeat 'prbdQRUtn cuiufuis 
' dperatronis LogifticK.du* afferuntur initio pirfis 4 ;cap.a.lib, r.PriOr lex agens 
‘‘lie additione* lobtraaionr, nulla indiget dcmooftratione, fed matlifcfta eftex 
icrrainorum expolitione tum in Algcbra i nitn in Logiftica t relibua lex agens 
'S4e muIapHcitionc 8t dluifionclndi^cc d(Mpnftintlone, tum irr Algcfifa, rom htl 
noftp Logiftica: quid dc cius fubfiftcntia aut demon ftratibdfl dictttdum fit pro 
^Igebra, Colligi debet ex ijsqu»lib, 3 . dierinoitdc A^gebraiacjh-asftTiifnex pa* 
^*‘fadoxi$’ciji;3.'1ib.'3. Huips legis deniion(lratia'requi(itapr6'Ldgiftica nolhraL» 
*^affbrtttf lib.’ 3 l jrtg rby-. 8i Votf»' ■ I' • ■ 'i > • ' 

Ffbta quartdiprtiOTC* leges fignortun.diucrfxJcommemoratis in prarcedentl nota, 
^■‘aMUC agehtibus dc additione, fubtrxftiotnvimjIrtpHcationc , & diulfionc, null* 

- ” amruriiur, iieq»(c in AJgebfa,noquoiH noftra Logiftica : quare-vCl WS bperatio- 
ni{)us annumeranda eft radicis extrario, vel dicendum, hxc figna f * — fine Ic- 
*!^e idH 1 btrri in radicum extradlionibus. In noftra Logiftica, fadicfs cxn-aaio, di- 
*'‘ullTon1sfp^cien^conftitu^t: vnde ciusproduiIbeiiadiUs fignUm.ftgilllthr i lege 
^^feiiorft illita (Iro diuifioneividc lib.3.pag.i e^;iQaid de A Igebra dicendum fit 
^Tgnbfol hiiibs ignoranti* ine» leuiorem aliquaftl Caufam colbgc exparadoxb'4. 

* t^;?vllb'3.Bxijs qu* noiStur in initio paradbxi ^.fiue pagi3 t.lib.3. fatis c6ftac 
fliWaaionC afleri diuiflonit fpecicm.'« 5 »Wefioj id verd negari idoftiffi- 
'“'Wld RffscbnltWhiitore.qtti quinque ^eratidnes amittens; ttftljliaitt diuifionis 
^ftccicin'nori adthftlit radicis cxtraClionem .oi r 
SMftES qnintltftce qn* dicantur : vide lib.3'. cbrtfiderationeffl p. tbi ftatuitur 
oiqn^ * folas ciufdcm fpcciei quantitates inter fe fimilesclTe. 

dibitUfi que vfterius reftriAxnon eik.VidtvbmvmittsJtmfltstl 
SPECIFICA differentia , vel quantitates fpccicXlifferdntes , qdat dicantur ; vido 
lib-3. c^.y.confid.p. 

S^MPCirVNrdiiifbT^,^llud de quo aliquid prxdicaturthoC TabifAbibcam luff' 
^pfxdicitbcbiWittlii eonerCtum ; fiibieftum aHttrmatbria'at>^ellanif|* prxdlca- 
fttm-iliter dicitur forma concreti. SVB- 
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SVBTENSA , voxeftqua figiaifiqatgr refta Itnca conncftcn* estrcma pundialt* 
cuius arcus circulii dicicurquc i()iius arcus fubcenfa : vcl etiam dicitur fubtcnfiu 
anguli cuius talis arcus cft menl^ura. 

SVBTRACTIOicll vniusindiukjui ab altero ablatio: fi illud iiidiuiduum quod 
aufertur, cit ciufdem fpccici cum altero ex quo aufertur, dicitur proprie diAa^ 
fubtrafiiot licum ilio non conucnit fpecic , dicitur fubtra^lio improprii diA^. 
SubtraAio realis , cA illa in qua vnus ex datis pro fubtraAione terminis ab alte- 
ro aufertur ; fubtradio zquiualcns dicitur , in quanon circa lingulos datos pro 
Til^ubtradiooc terminos, (ed circaterminos ipAs zquiualcntes fit lubtractio realis. 
Subtradioniasquiualens additio polfibiiis in omni cafu,quz fit: vide lib.j.pag. 
77. De fubtraftione & additione pradica agit lib 1 .cap.a. De fubtradionc de 
additione fpeculatiua agit Iib.a.cap.5. 

T angens, circuli, fphzrz, aut alterius figurz.appellatur inMatbefi reda ir- 
nea. quscirculo,fphzrx.aut alrcri ifit figurx.iti occurrit, vtproduda, noau 
cranfeat per.illum circulum, aut fphzram, aut aliamillam figuram cuius eangeiu 
dicitur. : 

TERMIN VS, vox eA quz etiam in Mathefi multas diucrfafque fignificationes ad-> 
mittit : id quod terminat dicitur terminus ; fic corporis terminati terminus, cA fii- 
perficies : luperficici terminus , cA linea : Imcx. terminus , eA pundum . Ruribus 
propofitionis termini appellantur, voces adbibit» in efferenda propofitione : Se 
dicitur ex terminis manifcAa propofitio, cuius veijtas fatis con Aat cx intclligen- 
tia fignificationis quam habent voces adbibit; in efferenda propofitione.Ratiohis 
retmini dicuntur fingulz quantitates ncccffari» pro efferenda ratione . Progref- 
. fionis termini dicuntur fingulz quantitates i quibus progrelfio conAituitur.Ope-* 
rationis termini dati, funt quautitates date pro tali operationc,atquc aliter geoi- 
. cores dicuntur. Vide vocem 

THEOREMA dicitur.propoficio iti qua afferitur aliqua veritas indigens probatio; 
ne. Videltb.}^ pag.41. 

TOTVM t voxeA que fubinde figqificat idem cum voce iititgrum , hoc cA nonJ 
fradum , vcl non (edum, vel non diuifam: neque refert an hoc totum . fit , vel 
non fit, frangibile.aut (ccabile.aut diuifibile. Subinde vox totum fignificat idem 
cum voce tggrtgdtum , quetd alifer 'dicitur produdum ex additipn; t atque in- 
relligi nou poteA nifi relati ad partes quarum aggregatum eA , & ex quibus per 
additionem producitunfic cotum aliquod conAituitur i pundo,ab ynitate vulga- 
ri, aquouis indiuiduo Stc. quidquid fit,an illa tota, fint, vcl non lint,frangibilia, 
fecabilia , diuifibilia : atque , vttota fiue integra effc intcliigantur , non debent 
intelligi relati ad vllam partem.Rurfus cotum aliquod conAituitur i quouis vni- 
tacum aggregato, hoc cA a quouis produdo per additionem, quod intelligi non 
poteA vc aggregatum , nifi relati ad partes quarum aggregatum cA : atque hoc 
cotum varia nomina admittit,dcfampta a partibus quarum aggregatum cA, Sc ex 
quibus componitur per additiottena: vide vocem ftrs. Se vocem tdduir. Se nota 
diligenter.falcemiuxta noAracq LogiAicam, verum effc.quod omne totum exte- 
daefuam partem: falfum effc.quod omne totum fic maius fua pane .Vide lib. <. 
pag.p, atque de diuerfitate fignificationis vocum txctdert & m*i»s ^.vidc lilv 
a.pag.45. 

,TRI ANG VLVM, e A fuperficies qux dudu tenio Geometrico , oritur ex bau qos 
cA redU linea : vide lib, i ,pag, 1 1 . 

V ALX)R qoamicatis multipliciter intelligitur: quid valor proprias atque loca- 
lis iratantnAritluBeticariin: vidcliki. pag.3. Quid valw vniuciulis.dt> 
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fcretus, continuus» linearis &c.alicuius quantitatis, exempli gratia fuperficici Ai 
tl tMfc li&.t'lpig.7t&&-AAhiiquantiutum italoribus alias>ict^ 9 rlbsi 
, 49^a,frcqucqtct: con£te«osi vide Lb.j. pag.7), 76, 77, 5 : nota, quod qilttp* 
adn^odu® quantitas d.icj debet fubieftuin habens fiue cxtcqlion^Sifiuc difcrc^io- 

* nis magnitudinem : ifJ edam quahtitas dfci debet Aibieflilm habens valoris mit' 
*' gn^udmem t poflUnt fimea huiufinod* duas quaiAiutci-pUn} asquales quoad 

vna«* magmtudihcm.Gue in qiuniumTunequacicaies vniusaojntais,cire inter fc 
.. tnii l^ lih quotum fune qajuuiq^ef alterius nominis , vt patetex 

quantitatum & zqualium quantitatum iqtcpij{eqtia . Exempli' gratia . vnus^s, 
&vnummilliare , funtdtue quantitates zqualcs quoad magnitudinem dilcrt- 
*' tiortU;fifoeW’quihrtm confiderantur vt-duje vnharcar dnierfz: tamen funt 
- maximHnKqualcsqilMd «a^itudincnfexicqlionrs, iiotinu{tiantum confide- 
rantur vt quantitates continue . Rurfus, quatuor centefime, & qqatuor odaue, 
*• fune dum quantitates inter (czquales m^nifpi^iiu: thicrctiqqis : (ed tamen funt 
dux qutto^itfitcs inter ^ qa^imi inequalu mi^gnitudine valoris. Fari modo in- 
ter fexqufualentes numeri ditantur vigfntlt]|jiinque,&quatti6r centcfim^tled 
nfli^fufitnamcri vdigares maximi inxqutflci . ~ 

VEHI, vox eft in LogilHcavfittto, vt agendo dednaibusGooiartrioisfignifiectHt 
1. . ille btfeos mosus quo bafisiva promoucfsu; > lingula ciu^ pundi, fiogulas rc- 

, .ftasEncaadcIcribant.Videlib, i.pag.8^ \ 

VEbTIGIVM, vox eft qua inLogiftica agendo deducibus Geometricis, Sc nomi- 
nindoprimom bafeos veftigibm', figniritafniui bafeos locum ,’lme bafim confit. 
dtntADniiVldca in quo erat ia du<ftut priacipia,fiae quando ipeepit duci eodu- 
au de quo agitur. ‘ii i<; 'ui, nv . .5 

3t^^T4^b9q vox inXcpfaab(U^Qy^l^ni^,(Xa^rinamabdra^» quatMin 
fabictiQ reauvdtur ad coftitiicnduiT) mdiiududm^c unum; atqiie aliter inoiui- 
' dualftas appenaWr. InTciilb contteto,^pfcMV cunrew^asijirJi» 
dimidaum : hdc eft fiiBiiidmh bibens iftdidlddaii^iMM, ViiiMi 64 p 4 M dieitutvirfa 
•"dhiidUUtA vkerhisnonKftriana fine coafideraoim prteisd mdiuiduonveft: 

.(j»ii|M dKiW:!^ «lOibir vniHs yHkatif.ViHi?|W'^|M.*ft vqju? exiOert) 

• tiam habens ; fic vt adu cxiftatTubieaum ot indiuidtialicas , atque illa 

■ iiuiatqr in ^bieaoifi cx hisrequifitis^iquod adu nop txiftjr, fcdtatitUin 
*'y^rcifliiifcrr}?jriiirrequTfit«pdnftituibrJw aliter i 

nobis appellatur viiifa^potenciolir: hxdpMeniiahsvnicatfaiDa aliteT vnitadici 
-i^nteA^qaam Komo taotuin-polibilis & ficus iiomq tantum ppf- 




-'rgftrcmoaittJtpm dmif«fMiMlfti qw^inddifatiiirhqridlodp.diuiir eA^itur vnicas 
,t votgtr»<^iaa . Vnius » y}>*6Vfis voitas vltc. 

iju4 rcftriaf I nrxiqttjiij tan^jtp^ vnitt^rem denominatam , u)X.t>gift>ca intclli- 
”■ g*oda§ft ; vni& vulgaris VItcrius feftfiai IcIifiAlobe indicata per aliquam., 
*'digoitati:‘^;Vnlfat^a 3 dalis,cft'VnitasquJ’itftradfjralicuiusqaantiuti$aec.vni- 
rKiarcodrpo(ki'dicitui‘,quxcftaggregaiam.plfriam vniiatun».' ' 
WLGi!^RlSstegsaHtcr^i««r,fimplex vnitarj vcivnitef ylteriitt w r^IUiiSi^ 
''.«quddqii^.a^Ku^ ((umeF^i^diqvqrnumcruf vulgaris :.vt iteruen 

• irvi- :u. -3 
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Capta libri pimiLbgifticje. 

P Rimum Caput. In prhna parte docet modum l^ndi,& IctibMdi 
vulgares numeros. Secunda pars, idem docet de compendiatis Lo« 
gifticz fcriptioni(>us. Tertia pars, enumerat magis neceflaria Texdiuerla 
genCra quantitatum . Quarta pars^notat aliqua pro praxi, atque rudio< 
vi incelligentia duduum Geometricorum noftraeLogifticaeX^iniapars» 
affert aliquas definitiones quantitatum habentium vfitataa nooiea« 
qua; ex ducibus Geometricis producuntur. 

. Secundum Caput. Docet operationes LogifUcas, nimirum Additio* 
nem, SubtraAtonem , Multiplicationem, & Diuifionem, circa diuerfas 
quantitates . 

Tertium Caput . In prima Tui parre , docet regulam auream ;1ioc cft 
inuentionem termini qui ad datos tres terminos (it quanus proportio* 
nalis.In fecunda parte, docetur inuentioynius, aut plurium termino* 
nm, qni inter doM datos fint medij proportionales. 

Quartum Caput. Agit de elementaribus remedijs aequationum: qua_f 
appellatione fignificare volumus, praxes aliquas faciles & vtilcs,vt 
xquationes reddantur breuiores, vel commodiores. 

Quintum Capuc.Tradit praxiro inueniendi cuiufuis nominis radicem 
quam habet propofitus vulgaris numerus . 

SeztQ Caput.Docet aliqua problemata vtilia pro pra dica GeometiitI 
Septimum Caput. Proponit aliquas atquacionum refolutioncs,rcqai. 
(itas pro vfu primx regulae Logifticz inuentioni feruientis. 

Odauum Caput. Breuiter aimoratas exhibet veritates confiituentet 
fpeculatiua noftrz Logifticz elementa , diucrfa i terminorum inttHi; 
gentia. . ' 

Nonum C^puc.Proponit fex diuerrashypothefcs,&In (ingulis alTeric 
vnam vel plures aequationes inter diuerfas quantitates. 

Decimum CapBt.A(ferc tres dinerfas Logifticz regulasinuentioni (er* 
aientes: fiue problematis folntio inuenienda fit, fiuedemonftratio ve* 
ritatis aut falutatis propoiitz alTertionis. 

Vndecimum Caput.Exhibet variaexempla primz regulz Logifticz. 
Duodecimum Caput.Pro exemplis fccundz regui; Logifticz, dem6« 
ftrata proponit varia Euclidis & Archimedis laudatiftima theoremata. 

Decimum tenium Caput. Pro exemplis tertiz regulz Logifticz, dc- 
oonftrata proponit, diuerfa, aut problemata cxGhetaldo,aut theore* 
mata apud Algebrz dolores pal&m annotata, auralia, annexam habea* 
na aliquam vtilitatem diuerfam ^ declaratione tertiz regulz Logifticz/ 
Appendix. Proponit aliquas vulgaris Arithmetiez pra^iczregulast 
parum quidem vtiles amatoribus noftrz Logifticz ; fed tamen vtiles in 
ordine ad rem mercatoriam, fimilefque vfus ciuiles vulgaris Arithmeci* 
cz pra(Iic{:quibus proinde nihil addimus non vtile ad hunc finem. 
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DECLARATVR EIVS VSVS PRACTICVS 

PRO INVESTIGANDIS 
Problematum folutionibus , aut theorematum " • 
demonllrationibus. 

Mathcfis t Cuius declarationem hoc libro compIeAiraurt 
2Sl fine non habet , humiliores illas praxes Mathcfi fubordmaras, 

quibus non requiritur di/curfus , fed *t ita dicam , fatis eft, 
M3 clauus oculis , & catea obedientia exequi regularum pra?fcripta-i 

rtaximi limitaraiimmo vero pro fine habet difeurfus pradicos rti^ 
nimi vulgaresrquippe fulficicnres.vi Mathematicae leges ac regu- 
^ 1* ezaminenturj qu» defc(2uo.'at lunt corrigant, nouae inueniantur : vt propobti 
cuiufuis problematis folutio ex fuis latebris eruatur; vel llatuatur vtrum vera, 

‘ abt falfa fit, propofitapropofitio Mathematica ; eiufque , aut veritas, aut falfita* 
cuincatur difcurfu dcmonftratiuo. Sublimior haec Mathcfis pradiica , requirit 
f apertos oculo5,firmamquc,d( fubfificntemratiocinationem.HancpraAicant Ma* 
thefim in prim'o libro declaramus : pro illa exponimus necellaria eius elementa, 
,cooftantia ex principijs atque propofitionibus elementaribus . Principia dicimus 
^ illacx quibus reliqua vniuerfa Mathcfis defumit primam fuaro originem,* con- 
fiftunt in clara terminorunVintelligentia, atque notitia veritatum, aut praxiunuu 
quatex hac iotclligentia adeo immediati confequuntur, vt nulla indigeant pro- 
I ^tione.Propoficiones a principijs diuerfae dicuntur elementares: quando non^ 

, latis immediati confiant ex principijs, fed ax his legitimo difcurfu infcrend» 
funr, antequam admitti debeant, vt certaeatque infallibiles:* prxtcrea tam ncccC- 
farium,ac frequentem vfum habent in rebus Mathematicis, vtfin; rubore ignoi 
rari non polline ab ijs.qui haberi volunt fuperiores Mathefeos tyrodaio . Com- 
memoratis Mathefeos elcmcatis, hoc libro adduntur tres dhicrlx regulz inuert- 
,, tloni feruicntes,quzfingulx appellantur regula Logifiicxt in his declaratur ele- 
^ Amentor umptiuspropofitorurn vfus praaicus,fiuead foluenda quamis propofita 
' problemata, fiuc ad demonfiranda thcorcmaia.Ia ipfis tamen clementis, pracc- 
dentibus inuitiouis regulas,nihil proponitur demonfiratiuo difcurfu fiabilitiim, 
•mtque illatum ex principi/s.Prhnboe demonftrationibus inutiliter molcftns firo, 

■ V»* qui vniuerfalis nofira Logifitea praxim volunt difeere, * folo eiuS vfu pra- 
Aico coaxati viuerc.Sccundo ne demonfirationes proponam, antequam tradam 
• inuenfione.Tcrtid,vt dilcentibus noiu. 

«hibcamdemStinr^Upnrs, antequam ferre poffint iudtcium de bonitate, vel in- 
fumcientia demonfiradiiham Mathematicarum.Quand.vt tyroncs,qui veritatum 
. ‘examinedelcdanrur,pri\»ieoccupcnt faciliori examine ; inquirendo vtrum iiu 
.xafibus magis reftridtis verum Gt,vcl in praxi fuccedat , quod afleritur vniucrla-' 

.. liusvcriim eirc;vel,vtrum cx his veritatibus nihil falfum inferri polfir.Quincd,vt 
^ prodocenda praxi feruare polfim ordinem vtiliorcm,acque commodiorem; alius 
‘ cnim ordo pro praxi, alius pro fpcculatiua videtur vtilior. Pro illa expedit non 
•muBium ab inuiccmfcpatare diuerfa/ed inter fc affinia, atque conducentia ad 
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eumdcm finem.In fpeculitiua Mathefi laudabili vfu receptum eft, in fubfequen" 
ti bus nihil vnquam affumere, quod cx procedentibus pon fatis condat , H^c, Sc 
alia plurima me mouerunt.vt in primo libro vniuerfalis nodr{Logidicat,prorfus 
abftinerem ab omni demondrationc elementarium propofitionum ; Sc fpeculati- 
uam Mathelim, pro praflicanon neceffariam • differrem ad fecundum librum.: 
vbi demondro (ingula,qux peninent ad Logidic; vniuerfalis elementa,& tamen 
diuerfa funt a principijs. 

c A P V T I. 

Exponantur nonnull^ voces magis necefTari; pro intelligen- 
tia noftrz Logifticz : atque eius compendiata: feriptio- 
nes declarantur. 

Q Voniam in expofitionc Lo^idiez vniuerfalis quam aggredimur, propoGtnm 
nobis ed,pro viribus coniungerc,illius do^inz quamtradimus,claritatem« 
facilitatem, atque folidicatemt viamque plana demere, per quam difficile non fit, 
etiam ex profunda Mathefeos ignorantia , exiguo labore affurgere ad eius in- 
telligcntiam minime vulgarem; Mathematicum nihil aliunde cognitum fupponi- 
mus,fed exordium fumimus a neceflarijs pro nodra Methodo feriptionibus com- 
pendiatis, 8r expoficionibus illarum vocutn,qux nodro iudicio fupponi non pof- 
funt fatis declarate in vfitato Grammaticorum Calepino. Ex his vocibus , non- 
nullas magis neceffarias, hoc capite exponimus: vt faltem obiter perlegamur ab 
ijs,qui accedunt ad Methodi nodr^ dudium;reliqux difccnd* funt, quando ipfa- 
rum vfus occurrit . Quo loco fingulz declarentur , indicat vocum index ; hic i 
difeentibus confulendus ed,qucmadmodu Grammatici confulunt fuum Calepi- 
nuia-nimirum quoties occurrit vox aliqua Matheli magis propria.dc cuius figni- 
ficatione dubitatur . Vt de occurrentis huiufmodi vocis fignificatione non dubi- 
tetur, fatis non cd.intcllcxiffcfcnfum in quo adhibetur,apud alium aliquem Ma- 
thefeos feriptoremmon tantum quia omnes inter fe non conueniunt quo ad hu- 
iufmodi vocum cxpofitionem,& fcqui non poffum inter fe dcfcordcsrfed prztc- 
rea,quia fubinde maior coaunoditas atque vtilitas,cogit nos immutare nonnul- 
las Mathematicarum vocum rxpolitioncs,qua; abalijs afferuntur.tamctfi, & vfu 
rcceptz,& legititiue fint pro methodo dc qua faibum.Rci huius aliqua exempla 
videri poffunc in parte 5. huius capitis . Quoniam yerd hate Matheimticaruin.. 
vocum conditio cd in vniuerfali nodra Logidica.diliKntcr monitum velim 
cius Leftorcm,qui aliquid delibauit cx Mathefi ab alio fOTptainc vocem quatn 
exponimus iotelligar in alio fenfu quam declaretur io vocum indice, aut loco 
illic indicato. 

PARS I. 

De compendiata feipeione nnmerorum vulgarium. 

V Ox vaius duplicem diucrfam figmficationem adq]ittit,*prima cd, qoando fi-’ 
gnificat illud i quo aliquid vnum dicitur, & aliter appellatur vnhas ^bdra- 
fla . Secunda ed , quando fignificat illud, quod aliter didtur vnum, fiucindiui- 
duum,hoced,habensabdra(damvnitaterofiue indiuidualitatem ;& aliter appel- 
latur concreta vnitas.Hxc fecunda fiuc concreta vnitas intclligenda cd, vbi vni- 
tatem nominamus, nili oppofitum declaretur. Vnitas fimplex dicitur, quod fine 
addico, fiuc vltcriorircdriidionc fufficieoter figiyficacur per vocem vimm, vel 

vocem 
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vocem iadinUitum. Rcliqux vnitatcs, qui per vocem vnum vlccrius non rcfti i- 
dtam rutHciencer non declarancur,vnitates quidem funt, verum non fune vnicaces 
limplices, fcd a nobis appellantur vnitatesreftridiz. Sic vnum pun£tum, vna li- 
nea, vnum corpus, vnus homo.funt vnitatcs re(lri<5ti. Numerus dicitur quod nu- 
merat vnitarcs.Numcrus diuiditur in lingularem, qui vnam vnitatem numerat:& 
pluralem qui duas, aut plurcs vnitatcs numerat. Ex numeris, alij funt vulgares, 
qui tantum numerant vnitatcs limplices >alij non funt vulgares , qui numerant 
vnitatcs non limplices, (iue rcHridas. 

Vt q^uilibct vulgaris numerus indicari polTit compendiata,& commoda feriptione, 
ylu receptum ell, etiam apud alios Arithmeticos, alTuincrc fubfcqucntes decem 
charaCfercs, qui aliter appellantur noti Arithmetici, vel digiti, vel hguii. 

I > a > S j 4 ’ 5 > > 7 > 8 , p , o . 

His notis ordine refpondent fubfcqucntes decem voces quibus cnunciantur. 

Vnum, duo, tria, quatuor,quiiiquc,fcx, Icptem, ofto, noucm,cyfra, vel zero. 

Voces per quas diximus cnunciari prididas notas Arithmcticas,lignilicant illarum 
notarum valorem proprium ; priter quem , ii alium nullum valorem haberenr, 
tantum vtiles forent ad rcprxfentandos vulgares numeros denario minorcs.Vt 
igitur decem illx notx Arithmetici fufficiant , etiam ad rcprxfentandum dena- 
rium ,& quoslibet alios vulgares numeros denario maiores : lingulis illis notis 
conceditur alius valora priori multum diucilus,& dicitur valor Iocalis,quiadc- 
pendet a loco quem nota Arithmetica habet in fuccclfiua plurium illaruro nota- 
rum fcriptionc.Localis valor facit, vt vnitatcs indicate a proprio valore charade- 
ris, ratione loci,Hant decades vnitatum,qu; lignilicanturacharaderc,qui imme- 
diati fcquiturverfus dexteram, Huc finem fuccclllux fcriptionis.Hinc incipiendo 

• a dextera parte , fiue fine feriptionis , numerus fignificatus i nota Arithmetica^ 
primo loco conlillcntc,cft numerus vnitatumllmplicium minor denario. Verum 
numerus fignificatus a nota Arithmetica fecundo loco conllllcntc , ell numerus 
decadum vnitatum fimplicium . Numerus fignificatus a nota Arithmetica tertio 
loco conlillcntc,cll numerus decadum vnitatum,qui fignificantur a nota Arith- 
metica lecundo loco conllllcntc: hx decades charadlcris tertio loco confidentis, 
aliter dicuntur centena vnitatum fimplicium. Numerus fignificatus a nota Arith- 
metica quarto loco confidente, cd numerus decadum vnitatum fignificatarum a 
nota Arithmetica tertio lococonfidcntc:a!iter dicuntur miliia,fiue millena vnita- 
tum fimpliciura.Similitcr atque vniuerfaliter,numcrus fignificatus a nota quauis 
Arithmetica, ed numerus decadum idarum vnitatum, qui fignificantur a nora^ 
Arithmetica , qux fcquitur verfus finem fuccelllux Icriptionis : generaliter 
enim verum ed, quod localis notx valor fiat decuplo maior , quo nota vno loco 
amplius didat ab vltimo. 

Vt expediti vocibus exprimi poBlt localis valor Ungularum notarum Aritbmeti- 
carum,qux inucniuntur in fuccelliua fcriptione:primo fcicndx funt voces quibus 
exprimuntur omnes fimplicium vnitatum decades, qux inueniri polfuntinnume- 
ro,qui centenario minor cdifunt autem voces lubfequcntcs,nimirura dccem,hoc 
ed vna dccas:viginti,hoc cd dux decades:triginta,hoc ed tres decades : quadra- 
ginta,hoc cd quatuor decades:quinquaginta,hoc cd quinque dccadcs:fe.\aginta, 
hoc cd fex decades: fcp:uaginta,hoc cd feptem dccadcs.O(ftuaginta,hoccd odio 
decades.-nonaginta.hoc cd noucm decades . Hadlcnus expoliti voces fulficiunt, 
vr enuncientur vulgares numeri omnes centenario minores :hifquc paucas alias 
addere necefle ed, vt enuncientur reliqui vulgares numeri omnes;Quippc ad hoc 
fufficit,priu$ enumeratis vocibusn,anumcraic voccs,ccntum,millc,miliio,aut ex 
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his compofitas.vc conflabit cx tabella, quat rubfequieur, 5 c praiibus IcgendUnt 
CDunciandi vulgares numeros. 

r A B E L L J. 

Exhibens valores locales notarum Arithmeticanun in fuc> 
ceiliua feripeione, fumendo initium a Eae. 

I. Loco numerat vnitates flmplices. 

a. Loco numerat decades vnitatum flmplidum. 

3. Loco numerat centena vnitatum flmpliciura. 

4, Loco numerat millena vnitatum limplicium. 

Loco numerat decem millena, flue decem millia vnitatum (implicium. 
e. Loco numeratcentiesmillena,fiue centum millia vnitatum fimplicium. 

7. Loco numerat milliones vnitatum limplicium. 

13. Loco numerat biliooes vnitatum fimplicium. 

19. Loco numerat triliones vnitatum limplicium. 

15. Loco numerat quatriliones vnitatum limplicium» 

3 1. Loco numerat quintiliones vnitatum limplicium. 

37. Loco numerat lextiliones vnitatum limplicium 
43. Loco numerat feptiliones vnitatum limplicium. 

V 49. Loco numerat o(fliliones vnitatum limplicium. 

Pro enunciandis valoribus notarum Arithmeticarura,quje duodecimo loce amplius 
a fine diftant, adhibemus voces compofitas ex voce bis, ter, quater, &c. & voc^ 
millio. Si plures placerent quam 3 nobis proponantur, facillimumerit illas com- 
ponere,reilcdendo quomodo bilio fit vox compofita ex bi$,& millio. Pari modO' 
trilio fit vox compouta ex ter, & millio . Quodque limiliter ex quater, & millio, 
componatur vox quatrilio . & quinics,& millio, componatur vox quintUio.Au 
que id de caeteris. 

Praxis. 

Legendi > (iae enundandi quemlibet vulgarem numerum» 
notis Arithmecids compendiate feriptum. 

T Res cafus diflinguo. Primus cfl.quando io feriptione non continentur plures, 
quam tres notx Arithmeticx. Secundus cafus eft, quando in feriptione non 
plures quam fex.fcd tamen plures.quam tres notx Arithmeticx continentur.Tcr- 
tius cafus cfl.quando in feriptione continentur plures.qua fex notx Arithmeticx. 
tn primo cafu.quomodo fcripcioenunciandafit, latis conflat cx priusdi^tis de vo- 
cibus quibus enunciantur vnitates fimplices, vel decades vnitatum fimpliciuuu, 
numerique vulgares minores decem ccntcnarijs.Idquc vkeriori expolitione non 
videtur indigere, etiam exeo capite, quod vix ignoretur ab vllo, qui feribere di- 
dicit. 

In fecundo cafu.incipif do i fine propolitx fcriptionis,pofl tertiam notamArithme- 
ticam ponatur virgula,dcinde incipiendo a icriptionis initia, totum quod virgu- 
lam prxce.lic enuncietur ijs vocibus, quibus iuxta primum cafum deberet enun- 
ciari.fi pofl virgulam non fequereniur vllxnotx ArithineticaR his tamen vocibus 
addatur vox mille, vel millia , prout feofus exigit i ac denique iuxta primum car 

fum 
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futn niam legantur >tQUC mundentur tres notx Arithmeticae , qnx fubfequun* 
tur virgulam , verfus laipdonis finem ; fic enim re&i enunciatus erit i tota fcri- 
ptiqne indicatus numerus . Exempli gratia numerus 4,3 atf . re&i legitur , qua- 
titor millia, trecenta viginti fex. Numerus ver 674 . 3 atf.re<ailcgkur,(eptua- 
gmta^ qnatuor millia, trecenta viginti fex , Denique numerus 574 , 3 atf>rcde cx- 
priraitur per voces quingeota,fcptuaginta qnatuor millia, trecenta viginti fex, 

Io tertio cafu. Frim 6 incipiendo a fine propofitx feriptionis, pundis tota diuidatur 
ifl mebra,quz,fingula confient ex fex notis Arithmeticis,cxcepto mcmbro,quod 
verfus finifiram remanet vltimum,quod non quidem plures,fed pauciores, quam 
fex notas ^ithmeticas continere potefi.Deinde fingnlis pundisfubfcribaturnu. 
mrus indicans tot vniwes . quot fequuntur membra confiantia ex fex notis 
Arithmeticis. Denique incipiendo a feriptionis initio, iuxta didia de primo , vel 
fecundo cafu, enundetur membrum,ac fi nihil prorfus fequereturdiis tamen vo- 
cibus ^datur vox compofita ex voce bis, ter, quater , &c. quam indicat nume- 
rus lubicripras punAo quod membrum terminar,& voce millio: fic enim erit le- 
gitime enunciatum primum illud membrum, atque fimili prorfus modo enund- 
ando membra fublequentia , totus propofitus numerus legitimi enxnciabitur 
atque legetur. 

Exempli gratia, nuinerus interpofitis punAis io membra diuifus fit, & lingula pun- 
^ habeant fubfcriptum numerum, vt diximus , 6c reprxlentatur in fubfequend 
feriptione. 

7»^3«*j8a94»3»4^ojo3a^34oa3^.ii3437, 

Hic niimerus id legitunSeptu^inta duo quintilionesttrecema fexaginta dno miUt, 
quingenti oauaginu quanilionesmongenta quadraginta duomillta,trecenti vi- 
ginti quatuonrilionesiquinque millia triginta dno bilionestfeptingenta triginta 
g^^feptem **'^'^***** tnillionesiccntum viginti tria millia,quadriogenta trw 

PARS II. 

iTropdnuntur , & explicantur characteres , qui inLogiflica 
alTutnuntur » pro compendiatis feriptionibus. 

H IC charaAer enundatur per vocem pi 0 ti indicat verd pofitiuam effe quanti- + 

quam immediati prxccdit, adc 6 que afficit. 

Hic chuader enunciatur per vocem ai» 0 s ; indicat vero negatiuaro effe quantica^ »— 
tem, nue dignitatem, quam immediate prxcedit, adedque afficit. 
fritmtelligwU qHtntit4$um,qu* i» Ltgiftitt dfftlUutur ntg*tiu 4 ,c«it~ 

fuit pttejl tudtx, td vecem qutntius utgttiMa, 

Hic ch^der reprxfentat vocem dqutturjnw «fwMilrr.CompeQdian faipcio 415 s 

7' Legitur , quatuor plus quinque minus duo xquatiir f^eptem. 

Hic chirader rcprxfentat voces, quod etium uquutur, fiue uquiu*Ut. 11 

Hic charader enunciatur per voces duffum iu fi . Si immediad fubfequatur nume- q 

rus vulgatis , indicat toties duAum in fc , quoties in hoc vulgari numero conti- 
wtur ynitas. Hinc, q,fiuc q i . fignificat femel dudum in fe;qa: fignificat bis du- 
aum in fei q 3 . fignificat terdudum in fc . Et fic dc exteris. 

” '9 ‘Cgitur 4 »a/*«r Aficuudu.Vto fimilibus omnibus fcriptionibus,in qui- 4 A a 

bus dignitatem ( "oc alphabeti literam reprxfenuntem quantitatem ) imme- 
diate prxccdit , & fubfeqnicur vulgaris numerusi prxccdens vulgaris numerus, 

did- 
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dicitur dignitatis numerator, atque cspriraendus cft per voces, vnum, duo, tria-, 
quatuor,&c.vt vulgares numeros enunciari diximus. Dignitatem immediate fub- 
Icquens vulgaris numerus appellatur dignitatis denominator , & exprimitur per 
voces,prima, fecunda,tertia,quarra,&c. Quando dignitati, alius, liuc numerator, 
fiuc denominator non eftexprefsfe appofitusdubintelligitur pro numeratore, vel 
denominatore habere vnitatem.Hinc idem fignificatur,& intclligendum cft,fiuc 
feribatur A, liuc feribatur i A i. 

y Haec feriptio enunciatur per voces A diuijumftr ® . Sic vt lineola fupfi- 
riorem, fiue dignitatem, fiuc numerum diuidens ab inferiori , repra:- 
fentet voces d/«//«»ipfr.Hic non prohibetur,vt feriptio^, legatur qua* 
tuor feptims : fed afieritur quod etiam legi poflit quatuordiuifum-. 
per feptem. 

sAoa Ha;c feriptio legitur tria A opp$ftta fecunda. Sic vt cyfra interpofita, inter 
dignitatem, Steiusdenominatorem, enuncietur per vocem oppofuum. 
Eadem feriptio etiam legi poteft,fr/<i diuifum per A fecundum.^tcmm 
feriptio 5 A o 2,plancKquiualet fcriptioni,'^.In priori, ha:c fola ma- 
ior commoditas inuenitur,quod in fetiptione vnicam lineam occuper. 

H*c feriptio enunciatur per voces tres radices fecHndt quantitatis oife. Infimi- 
Jibus feriptionibus quibus Logiftica exprimit quantitates radicalesmumcrus vul- 
garis immediate pratcedensliteram R,dicitur numerator ,& txpiimitur per voces, 
vnum duo, tria, quatuor,&c> litcra R exprimitur per vocem r«f/Ar.Numcrus vul- 
garis immediati fubfcquens literam R , dicitur denominator , & exprimitur per 
voces, prima,fccunda, tertia, quarta,&c. litcraacxprimirur per vocem numerf 
liuc quantitatis . Denique quod literam q fubfequitur, etl illud cuius radix fi- 
gniheatur, & legitur ac li nihil prseccdcrct. 
in Harc feriptio legitur in : idem lignificat , ac fi dicci etur duplum in, 

Vt Haec feriptio legitur per:idcmfignificat,ac fi d!qtTCturn''«»/«w/’<>'-Hinc 
duatferiptiones; & A per B, ijfdem vocibus cnunciantur, & idem fi- 
gnificant. Infecunda, h«c fola maior commoditas habetur, quod oc- 
cupet vnicam lineam. 

ad Haec feriptio enunciatur per vocem ad , fubauditur ratio , fiuc proportio . Exempli 
gratia 3 ^<^4 • Legitur tria ad quatuor: idem lignificat, ac fi diceretur proportio 
tria ad quatuor; vel proportio quam habet numerus tria ad numerum quatuor. 
et Hxc feriptio legitur &:feruit pro notabiliori intcrpuni3ione,imptdicnte ( vt ita di- 
cam)virtutcm particularum in, per, ad, &c.qux particuix non afficiunt , quod ab 
illis feparatii ell particula et,Cmc &. Exempli gratia feriptio 3 «/ 1 4 ** S 'Legitur 
tria, & plus quatuor in quinquc.Significat aggregatura, quod ontur ex numero 
rria,& cx numero quatuor ducfo in numerum quinque ; hoc cft 20. quod aggre- 
gatum eft 23 . Scriptio vero 3 f 4»» 5, qux d priori non diiTcrt,nifi quod care« 
panicula f/:fignificat aggregatum exnumcris3 &4,hoc cft y.duiftiun in 5. quod 
produdumeft 33. 

A in B Hxc feriptio legitur A in B duiftu fccundotfignificat produdlom cx bafi A, duifta in 
duc. 2. altitudinem B,dudu fecundo Gcomctrico,atque nominato.Prointclligentiaifto- 
rmn dufluum confule indicem. 

nAm Hxc feriptio legitur dignitas A habens numeratorem, n, denominatorem, m. vtUis 
cll,& adhibetur,quando per numerum vulgarem exprimi non poteft, numerator, 
vel denominator dignitatis: quo tamen cafu ipfa dignitas maiulcula literat xpri- 
mirur: cius vero numerator , aut denominator , rcprxfcntatur per rainulculam li* 
teram. ' ' Ha- 
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Hadenus cxpofici$,atqi i nobis magis vfitaiis fcriptionibus compendiatis, alias ad^ 
dcre.illicitum non cft:dummod6 ad brcuiracem ita conducant, vt claritatem non 
vitient . Ab expolitis vix vllam diucrfom adhibet Logillica , quam viitatam in., 
exemplis fecundz regulz Logifticat, vt indicentur piares , icd iaterfe xquiiU* 
Icmes rationum feries. 



P A R S III. 

Definiuntur fex diuerfa quantitatum genera , qua: in 
Logiftica vniuerfali conflderantur. 

P Rimum, & maximi vniuerfale quantitatis genus .ampIeAitur omnes , Sc folat 
quantitates vniuerfales. qu( aliter nominantur magnitudines . Quantitas vni- 
uerlalis ,ell fubieilum habens magnitudinem non reftri^m ad continuam vel 
difc'retam,fed ad vcramlibet reftringibilcm.H^ vniuerlalis quantitas fubdiuidi^ 
tur in quantitatem dircreum,& continuam. 

Secundum quantitatis genus, compicdicur omnes , & folas quantitates diferetas, 
Quaniius difcrcta eft (ubiedum habens magnitudinem , qufderumitura plura- 
litate indiuidualitatum ; vbi per indiuidualitatem intelligimus, illud a quo fubie» 
dium dicitur vnu m,(iuc indiuiduum.H;c indiuidualitas faltem non feroper idem 
ell cum terminatione , nam pundlum indiuiduum dari porell , pumflum termina- 
tura dari non poteR. 

Tertium quantitatis genus, compleditur omnes, & folas quantitates continuas vl- 
terius non rcRridas . Hzc quantitas continua , cR lubieAum habens mignicudi- 
nem cxtenlionis vlcerius non reRridam, Subdiuiditur in tria diuerfa continua- 
rum quantitatum genera,quz fubfequuntur. 

Quanum quantitatis genus, compledlitur omnes, & folas continuas quantitates ha- 
bentes triplicem extenfionem, qux aliter appellantur corpora, vcl folida. Hzc 
quantitas continua cR fubicdium habens magnitudinem cxtenlionis reRriSam 
ad tres diuerfas cxtenfiones ; Et quoniam plurcs quam crcsdiuerfzexteniionet 
dari non polTunt,hoc quartum genus quantitatis habet omnes excenfionespof- 
(ibilcs. 

Quintum genus quantitatis,compledlituromnes, & folas quantitates continuas ha- 
bentes duas, Icd non plurcs cxteo(ioncs,quzaliterappellantur fupetficics. Hzc 
quantitas continua eR lubicdium habens magnitudinem extenfionis teRriSatn 
ad duas folas exteniiones diuerfas. . 

Sextum genus quantitatis , complebitur omnes , & folas quantitates continuas ha- 
bentes vnicamextenlioncm, quz aliter appellantur Linez. Haec quantitas conti» 
tinuacR fubiebum habens magnitudinem extenfionis rcRribam advnicamex- 
icniionem. 

ycrum lingula quantitatum genera htc i nobis definita,lint entia realia, quz ii parte 
reiexiRant indcpcndencer i noRroconceptu : vcl cette tantum lint entia negati- 
ua,vcl chimzrica, vcl quz i patte rei nufquam exiRant,nili in noRro intellebu. 
vel imaginacione.vide locum ciutum in indice ad vocem quantitas. 

LogiRica noRra non minus conRderat quantitates fpebantes ad Rngula quantita- 
tum genera babenus enumerata, qnam lingularum iRarum quantitatum valores 
diuerfos.quos appellat, vniucrfales,difcrctos,continuos,corporcos,ruperliciale$, 
lineares. Quid periRos quantitatum valores diuctfos,intelligcndum lit,hicbrc- 
uidimi expono . Vbi Paulb fuliusde hac re agatur dicitur in iddicc ad voceuu, 
valor. 
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Nominando valorem vniucrfalem linex A , (ignificatur quantitas illa vniacrfalif^ 
quz rcftriAa ad vnicam extenitonem conftituic lineam A , fed indcpcndenter. 
fiuc prxfcindcndo abomnibus idis reftridionibus; quare valor vaiucrfalis iintae 

A, eft quantitas vniuerfalis fpedans ad primum genus quantitatis , 

Nominando valorem difcrecum linex A, fignificacur valor vniuerfalis linex Ai fed 

rcAriAus ad difcretam quantitatcm:quare valor difcrctus linex A, e(l quaatitas 
dilJrcta fpedans ad fecundum genus quantitatis. 

Nominando valorem continuum linex A,(ignificatur valor vniuerfalis linex A>fed 
reftridus ad ouantitatem continuam pertinentem ad tertium genus quantitatiss 
Vnd^ fit,quod valor continuus linex A, iit quantitas continua pertinens ad tet; 
tium genus quantitatis. 

Nominando valorem corporeum linex A, (igniffeatur valor vniuerfalis lineae A» 
fedreftridusad quantitatem corpoream pertinentem ad quartum genus quanti- 
tatistVndi valor corporeus linex A.ed quantitas corporea fpedans ad quartum 
genus quantitatis. 

Nominando valorem fupetficialem linex A, iignilicatur valor vniuerfalis linex A. 
fed reftriAus ad fuperficiem.iiue quantitatem quinti generisidc valore fuperfi* 
ciali verum ed.quod iit fuperficics.iiuc quantitas quinti generis. 

Nominando valorem linearem corporis B, ligniiicatur valor vniuerfalis corporis 

B. fcdrcilridus ad quantitatem linearem pertinentem ad fextum genus quantita* 
tis, St de quolibet valore lineari verum cil, quod iit linea, & quantitas fpedl.ins 
ad fextum genus quautitacis. 

PARS IV. 

Declarantur LogilHcx nodra: dadlus Geometrici, 
atque nominati. 

C Ommunis antiquorum Geometrarum dodrina cil, ex fluxu, ilue dudu pundi 
produci lincam.Prxtcrea ex fluxu,liuc dudu linex oriri fuperticiem, ac denU 
qucesiluxu.iiuc dudu fuperficiei corpus nafet. His antiquorum veiligijs inii* 
Aentes Aatuimus quinque diuerfos dudus Geometricos , quos nominatos dici - 
mus , vciic breuiter indicemus , plurcs alios coniiJerari poffc quam hic a oobis 
coniidercntur,& melius a ceterisfnon inutiliter conlidcrabilibus^ diftingueremus 
illos quinquc,quos placuit tantum confiderare in prxfcnti opufculo. 

Agendo dc noAris dudibos Geometricis , atque nominatis , balim appellamus id, 
quod ducitur:Linca ver6 in quam baiis ducitur.appellatnr altitudo. Prxterei rz 
motibus localibus per quos baiis in altitudinem duda , poteft aliquid produce- 
re, dupLx,& maximi iimplcx motus coniideratur. Primus motus cA, quando ba- 
(is tantum vehitur per redam lineam, hoc cA, itd mouetur, vt cum reda linea ab 
aliquo eius pundo dcfcripta.non variet inclinationem,Auc angulum: ied femper 
■ retineat camdem inclinationem, atque xquales angulos faciat . Secundus motus 
cA.quandobaiis tantum rotacur,hoc cA ita mouetur circa fuum axem , vt fingu- 
la bafeos punda extra axem conAituta , femper conferuent camdem ab illo axo 
diAantiam . Prxtcr hos duos motus maximi Amplices,aut ipAs omnino xquiua- 
Icntcs in ordine ad producendam quantitatcm,nullos alios conlideramus in du- 
dibus nominatis dequibus agimus, In tribus prioribus dudibus nominatis baiis 
vehitur. In duobus poAerioribus baiis rotatur.Reliqua iAorum duduum,aut con- 
uenientia, aut difctcpantia.quam habent.aut inter fc, aut ab illis quos ampliatos 
dicimus,patebit ex lubfcquentibus Angulorum deferiptionibus. 

Pri- 
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DuiStus Geometrici nominati p 

Frimut duAus Geometricus nominatus dicitur, qui habet has proprietates. Primo 
vt bafis fit linea, qux habeat partes omnes in eodem plano conftitutas,vel plana 
fuperficies. Secondo vt bafis tantum reSti aflurgat in altitudinem,nullatenus im- 
mutata.Tertio vt non obliqui,fed redii allurgat in altitudinem s hoc eft vt linea^ 
refta i quouis bafeos punfto deferipta fit perpendicularis ad bafim.Fropter ter- 
tiam huius dudlus proprietatem , omnia produdla cx hoc primo dudiu appellan- 
tur rciSa. 

&Cundu$ dudius Geometricus nominatos dicitur, qui habet has proprietates.Primo 
vt bafis fit linea, quae habeat partes omnes in eodem plano conllitutas,vel plana 
fuperficies . Secundo vt bafis nullatenus immutata , & tantum reda alTurgat ia^ 
altitudinem . Tertib vt obliqui aflurgat in altitudinem; hoc eft vt linea reda de- 
feripta ab aliquo bafeos pundo, non fit perpendicularis ad bafim . Propter ter- 
tiam huius dudus proprictatem,omnia produda ex hoc fecundo dudu appellan- 
tur obliqua: & folum, quoad tertiam hanc proprietatem,dudus fecundus diftert 
3 dudu primo; priores enim dux proprietates, tam primo, quam fecundo dudui 
co.nmuncs funt, 

jTertius dudus Geometricus atque nominatus appellatur , qui habet fubfcqucn es 
proprietates. Primb vt bafis Iit linea cuius omnes partes fint in eodem plano, vel 
fuperficies plana,aut fphxrica.Secundo vt hxc bafis tantum veda afsurgat in al- 
tirudinem,fiuc redd,fiue oblique. Tertio, vt vna.vel duplex bafeos extenfio tota 
atque vniformiter dccrcfcat. Bafeos extenfionem totam decrefccre intelligimus, 
quando linex a pundis decrcfccntcm extenfionem terminantibus dcfcriptx,con- 
currunt.Bafcos vero extenfionem vniformiter dccrefcere dicimus,quando line; 
deferiptx a pundis extenfionem decrefcentemterminantibu$,redx funt. 

fertius dudus Geometricus ampliatus vocatur , quando habet fubfequentes pro- 
prietates. Primo, vt bafis fit reda, vel circularis linea. Secundo, vt bafeos exten- 
fio vniformiter decrcfcat.Tertid.vt decrefeens extenfio non tota dccfefcat. 

Quartus dudus Geometricus nominatus dicitur,qui habet has proprietates. Primo, 
vt bafis fit reda linea.velrcdangulumilli infiftens. Sccundd,vt hxc bafis rotan- 
do moucaturcirca axem, qui fit latus talis redanguli . In hoc quarto dudu Geo- 
metrico, altitudo inquam bafis duciintclligitur, eft linea quam deferibit bafeos 
pundum ab axe remotiflimum. 

Quartus dudus Geometricus ampliatus dicitur,qui habet has proprietates. Primd, 
vt bafis fit reda linea exiftens in eodem plano cum axe , ita tamen vt non fit axi 
parallela, neque ad illum perpendicularis.Sccund6,vthxc bafis rotando monea- 
tur circa axem. In hoc dudu quarto ampliato,altitudo in quam bafis duci intclli- 
gitur eft linea quam deferibit bafeos pundum ab axe remotiflimum. 

Quintus dudus Geometricus nominatus dtcitur,qui habet has proprietates. Primo,' 
vt bafis fit quadrantis circuli, aut arcus aliquis, aut fcdor . Secundd,vt hxc bafis 
rotando moucatur circa axem, qui fi: radius terminans tale circuli quadrantem. 
In hoc quinto dudu , altitudo in quam bafis duci intelligitur, appellatur arcus 
quem deferibit integri quadrantis punctum ab axe remotiflimum. 

PARS V. 

Proponuntur definitiones diuerfz, linearum, fuperficierum,aut 
corporum, fpeciale ac proprium nomen habentiam. 

I N dudibus Gcomctricis.de quibus in prxcedenti parte egimus, pundum lineam 
producittlinca vero producit fupcrficicmtac denique fuperficies producit cor- 
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pus. Quoniam tamen inter bafes quas prohisdudibus admittimus non inuenitur 
punAum, etiam inter produ^a ex iilis duAibus nominatisinon inueniuntur linc(; 
fed hate produda omnia, vel funt fDpcrfices.quando bafis cft linea; vel funteor* 
pora, quando balis e(l fuperlicies.Superficierum,& corporum.qu; exnoftris du- 
diibus Geometricis producuntur, definitiones alias non admittimus, nifi deriua* 
tas ex dudlibus priiis expofitisiid enim commodum nobis eft, & maximam vtili- 
tatem affert in vfu illius vtilisGmac regulat, quam fecundam logifticat rcgulanu 
appellamus; pro hac neceffarium efl fcire, quomodo compendiata feriptione lo> 
giffica exprimantur qurlibet produdfa, quat ex duAibus noflris Geometricis 
oriri poliunt. Ex his quantitatibus aliat proprium atque i Mathematicis pasfiilu 
vGtatum nomen habent, aliat tali nomine deftituta; funt.Priorum nomina retine* 
mus : illis tamen apponimus nolfras definitiones ex dudlibus deriuatas , Sc com* 
pendiatam feriptionem logifticam qua repratfentantur.vt inde conflet,quomodo 
reliquat, fpeciali nomine defiitutf , definiri poHint , & exhiberi compendiata feri* 
ptionc logillica.Lineas etiam ali quas, fpeciale, dcvlitatum nomen habentes, defi* 
nimus quidem , fed non aliter quam indicando cuius fuperficiei termini fint , aut 
quomodo conflitutat fint in fuperficiebus,aut corporibus. 

I, Triangulum, cft fuperficies,quatdudfu tertio producitur ex bafi quat tft reda li- 
nea . Hinc fuppofitoqugd A & B fint refl*lincac,fcriptio A/»B dudfu j,fign'ifi- 
cat triangulum. Aduertendum tamen, quod vox triangulum abroluc^pofica,fino 
vlteriori reftriaionc,fignificec tantum illud triangulum.quod producitur ex refta 
linea,& aliter triangulum planum dicitur , a quo alia diuerfa triangula inueniun- 
turicxempli gratia cylindrica, fphgricaAc.Triangulu planum, varias cotradliones 
fiue reftridfioncs admittit. Primo, dicitur regulare, fi habeat omnia latera, hoc efl: 
lineas ipfum terminantcs,ciufdem longitudinis . Secundo, dicitur Ifofcelcs, fiue.« 
atquicrurura.fi duo crura,fiue duo latera habeat inter fe cquatia . Tcrtib, dicitur 
redangutum,fi vnum angulum habeat redum . Quart6,dicitur Icalcnum, fi nul- 
lum angulum habeat rcdum,& omnia latera inter fc inatqualia. 

j. Parallelogrammum cft fuperficies, quatdudlu primo, vel fecundo producitur 
ex bafi qua; cft linea. Hinc fuppofito,quod A & B fint redlae linea;, feriptio A /» B 
dudfu i: item feriptio A /» B dudfu i: fignificat parallelogrammum . Aduerten- 
dum tamen , quod vox parallelogrammum abfolutd potita fine vlteriori reftri- 
aionc , tantum fignificet illud parallelogrammum , quod producitur ex reiSa li- 
nea, & aliter dicitur planum parallelogrammum; ab his differut parallclogramma 
cylindrica, qua: producuntur ex bafi,quae fit arcus. Parallclogrammu planum va- 
rias contradUones admittit.Prim6,dicitur rcdfum,fiuc rcdlangulum,fi producatur 
dudu primo.Secupdd, dicitur quadratum,fi redumeft,& infuper habeat omnia.< 
latera inter fc xqualia • Tcrti6, dicitur obliquum, fiue obliquangulum fi produ- 
catur ex dudf u fecundo, 

j . Circulus, eft fupcrficies,qux dudu quarto producitur ex bafi,qux fit redla linea, 
quando hxcbafis circumducitur donec redeat ad primum fui veftigium.Line^ 
terminans circulum dicitur circuli peripheria, vel linea circularis, vel circumfe- 
rentia circuli . Bafis producens circulum du&u quarto , aliter appellatur radius 
circuli, vel femidiameter circiili.Pundlum intra circulum conftitutum, & radium 
tcrminans,dicitur centrum circuli.Suppofitoquod Afit radius, & B fit circumfe- 
rentia,fcriptio A/aB dudlu 4 fignificat circulum. Ijfdem fuppofitis,fcriptio B /» 
A dudu j, etiam fignificat cumdem circulum . Non tantum circulus, fed etianu 
diuerfxcirculi partes, proprium, & vfitatum nomen habent • Sedor circuli , eft 
pars circuli tcrrainataab aliqua circumferentix eius parte, fiue ab aliquo arcu,& 
duobus radijs ab extremitatibus iftius arcus concurrentibus in centro. Si tamcn_, 
arcus, fedorem terminans, eft dimidia pars circumfcrentic, talis fcdor magis pro- 
prii^ 
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pri 4 dicitur fcmicirculus.Si vcrd ifte arcus cft quarta pars circumferenti* circu- 
li. feaor magis propne dicitur quadrans circuli . Similiter, fcilor dici poteft tri- 
ens, vel fcxtansarcuh.fi arcus,fcaorem terminans.eft tertia, velfexta pars cir- 
cumferenti», &c.Quemadmodum vcrifaaahypotheli.quod A (ignificet radium. 
&B fign.ficct integram circumferentiam : tam feriptio A in B dulu 4,quim feri- 
ptio B/» A duftu 3, fignificat micgrum circulum .-itacfdcm feriptiones fignifi- 
eant feftorein circuli . fi A fignificet radium . & B fignificet arcum atque hic fc- 
aor erit, aut fcmicirculus.aut circuli quadrans, vel fextans. &c. prout arcus B erit 

, circumfcrcntix.aut dimidia.aut quarta.autfcxta pars.&c. Segmentum circuli ap- 
pellatur circuli pars terminata ab aliquo arcu. & vna refta linea ilUus arcus ei^ 
trema co^nncctentc . Harc reda |inca* fcgmcntutn circuli terminans, fiuc termina- 
ta d duobuscxtrcmis pundis alicuius circuli arcus, etiam habet proprium, 3c vfi- 
tatum nomen, diciturque chorda, vel etiam fubtcnfa iftius arcus 

4 - Parallelcpipcdum , cft corpus , quod dudu primo, vel fccundo‘producitor , cx 
bafi , qu» eft parallclogrammum planum ; critque parallcfcpipedum redium , fi 
producatur dudu primo, vcl erit parallelcpipcdum obliquum, li producatur 
dudlu fecundo . Hinc fuppofito , quod baiis Alit paralie logrammum, &8 
Iit rcaa lincancriptio A/nU dudfu i .(ignificat parallelcpipcdum rcdlum, & feri- 
ptio A in B duau i.Significat parallclepipedum obliquum. Cubusdicitur.paral- 
lelcpipcdumrc^um, quod oritur cx bafi quadrata, quando altitudinem habet 
balcos longitudini xqualcm. 

j. Prifma, cft corpus, quod dudfu primo, vel fecundo, producitur cx bafi, qux cft 
plwa fupcrficics reiftis lineis terminata, led diucrla a parallelogrammo ; eitque., 
prifma rcdlum.fi producatur cxduftu primo, vcl erit prifma obliquum, fi produ- 
caturexduau fccundo.Hinc fuppofito. quod bafis A fit fupcrficics plana. & re- 
dis lineis terminata, diuer^fa tamen a parallclogrammoiB vero lir reda lineatfcri- 
ptio A/# Bdudu I fignificat parallclepipedum redum. Verum feriptio A »» B 
dudu a, lignificat parallelcpipcdum obliquum. ‘ 

6 . Cylindcr, faltcm luxta logifticam , cft corpus, quod dudu primo, vcl fecundo 
proibcitur.cx bafi, qux fit plana fupcrficics, aliqua ex parte terminata curua li- 
nea.Eritquc cyliiidcr r^us.fi producaturex dudu primo: vcl erit cylindcr obli- 
quus.li producatur exdudu fecundo. Vbi tamen aducrtcndum.quod vox cylin- 
dcr abfolutc polita fine vlla viteriori reftridionc, tantum fignificet illud corpus, 
quod dudu primo producitur cx bafi.qtii cft circulus, & fignificatur a feriptio- 

I, fuppofito quod bafis A fit circulus. Alia corpora, qux cum vl- 
rcrion reftridionc etiam cylindri appellantur.rcftridioncm iftara accipiunt d ba- 
li cx qua oriuntur . Exempli gratia erit cylindcr parabolicus, fi dudu primo, vel 
fecundo producaturex bafi , qux fit parabola; vel erit cylindcr hypcrbolicus, li 
dudu priaio,vcl fecundo producatur ex bafi.qux fit hyperbola:& lic de exteris, 
bi vero bafis ex qua oritur non habeat proprium nomen, neque cylindcr, ex tali 
bafi produdus.liabcbit nomen proprium. 

7. Pyramis, iuxti logifticam.eft corpus produdum dudu tertio, ex bafi qu» cft fu- 

^rncies plana redis Imcis terminata , cuius dux extenfiones totx decrefeunt. 
Dicitur reda, fi finguix rcdc.ab eius vertice ad bafis terminum dudx.atque cum 
pyramidis altitudine facientes angulos xqualcs.ctia angulos inter fe xquales fa- 
ciant cu fuperficic.qux cft bafis pyramidis Si hanc proprietatem no habeat, non 
ent reda pyramis, fcd obliqua . Hic aduertendum, quod vox pyramis abfoluti 
pofita,finc viteriori rcftridionc.tantum fignificet pyramidem habentem pro bafi, 
^^5 aliam fiipcrficiem plurium quam trium laterum, qux regula- 

ns fit. Suppofito, quod bafis A fit triangulum:lcriptio A /«B dudu 3. fignificat 
pyramidem , qux aliter etiam dici poteft pyramis triangularis , vt melius diftin- 

B 3 gua- 
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guatur a reliquis , quat etiam abfolut^ dicuntur pyramides etiam dici poOunt 
pyramides quadratae , pentagonat, hexagonae, &c. Appellationem dciumendo i 
bafi ex qua producuntur. Si verobafis proprium nullum nomen habeat, nequo 
pyramis ex tali bafi produdla habebit proprium nomen. 

8. Conus, iuxta logifticam,dicitur corpus,quod duftu tertio producitur ex bafi.qu? 
fit fuperficies plana, faltem ex parte terminata curua linea, fic vt duae bafeos ex- 
teofionestotat decrefeant. Dicitur reaus, fi habeat proprietatem requifitam pro 
pyramide, vt dicatur rcfta, aliter dicitur conus obliquus. Per vocem conus ab- 
lolute, & fine alia reftridtione pofitam , non intelligirous nifi conum , qui duclu 
tertio producitur ex bafi, qu? fit circulus: reliqui coni, qui non aliter, quam cum * 
addita reftriftione, coni dicuntur, hanc reftridbonem , adeoque appellationcnu. 
accipiunt a bafi , ex qua producuntur: fi bafis nuWum proprium nomen habeat, 
neque conus ex ipfa produdus habebit nomen proprium . Suppofito, quod ba- 
fis A fit circulus, licriptio A i» B duifluj. conum fignificar. 
f. Sphatra,eft corpuf, quod dutfiu quinto producitur ex bafi, qua: fit dimidios cir- 
culus, duiSa in altitudinem, quae fit integra circuli circumferentia . Hinefuppo- 
fito , quod A fignificet dimidium circulum , & B fignificet integram talis circuli 
circumferentiamifcriptio A /■» B duftu j,fignificatfphaeram, Sphirse fuperficies 
producitur dudu quinto, ex bafi, quae fit dimidia circuli circumferentia, duifta- 
in altitudinem,qux fit integra eiufdem circuli circumferentia . Hinc fuppofito, 
quod A fignificet dimidiam circuli circumferentiam, & B fignificet integram-, 
eiufdem circuli circumferentiam: feriptio A //>B duiflu 5, fignificat totam Iphx- 
rae fupctficiem . Spharrae feifforem appellamus corpus , quod duftu quinto pro- 
ducitur ex bafi, quae fit feftor circuli . Sphatra: Zonam dicimus, fuperficiei Iphj- 
rae partem, qua: dudf u quinto producitur,ex bafi,qu a: fit arcus circuli minor qua- 
drante circuli. 

C A P V T II. 

De operationibus Logiflicis. 

Siue de Additione, Subcra£);ione, Multiplicatione,' 

& DiuiHone. 

» 

Q Vando operationem Logifticam nominamus , intelligimus aliquam ex his 
quatuor , quarum vna icitur additio, altera fubllradtio, tertia mulriplicatio 
fiue duAus,quarta diuifio. 

Additio quantitatis A , ad quantitatem B , eft inuentio quantitatis C, qux cfi ag- 
gregatum, fiue fumma quantitatum A de fi. 

Subtratlfio quantitatis A , ex quantitate C, eft inuentio quantitatis B, qux talis efl, 
vt addita quantitati A producat quantitatem C, 

Multiplicatio, fiue duAus quantitatis A in quantitatem B , eft operatio xquiualens 
dudui primo Geometrico fuperius expolito in parte 4. cap.i.quade re.fi plura 
placent.vidc indicem ad vocem Multiplicatio. 

. Diuifio quantitatis C, per quantitatem A, efiinuentio quantitatis B, que ulis fit, 
vtdufia in quantitatem A producat quantitatem C. 

Ex his definitionibus confiat, pro qualibet operatione Logifiica requiri duas diuer- 
fas quantitates , circa quas operatio infiituenda efi , qux proptere^ appellantur 
quantitates datx pro operatione Logifiica. Ex his datis quantitatibus vna ap- 
pellatur antecedens, fiue genitor fuperior : altera confequens, fiue genitor infe- 
rior . Quxnam vocetur antecedens , aut coafequens , nihil vel parum refert pro 

addi^ 
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additione, & mulciplicarionc. Pfo fui»tra(fh'one,antcccdcns cft illa, ex qua fitfub» 
tradio, confequens dicitur illa, quatfubcrahitur.Prodiuifionc, antecedens dici* 
turilla, quzdiuiditur, confequcuseiliila per quam antecedens diuiditur, & ali- 
ter diuilor appellatur. 

PARS I. 

Operationes Logiflica: vniuerfales. 

O perationes Logifttcas vniuerfales abfoluere, nihil aliud eft', quam medianti- 
bus datis quantitatibus, exhibere produdlum, quod exiplis oritur , ex pro- 
pofita quauis operatione Logillica. Dicuntur vero operationes vniuerfales , at- 
que ex ipiis produ(flz quantitates appellantur produfla vniuerfalia: in quantum 
vniuerfaliter verum cft, quod abfolui pollint circa datas, liue propofitas quan- 
titates, qualefcunquc tandem fuerint illzdatz quantitates setiamli genere aut 
alio quocunque modo inter fcconucniant.autab inuicemdiferepent . Licet vc- 
r6 ncccffarium non iit datas quantitates exhibere per dignitates , hoc eft per al- 
fabeti litteras ex vi przccdenris hypothefis reprzfentantes datas quantitates ; id 
tamen vfltatum eft, & camdem commoditatem aiFcrt, quam afferunt notz Arith- 
metiez in compendiatis feriptionibus numerorum vulgarium , vt di&um cft in., 
parte i. capitis primi. Hinc in exponendis operationibus vniuerfalibus, fuppo- 
nimus datas quantitates exhibitas pcrdignitates.-quofuppolito operationem vni- 
uetfalem abfoluere , fiue produdtum vniuerfale exhibere, quod producitur ex 
propoflta operatione Logiftica, nihil aliud cft , quam exhibere compendiatam., 
Icriptioncm Logifticam rcprzfentantem tale produtftum , cx vi modi , quo inter 
fe connexas exhibet propofitas, Gue datas dignitates. DiuerG autem modi inter 
fc connedendi dignitates dependent potilTimum ab vfu Ggnorum t de _ > aut 
particularum/» & />rr ,de quibus agitur in parte a. capitis primi. 

Additio vniuerfalis. 

H jCc operatio tota confidit in fuccelTiua feriptione propofitarum quantitatum 
cum fuis fignis: ita tarrfcn.vt particula interpofita fit,vbi fenfus hoc requi- 
rit, iuxta dicta in parte a capitis i de vfu,aut fignincatione particulz e^.Exempli 
gratia cx datis pro additione numeris antecedens fit 3 1 4 « confequens fit i o 
7: vniuerfale producum cx additione erit 3 1 4 1 <0 ~~ 7- Rurfus antecedensfit 
At 3— B, confequens fit C — D: produftum vniuerfale erit At 3 ■— B t C — 
D. Rurfus antecedens fit A t B, confcqncns fit A /'/> B 1 3, producum vniuerfale 
erit At B8 c t A /» Bt 3. Rurfus antecedens fit A /»B, confequens fit C/rr D 
producum vniuerlalc erit A/»B & 

Subtradlio vniuerialis. 

H iCc operatio (quam fubtraffionem appellamus , quia fubtraiftiani zquiua- 
let, tamctfi vera additio fit)tota confiftit infucceffiua feriptione, itd tamen,vt 
luxfa fequentem notam, in dato confequente termino, fiue numero, fingula figna 
mutemur in oppofita , atque particula ^ interponatur, vbi fenfus requirit , & 
etiam przfcriptum cft pro additione . Exempli gratia cx datis pro fubtraiftione., 

un- 
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numeris, fiue terminis, antecedens fit j 1 4 > confequens fit 10 — 7: produAunLl 
vniuerfale critjt 4 — iot7. Hurfus antecedens fit A t J ■- B, conlequens fit 
C D, produAum vniuerfale erit At}— B — CfD. Rurfus , antecedens fic 
A t B , confequens fit A B 1 3 , produdnm vniuerfale erit A f B & » A m B 
t 3 . Rurfus antecedens fit A /» B, confequens fit C fer D, produdum vniuerfa- 
Icerit At» B & —C^erD, vel A»» B & t Qfer — D. 

Nota quando hic praefcribitur,vt figna mutentur in oppofita: id de numeris, & di* 
gnitatibus particula r», vel per connexis iti intclligendum eft , vt figna in oppo* 
fita tantum mutentur, vel in folis dignitatibus particulam en, zxitper praecedenti* 
bus,vcl in (olis dignitatibus particulam'/», aut per fubfeqacntibus. 



Multiplicatio vniuerfalu. 

H ^c operatio tota confidit infuccefliua feriptionepropofitarum quantitatum 
cum fuis fignis,interpofita tamen particula in inter antecedentem, & confe- 
qoentem datum terminum . Exempli gratia ex datis pro multiplicatione nume- 
ris , fiuc terminis, antecedens fit 3 1 4 > confequens fit 10—7: produdium vni* 
uerfalc erit 3 1 4»» 10 — 7. Rurfus antecedens fit Af 3 — B , confequens fitC 
«— D: produdum vniuerfale erit Afj— B/»C— D. Rurfus antecedens fit A 
t B , confequens fit A /« B f 3 « produflum vniuerfale erit A tB/»A/« B t J. , 
Rurfus antecedens fit A /j» B confequens fit C/er Drprodudum vniucffalo 
Ctit A/»B/»C^erD. 

Diuiflo vniuerfalis. 

H .jBc operatio tota confifiit in feriptionepropofitarum quantitatum cum fuis 
fignis,inrerponendo particulam fer, vel illi aequiualentem lineolam: fic vt in 
hac fcriptionc,vcllatcraliter terminus antecedens przccdat,confequens fequatur 
particulam per: vel cert^ antecedens fupra , Se. confequens feribatur infra linco- 
iam,qux particulz per xquiualct. Ex his duobus modis feribendi produdum ex 
diuinone,fubinde,prior,fubinde poflerior affert maiorem commoditatem. 
Exempli gratia.Ex datis pro diuifiune numeris.antecedens fit 4 1 3>con- 
fcquens fit 10 — 7 :produdum vniuerfale crit4f 3pcr 10 — 7»& 
etiam Rurfus antecedens fit A fj •- B, confequens fitC— D: 
produdlum ex diuifione erit Ats — BperC — D,etetiam .Rur- 
fus antecedens fit A fB, confequens fitAi»Bt3 : producum vni- 
uerfale erit A tBper A i»Bt 3, et etiam 7^,i^-.R.urfusantecedcnsfit 
A in B, confequens fit C per D; produdum vniuerfale erit A in B per 
C per D, vel etiam vel etiam A in B perg. 

PARS II. 

Operationes Logiftica: vulgares. 

N Vmcrus vulgaris dicitur difereta quantitas, cuius magnitudo defumitur 3 
fola pluralitate vnitatum , qux numerantur . Vt dicitur in parte 1. cap. i. 
Operationes verb Logifticxinftitutx circa huiufmodi vulgares numeros, dicun- 
tur operationes vulgares. ^ Ad- 
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Additio vulgaris- 

S Impticiffinu illa additio , qux requiritur, vt inueniacur produAum ex vna ali- 
qua nota Arithmetica, addita alteri tali notae vix ab vllo ignoratur { idcoque-« 
hic cognitum fupponimus. quid producant dur limplices no;z Arith uetiez Ii- 
mul additz. Exempli gratia, quod j plus 4, producat 7-Quod $ plus 5 , produ- 
cat I j. Quod 9 plus i,producat lo-Quod 3 plus o, producat j. 

Hac fimplictllima additione fuppofitailn cuius iterato vfu confidit quziibet vulga- 
rium numerorumaddicio)pro reliquis additionibus vulgaribus, hzc prjfcripta.* 
obrcruencur. 

Primb ex datis pro additione numeris A & B, vnus alteri itd fubfcribatur, vt notz 
habentes eumdem localem valorem exifld refpondcant. 

Secundb, incipiendo d fine , fiue notis vnitates fimplices fignificantibus , hz notz 
vtriufque numeri A & B in vnam fummam colligantur , & ex his notis produiftg 
fummx vitima ipfis fubfcribatur in produido C, referuando pcnultimam notam, 
fi hzc fumma ex duabus notis condet. 

Tertib, eodem modo, vtriufque numeri A & B notz fignificantes decades, quz a fi- 
ne fecundo loco confidunt , in vnam fummam colligantur , & huic fummz ad- 
datur nota prius referuata . atque huius aggregati vitima nota feribatur itu, 
produdo C,vt refpondeat notis, ex quibus fumma colle,da ed. Similiterque fuc- 
cefliui operando circa reliquas notas zqualitef didantes a fine in numeris datis 
A & B.inucnitur totus numerus C. 

Exempli gratia . Ex datis pro additione numeris , antecedens fit ^,0^23. A 
430713, qui vocetur A, confequens fit 84502 , qui vocetur B. 84502*. B 

luxti primum przfcriptum condituti numeri A & B hic exhiben- 

tur.Oeinde,quia 3 plus 2 dant 5:in numero C,primo loco d fine, 5 ‘ 5 **J* 
feribo 5,dt nihil feruo. Rurfus,quia 1 plus o dant 2, his numeris 
producCtibus fubfcribo in numero C.notd 2,Se nihil feruo.Rurfus.quia 7 plus 5 
dant 12, ndmeris producetibus fubfcribo 2,& feruo vnitai£.Rurfus,quia o plus 
4 dant 4,cui addendo feruatam vnitarem,fit 5,numeris producentibus fubfcrioo 
5,&nihilfcruo . Rurfus,quia 3 plus 8 dant 1 1, numeris producentibus fubfcri- 
bo t,&fcruo vnitatein. Rurfus.quia 4fimul cum feruata vnitate dant 5, fubfcri- 
bo illis 5;eritque numerus C ille qui producitur ex numerorum A St B additione. 

Subcraftio vulgaris, 

S lmplicilfima illa fubtradlio , quz requiri'ur, vt inneniatur produ<dum,fiue refi- 
duum, quod relinquitur, quando vna aliqua nota Arithmetica ex altera, vel ex 
denario fubtrahitur.-vt maxime facilis, St omnibus cognita,hic fupponitur.Ex hac 
fubtradione cognofeitur , quod exempli gratia 5 minus 2 producat 3. Quod 7 
minus I producat d.Qupd 10 minus 8 producat s. 

Hac fimplicisGma fubtraCtionc fuppofita, requiritur untum iteratus eius vfus , vt d 
dato quouis maiori numero vulgari fubtrahatur altus quilibet vulgaris, ac minor 
numerus, obferuando przfcripta fubfequentta. 

Primo , dati pro fubtradione vulgares numeri A Se B ita fcribantur.vt notis Arith- 
meticis antecedentis , ac maioris numeri A , inlern: refpondcant fingulz notz 
Arithmeticzconfequentisnumcri B, habentes eumdem valorem localem . Se- 
cund6, incipiendo a notis feriptis primo loco a fine in numeris A Se B , cx nume- 
ri A 
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ri A nota fubtrahatur rcfpondens nota numeri B.& refiduum ipfis fubfcribatur in 
numero C.Similiter operando circa reliquas quaslibet duas notas atqualiteri 
fine diftances in numeris A & B, paulatim in vnam fummam colliges omnes no> 
tas conftituentes numerum C: qui producitur per fubtraAionem numen B ex 
numero A. Quoties fubtradio illa limplex fieri non potefl , ex eo capite, quod 
numeri B nota fubtrahenda maior fu nota numeri A , cx qua deberet fubtrahb 
hoc cafu nota numeri B fubtrahatur cx numero io,& refiduonatoexhaefub- 
tradionc, addatur prior nota, ex qua non poterat fieri fubtradlio , atque hoc 
produdum fcribacur in numero C, feruando vnitatem , qua* addenda cft proxi- 
mi verfuslxuamlubfcquenti notat numeri B, antequam fubtraliatur. 

Exempli gratia, cx datis pro fubtraftionc numeris, antecedens Ct 50 j 274, qui vo- 
cetur A, confequens fit 3 2 503, qui vocetur B , luxtd primum prxfcriptum , con- 
ftituti numeri A & B hic cxhibintur, atque illis, interpofita linea, fubfcriptus cft 
numerus C,qui ex fubtra£fione producitur, atque hoc modo inuc- 
nitur .luxta fecundum prxfcriptum, quia 4 minus 3 dat j, numeris .503274 A 
producentibus fubfcribitur, t. Rurfus, quia 7 minus o producit 7, 32J0} B 

numeris producentibus fubfcribitur 7 . Rurfus, quia a minus 5 cft q 

aliquid impollibile, dicitur i o minus 5, quod producit 5, cui adden- ' 

do 2,Gt 7 , & hoc produdlum producentibus fubfcribitur , feruando vnitatenu. 
Rurfus, quia vnitas feruata fuit, non dicitur 3 minus 2,fed 3 minus 3, quod pro- 
ducit o, & hoc produftum prodocentibus fubfcribitur . Rurfus, quia o minus 3 
eft aliquid impollibile, dicitur 10 minus3 ,quod producit 7;cui produdo ad- 
dendo o, fit, liue manet, y,Sc hoc produdfum producentibus fubfcribitur, & fer- 
uatur vnitas. Rurfus, quia feruata eft vnitas, fed non inuenitur nota cui addi pof- 
fit , dicitur 5 minus 1, quod producit 4, & hzc nota producentibus fubfcribitur. 

Multiplicatio vulgaris. 

M Axime fimplex multiplicatio, requifita vt inueniatur producum, quod oritur 
cx vna aliqua notaArithmeticadudia in altcram,nuliam ditticultatem habet, 
& ex didis in parte i.capitis i. facile colligitur, ac palfimcognofcitur,idc6que.. 
fupponitur . Ex hac multiplicatione, fiuc cx hoc dudu , feitur, quod, exempli 
gratia,5 dudumi» 2 ,hoc eft 5 /02 , producat 10. Quod 3 <07, producat 21. 
Quod 4 f0 9 producat 36. SuppofitohoQ dudu maxime fimplici, requiritur tan- 
tum iteratus eius vfus , & prius expolita vulgaris additio , vt inueniatur produ- 
dum cx quouis dato vulgari numero A, dudo in alium vulgarem numerum B . 
Ad hoc vtiliafunt przfcriptafubfcquentia. 

Prim6 dati duo numeri A & B, ita feribantur , vt vnius notis Arithmeticis infer- 
nercfpondeant alterius notx Ariihmctic* habentes curadem valorem localem. 
Sccundb affuraendo numeri B notam , qu; a fine prima cft, atque alfumptam no- 
tam ducendo in vltimam notam numeri A, illi lubferibatur huius produdi notz 
vlcima, feruando reliquam, addendam prod udo proximi inucniendo . Simi- 
liter alfumptam notam fuccclTiu^ ducendo in fingulasnotasnumcri A, Ungulo- 
rum produdorum poftrcma nota, apponetur notat prius feriptx, referuando re- 
liquam,quandotalc produdam plures notas habet; atque referuatam notam ad- 
dendo fubfcquenti produdo: fic enim habebitur numerus produdus , ex vlcima 
nota numeri B, dudain totum numerum A. 

Tertio eodem prorfus modo fucccsfiui inueniantur produda ex lingulis notis nu- 
meri B, dudis in totum numerum A: & haec produda decufTatim.itd feribantur, 
vt poftrcma cuiufuis produdi uota, inferne refpondcac nota; numeri B, cx qua 

pro- 
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producitur . Haec produAa in vnatn fumtnam coIlcAa per additionem, conftitu-, 
ent produdutn quod oritur ex toto numero B. dudto in totum numerum A. 

Exempli gratia,cx duobus numeris pro multiplicatione datis, vnus Iit, A, alter B: hi 
numeri iuxta primum praeferiptum conftituti hic repraefentantur. Deinde operan* 
doiuxti fecundum prxfcriptumi quia j /« a dat 6 , in 
numero C , primo loco a fine , feribo 6 . Rurfus, quia 3 9 ® 4 *• 

4 dat i a, in numero C, fecundo loco d fine, feri- _ 7 J 3 • 

> a,&feruo notam i, Rurfus , quia j mo dato. Se i i 7 t a 5 

illi addendo feruatam notam i haMCnr i, hanc notam 195x10 

feribo in numero C, tertio loco a fine . Rurfus, quia j a 7 } x 9 4 
se 9 dat X7,in numero C, quarto loco a fine, feribo 7, "T9T9 8 S a*i. 

feruando notam a. Rurfus quia j /mj dat 9, & illi ad- 
dendo feruatam notam a, habetur 1 1, quinto loco in numero C feribo t. Se fer- 
itarem notam i,fed quia in numero A nullx alix inueniuntur notx , fexto lo- 
co in numero C feribo notam i : eritque feriptus numerus C , ille qui produci- 
tur ex vitima nota numeri B, dmffa in totum numerum A. Simili pland modo in- 
ueniendo prius numerum D, producum ex nota qux in numero B cft fecunda 
i fine, du&a in totum numerum A: deinde numerum E produ£lum ex nota, qux 
in numero BeR tertia a fine, duda intotumnumerum A ,atque hxc produita^ 
D & E prius inuento produdlo C fubfcribendo.vt vliima fingulorum nota infer- 
ne refpondeac notx numeri B, ex qua oriuntur, habebuntur numeri C, O, E de- 
cuflatim feripti, vt hic reprxfentantur. Denique numeros C, D, E,addendo,ha- 
bebitur numerus F condituensprodudum,, 'quod oritur ex toto numero Bdudo 
in cocum numerum A. 



A 

B 

C 

D 

E 

P 



DluiHo vulgaris. 

M Aximi fimplex diuilio, requifita vt fciatur quoties vna aliqua fimplex nota 
Arithmetica contineatur in propofito numero, quando id exprimi poteft 
vnica fimplici nota Arithmetica: hxc inquam maximd fimplex diuilio fatis ficilc 
innotefeieex di^isin parce i-cap.i. neque ignorari pocell ab eo, qui nouit ma- 
ximi limplicem multiplicationem pauI6 anci fuppoficam, pro reliquorum nume- 
rofum multiplicatione. 

Suppofita hac diuifione maximi fimplici, vitra prius expolitas operationes requiri- 
tur iteratus eiuS vfus , vt quiuis maior numerus vulgaris diuidatur peraliuuu, 
vulgarem, arque minorem numerum.Proquo vtilia lunc fubfcqucntia pr^cepea. 
Ex dato pro diuifione vulgari numero A. qui antecedens cR, adedque diuidendus 
proponitur, incipiendo ab eius initio liuc liniRra parcc,accipiamur tot noic.quoc 
requiruntur ad conRicucndum numerum xqualem , vel proximi maiorem dato 
confequente numero B s hic enim numerus conRituec primum diuilionis mem- 
brum. Inuento hoc primo diuifionismembro,rcIiqua operatio, & fubfcquencium 
membrorum inuemio eadem praxi abfoluirur, qux toties iteranda eR , quot iiu» 
qudtientc, fiue numero ex diuifione produiRo , contineri debent notx Arithmc- 
ticx. Pro commemorata praxi vti ia funtfequcntia prxfcripta.Prim6 nota Arith- 
metica indicans quoties datusconfcqncns numerus B contincacur in propofito 
membro , cR nota, qux cx membro colle&a in qu jtiente ponenda eR . Secund6 
nota Arithmetica ix membro propofito collcRa , ducenda cfl in totum confe- 
quens B.&produdus ex hoc dui^lu numerus , propofito membro fubfcribcn- 
duscll, vt requiritur pro fubtradlionc . Tertio cx membro propofito fubtrahen- 
doaumcruiailiifubfcriptum inueniendum refiduum .Quarto inuento refiduo 

C ver- 
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vcifus dexteram apponendo notam Arithmeticam, quae in dato numero anteee* 
dente A, proximi fequitur notas adhibitas pro prtoribus membris , habebitur 
membrum diuilionis nouum. Denique abfolucadiuilione.hoc eft quando nouum 
membrum diuiHonis haberi non poteft, quia rehduo apponenda nonfupercft 
vlla nota Arithmetica numeriA^ poA inuentum quotiens fcnbatur vitimum itlud 
te(iduum,& interpoiita lineola ilii iubferibatur totus confequens numerus B. 

Notandum . Praecipuam diuiiionis vulgaris moleftiam in eo conllftcre , quod fem- 
per fatis facile non fit cognofeere quoties confequens diuiiionis contineatur in^ 
membro propohto i tametfi femper verum fit hoc indicari pofle vnica fimplici 
nota Arithmetica . Pro hac difficultate , vfitatumin praxi remedium in eo conft* 
(Ut , vt tara in confeqnente numero B , quam in membro propofito , negligendo 
xque multas pofteriores notas , inquiratur quoties reliquae notae Arithmeticae 
confequeotis numeri B, contineantur in reliquis notis Arithmeticis membri pro. 
pofiti; Licet enim nota Arirhraetica hoc re&i indicans, non femperred^ indicet 
quoties totus numerus confequens B contineatur in toto membro propofito: ta- 
men probabiliter illud indicat : 3 c vtrura i veritate aberret certd cognofeitur ex 
fubtradione, quae praeferibitur , & fequitur duiSum inuentae notx in diuiforem^. 
Si enim haec fubtradio fieri non poteff, certum eft praedido modo inuentam no- 
tam Arithmeticam nimis magnam cfTe , & pro illa minorem fubfUtui debere ; Si 
verhex hac fubtradione produAum refiduum non elf minus cotoconfequen'e^ 
numero B, certum efl praedidlo modo inuentam notam efle nimis paruam, & pro 
illa maiorem fubflicui debere; Denique in hunc modum cognitum errorem cor- 
rigere citra vllam confuGonem, facile efl in ca forma inftituendi diuifionem, qua 
vtimur in fcquenti exemplo. 

Exempli gratia. Ex datis pro diuifione numeris, antecedens, fiue diuidendus,fit A: 
confequens, fiue diuifor, fit B. Hos namems feribere, vt hic feripti rcpraifentan- 
tur, commodum videtur. Primum membrum 
erit a 9 3 9' Quoties in hoc membro conti- 
neatur diuifor B, indicat nota j., quae in q uo- 
tiente C primo toco feribenda eft: haec nota.^ 
dudta in diuiforemB, producit numerum^ 

D.qucm fubtrahendo ex membro propofito, 
manet refiduum 68o:cui adferibendo notam, 

8 ,quae in dato numero A fubfequitur notas 
hadenus adhibitas, habetur numerus E, fiue 
membrum ex quo fubfequens quoeientis 
nota eolligcuda eft . Quoties in hoc nouo " 

membro E contineatur diuifor B , indicat nota 9 , qux fecondo loco fcribiur 
in quotiente C . Haec vero nota 9 dufta in diuifbrem B, producit rfumerum 
F : quem fubtrahendo ex membro E, relinquitur pro refiduo ji : cui app<> 
nendo, notam , quae in dato numero A proxime fubfequitur notas prius adhi- 
bitas, habetur 3 16, nouum membrum , ex quo tertia quotientis nota colligenda 

cft.QuotiesdiuiorB contineatur in hoc nouo membro, indicat o: quae nota^ 
Arithmetica tertio loco feribenda eft in quotienteC. Quia verbo ducendoio.. 
diuiforem B, prod ucit ur o, & hoc prod uaum , fiue nihil , auferendo ex membro 
propofito, manet pro refiduo torum membrum propolitum jtd; huic refiduo 
adferibendo notam s , qui in numero A proximi fequitur hadenus adhibitas 
notas, habetur nouum membrum G, ex quo quarta quotientis nota colligenda-, 
eft. Quoties in hoc nouo membro contineatur diuifor B, indicat nota 4, qui pro- 
inde in quotiente C adferibenda eft pricedentibus.Hic verd nota d uda in di- 
uiforem B, producit numerum H , qui fublatus cx numero, fiue membro G , re- 
linquit 
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linquit pro rciiduo 150 : huic fucce^ueadfcribcndo notam 6 , quae in numero 
A proximi fcquicurhadcnus adhibitas notas, habetur nouum membrum K, cx 
quo fubfequens quotientis nota cft colligenda . Quoties in hoc membro K con- 
tineatur diuifor B, indicat nota a, qua; proinde praecedentibus adferibenda efl; 
in quotiente C.Haec vero nota duAa in diuiforem B, producit numerum L:hunc 
numerum fubtrahendo ex numero, fiue membroK, refiduumefto: neque inuC' 

. nitur in numero A nota huic refiduo apponenda, quae ha^enus adhibita non iit; 
adeoque eft abfoluca diuilio. 

PARS III. 

Operationes Logifticjc circa numeros vulgares fratSlos. 

N Vmerus vulgaris fraAus, fiue fimpliciter, fragio vulgaris appellatur, vulga- 
ris numerus per aliumdiuifus . Frailionis vulgaris numerator , fiue antece- 
dens dicitur, ille numerus, qui per aliumdiuifus intelligitur . Fra^ionis vulga- 
ris denominator , fiue confequens appellatur , ille numerus , per quem antece- 
dens diuifus intelligitur. 

Additio fradlionum vulgarium. 

V Vlgatium fraflionum additio omnis abfoluitur, obferuando hate prxceptajr 
Primd fi datae fradlioncs habeant cumdem,fiuc communem denominatorem, 
addendo fimul datarum fraifUonum numeratores,fiuc antecedentes terminos, ha- 
bebitur produdti numerator , fiue antecedens terminus, qui cum denominatore 
datis fra( 5 iionibuscommuni,con(lituetprodu 6 fum quod oritur ex additione da- 
tarum fra(ftionum .Si data: vulgares fradiones non habeant communem deno- 
minatorem, prius per praxim 3. huius partis inueniantur datis frad^ionibus xqui- 
iialentes aliae, qux communem denominatorem habeant: ex his fraAionibus in- 
ventum producum, vt prius diximus,ecit produAum, quod oritur cx propofita- 
rum fra&ionum additione. 

Exempli gratia, ex datis pro additione fractionibus, fraCtio antecedens 
fit pfradlio confequens fit •i, produt^um erit -j.Rurfus fragio ante- 
ceaensfic;;,fradtioconfcquens fit -|,produCtum erit -j. Rurfus fradtio 
antecedens fit fradtio confequens iic-^iantecedenti aequiualcns fra- 
dio erit ~ , confequenti aquiualens fradio erit , produdum vcr6 
«rit . 

Subtradlio fratSHonum vulgarium. 

V VIgarium fraCUomim fubtradio omnis abfoluitur, obferuando hxcprxcc- 
pta. Primo fi datz fraiftiones habeant eumdem, fiue communem denomina- 
torem , fubtrahendo numeratorem confequentis fradionis , cx numeratore an- 
tecedentis fradionis, producetur numerator, qui cum communi denominatore* 
conlUtuet produdum,quod oritur ex propofitarum fradionum fubtradionc. Sc- 
cund6, fi daex fradiones non habeant eumdem denominatorem, prius , per pra- 
xim 3, huius parcis , mucniancur alix fradiones propofitisxquiualcnces,fcd ha- 
bentes eumdem denominatorem : cx his fradionibus inuencum produdum, erit 

C a illud 
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illud , quod producitur ex propoficis fra^ionibos. 

Exempli gratia, cx fra^ionibus datis pro fuberadlione, antecedens fra* 
dio fit confcquens fradio fit -t, produdum erit . Rurfus antece- 
dens fradio fit H , confcquens fradio fit produdura erit ^.Rurfus 
antecedens fradio fit-|,confequeos fradio fit j; antecedenti atqui- 
ualens fradio erit K > confequenti acquiualens nactio etit produ- 
ctum etit 

Multiplicatio fra<5tionum vulgarium. 

V VIgarium fradionum multiplicatio abfoluitur . obferuando hxc ptxcepttZ 
Vnius datat fradionis numerator ducatur io numeratorem alterius dat; fra- 
dionis: (ic enim habebitur nouus numerator . Similiter vnius datat fradionis de- 
nominator dudus in denominatorem alterius datat fradionis, dabit nouum dc- 
nominacorem . Denique nouus numerator cum nouo denominatore conftituet 
fradionem produdam ex vna datarum fradionum duda in alteram. 

Exempli gratia, exdatispro multiplicatione fractionibus vna fit ^ , alte- 
ra fit •;, productum cx multiplicatione erit ,-„. Rurfusvnafraaiofic 
I , altera fit ~ , productum ex multiplicatione erit 

DIuiHo fradHonum vulgarium. 

V VIgarium fradionum diuilip abfoluitur, obreroando hxc prccepta. Ex datis 
pro diuifione fradionibus, illa qux confeqnens cft, fiue per quam altera di- 
uidi deber, inaertacur,fic vt eius numerator fiat denominator, & cius denomina- 
tor fiat numerator. Deinde inueniaturprodudum, quod ex ipfarum multiplica- 
tione producitur, Sc habebitur produdum ex propofoa diuifione. 

Exempli gratia, cx datis prodiuifionefractionibus,antecedens fit -1,000- 
fequens fit ; confeqnens fractio inuerfa erit quz ducta in antece- 
dentem datam fractionem dat V > bzc fractio erit productum cx pro- 
pofita diuifione . Rurfus data antecedens fractiofitf,confequens 
fractio fit | ; confequens fractio inuerfa erit-^; ha;c ducta in antece- 
dentem fractionem datam, producit H, quae fractio conftituit produ- 
ctum ex propofita diuifione. 

Praxes xliqu* vtiles pro commodo vp* vulgarium fradionum. 

Praxis I. 

Inuenire maximam communem menfuram, quam habent 
propofuiduo numeri vulgares, quorum maior vocetur 
A , minor vocetur B. 

M Aiorem numerum A diuidendo per minorem B, inueniatur huius diuifionis 
refiduum C Rurfus prxccdencis diuifionis confcquencem numerum B,di> 

uiden- 
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nidrado per inuentam refiduam C,inun>iatur refiduum D Rurfus pr«crdentis 
diaiiionit cotircqucDCem numerum C> diuidendo per inuentum refiduum D. 
inuetiiatur refiduum E : atque hoc ordine continuentur diuifiones donec 
pro refiduo maneat o . fiue nihii : vltima; huius diuifionis confequens nume* 
rus erit maxima menfura communis propofitorum duorum trulgarium nume- 
rorum A &B: hoc eft • erit maximus inter omnes numeros poffibiles haben- 
tes hanc proprietatem.', vt fini pars aliquota , tam numeri A , quam numeri 
B: fiue quod in idem redit, vc nullum remaneat refiduum, fiue numerus A, fiue 
numerus B diuidatnr per calem numerum. Exempli gratia, numeri quorum ma- 
xima communis meniura inueniri debet, fint io,Sc la. Primo a o diuidendo per 
la, habetur refiduum 8. Rurfus la diuidendo per 8, habetur refiduum 4.Rur- 
fus 8 diuidendo per4,nultum relinquitur refiduumtadebque 4 eft maxima com- 
munis menfura numerorum ao&i a. Similiterfipropofiii fint numeri jt,Sct 6 , 
diuidendo 3 a per id.nullum remanet refiduum tquarc ideft maxima commu- 
nis menfura numerorum 3 1 & 1 d. 

Praxis II. 

Inuenire fira£Honem vulgarem confbncem minimis 
termini S) atque squiualentem propoHtg alteri 
vulgari fradioni. 

P Rim&.Per primam praxim inueniatur maxima communis menfura conuenieni, 
tam numeratori, quam denominatori propofit( fradionis, cui inuenienda fra- 
gio aequiualerc debet. Deinde propofitat huius fradionis numeratorem diuiden- 
do per maximam communem menfuram prius inuentam , habebitur nouus nu- 
merator:& firailiter per eamdem maximam communem menfuram diuidendo de- 
nominatorem propofitae fradionis , habebitur nouus denominator . Deniquo 
nouus numerator, cum nouo denominatore conftituetfradionem quxfitam. 
Exempli gratia, propofita vulgaris fractio iic f’, quoniam numerorum.^ 
11, et 20 maxima communis menfura eft 4, diuidendo i z per 4, pro- 
ducetur numerus 5, qui erit nouus numerator. Similiter diuidendo 10 
per 4, producetur numerus 5 , qui erit nouus denominator . Denique 
fractio erit illa qua;qu;ricur ; nimirum conftans tninimis terminis, 
atque atquiualens propofitat fractioni , 

Praxis IIL 

Inuenire duas vulgares fradHones, habentes communem denomi- 
natorem, atque atquiualentes propoHtis duabus fraftionibus 
vulgaribus non habentibus communem denominatorem. 

P Rimb, propofitat primx fradionis numerator, dudus in denominatorem fecun- 
dx firadionis propofitx, dabit primum nouum numeratorcm;& fimilitn pro- 
poficx fccundx fradionis numerator dudus in denominatorem primx fradio- 

nis 



Digitized by Googie 




2 2 Logifticae vniuerfalis Lib.I.Cap.II.Par.III. 

nis pro^fitx, dabic fecundum numeratorem nouum . Deinde prime £ra£tionii 
denominator, dudus in denominatorem fecundz fraAionis, dabit nouum deno* 
minatorem communem. Denique primus numerator nouus , cum inuento com> 
muni denominatore , couftitucc fradionem equiualentem propofitx prime fra> 
dioni{& fimiliter fecundus numerator nouus.cum inuento communi denomina- 
tore, conAituet nouam fradionem equiualentem propofite fecunde fradioni. 
£xennpli gratia , ex propodtis duobus fractionibus vulgaribus prima fic 
fecunda fic pQuoniam ducendo 2 in5 producitur lo, primus nouus 
numerator erit lo. Ptxtcra, quia ducendo 4 in 3 producitur 12, fe- 
cundus nouus numerator erit 1 1. Deinde , quia ducendo 3 in ; pro- 
ducitur 1 5,communisdenominatorerit 1 5. Denique propofit^prim; 
fractioni j-,equiualensnoua fractio erit 3 atque fecunde propofite 
fractioni f,equiualens noua fractio erit Habebuntque nouzille 
fractionescommunem denominatorem, qui in vtraqucnoua fractio- 
ne eft numerus 15. 

PARS IV. 

Operationes Logiftic* circa numeros fignis f vel ^ affeftos. 

N Ota. Pro his operationibus nccelTarie funt fubfcquentes leges lignorum. 

Lex primj^rodudum ex additione afficietur figno quo maior ex datis duo- 
bus numeris afficitur. 

Lex fecunda, produdum. (iue ex multiplicatione , fiue ex diuilione afficiatur ligno 
t> d dati duo numeri conueniant quoad fignutm li Oon conueniant inter fe, quo 
ad lignum, fed vnusCgaoti9lter figno— afficiatur, produdum afficiatur figno — . 

Additio numerorum afFcftorum fignis f vel — . 

A Dditiode qua hic agitur, eft contradio additionis vniuerfalis , (iueinuentid 
vnius numeri, qui equiualeat duobus connexis ligno t vel —.Supponit ta- 
men, quod pro additione dati numeri non dilicrant nili quoad numeratorem. 
Quo fuppolito ; nouum numeratorem dabit aggregatum numeratorum , qui in., 
datis numeris inucniuhtur, quando hi numeri conueniant quoad figna t vel— : 
aut certi hunc nouum numeratorem dabit , ditferentia numeratorum , qui inue- 
niuntur in datis numeris, quando hi numeri non conueniunt quoad figna fvei 
; huic nouo numeratori apponendo reliqua etiam communia datis numeris, 
habetur numerus quxiitus, qui affici debet ligno t vel — ,iuxta leges lignorum: 
fic enim equiualebit datis duobus numeris, ligno t vel — connexis inter fe. 
Exempli gratia, luppolito quod dati numeri fintt 10 1 1 a, produdum erit t aa.'Si 
. dati numeri fintf 10— 1 a, produdum erit— a. Si dati numeri fint— 10— la, 

. produdum crit — aa. Si dati numeti fint 1 3 A t 7 A , produdum erhtioA. 
• Si dati nUmeri fint— '3 A — 7 A, produdumerit — (o A. Sidati numeri lintf 
3 A— 7 A, produdum erit — 4 A. Si dati numeri fint — 3 A t 7 A, produdum 
erit 1 4 A. 

Subtradion umerorum afFedlorum fignis f vel — 

V idetur inutile hoc loco confiderare fubtradionem. Caufa eft , quia confide- 
ratio numerorum alTcdorum fignis t vel —, hoc eft numerorum polittuo- 

rum 
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rum, & negJtiuorum, logifticc noftrse fubminiftrat additionem maximi vtilem^, 
atque in omni cafu polTibiicmi fcd tamen atquiualentem fubtrailionuqua; impof> 
fibiliseft in multis caiibus : exempli gratia quandonumerus fubtrahendus ma- 
ior eft numero , ex quo Heri debet fubtraAio . De his nuultris, Huc pofltiuis, & 
negatiuis quantitatibus , confuli poteft index ad vocem quantitas poHtiua , vel 
negatiua.Hoc loco, vbi agimus de modo contrahendi produdum ex additione, 
quod condat ex diueriis numeris Hgno t vel — affe^is, commodi . & non male^ 
compleilimur omnes idas contradiones titulo additionis , i.i quantum numeri, 
qui contrahuntur funt produdi ex vera,& propria additione, quique habent om- 
nes proprietates rcfultantcs ex additione . Si alicui hoc non placeret, fcd vellet 
fubtra&ioncm appellare, eam minus Hmplicium numerorum contradlionem, in^ * 

qua contrahuntur numeri condantes ex poHtiuis, & negatiuis numeris: in quan- 
• tum hxc contrai^io , Hue inuentio valoris talium numerorum minus fimplicium, 
habetur per fubtradionem , Hue differentix inuentionem ) hunc aliter damnare^ 
non auderem , nili quod fortalGs pro commodiori , & vtiliori loquendi modo, 
quem adhibemus, fubditucret modum loquendi minus vtilem. Quandoquidem • 
enim in-conHdcratione numerorum poHtiuorum,& negatiuorum, cantum expen- 
dantur produAa ex additione , qux dicenda lunt produfla ex additione , Huo 
hxc additio xquiualeat, Hue non xquiualeat fubtraiflioni : itii parum vtile vide- 
batur nominare fubtra^lionem, illud quod fieri debet vt inueniacuc valor nume- 
ri ex vera additione produi^i: tametfi ad hunc finem adhibeatur fubtratflio. Non 
enim ided ea vulgarium numerorum diuifio, quam prius tradidimus, Sc additio, 

3 c fubcradlia appellanda cll, quia pro illa adhibetur, atque prxfcribitur, tam ad- 
ditio , quam fubcra<Sio , adeoque diuifionis produdum inueniacur mediante ad • 
dicione, & fubtraAione. 

Multiplicatio numerorum afFe^lorum fignis t vcl 

M VItipIicatio dc qua hic agitur, ell contraAio produdli nati ex vniucrfali mul- 
tiplicatione: Hue inuentio vnius llmplicis numeri , qui xquiualeat comple- 
xo ex datis duobus numeris particula iit connexis. Supponit tamen, quod in da- 
tis numeris, tam numerator, quam denominator vulgaribus numeris expriman- 
tur quodque dati numeri non habeant dignitates diuerias, neque radicales fint. 

His luppofitis, duo funt cafus . Primus eliquando dati duo numeri inter fecon- 
ucniunc quoad fignum.Sccundus cafus efi,quando non conueniunt quoad fignu. 

In vtroqueea u producum ex dato vno numeratore dudlo in alterum , dabit 
nouum numeratorem : & aggregatum denominatorum , fi in datis numeris in- 
ueniuncur , dabit nouum dcnominacorcm , atque hunc nouum numeratorem , & 
denominatorem apponendo digaiuti , qux vcl in vno , vcl in veroque ex datis 
numeris inucnicur, habetur producum quod quxritur: hoc tamen produdum, in 
primo cafu, affici debet fignofi verum, in fecundo cafu,affici dcbec figno — Juk- 
ca fignorum leges. 

Exempli gratiat 4 in t 5, producit t ao . Rurfus — 4 #1» — 5 , producit i ao. Rur- 
fus 1 4 »» -■ s > producit — 10 . Rurfus — 4 i» t 5 • producit — 20 . Rurfus t J 
A 1 /wf 4 A 3 , producit f « » A 5 . Rurfus — 3A2/» — 4A3, producit | 

1 2 A 5 . Rurfus — 3A2t»t4A3, producit — 1 2 A 5 . Rurfus 1 3 »» 1 4 
A 2 , producit t ( > A 2 . Rurfus — 3 »» — 4 A 2 , producit t « a A 2 . Rur- 
fus 1 3 /* —4 A 2,producit— 1 2 A 2. Rurfus— 3 /> 1 4 A a.producit— 1 2 A 2 . 

Diui- 
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Diuifio namerorum afFedorom figno f vei 

D Iuifio de qua hic agitur, c(l contraAio produfti nati ex vniuerfali diuifioncrf: 
(iue inuentio vnius fitnpUcis numeri, qui arqiualeat duobus particula fcr con« 
nexis . Supponit tamen, quod In datis numeris , tam numerator , quam denomi« 
nator exprimatur vulgari numero : quodque dati numeri non habeant diuer« 
(am dignitatem . Hocfuppolito ,fcraper quidem nonus numerator producitur, 

• dati antecedentis numeri numeratorem diuidendo per numeratorem dati confe* 
quentis numeti.Nouus ver6 denominator confiituitur d differentia deoominato« 
rum,qui in datis numeris inueniuntur. 

Quoniam tamen nonus numerator poteft effe, vel vulgaris integer numerus,vel cer- 
. td fraftio vulgaris: St pranered datus antecedens poteft habere maiorem, vel mi* 
norem dcnominatorera,quam inconfequente dato numero inueniatur: bine re- 
fultant diuerii cafus,& in lingulis diuerlis his cafibus dinerfa feriptio conftans ex 
nouo numeratore , St nouo denominatore, reprxfcntat producum ex propofita 
diuiiione. 

Primus cafus eft, quando nouus numerator non eft frafiio,& datus antecedens nu- 
merus non habet denominatorero minorem , quam in dato confequente numero 
inueniatur tquo cafu , dignitati inuentae in datisnumeris apponendo nouum nu- 
meratorem, & nouum denominatorem, habetur numerus quxfitus , qui afficien- 
dus eft figno t vel — iuxti leges fignorum. 

' Secundus cafus eft , quando nouus numerator non eft fradio , & datus antecedens 
numerus habet denominatorem minorem , qnam in dato confequente numero 
inueniatur i quo cafu nouus numerator feribendus eft fuprd lineolam fignifican- 
tem particulam prr, etdemque lineola; fubfaibenda dignitas, quae in datis nume- 
ris inuenitur, cum appofito nouodcnominatore:& nouus numerator feriptus fu- 
pri lineolam,afficiendus eft figno f vel — iuxti legem fignorum.Qiiod vero infri 
lineolam feripturo eft, figno tjaffici debet. 

Tertius cafus eft, quando nouus numerator eft frafiio vulgaris,8t datus antecedens 
numerus habet denominatorem maiorem , quam inueniatur in dato confequen- 
te nomerotquo cafu dignitati,qu( in datis numeris lnuenitur,apponi debet nouus 
denominator: eidemque pro numeratore apponi debet fotus numerator fradio- 
nis conlUtueotis nouum numeratorem: quibus fubfcribendus eft eiufdem fra- 
dtonis denomioator, interpofita lineola ugnificante particulam prrjquodquc fu- 
pra hanc lineolam feriptum eft affici debet figno f vel •— iuxta legem figiforum; 
quod ver6 infri lineolam feriptum eft, debet affici figno f. 

Quartus cafus cft.quando nouus numerator eft vulgaris firadio,& datns antecedens 
numerus habet minorem denominatorem,quam in dato confequente inueniatur. 
Quo cafu, dignitas, quK in datis numeris inucnitur,cumappolito nouo denomi- 
naiore feribi debet infri lineoIam'fignificantem particulam ftr : St fupri hanc li- 
neolam , ita fucccffiuc feribi debet fradio, nouum numeratorem conftitnens, vc 
intercius numcratorem,& denominatorem interpofita fit panicula prr.-numeraroc 
feriptus fupri lineolam , affici debet figno t vel — , iuxti legem lignorum ; reli- 
qua requirunt lignum t> 

Exempli gratia, iuxti primum cafum,8 ftr z, producit 4. Rurfus •- 8 per s. produ- 
cit — 4. Rurfus — iftr~i, producit t4> Rurfus 6 ftr s, producit 3 A j. 
Rurfus — 6 A j ftr z, producit — 3 A 3 , Rurfus — d A 3 per — s , producit t 
3 A 3 . Rurfus 6 A 3 prri A I , pr^ucic 3 A 2. Rurfus -r- d A 3 ftr — a A t, 
producit 3 A a. R uf Ius — d A 3 /er 2 A I , producit — 3 A 2. 

Iuxti 
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luxta fecundum cafum 6per j A j , producit" . Rurfus — 6 per ^ A 3^ 
producit Rurfus 8 A aper 2 A 3, producit f. Rurfus 8 A i^per — 
a A j, producit Rurfus — 8 A aper — 2 A 5, producit 
luxta tertiam cafum , f A 5 per a A 1 , p‘roducit 4 ^ . Rurfus 5 A jper — 

2 A ijproducit Rurfus — A 5per — 2 A j, producit'''-^ . 
luxti quartum cafum , a A j per j A 4, producit . Rurfus — a A i, 
per 5 A4,producit — i^.Rurfus 2A iper — 5 A 4, producit —^7. 

PARS V. 

Operationes Loglfticse circa proportiones. 

E X noftra rationis, fiuc proportionis definitione confiat ; quod proportio quan- 
titas (it: quare non n\inus circa proportiones, quam circa alias quantitates in- 
fiitui poiTunt operationes Logifticat.C^anta vtiliute idfiac, &przlertitn quam^ 
frequentetn, & neceflfarium vfum habeat rationum multiplicatio , docebit expe- 
cientia.Paucis hic indicari non poteft maxima , Sc maxime frequens cius vfus«8c 
eximia vtilitas. 

Additio rationum. 

A Dditio de qua hic agitur , efi inuencio vnius proportionis , quK zqulualeac 
propofitis , fiue datis duabus proportionibus . Duo funt calus , primus eft 
quando datzduz proportiones habent idem confequens: quo cafu anteceden- 
tium terminorum aggregatum, ad commune coufequens, confiituit produifiuin 
quod quzritur . In fecun Jo cafu, per praxim primam huius partis, prius inucni- 
enda efi ratio, vni ex datis rationibus zquiualcns,fic vt habeat idem confequens 
cumdataaltera ratione. Deinde aggregatum ifiarum rationum habentium idem 
confequens , inuentura vt in primo cafa dicitur,dabit rationem quzfitam. 
Exempli gratia,ex datis rationi bus vna fit 3 4^/5, altera fir 7 4./ j ,piodu(fium erit i o 
41/ f . Kurlus vna ratio fit A 4./B, altera fit C dJ B, producum erit AfCai^B. 
Rurfus vna ex datis rationibus fit 34J 5, altera fi: 8 4^ 4.Pcr praxim i .huius par- 
tis, prius inuenicur ratio 1 o td j,zqualis rationi 8 41/4 , fic vt cum altera data_ 
ratione idem confequens habeat: quo fuppofico producum erit i j 4</ j. Rurfus 
vna ratio fit A tdB, altera fit C td O, prius inucnitur ratio E *d B>zqualis ratio* 
ni C td D: quo polito A t E ai B, erit ratio quzfita. 

Subtradlio rauonum. 

S VbtradUo de qua hic agitur, eft inuentio vnius rationis, quz relinquitur^ Gut« 
refidua efi , quando ex data antecedente, fiue fuperiori ratione , fubtrahitur 
data confequens, fiuc inferior ratio. Duo funt cafus, primus efi, quando dat; ra- 
tiones habent commune confequens; quo cafu ex termino antecedente fuperio- 
ris datz rationis, fubtraharurrerminus antecedens inferioris datz rationis : pro- 
portio refidni ad commune confequens , erit ratio quz petitur. Secundus cafus 
efi, quando datz rationes non habent commune confequens: quo cafu prius pet 
praxim 1 .huius panis inucniatur ratio ;quiualens vni ex datis rationibus.qu; ha- 
beat idem confequens quod in altera data ratione inuenicur: deinde inuencam.. 

, D ’ ratio- 
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rationem adhibendo loco datae rationis cui (quiualcr, vt in primo cafutinuenietur 
defidcrata ratio. . 

Eitempli gratia , ex datis rationibus fuperior fit 7 «1/3 , inferior fit a 41/3 , produ- 
duro erit 5 ai 3. Rurfus fuperior fit a 4V3, inferior fit 7 41/ 3, producam erit a 
-74^3, fiue » S 4if 3 . Rurfus ratio fuperior fit A dd B, inferior fit C dJ B>pro. 
duftumeritA — C41/B. Rurfusfuperior fit 74i/3,inferior fit a4i/ i:quia a dd 
I s £44/ 3,produftutnerit y— 6 dd 3;hoc eft i 4^3. Rurfus fuperior fit A 4if Bi 
inferior fit C a^Difuppolito quod C 4if D saE 44^B.produdum erit A — £4^ B. 

Multiplicatio rationum.' 

H Mc multiplicatio, aliter dicitur rationum compofitio t fiue inuentio rationis, 
quae ex datis rationibus compofitafit . Docet inuenirc rationem fimplicem, 
qux producitur ex vnadata ratione, duiSa in alteram datam rationem. Quoniam 
haec rationum compofitio, fiue multiplicatio.maximum vfum habet in Logifticau: 
propono duos diuerfos modos inucniendi produdium quod per multiplicatio- 
nem oritur ex propofitis duabus rationibus. Ex his diuerfis modis , fubinde pri- 
mus, fubinde fecundus commodior eft. 

Primus modus. Vnius datae rationis antecedens terminus, duffus in antecedentem 
. terminum alterius datx rationis , dat nouum antecedentem terminum . Similiter 
vnius datx rationis confequens, dui^us in confequenrem terminum alterius datg 
rationis, dat nouum confequentem terminum.Deniquenouus antecedens termi- 
nus, ad nouum confequentem terminum, habebit rationem defideracam. 
Secundus modus . Per regulam auream, inueniatur quanus proportionalis ad tres 
terminos, quorum primus eft antecedens vnius ex datis rationibus ( quam clari- 
tatis gratia prinuun appello, vt alteram poffim fecundam appellare^ fecundus ter- 
minus fit confequens primx datx rationis; tertius terminus fit confequens fecun- 
dx datx rationisi his peradis, ratio quam habet antecedens fecundx rationis da- 
tx, ad inuentum quartum terminum proportionalem, erit ratio quxfita. 

Exempli gratia.fi ex datis rationibus vna fit 3 dd 4,altera fit j ddto: iuxti primum 
modam,inuentum produdum erit ijdd^oi iuxta fecundum modum, itiuentum 
produAum erit } ddS: quia 5 41/ 10 =44^8 . Rurfus fi ex datis rationibus vna 
fit A 41/ B , altera fit C 41/D , iuxta primum modum, inuentunr producum erit 
fiidCddBidD. luxti fecundum modum, inuentum producum eritAaiF, 
fuppofico quod B 4d D s C 4^ F. 

Diuilio rationum. 

D Iuifio, de qua hic agitur, eft inuentio rationis qux producitor , quando data 
fuperior ratio diuiditur per datam inferiorem rationem. Vtex hac diuifione 
produAa ratio inueniatur ; primb , pro data inferiori ratione affuiMtur altera ra- 
tio, in qua fccundx rationis termini inuerfi fint, fic vt antecedens inferioris datg 
rationis conftituat confequens affumptx rationis : & confequens datx inf«ioris 
rationis conftituat antecedentem terminum afliimptx rationis . Deinde datam 
fuperiore m rationem ducendo in ailumptam rationem, inuenietur ratio qux pe- 
titur; fiue ratio, qux producitur per diuifioDemdatxfuperiorisrationis,per da- 
tam inferiorem rationem. ^ r > V 

Exempli gratia . Ex datis duabus rationibus, fuperior fit 3 dd 4, inferior fitnax 55 
alfumpta ratio erit j dd diproduAum vero 1 5 4</ 24. Rurfus ex datis 
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tionibDs,fupcrior CnAtu^B, inferior fltC 4 iD:a(Tuinpta ratio eritO/cf O. ro> 
dudum ver6 erit A i» D ai B C. 

Praxis I. 

Inaenirc rationem, qu? aqualis fic datg alteri rationi, ita tamen^ 
vt habeat datum confequentem terminum. 

P Rim6,airumantur tres tenniDi>auoruni primus fit confequens illius rationis, cui 
xquari debet ratio inuenienda: fecundus fir,eiufdem illius rationis antece- 
dens: tertius fit datus confequens terminius. Sccundbad hos tres terminos inve- 
niatur quartus proportionalis , per regulamaurcam Cap. 3. Sic enim habebitur 
quxfica; rationis antecedens terminus , qui ad datum confequentem terminum 
habebit rationem defideratam. 

Exempli gratia. Propofita ratio fit Cat/D, huic xqualis ratio inuenienda fit , ita ta- 
men, vt habeat confequentem terminum B . Suppofito, quod adSires terminos, 
quorum primus fit D , fecundus fit C >tcrtius B, quartus proportionalis fit E-' 
etiam ratio E «if B erit illa, qua; petitur. 

Praxis II. 

« 

Inuenire rationem, qux Hc xqualis data; alceri rationi, ita 
tamen, vt habea; datum antecedentem terminum. 

P Rim6 alfuroantur tres termini,quorum primus fit, antecedens iftius rationis, cui 
xquari debet ratio inuenienda: fecundus fit, ciufdcm illius rationis confe- 
quens: tertius fit, datus antecedens terminus . Secundo ad hos tres terminos in- 
ueniatur quartus proportionalis, per regulam Auream Cap. 3. Sic enim habebi- 
tur quaefitx rationis confequens terminus , ad quem datus antecedens' habebit 
rationem defideratam. 

Exempli gratia. Propofita ratio fit C 4J D, huiexqualis inuenienda fit , ita tamen^ 
vt habeat antecedentem terminum E. Suppofito, quod ad tres terminos, quorum 
primus fit C , fecundus D, tertius E , quartus proportionalis fit F ; etiam ratio E 
fw/ F erit illa, qu* petitur. 

PARS VI. 

Operationes LogilHca; circa numeros radicales. 

P Ro his operationibus Logiflicis,prxtcr praxes in fine huius partis propofitas, 
requiritur modus inueniendi quamlibet radicem, quam habet propofitus in- 
teger, vel fradlus numerus vulgaris; de quo agitur cap.5. 

Notanda pro additione, & Tubtradlione radicalium 
numerorum. 

N otandum primb . Si dati radicales numeri non alircr inter fe differant , quam 
quoad numeracucc Si huc cafuinliituendo additionem, vel fubcraiilioncm 

Da s circa 
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eirci folos nutritores, habetur nouus numerator, qui cum reliquis, quae datii 
numeris communii funt, conftituet qu*fituro radicalero numerum. 

Notandum fecundo. Si dati radicales numeri inter fe differant alifer , quam quoad 
numeratores; hoc cafu requirimus, vtip(isae(|uiualentesalij inueniantur.qui fio- 
guli, fle pro numeratore habeant vnitatem, fle inter fe conueniant quoad denomi- 
natorem. Quomodo hi numeri inueniri debeant/ docent praxes , qu* propoouo: 
tur in fine huius partis. . , . 

Notandum terti'6. Si dati radicales numeri lint inttr feincommeniurabiles.-hocca* 
fu non fubiacent legibus, quas pro additione, vel fubtra^ione praeferibimus in., 
hac parte: fed pro illorum additione, aut fubtradione adhibenda funt ligna f vel 
— . In j. praxi docetur modus cognofeendi vtrum propofiti radicales numeri 
(int, vel non fint comroenfurabiles : idque innotefeit ex vulgarium numerorum., 
inquifuionc, qui requiruntur pro additione, fle fubtradiionc. 

Additio numerorum radicallum. 

S Vppofito quod propofiti duo radicales numeri fint commenfurabiles , fle aliter 
inter fe differant, quam quoad numeratores: quodque iuxta fecundam notam 
habeant vnitatem pro numeratore , atque communem denominatorem . Primd 
per y .praxim inueniantur duo vulgares numeri X fle Z,fic vtY-tdZ habeat eam 
proportionem , quam datus maior radicalis numerus habet ad minorem . Secun- 
d6,aggrcgatura cx numeris X fle Z toties ducatur in fcipfum, quot vnitates con- 
tinet communis dcnominatorjitquc hoc produdum ducatur in minorem cx duo- 
bus numeris vulgaribus feriptis poft literam q in datis numeris radicalibus. 
Denique hoc produdum diuidendo per produdum cx numero Z, toties iiy 
fe dudo , quoties vnitas continetur communi denominatore datorum radi- 
calium numerorum , habebitur numerus poft literam q feribendus in nu- 
mero radicaliqu*fito: hic , quoad reliqua, conuenire debet cum datis numeris 

radicalibus. t u- a. ^ 

Paulo fufius hieprafferiptam operationem breuiter ,flc non male indicat lubiecta., 
feriptio, fiuc formula: cuius valorem inueniendo iuxta adferiptam hypothefim., 
habetur nouus numerus feribendus poft literam q in produdo quod quaeritur. 

Hjftthtfis T»rm»U. 

XfltZSunt duo numeri vulgares , itivtX«/Z 
habeat proportionem, quam datus ma- 
ior habet ad minorem. _ _ 

q Intelligatur vt in feriptionibus Logifticis; 
illi tamen appoCtus intelligatur nume- 
rus, qui eft denominator communis 
datis radicalibus. 

C Eft minor numerus , qui in datis radicali- 
bus ioucnitur poft literam f. 

Eiempli gratia . Suppofito quod dati radicales numeri fint Rifid,&Rt?95nu- 
merus X effe poterit 8 : quo cafu numerus Z erit 6 . Hoc fuppofito, aggregatum 
cx X fle Z erit 14; hic numerus dudus in fe;dat 196 : qui iterum dudus in 9 >°** 
bit i7d4; hunc numerum diuidendo per numerum o.duduminfc.hoccftper 
numerum yd: producitur numerus 4p>critque verum,quod addendo propoutos 
duos numeros, producatur R i f 4p. 



Addititmi TarmuU. 
X t Z q »■» C 
Zq 
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Operationes Logifl. circa radicales numeros 2p 

Rurfus. Suppofito quod dati radicales numeri fintRi^i7 ,&Ra^8 ; numerus X 
cacppcerittf:quocafu numerus Zerit 4.H0C fuppolito, aggregatum ex X & Zerit 
1 oi hoc aggregatum bis duftura in fc ( quia radicalium communis denominator 
eft a)producit loooj qui numerus vlteriusduftusin 8. dabit 8000; hic numerus 
diuifus per numerum 4, bis in fe dudum, hoc cR per numerum 64, producit 115; 
crirque vcrum.quod addendo propoCtos radicales numeros, producat Ri^i 2 j. 
Rurfus . Suppofito quod dati radicales numeri fint R 1^75 , & R i ^48 ; numerus X 
potent efle j: quo cafu numerus Z erit 4. Hoc fuppoiito, aggregatum X & Z erit 
9 ; qui numerus dudus in fe , producit 81 : hic viterius dnflus in 48 , producit 
3888 ;qui numerus diuifus per 4«du,aum in fe, hoc eft per itf, produdt 243;erit- 
que veruta, quod addendo duos propofitos radicales numeros , producatur 
R«f» 43 . 

SubtradHo numerorum radicalium. 

S Vppofito, vt diximus in notis propofitis initio huius partis, quod propofiti nu- 
meri radicales habeant communem dcnominatorcm,& vnitatem pro numera- 
tore , quodque inter fc fint commcnfurabiles. Prim^, per praxim 5. inueniantur 
duo numeri vulgares X St Z.fic vc X aa! Z habeat eam proportionem , quam ma- 
ior ex datis radicalibus habet ad minarem. Secundo differentia numerorum X & 
Z toties ducatur in feipfam, quoties vnitasinucnitur in communi denominatote 
datorum radicalium numerorum : atque hoc produdum ducatur in minorem ex 
numeris feriptis poft litcram 4 . Denique hoc produZlum diuidendo per pro- 
ducum ex numero Z, toties in fe duCo, quoties vnitas continetur communi de- 
nominatorc datorum radicalium numerorum , habebitur numerus poft litc- 
ram 4 feribendus in numero radicaii quxfitoiqui quoad reliqua conucnire debet 
cum datis numeris radicalibus.Hxc lubtraiftio,quoad omnia,conucnit cum prius 
propofita additione , prxterquam quod pro additione adhibeatur aggregatum 
numerorQ X&Z; pro lubtraCione vcr6 adhibeatur differentia nuraeroi um X8tZ 
Prxfcriptam operationem non male , fcd compendiate indicat fubicCa formu- 
la : cuius valorera inueniendo iuxta adferiptam hypothcfim , habetur numerus 
feribendus poft litcram 4 in numero radicaii quxfico. 

Htfnhcjis Firmuld, 

X 8f Z Sunt duo num.ri vulgares,ac talcs,vtX 

Z habeat propomonem, quam maior 
datus habet ad minorem, 
q Intclligatur vt in feriptionibus Logifticis, 
fic tamen, vt habeat appofitum denomi- 
natorem communem datorum radicali- 
um numerorum. 

C Minor numerus feriptus poft litcram 4. 

Exempli gratia . Suppofito quod dati radicales numeri fint R 1449, & Ri^p: nu- 
merus X poterit effe 14J quocafu numerus Zerit d. Hoc fuppoiito , differentia^ 
numerorum X & Zerit 8; hic numerus fcmelduCus in feiplum, producit ff4;qui 
viterius duCus in 9, producit 576 : hunc numerum diuidendo per numerum 5, 
duCumin fe, hoc eft per numerum 36: producitur numerus 16 ; eritque verum, 
quod ex maiori ex propofitis radicalibus, auferendo minorem, producatur 
Rlf id. 

Rutfus . Suppofito quod dati radicales numeri fint R241 25 t&Ra^S; numerus 

Xcffc 
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X eflc poterit i o: quo cafu numerus Z erit 4. Hoc (uppofico, differentia numero- 
rum X & Z erit 6 i bic numerus bis dudlus in Te, producit 2 1 d qui vlterius du- 
plus in 8, producit 1718; hunc numerum diuidendo per 4,bisduiftum in fe, hoc 
eft per £4, prodibit numerus 27; eritque verum, quod ex maiori ex propoGtis ca- 
dicalibus numeris auferendo minorem , producatur numerus R 2727. 

Rurfus. Suppofito quod dati radicales numeri (intRi^24j,&Ri^75, numerus 
X poterit effe 9: quo cafu numerus Z erit 5 . Hoc polito, differentia numerorum X 
& Z.erit4ihic numerus femel in fe du^^us, producit id; qui vlterius du^s in^ 
75,producit 1 2oo;hunc numerum diuidendo per numerum ;,duiflum in feipfum» 
hoc cR per numerum 2$, producit 48; eritque verum, quod ex maiori propoS- 
torum numerorum auferendo minorem , producatur numeras R 1 f 48. 

Multiplicatio numerorum radicalium. 



N Ota. Tam pro multiplicatione, quam pro diuifione, fuppono propoCtos ra- 
dicales uumeros habere vnitatem pro numeratore, atque eumdem denomi- 
natorcro ; qui per praxes huius partis inueniendi, atque pro datis fubftitucndi 
erunt, (i tales non lint numeri radicales dati. Hoc fuppofito. 

Primo . Vnus ex numeris in datis radicalibus feriptis poR literam 4 ducatur in aU 
rerum fimiliter feriptum pofl -literam 4 : Deinde hoc produdium feribaturpoR 
-literam 7 innumero radicali nouo . qui reliqua habeat cum datis communia..; 
Rc enim habebitur quatlltum. 

Exempli gratia . Suppofito quod dati radicales numeri fint Ri<79 , & R174; quo- 
niam9iff4E= jftetiamproduftumexmultiplicationeeritRi^jtf. 

Rurfus . Suppofito quod dati radicales numeri fint Ra78, & RX727 ; quoniam 
8 <« 27 = 2 1 5 : etiam produRum ex propofita multiplicatione erit Rz^a 1 6, 
Rurfus . Suppofito quod dati radicales numeri fint Ri77,&R 173 ; quoniam 7/« 
3 = 21: etiam produ Aum ex propofita multiplicatione erit K 1 7 2 1 . 

DiuIHo numerorum radicalium. 

S Vppofitis quar in nota ad multiplicationem diximus d nobis fupponi pro mul- 
tiplicatione ,& diuifione . Primb, numerus feriptus poR literam 7 in radicali 
numero, qui diuidendus proponitur, diuidarur per numerum feriptum poR lite- 
ram 7 in radicali numero , per quem lacienda eR diuifio ; deinde produdum ex 
hac diuifione , feribatur poRliteram 7 in nouoradicali numero , qui habeat re- 
liqua datis radicalibus communia; hic nouus radicalis numerus erit ille, qui pe- 
tebatur. 

Exempli gratia . Suppofito quod radicalis numerus R1735, diuidendus fit,per ra- 
dicalem numerum Ri74;quoniam 36 fer 4^=9; etiam produdum ex propofita.. 
diuifione eri: R 179. Rurfus fuppofito quod R272itf .debeatdiuidi per R2727; 
. quoniam ii6,fer ty =8:etiam produdumex propofita diuifione erit Rz78-Rur- 
fus fuppofito quod R 1721 diuidenda fit per R173; quoniam n fer 3 s:y'. 
etiam produdum cxpropofitadiuifione,eritRi77. 

Non- 
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Operationes Logift.circa humeros radicales 5 1 

'NonmlU Praxes maxime vtiles frov/it numerorum radie alium. 

Praxis I. 

Inuenire numerum radicalem , qui habeat propofitum de-' 
nominatorem atque xquiualeat dato vulgari nu- 
mero integro vel fradlo X. 

P Rimft. Datas vulgaris numerus X, fuccefliui toties in fe ducatur, quoties vni* 
tas continetur propoiito denominatore N.Secundo inuentum produ&um feri- 
bacur poft literam f in numero radicati , qui habeat vnitatem pro numeratore* 
& denominatorem N. (ic enim habebitur quacittum. 

Exempli gratia. Datus vulgaris numerusX fit 5: propofitus denomina- 
tor N> fit 23 quoniam numerus 3, fuccediue bis in fe dudus, producit 
27: etiamRzfzys 3 . Rurfus datus vulgaris numerus X fit -^,pro- 
poficusdenominator N fit 1 3 quoniam datus vulgaris numerus femel 
duftus i nfc, producit;: etiam Rij^ tr-i. 

Praxis II. 

Inuenire radicalem numerum Z, habentem pro numeratore vni- 
catem,atque f quiualentem propoHto radicali numero X,non 
habenti vnitatem pro numeratore ; ita vt numeri X & Z 
conueniant quoad denominatorem. 

P Rimb. Numerator propofiti radicatis numeri X, toties ducatur in fe, quoties 
vnius concinetur in denominatore eiufdem numerj X: atque hoc producum 
ducatur in numerum , qui poft literam f feriptus inucnicur in propoiito radi- 
cali numero X .Sccundb, inuentum produAum feribatur poft literam ^ in ou- 
mero radicali , qui pro numeratore habeat vnitatem , 3 c denominatorem habeat 
cumdem, qui in propofico numero X inueoitur. Sic enim habebitur quatlitus ra- 
dicaiis numerus Z. 

Exempli gratia . Propoiitus radicatis numeras X , fit 3Rtf4 > C^oniaia numerator 
$, femel du&us in fe , producit 3$ : & hoc producum ducendo in 4, producitur 
looi verum erit, quod5Rif4 = Ri^ioo . Rurfus , propoiitus numerusX, iit 
3 Rz 48 ; quoniam numerator 3 , bis in fe duAus , producit 37 : atque hoc pro^ 
dudtum ducendo in 8, producitur 3 1 d; verum erit , quod 3 R 3 s Rz^a 1 6. 

Praxis III. 

Inuenire duos radicalcs numeros , habentes eumdem denomina-' 
torem , atque xquiualentes datis radicalibus numeris X & Z 
habentibus diuerfos denominatores. 

N Ota . Quod radicatis numeri, exponens , dicatur ille vulgaris numeras , qui 
vnitate fupcrac eiufdem numeri denominatotem : quare ii radicatis numeri 

deno- 
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denominator eft i, huius radicilis numeri exponens erit j. 

Duplex diucrfus cafus potcA occurrere. Primus cafus eft, quando datorum radica- 
lium numerorum X & Z, exponentes tales funt, vt per minorem exponentem di- 
uidendo maiotrm , producatur integer vulgaris numerus. Secundus cafus cft> 
quando per minorem exponentem diuidendo maiorem, non producitur integer 
vulgaris numerus.In vtroque cafu.pro datis numeris ipfisaequiualentcsalij (ub- 
ilituantur, qui pro numeratore habeant vnitatem, fi dati numeri tales non fintjhi 
numeri, datis zquiualentes,poterunt inueniri per praxim przcedentem.Hoc fup- 
pofito.In primo cafu,propofitorum numerorum exponentem maiorcm,diuiden* 
do per exponentem minorem, inuenitur integer numerus, a quo vnitas fubcrahen- 
da cfi, & quoties in refiduo continetur vnitas, toties in fe ducatur numerus ferU 
ptus pofi literamf in radicali numero, qui habet minorem denominatorem...' 
inuemumqueexhis duiSibus produAum , feribatur poftliteram^ innouora. 
dicali numero , habenti vnitatem pro numeratore , atqueeumdem denominato- 
rem cum dato radicali numero , qui habet denominatorem maiorem. 

In fecundo cafu, primo exponens dati numeri X ducatur in exponentem dati nume* 
ri Z: ex hoc produdfo auferendo vnitatem, habebitur nouus denominator, qui in 
quzficis numeris communis effe poterit . Inuento hoc nouo denommatore , fuc> 
cclfiu^, vt in primo cafu przfcribitur, prius inueniatur numerus radicalis habens 
hunc nouum denominatorem , zqutualens dato numero X: Deinde inucniatur 
numerus radicalis, habens hunc nouum denominatorem , atque zquiualens da* 
to numero Z. Sic enim habebuntur numeri radicalcs, qui petebantur. 

Exempli gratia . Proprimb cafu, datus radicalis numerus X, fit numerus 

radicalis Z , fit R i ^9 . Exponens numeri X , erit 4 : de exponens numeri Z, erit 
' a. Deinde diuidendo exponentem 4 per exponentem 2, producitur numerus 2: 
a quo fubtrahendo vnitatem , remanet i : 3c numerum 9 femel ducendo in fe- 
ipium producitur 8 ircritque verum, quod Rj^Sc Prior tamen quo- 

ad denominatorem conuenit cum dato radicali numero X . Rurfus , datus radi- 
calis numcrusX,fitR5fi$4:&datus radicalis numerusZ,fit Rt^ay . Expo- 
nens numeri X, erit 6: & exponens numeri Z, erit 3: diuidendo tf per 3 produci- 
tur a; ex hoc produco auferendo vniratem, remanet vnum.-& numerum 27 , fe- 
mel in fe ducendo, habetur numerus 729; ericque verum , quod1l5f729 =: R a 
427 : prior tamen quoad denominatorem conuenit cum dato numcio X.llurlus, 
datus radicalis numerusX , fit R547 :& datus radicalis numerus Z , tic Rifi; 
exponens numeri X, erit 6: & exponens numeri Z, erit 2 : atque diuidendo 6 per 
3, producitur numerus 3, ex quo abijeiendo vnitatem, refiJuum efi ainumeruin 
vero 2 . bis ducendo in fciplura , producitur 8 ; critque verum, quod K5f8 =R 
142. Prior tamen quoad denominatorem conuenit cum dato numero X. 

Pro fecundo cafu, datus radicalis numerus X , fit R2427; & datus radicalis nume- 
rus Z, fit R 144: exponens numeri X, erit 3: & exponens numeri Z, erit 2: ve- 
rum, quia diuidendo 3 per 2, non producitur numerus integer, iuxta fecundum 
cafum exponens 3, ducendus cR in exponentem 2 : ex qua multiplicatione prO, 
ducitur numerus 6: ex quo auferendo vnitatem , habetur numerus 5, qui eri[ 
nouus denominator. Vnde reliquum cft.vt conformiter ad difia dc primo cafu, 
prius inucniatur numerus radicalis habens denominatorem & zquiualens da. 
to numero Xttalifque radicalis numerus erit R54729 ; deinde inucniatur nu. 
merus radicalis habens denominatorem 5, atque zquiualens dato numero Z: ta. 
iifquc numerus erit R54<$4. 
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Praxis IV. 

•Cognofccre vtrum datus vulgaris integer, vel fra£lus numerus X,’ 
habeat radicem indicaram a litera N: qualemcunque radi- 
calis numeri denominatorem, fignificet litera N- 

D Vplex cft cafus . Primus cft , quando datus vulgaris numerus X, cft integer.’ 

Secundus cafus eil, quando datus numerus X, cft fracftus. 

Io primo cafu, quando datus vulgaris numerus X non cft fraflus : per ea, qua; do^ 
centurCap.'5.huius libri, inquiratur numeriXradix indicata iliccra N:(iccnim 
vel inucnietur numeri X radix N; vel numerus X non habet radicem N. 

In fecundo cafu , propoftta fragio X prius rcuocctur ad minimos terminos , per 
praxim a. partis 3. deinde, per ca qux docentur cap.5. inquiratur cius radix, 
indicata a litera N: (ic enim , vel inucnietur numeri X radix N : vel hic numerus 
X, non habet radicem N. 

Exempli gratia . Pro primo cafu, numerus X,fit 15: & litera N, fignificet radiCem 
primam.Pcr cap-s.non inuenuenitur radix ptima numeri 1 5:quare hic numerus 
1 5 non habet radicem primam. 

Pro fecundo cafu, numerus X fit “,ct litera N fignificet radicem fe- 
cundam. Fraflio Jj rcuocata ad minimos tcrmioos,crit i; huius fecun- 
da radix, inuenta per cap.j. erit |-j quare fraiSio habet fecundam ra- 
dicem: ctitque verum, quod R z ^ j-‘ t=,-.Rurfuspropofita fra<2ioX, 
fit jj: et litera N fignificet primam radicem. Fradlio -jrcuocataad mi- 
nimos terminos , erit huius prima radix non inucnitur per didit- 
cap. 5 . adebque fradlio non habet primam radicem. 

Praxis V. 

pognofeere vtrum propofiti dto numeri radicales A & B, haben- 
tes poli literam^fcriptos vulgares integros, vel fradlos nu- 
meros :fint, vel non fint inter fecommenfurabiles; & fi 
fieri poffit, illorum proportionem exhibere in numeris 
vulgaribus. 

P Rimo, Propofitis numeris ridicalibus A&B fubftituanturxquinalentcs X & 

Z, qui habeant has conditiones: vt in fingulis numerator fit vnitas: vtconuc- 
niant inrcr fe , quoad denominatorem :vt numeri vulgares feripti poft litcram 
f non differant quoad denominatorem . Si tamen numeri dati A & E habent 
nas conditiones, nihil in ipfis immutandum . Ad conditiones hic a nobis requiii-. 
tas conducit praxis a.& 3. huius partis: & pratterca praxis 3. partis 3. huius ca- 
pitis. Secundd. Numerus integer, aut numerator fractionis, qui in numero radi- *- 

cali X inucnitur poft litcram q, feribatur fupra lineolam , & illi fubfcribatur nu- 
merus integer , vel numerator fradionis , qui poft litcram q inucnitur in radicali 
numero Z : atque barefradio, per piaxim a.partis 3, huius capitis,rcuocetur ad 
miaimos terminos . Tertio , Inuentx fradioois conftantis minimis terminis, per 

E ■" dida 
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diiSacap.;. inquiratur radi* indicata a communi denominatore.qui inueniturin 
numeris radicalibus X & Z. Si harc radii inuenitur, numeri radicalcs X& Z funt 
commenfur3biles,& inuentae radicis numerator, ad eius denominatorem habebit 
eamdem rationem, quam radicalis numerus X,habct ad radicalcra numerum Z.Si 
vero h*c radix, per ditSacap.j. inueniri non poflit: numeri X & Z erunt inter fc . 
incommenfurabiles , ac tales , vt nullis nu neris vulgaribus exhiberi pofTit pro- 
portio numeri radicalis X, ad radicalem numerum Z i qu .dque de numeris X & 

Z hic dicimus verum eil de omnibus ipllszquiualcntibus, vtTunt dati numeri 
A&B. 

Exempli gratia.Propofitus numerus X,fit R 2^ i numerus Z,fit Raf 54. 
Scribenda fradlio erit J'jihxcfradio reuocata ad minimqs terminos, 
erit ,’i huius fraiSionis radix fecunda eritj, eritque verum, quod Rz 
ji5,4</R2^y4 == z»di . Rurfus numcrusXftt R 19 numerus Z. fit 
Ri^P' hz fra^iones reuocatx ad eumdem denominatorem ,erunc 
A,£.,FraCliofcribendacrit^j hxc fraifiio reuocata ad minimos 
terminos, crit^;huius fradlionis prima radix erit f.Quarc Ri^i;,4dR, 

3 4di.Rurfus numerus XfitRif i,ec numerus Z fit Ri^-l-^f 
fraftioncsreuocatx ad communem denominatorem, erunt ,ct 

Fraftio feribeda erit Jjjhjc fraftio reuocata ad minimos terminos, etit 
j-; huius frailionis prima radix non poteft inueniri per dida cap. 5: 
quare propofiti radicalcs numeri funt incommenfurabiles : et ratio 
quam habctR I n6 poteft exhiberi per nomeros vulgares. 

PARS VII. 

Operationes Logiflica: circa redas lineas. 

L Ogifticz operationes, de quibus egimus in anterioribus huius capitis parti- 
bus, calamo abfoluuntur: huius , dt fimuentis partis operationes , requirunt 
circinum, & regulam, propria Aridioris Geometri® inftru menta: quorum alK- 
rum redis, alterum circularibus lineis delcribendis vtilc eft. 

Additio ftdarum linearum. 

' * Dditiodequa hic agitur,eft inuentio vniusredzline®, qu* datis diiabusre- 

dis lineis zqnalis fit. Pro hac additione, primo deferibenda reda linea infi- 
nita, fiuc indefinita: hoc eft quantum opus fuerit produda . Deinde , mediante., 
circino, ex hac linea abfcindcnd* fuccelTiue partes, quarum prior zquetur prio- 
ri ex datis lineis ,& altera pofteriort ex datis lineis aequalis fit . Sic erum habe- 
tur quzfitum. 

Exempli gratia.Ex datis lineis vna fit A, altera B; prius in linea aliqua reda, circino 
notando partem CD, squalem reds A: & partem DE , squalem reds B ; tota. 
Figura » . linea CE erit illa qus producitur ex additione linearum A&B. 

Quoniamhsc linearum redarum additio,& fubfequens earumdem redarum linea- 
rum fubtradio cxprefsc proponitur , & notatur in vfitatis , atque approbatis an- 
tiqus Geometris clcmentisi nolui has operationes prstermittere , quidquid fit 
de illarum facilitate. Praeterea luc non inuctiiter prsbcnc occafionem notandi. 
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Operationes LogidicsE circa redtas lineas 35 , 

(]uod dicicur de rc^aruralmcarutn multiplicatione, St diuilione. 

Subtradllo redarum linearum. 

H iEc fubtradio docet inuenire rciflam liaeam , qu* eft 'differentia datarum re- 
latum Iinearum,& remanet, quando ex maiori minor fubtrahitur . Pro hac 
iubtraaione.ex data maiori linea, circino abfeindatur pars.qua: fit atqualis mino- Figura i < 
ri datas linexirefidua pars maioris line;, erit illa,qu5 ex fubtradione producitor. 

Exempli gratia , ex data linea reda C E , (ubtrahenda fit rcdla linea A , huic pars 
xqualis C D, circino notetur iu rc&a C E, erit rei^a O E • illa qux ex propofita^ 
fubtrawUone producitur. 

M uitiplicatio , & Diuiflo redarum linearum. 



P Rxtermitto hic multiplicationem , Sc diuifionem infiitutam circa redlas lineas, 
atque refpondentem , vcl propolitx hic additioni , aut fubtradioni , vel prx- 
cedentium partium huius capitis multiplicationi , aut diuifioni: nulla enim vtili- 
tate proponerentur ifix operationes i etenim de fingulis hoc capite propofiiis 
multiplicationibus verum cfi, quod nihil aliud fintqu^m compendia regulas 
aure;: fiue inuentio quarti termini proportionalis , fuppofito quod ex tribus da» 
tis terminis primus fit vnitas . Similiter de propofitis prius diuifionibus verunt., 
cfi, quod nihil aliud fint , quam compendia reguix aureas*, fiue inuentio quarti 
termini proportionalis, fuppofito quod ex datis tribus terminis, fecundus, vcl ter- 
■ tius. fit vnitas . Q^are , qui hic circa redias lineas vellet proponere operationes 
refpondentes operationibus, qux hoc capite intcliiguntur per voces multipli- 
catio, aut diuifioj Deberet in cafu particulari hic docere illud idem , quod nonJ 
folum vniuerfaliter, verum etiam eadem facilitate docetur in parte t.cap.j. vbi 
exponitur,quomodo ad quaslibet tres datas redlas lineas inuenienda fit quarta., 
proportionalis : ex quo manifefium efi , quomodo quarta proportionalis linea 
inuenienda fit, in caiu in quo vna ex datis tribus lineis vnitas efi: fiue (quod 
in idem redit ) vnitacem reprxfrntar, aut affumatur pro vnitate . Prxterea prxdi- 
dam vniuerfalem regulam refiriclam ad cafum particularem , in quo ex datis 
tribus terminis, qui finguli linex funt, quarum vna reprxfentat vnitatem: hoc in- 
quam modo refiri^tam vniuerfalem regulam auream per vocem multiplicatio, 
vcl diuilio indicare, vfitacum non efi, neque vllam afferret vtilitatem: immo for» 
talfii non leue caufaret incommodum, aut periculum xquiuocationis,inter hanc 
compendiatam regulam auream circa reflas lineas infiitutam,& illam multiplica- 
tionem infiitutam circa redfas lineas, qux al iter d nobis vocatur dudlus Geome- 
tricus.* vcl certe inter compendiatam regulam auream, qux aliter appellatur di- 
uifio: & illamMiuifionem lincanim,apud omnes nominatislimam, qux aliud non 
efi , quam fcAio linearum in duas, aut plurcs partes . Pauca qux hic notauimus 
circa operationes, quas prxtermittimus, vt inutiles, non folum inutilia non funt, 
fed plane digna, qiix alt^ menti inhxrcant cupientibus intclligerc aliquid diuer- 
fum d pura Matheli praifiica. 

Tyrones meminerint, quod vox diuifio fit xquiuoca , etenim vfitara efi , vt fignifi- 
ect compendiatam regulam auream, in qua fecundus, vel tertius ex datis termi- 
nis cfi vnitas, -quem fenfum habet vbi hoc capite agitur de diutfione.Eadcm vox, 
diuifio, non raro xquiualet voci,feAio,fic vt idem fit , numerum, lineam , figu- 
ram in partes fecare, aut diuidere. Hxc fe£Uo, fiue diuifio, xquiualet fubtraftio- 
ni, 8c quod fecatur per fcifiioiiem femper imminuitur, & quantitas , qux per fc- 
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dionera producitur neccffari6 pars eft illius quantitatis quxfccatur, idc6quo 
aliquid minus, co quod fccatur. Quod producitur per eam diuilioncm , quz eft 
compendiata regula aurea, non eft neceflario, aut pars iius, ex quo producitur, 
aut aliquid minus illo, ex quo producitur. 

Sic exempli gratia, hac diuifione diuidendoj-peri-: producitur 'jj quae 
ixz€t\o aequiualet integro numero 3 , qui neque eft pars, neque minor 
numero, ex quo producitur. 

PARS VIII. 

Operationes LogilHcz circa figuras fimiles. 

P Ro intclligenria figurarum , (iue fuperficierum , quat dicuntur inter k fimiles, 
confule indicem. Hoc loco agimus de modo inflitucndi operationes Log illi- 
cas circa iflas figuras, fic vt non vitietur fimilitudo ; fiue vt quantitas per opera- 
tionem Logiflicam produAa , fimilis fit datis quantitatibus ,qu^ inter fe etianL^ 
fupponuntur fimiles. De deferiptione figurz,qux datx alteri limilis fit, 3 c tamen 
datz re<Ax iniiftat, vel iH^m pro diametro habeat.-agit prob. 1 j. cap.d. 



.Additio figurarum fimilium. 

H JSc additio efl inuentio vnius figurx, fioe planx ruperficiei , qux fit xqualis 
aggregato duarum datarum fuperficierum inter fc fimilium , fic vt etiam fi< 
milis fit fingulis ex datis figuris . Suppofito quod datx dux figurx fimiles fine X 
& Z, quodque aggregato illarum figurarum xqualis , & fingulis limilis inue- 
Figura ai nienda fit. Prim6, deicripto fcmicirculo ABC, ducantur redxB A,&B C, io., 
quibus (produdlis fi opus fuerit) notentur punfla D,& E ; vt teAa B D xquctuc 
diametro vnius datx figurx X, re£la vcti^ B E ^quetur diametro alterius dat; fi- 
gurx Z. Deinde dufia reda D E, per prob.i j.cap.d. deferibatur figura datis fi- 
milis , & habens diametrum redtx D E xqualem . Hxc erit figura , qux petitur. 
Nota. Pro linea ilia, quam in praxi appellamus diametrum , alTumi pofle quarocun- 
que rcdlam lineam figurx datx , dummodo in reliquis fimilibus figuris per vo- 
cem , diameter , etiam intcliigatur linea priori ifU diametro homologa; hoc cll 
fimiliter polita in iftis figuris fimilibus. 

SubtradHo figurarum fimilium^ 

H /Bc fubtraiflio, cll inuentio figurx, qux fit xqualis diffcrentix duarum data- 
rum figurarum inter fc fimilium. fic vt datis figuris limilis fit- Itaque fuppo- 
Figura a. fitoquod data maior figura fit X, quodque minor priori limilis fit Z :&inuc- 
° ‘ nienda fit figura limilis quidem datis figuris X&Z, illarum vcr6 differentix 

xqualis . Piim6 . Dcfcribaturfcmicirculus, habens diametrum AC xqualeio., 
diametro maioris figurx datx: Deinde centro A , intcruallo diametri minoris 
datx figurx Z.dcfcnbaiur arcus fccans circumferentiam femicirculi in aliquo 
punAo B, cx quo ducatur reda BC. Denique per prob. 1 5. cap. 6.defcribatur 
figura datis fimilis,& habens diametrum rcdlx B C xqualem .Hxc erit figurx> 
quxfita. 

Mul- 
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Multiplicaiio> & diuiHo figurarum flmllium. 

P RaftermIttItur hic figurarum fimiliutn multiplicatio , & diuifio , corrcfpondcni 
cxpofitz addicionii Sc fubcradlioni > adc6que confiitueus aliquam cx quatuor 
Logifiicis operationibus , dc quibus hoc capite agitur : propter eafdcm icri ra- 
tiones propter quas hx operationes omiiTx dicuntur in prxcedenti parte,: & nt» 
hic in caiu particulari proponeremus, quod eadem faci lita te, atque vniuerfaliter 
pro omni cafu docetur in fubfcqucntis capitis vndccima folutione regulae aurex. 

C A P V T III. 

De proportionalium terminorum inuentione. 

V oces, magis, minus, xqualiter, coroparatiux, fiue rclatiux funt : & omnis re- 
latio,fiue comparatio requirit, tum illud quod rcfcrtur,fiuc comparatur, tum 
illud ad quod fit relatio, fiue comparatio; fic vt nullum ens dici posfit, maius,mi- 
nus, xqualiter; redlum, curuum , album, grauc , magnum ,&c. nifi comparetur 
ad aliud, refpeftu cuius dicatur magis, minus , xqualiter : refluin , curuum, al- 
bum, graue, magnumi&c. hinc benedicitur, quod relatio,fiue potius iclatum.fit 
ens ad aliud; hoceftens habens relationem ad aliud ens. Relationes vero iilc a 
quibus ens dicitur relatum, diuerfx effe poflfunt. Exempli gratia : relatio rcditu- 
dinis, d qua vnum ens dici potefi magis , vel minus re< 5 tum altero ; relatio cutui- 
tatis, d qua vnum ens dici poteR magis, vel minus curuum altero; relatio albedi- 
nistdqua vnum ens dici potefl magis, vel minus album altero ; relatio grauitatis, 
d qua vnum ens dici poteft magis, vel minus grauealtcro ; relatio magnitudinis, 
d qua vnum ens dici poteft magis, vel minus magnum altero. 

H*c vltima magnitudinis relatio fex didis vt opinor fatis intcliigibilis ) nobis ne- 
celTaria eft, vt redd exponamus fenfum, in quo voces prfportit,i\acrati»,^iO Lo- 
giftica intelligend* funt: etenim eamdem omnino fignificationera habent in Lo- 
giftica ! & finguix fignificant , quantitatem relatam ad alteram cinfdcm genetis 
quantitatem relatione magnitudinis, 

Quantitas, qux ad alteram refertur relatione magnitudinis, dicitut antecedens ter- 
minus proportionis; & differt d proportione, quantum quantitas , differt d quan- 
titate relata relatione magnitudinis.Quantitas, ad quam antecedens terminus re- 
fertur relatione magnitudinis,diciturconfequens terminus proportionis.PropOr- 
tio adxquatc diuiditur,in proportionem xqualitatis, & proportionem inxquali- 
tatisrhfc vlterius fubdiuiditur in proportionem maioris,& minoris inxqualitatis, 
quibus Logiftica addit rationes quas appellat in differentes.de quibus cofuli po- 
teft indcx.Proponio squalitatis dicitur,in qua antecedens trrminus,confequenti 
termino xqualis eft. Exempli gratia i i.Itein 6 ad 6 . Item funt pro- 

portiones xqualitatis. Proportio maioris inxqualitatis, appellatur illa,in qua an- 
tecedens terminus eft maior confequente termino. Exempli gratia 4 a. Item 
6 td 4,Item 7 »d j. funt proportiones maioris inxqualitatis , Proportio minoris 
inxqualitatis, eft illa, in qua antecedens terminus eft minor confequente termi- 
no. Exempli gratia a td 4. Item 4 td 6 . Item j td 7, funt proportiones minoris 
inxqualitatis. Quandoquidem vero quxiibet proportio requirat duos terminos, 
manifeftum eft binas quaslibet proportiones neceffario habere quatuor termi- 
nos. Ex his quatuor terminis duarum proportionum,primus dicitur,qui in enun- 
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ciandis proportionibus primo loco nominatur; & fimilicer fecundus , vel tertius, 
vcl quartus terminus appellatur; qui fecundo, vel tertio, vel quarto loco nomi- 
natur,quando enunciantur,vel feribuntur tales ducproportiones.Pari modo ex- 
tremi proportionum termini dicuntur, qui in enunciandis proportionibus, primo, 
& pofiremo loco nominantur, reliqui termini dicuntur roedij. 

Omnes, 8t folx iftx duat proportiones dicuntur xquales inter fe, qux habent hanc 
proptictatem, vt quantitas produ£la ex illarum rationum primo termino,du^o in 
vitimum terminum, xquetur produd^o exearumdem rationum fecundo termino, 
dudto in tertium terminum. Quando dux rationes funt inter fc xquales, illarum 
, termini, dicuntur elfe proportionales ; dc quando quatuor termini dicuntur eOe 
proportionales, (ignificatur quod conftituant duas rationes inter fe xqualestfiue 
quod primus ad fecundum , habeat eamdem rationem , quam tertius habet ad 
quartum ■ Suppofito autem quod ex quatuor termini$,primus ad fecundum ha- 
beat eamdem rationem, quam tertips habet ad quartum : duo diuerfi cafus pof- 
funt occurrero. Primus cafus eft, vt fecundus, & tertius terminus conflituantuc 
a diuerfis quantitatibus; & hoc cafu quatuor ifti termini dicuntur diferetim pro- 
portionales. Secundus cafus e(l, vt fecundus, & tertius terminus coalefcant , fic 
vt eadem quantitas conftituat & primx rationis terminum confequentem, & fe- 
cundx rationis terminum antecedentem; quo cafu termini ifti dicuntur continue 
proportionalesiSc fubindcconfiderantur.ac fi tantum tres diuerfi forent, in quan- 
tum a tribus diuerfis quantitatibus conftituuntur.fubinde confiderantur vt qua- 
tuor diuerfi. in quantum conftituunt omnes quatuor,duarum proportionum ter- 
minos. Exempli gratia. Dux rationes,quarum prima eft a 4 , fecunda 4 8, 

fpeiftantad fecundum cafumsiftarum rationum extremi termini funt 3 & 8: idem 
vero numerus 4, conftituit, tam fecundum , quam tertium ex medijs terminis ; & 
verum cft, quod 3,4, 8 , fint termini continuit proportionales , in quantum ratio 
3 41/4 xqualis eft rationi 44;/ 8. 

Suppofito quod ex quatuor terminis duarum proportionumiprimus ad fecundum^ 
habeat eamdem rationem quam quartus habet ad tertium , ifti quatuor termini 
dicuntur reciproce proportionales .Exempli gratia, dux proportiones, quarum 
prima cft 4 4 ^S,fecunda 6 dd jifunt proportiones quorum termini funt recipro- 
ci proportionales 1 quia primus illarum terminus 4,ad fecundum 8, habet eam- 
dem proportionem, quam habet quartus terminus 3, ad tenium terminum 6, 

P A R S I. 

Regula aurea> qux aliter fimplex proportionum j fiue trium 
regula dicitur: & docet, datis tribus terminis, quartum 
proportionalem terminum inuenire. 

H jBc regula, aurea dicitur , propter cius maximam vtilitatem . Trium regnla .2 
appellatur , quia fupponit datos tres terminos , ad quos quartum propor- 
tionalem docet inuenire. Ad hanc regulam pertinent, omnia , & fola illa quxfi- 
ta, in quibus petitur terminus , qui cum datis tribus terminis conftituit quartumJ 
proportionalem terminum. Hanc regulam, vtapud Arithmeticos pi adicos v/ita- 
tum eft, non diftinguimus indirc<ftam,& euerfam ; hxc enimdiftimftioucccfTaria 
non cft, dummodo fciatur quis ex datis tribus terminis dicendus fit primus:quod 
prxfcriim difficultatem habere poteftin nonnullis pra&icis quxftionibus , qua- 
rum folutio pertinet ad regulam aureamspro quibus. 
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Nora primo . Ex tribus datis terminis pro regula aurea , neceffarii duo termini in.' 
ter fe conueniunt (^uoad redridliones. fiuef vcalij non mali loquuntur)agunc de 
eadem re; terminus ver6 reliquus necclTarioi quoad reftridliones, conueniteum 
quarto termino, qui inuenienduscft . Prarterca ex datis duobus terminis, qui in- 
ter fe conueniunt quoad rcftriftiones , vnus annexam habere dicitur qu*ftio- 
nem; quis veri ille fit, facili cognofeitur ex ipfa quxfiione. 

Nota fccundo.In quxftionibus quarum folutio inuenitur per regulam aurc 3 ,dillin-' 
guedus eft duplex diucrfus cafus.Primus cafus eft, quando incrementum termini 
annexam habentis quiftionem, exigit incrementum termini quxfiti.quo cafuille 
terminus primus eft ,qui quoad rcftridiones conuenit cum eo qui annexam ha- 
bet quxftionem. Secundus cafus eft, quando incrementum termini habentis an- 
nexam quxftionem, requirit decrementum termini quifiti ; quo cafu ille termi- 
nus primus cft,qui habet annexam quxftioncm. 

Ad quem ex his cafibus quxftio pertineat, facili cognofeitur ex ipfa quxftionis 
intelligentia. Ad primum cafum pertinent fubfequentes quzftiones. Prima quf- 
ftio: I o nummis emuntur mercium librx i j,quot librat ementur 24 nummisiSc- 
eunda quxftio , vno menfe operarij 10 commedunr po panes, quot panes vno 
menfe commedent 35 operarij.r Tertia quxftio : explodendis ao tormentis bel- 
licis 150 pulueiisnitrici librx abfumuntur, quotnitrici pulueris librxabfumen- 
tur explodendis r j tormentis bellicisi 

Ad fecundum cafum pertinent fubfequentes quxftiones . Prima quxftio ; ex caftri 
annona 1 00 milites aluntur 1 8 menfibus , quot meofibus ex hac annona alentur 
3 y o milites ? Secunda quxftio ; i 1 00 operarijs propugnaculum vel domus cx- 
flruitur 140 diebus, quot diebus extrueturd 180 operarijs? Tertia quxftioti la 
Jiorainibus vas ebibitur, puteus exhauritur, pecunia expenditur 23 diebus, quot 
homines requiruntur , yt 7 diebus vas ebibatur, puteus «hauratur, pecunia ex- 
pendatur. 

Reguk aurea: vari* foluriohes. 

P Rima folutio. Secundus terminus ducatur in tertium, atque hoc produAum di- 
uidatur per primum terminum; Quod cx hac diuifionc oritur,erit quartus ter- 
minus proportionalis qui quxritur. 

Hot efiyfi AadB = C4jDy =D. 

Secunda folutio. Tertius terminus ducatur in fecundum, atque hoc produAum di- 
uidatur per primum; quod oritur cx hac diuifionc, erit quxfitus quartus termi- 
nus proportionalis. 

HoceHyftAidBzzCtd D, etUm = D. 

r®***^*j • ^^t^undus terminus diuidatur per primum, atque produdlum ex hac 
diuifionc ducatur in tertium terminum ; quod oritur cx hoc duftu , erit quartus 
terminus proportionalis quxfitus, 

fJjc A adB C ad Dy etiam ~in C — D, 

Qnarta folutio . Tertius terminus diuidatur per primum, atcfuc produdlutn cx hac 
diuifionc ducatur in fecundum terminum;quod ex hoc dudtu oritur, erit quartus 
terminus proportionalis quxfitus. 

Hoc t^yftAadBzsCad D, etiam ji» ® ss D. 

Quinta folutio. Primus terminus diuidatur per fecundum, atque per produAum cx 
hac diuifionc diuidatur tertius terminus ; quod oricurex hac vltima diuifionc-, 
crit quartus terminus proportionalis, qui quxritur. 

Hoe ejiyft AadB s: C ad D, eiiamCperg ss D, 
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Sexta folutio. Primus tcrmiuus diuidaturper terciuroi atque per produSum ex hae 
diiiifionediuidatur fecundas terminus i quod oritur ex hac vltinu diuifioaCtCrit 
quxficus quartus terminus proportionalis. 

ffocffi^/tAad^ ssCAdDyetiam'Bper^ tsD» 

Septima folutio . Si primus terminus non eft fradiio aliqua , hoc eft quantitas per 
aliam diuifa , ex illo fiat fraflio , cuius denominator (it vulgaris vnitas : deinde 
fraftio confiituens primum terminum, prius inuertatur , atque deinde fucceffiui 
ducatur in fecundum. Se tertium terminum, fic enim prodibit quartus termiaus 
proportionalis quatfitus. 

Hoctftyft A ad 3 sC ad D, etiam ~ in 3inCzi D. 

Odaua folutio. Suppofito quod dati tres termini (int reift; lineat ralTutnptoqaouii 
angulo X A Z, in vnoeius crure A X notentur duo priores ex datis terminis 
Figura 7 . A B & A C, & in altero crure notetur reliquus datus terminus A D : Deinde du> 

Aa redtaB D,primi,& tertij termini extrema connedtentc.per prob. 4 .cap.d.duca- 
nrilli parallela re(^a CE, fcc.ans reftam A Z in pun£to E> erit re Aa AE quarta 
proportionalis quxfita. 

Hoc cflyperaSiis qua praferihunturyA 3 ad AC ^AD ad A £• 

Nona folutio . Suppo(ito quod dati tres termini (int reflat lineae . Ducantur quseuis 
duae re<Sae lineae X R & Z P,fcfe interfccantes in pun&o A. Deinde m refla AX» 
notetur A B.quae ex datis prima cQdnjeaa A Z,notctur ex datis fecunda A C,-ia 
Figura 8 . re<3a A R , notetur ex datis tertia A D. Denique dufla refla B C, quae primz, & 

fecundat lineat datat extreaucouoedat>perprob. 4 . cap. f. ponatur illi parallc« 
h D E, fecans reflam A P in pundo £ : erit A E quarta proportionalis quxiita^.' 

Hoc eflyperaBisyquaprf/criiuntnry A3 ad AC t^ADadA B 
Decima folutio. Supppfito quod dati tres termini (int re^x linex . Ponantur qux> 
, uis duxre&xXR&ZP,fefeinterfccantes in punflo A. Deinde ex datis prima 
Figura 9 , ab, nocetur in reda A X , reliqax dux redlx datx A C & A D notentur in ea- 
dem re^ Z FfVna quidem ex A verfus Z, altera ex A verfus P. Denique per pro- 
blemad.cap. ^deiaibatur circularis linea , tranfiensper tria punfla C, 6 ,D, 
atque occuttens vtSt» A-R in aliquo punflo E : erit A E quarta pfoponionalif 
quxfica. , _ 

HoctdyptraEliSyqua prajerihuntur A3 ad AC S A Dod^ B.'- 
Vadecima folutio. Suppofico quod dati tres termini fint-fupetficies fimiles, vel cer- 
ti tria corpora fimilia inter lc.Prim 6 ,ex datis ifUstribus quantitatibus accipien- 
do diametros , vel alias lineas reflas fioiliter in ipfis conftitucas : prima re^ li- 
nea fumpta ex data prima quantitate appelletur A i fecunda re&a linea fumpta.. 
ex fecunda quantitate data vocctdlBi tertia refla linea fumpta ex tertia data 
quantirate,(it C. Deinde per aliquam ex proximi prxcedentibus folurionibus re^ 
gulxaurcx,adtrcs lineas rc^s A,B,C,inueaca quarta proportionalis fit D. 
Denique per prob.i 5 .cap.tf. vel alitiriitiueniatur quatitas,(imilis fingulis tribus 
datis quantitatibus, in qwiiwq^ eonflicuta fic, quemadmodum in dads quan- 
titatibus coqfthmfoa^eiiA’^ Ci bxc erit quarta proportionalis quantitas, 
quxfiia,^'- ^ " " ' . 
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p A R s II. 

De inuemlone terminorum, qui in ferie continue proportionali^ 
um medij funt, ex cognitione extremorum. 

Problema I; 

• Inter datos duos extremos terminos Inuenire vnum me* 
dium proportionalem terminum. 

P Rima folutio per numeros . Ex datis duobus extremis terminis» vnus in alte- 
rum ducatur; Deinde huius produAi prima radix inueniatur > inuenta prima^ 

• radix erit medius proportionalis terminus qujrfitus. ' 

Hoc t^yfttle/cunq»* Jint dMti termini A (tC 
' A in C t etiam A ad 3 Si3adC : eriique 3 medius proportionalis 

terminuty inter extremos A& C. 

Secunda folutio per lineas . Primd, ex alTumpta aliqua re^a linea abfeindatur pars 
X Z» zqualis re^x A : 6c altera pars Z R, zqualis re£lz C, fic vt tota X R zque- 
tur aggregato ex datis A & C t deinde diametro X R fcmicirculus deferibatur, 
atoue.per prob. i .cap.d.cx pun Ao Z ducatur rcAa linea perpendicularis ad X R» 
delcripti femicirculi circumferentix occurrens in punfto F > er|t reda Z P media 
. proportionalis quzlita. 

HocefiyptraSlis^uaprafcrihunturyAadZ P t=ZPaiC^ 

Problema II. 

.1 ^ ' 

Inter duos datos extremos terminos inuenire duos medios . 
proportionales terminos. 

P Rima folutio per numeros.Prim6,cx datis extremis terminis A & D Eat fradio, 
in qua maior datus terminus D.fit numerator, minor vcr6 datus terminus A, 
(it denominator: huius fradionis fecunda radix inueniatur, atque appelletur X. 
Deinde A ducendo in X, habebitur C t minor ex duobus medijs proportionali. 
. bus terminis quzlitis. Denique X ducendo in C, habebitur D: maior ex duobus 
medijs terminis proportionalibus qui petebantur! critqtic verum , quod h ad Z 
cteh ad CWC ad D. 

Exempli gratia, dati extfetni duo termini (inc i et i d; fradio erit 7 r hu- 
ius fradionis fecunda radix eft 7J numerum ^ ducendo in radicem in- 
ventam habetur 4 : minor ex duobus medijs proportionalibus quxfi- 
cis. Rurfus 4 ducendo in inuentam radicem, habetur 8:maior ex duo- 
bus quzfitis tnedijs proportionalibus terminis t eritque verum, quod 
%ad^z=^adil\ 8 ad 16 , 

f, Secun- 



Figura 3. 



I 



Digitized by Google 



Figura 4. 



Figura 5. 



42 Logiflic^ vniuerfalis Lib.I. Gap.III.Par.il. 

lecunda folutio per fincas. Data: extrem* A B. & A Ci ponantur ad angulum re« 
Aum, 5 c diametro B C deferibatur femieirculas B A_C . Deinde per prob. i -cap. 
6 , ponantur rc^x B E . & C F. perpendiculares ad re^as B A & A C . Denit^ue 
, fcmicirculiBACpunflo Aimponatur reda regula, qux eumdera femiciteu- 
lum iceram fecet in punfto D; reftis vero B E & C F occurrar in punflis E & F: 
ita ve refta E D fit xqualis reftx A F . Hi* peraAis, reAx A B, B E, C F, AC 
erunt continui proportionales, adebquc inter datas duas extccroas A B,6c A O 
dux medix proportionale* erunt B E , & C F. 

• 

Problema III. . 

Inter datos duos extremos terminos, quotcunque medios 
proportionales terminos inuenire. 

P Riraa folutio per numeros.Prim6,ex daris extremis terminis A & H.fiat vulga> 
rU triAiOjin qua H.maiorcx datis extremis terminis, fit numerator; St A,mt- 
nor cx datis extremis terminis, fit denominatorjhnius fraaionisinucniatur radix, 
cuius denominator contineat tot vnitates, quot medij proportionales termini dc- 
Cdcrantur.Deinde, ducendo A in radicem inuentam, habetur minor ex defidera- 
tis medijs proportionalibus terministquem rnrfus ducendo .% radicem inu?ntam, 
producitur alter terminus proxime fubfequens prius inuentum : & hunc iterum 
ducendo in radicem inuentam , producitur alius, priorem projfimi fubfequens: 
atque it J deinceps. _ . r j-* 

Exempli gratia. Dati termini, inter quos inucnicndi funt quatuor racdi) 
proporcionales,Gnt p, & a i87.fractiocrit*.^; huius fractionis quar- 
ta radix erit 3 iducendopi» 3, habetur 27, minor ex qusfitis quatuor 
incdijsproportionalibufjrurfus docendo 27 «'» 3, habetur 8 n rurlus 
ducendo 8 1 »■» 3, producitur 243 5 rurfus ducendo 2431» 3, habetur 
72P j eritque verum , quod p, 2 7, 8 1 , 243,71^, & 2 1 87, fint cp?)ti- 

nu^ proportionales. ‘ a 

Secundafolutio per linea*. Hxc folutio fupponit inarumentum ,corapaaura « 
duabus regulis, & pluribus normis, illis infertis iuxti fubfequentcs lege^^imo, 
vc dux regulx AX, & A Z moueantur circa centrum A , per quod fwoduftui^ 
tranfeat, tam reguix A Z, quam regulx A X,latus internum. Secundo, vt iinga- 
Ixnorroxfcmpcr angulum rcaum faciam cum latere intcrM rcgulx.cuimii- 
ftum . Tenid. vt primx, & fecundx, hoc cft centro A viciniorum duMumnor- 

marum externa latcra.ineodempunao fecem internum latus regulx A Z:&^ 

fus fecundx , & tertix normx externa latera, m eodem punilofcccnt mternwm- 

latus regulx A X; atque ita demeris. miam 

Suppofito hoc infirumemo , quod vnam ^ 

fiiu medix proportionales inucniendx; prius, in regujx A X interno latere no- 
tetur reaa A B, xqualis minori ex datis extremis lineis : atque in eodein latera» 
rceulc ffi deliderati termini medij imparem numerum conftituant , vel fi parem 
numerum conlliruant, in latere interno regulx A Z ) notetur A G 
ri ex datis extremis lineis. Deinde difpcZm prima norma, vt emtmum^^^^^ 
concurrat in punao&magis aperiendo, vcl claudendo regulas, 
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rimz normz extimum lacus tranfcatper pun^umG ; Denique his manentibus, Figura j.' 
notentur, in lateribus interioribusregularum A XSc AZ, pundla, in quibus hxc 
. latera intcr/ecantur a duobus externis lateribus normarum: fintque hxc puuAa, 

. exempli gratia quacuor, nimirum C, O, E, F: erunt A C,A D, A E, A F, quatuor 
medi) termini proportionales, interdatos extremos A B, & A G : cruntque linex 
A B, A C, A D, A E, A F, A G continue proportionales. 

Nota prim6. Inter datas quaslibet duas redas lineas inuenire vnam mediam propor^ 
nonalem : problema eft , quod Euclides in fuis Geometrix clementis docet pro- 
politionc ij.lib.d. Inter datas quaslibet duas redas lineas inuenire duas medias 
proportionales: problema eft, quod in Euclideis Elementis non inuenitur. Euto- 
cius tamen, in commentarijsin Archimedem, rcccnfct varias huius problematis 
foluciones : Platonis, Architx Tarentini , Mcncchmi, Eratofthenis , Philonis Bi^ 
fantij, Hetonis, Apolloni) Pergxi, Nicomedis,Dioclis,Spori, Pappi. Problema.^ 
enim hoc celeberrimum eft. Platonis hortatu , eius folutioni , fummo ftudio, in- 
cubuerunt omnes Grxei; Geometr; j inter quos camcn,nequc etiam poft ipfos, 
inuentus eft aliquis, qui eius folutionem adduxerit, pro qua fufficiat folus circi- 
nus, & rcguIa,propria ftridiorisGeomccrixinftrumenta : hxc tamen inftrumen- 
ta fufficiunt vc inter datas redas inueniatur vna media proportionalis : quare, 
tnter datas duas redas, inuentio vnius medix proportionalis, fuperius propoft- 
ta, pertinet ad ftridiorem Geometriam . Inuentio duarum,auc quoclibct media- 
ruo^roportionalium , hic expolita , legitima quidem eft , (ed tamen non eft ta- 
lis, qux fufficiat pro fthdiori Geometria. 

Nota fecundo. Inter datos quosKbct duos vulgares numeros, aut vnum , aut duos, 
aut plures medios proportionales numeros inuenire , non rar6 impoffibile eft: 
nimirum quoties ad hoc non fufficiunt, a nobis hic addudx, praxess hoc eft,qBO> 
tiefeunque vulgaribus oumeris exprimi non poteft ea proportio , quam habet 
minor ex datis extremis terminis , ad minocem ex delideratis mcdi)s proportio-' 
naiibus. Exempli gratia. Si dati numeri lint,3,& 4:intcr hos numeros vnusme- 
dins proportionalis, atque vulgaris numerus inueniri non poterit, iuxta fuperio^ 
res praxes: idque nulla alia praxi fieri poteft; fed eft prorfus impoffibile. 

Notaicrtid . Licet impoffibile ut inter numeros a , & 4 inuenire medium propor- 
tionalem, vc diximus in fecunda nota: & tamen inter redas lincas,quarum prior 
duos , altera quatuor palmos adxqucc , facili inueniatur media projwtionalis 
linea, non adhibitis nifi exadiffimis, atque commodisfimis inftrumentis, ftridio- 
ri Geometrix proprijs , vc dicitur in prima nou : tamen pro praxi , in qua nihil 
aliud curatur , quam i veritate minus aberrare , fiue vc nugis accurata fit : con- 
fultumnon arbitror inuentionem medi) proportionalis tcrmini,pcr redas lineas, 
prxfcrre inuencioniciufdcm medi) proportionalis, per numeros vulgarcs,dum- 
modo adhibeatur cap.$.asfignata praxis;. qux docet inuenire radicem compofi- 
tam ex integro, & firado vulgari numero. Quod fi verum eft de vnius medi) pro- 
portionalis termini inuentione.qux in lineis tam prxftanseft, vt in illa nihil am- 
plius defiderct Geomecria,atque in omni rigore geometrico exada eft, & facilli- 
me rcducibilis ad praxim. quanto potion lurc.iii ordine ad praxim, prxfcrendx 
funt plurium mediorumterrainoruminnentiooes, per vulgares numeros, reli- 
quis praxibus,qux hos medios terminos docent per lineas inuenire, pro quibus 
non lufficit circinus , & regula ; neque facillimi ad praXim funt reducibiles. 

Nota quarto. Vt inftrumentum paul6 ante propofitum , & breuiter delcriptura pro 
inucniendis quotiibet mcdi)s proportionalibus, commodius euadat pto yfu pra- 
dico: atque facilius habeatur circumftantia plane neceffaria, qux requirit, vt io^ 
eodem pundo interioris lateris regulx A Zfefe iatafecent duo concurrentium 
F * ^ 
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normaruai lacera.quz fingula cquiaalcnter interna finr.velcxrcrna: fottaSis ex- 
pediret adhibendas normas ita fabricare, vt reprzfencatur in figura: nimirum, vi 
latus internum H l,fit in diredum cum externo latere K L : vt facili poterit ad- 
Figura 6 . ucncre quilquis voluerit pro prailico vfu conftrcerc huiufmodi inlbumentum. 

C A P y T IV. 

De elcmencaribusxquacionum remedijs. 

P Roponuntur hoc capite nonnullz praxes, vtiles vt propofita zquatio ordine- 
tur, contrahatur, examinetur, liberetur d particula dJ,per, i», aut rcmoucii- 
da dignitate, atque fimplicior fiat, vel commodior. 

Praxis I. 

AntitheCs maxime vtilis pro ordinanda xquatione. 

H ^c praxis,ctiam inLogiftica.proprimnm nomen habet.atque appellatur An- 
tithefis: vtilis efi ad ordinandam zquationem, fic vt omnes dignitates, quz 
inter fe diuerfz non funr.inucniantur in eadem zquatiohis parte : Sc generalitec 
vt non vitiando zquationem, ab vna eius patte ad oppofitam partem transferri 
poflic membrum, quod in tali parte moleAum eft, vel non placet. EA ver6 Anti- 
- thefis , translatio quantitatis lub contrario Cgno, ab vna zqnationis parte , ad 
' partem oppofitam.* per quam translationem non vitiatur zquatio. 

Quoties , per Aotitheum, placet , ex vnazquationis parte, aliquam quantitateaC 
transferre: per hanc translationem non vitiabitur zquatio,dummod6 obfernen- 
tur hzc duo przcepta. Prim6, vt fi quantitas transferenda , cum altera quantita- 
te connexa fit particula /«, vel prr , vel , tunc fimul transferantur , quz hoc 

modo fimul connexa funt . Secundd , vt lignum mucetur in oppofitum , in folis 
quantitatibus, vel przcedcntibus, vel fubfequentibus particula qua cfinexz siit.' 
Exempli gratia . Quandoquidem 3ta per Antiihefim legitimi infertur, quod 

s s=s —3. Vel etiam quod 3 =5 —a. Similiter quia 3f4 s:ia —5 , per Antitbe- 
fim {equitur quod 3l4t5 c= i a . Pari modo , fnppofito qund A | B = C , per 
Antithefim legitime infertur , tum quod A c: C — B: tum quod B r= C — A.' 
Rurlus, fuppofico quod Ar/tBrvCssD : per Antithefim legitimi infer- 
tur i tum quod A D et— B /« G : tnm quod A = D rr fB /» -- C . Rurfus, 
fuppofito quod A r/t B/rr C £= D, per Antithefim legitimi infertur, tum quod 
A = D« — Bprr C; tum quod A = Derf B/rr — C.Rurfus,fuppofitoquod 
3 41/418 .(^4= IO 41/4: per Antithefim legitimi infertur ^ 

44/4 -8 41/4; item quod 2 4d4=3 1041/418441 — 4. 

Praxis II. 

Mutatio (ignorum in oppofita. 

H jEc praxis propriu nomen no habet; vtilis cA.vt quoties in aliqua zqoario- 
nc placet quaiuitatcm aliquam contrario, figno alhccrc,hoc ita fieri poflir, vt 
’ ' non 
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non vitietur «quatio. Fro praxiobferua, vr mutando fignum in oppofitum inS 
vna aliqua quantitate, qua: in atquationc inuenitun etiam in lingulis alijs quan- 
titatibus, qua: in eadem aequatione inueniuntur, mutetur lignum in oppolicuiiL.,: 
ita tamen, vt ex quantitatibus particula /j»,vcl^er,vel connexis, vna tantuuL., 
patiatur hanc ligni mutationem . reliquae luum lignum retineant ,- lic enim mu- 
tando figna, non vitiatur aequatio. 

Exempli gratia , fuppolito qu<^ A =3 B, iuxta hanepraxim legitimi infertur — A 
=5 — B. Rurius, luppolito quod A — B =: C, iuxta hanc praxim legitime infertur 
quod — A t B = — C. Rurfus, fuppolito quod A er t B/» C = D. legitimi in- 
fenur quod — A« — B»»C c=— D: & praeterea quod — A et^Bw — Czs 
— D. Rurfus, fuppolito quod A e/ f B per C =: D, legitimi infertur — A « — 
Bper C s — D: Sc prxterca quod ~ A </ 1 B fer — C = — D. Rurfus, fuppo- 
fito quod A /« B C s: D , legitime infertur quod — AMiB</iC = -rD:& 
praeterea, quod A »» — B /» C = — D: & denique quod A in B /i» — C s= —D. 

Praxis IIL ' 

Contradio , & produtSUo Tcaptionum cominenuuni ' . 
particuJam />», vel/>er. ' ' 

P Raxis agit de cafuin quo vna, vel vtraque ex quantitatibus alfeif is particula^ 
in, vet fer, conRat ex pluribus quantitatibus connexis ligno t vcl — i quo ca- 
fu poteR vnica particula in , vel fer, lignificari illud idem, quod etiam poteft li- 
gnificari pluribus particulis in, vel fer. Hoc verdeafu contrahere fcrlptionem, 
aliud non ell. quam vnica panicula in, vel fer, ligniHure , quod poteR lignifi- 
cari pluribus huiufmodi paniculis . Producere vero feriptionem, aliud non eR, 
quam adhibitis pluribus particulis in, vcl fer , fignificare , quod indicari poteR 
vnica huiufmodi panicula . Ex fequentibus exemplis fit fatis mahifeltum quo- 
modo fiat haec feriptionum contraAio , vcl produdio , fuppofita intelligcntia^ 
feriptionum. 

Exempli gratia. Contradz feriptioni A tB «• C , aequiualet prqdudfa feriptio A im 
C t B in C. Rurfus, contra£lae feriptioni A t B C — D, aequiualet prodn- 
da feriptio A't« C r/ 1 A m D e> t B /j* C ee t B i/r *- D. Rurfus, contradj 
feriptioni A f Bper C , aeqniualet produdior feriptio A/er C erf B fer C. Rur- 
fus, contradae feriptioni A t B prr C — D, aequiualet produdior feriptio A fer 
C r/ 1 A/er — D «it B C « t B /er — D. 

Praxis IV. , 

Mutatio particul; per- in prticulam in, aut viciillma 
retento feriptionis valore. . 

I 

F Otillimum vtilc efl paniculam fer mutare in particulam in : quia particula per 
moleRior eR. Vt hoc conRct, fufficit confiderarc fradionum diuifionem, de- 
claratam in parte 3. cap.i. quae multiplicatione abfoluitur, mutando prius par- 
ticulam per in particulam in. Vt particula fer mutetur in paniculam in, fi cermi. 

nus 
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nus fubfequens particulam prr.non cil fra^o>fiac ex illo fraaio, qua; pro deno- 
minatore habeat vulgarem vnitatemrdeinde terminus fubfequens particulam ptr 
prius inucrcatur, ac interpofica particula i» connedlaturcum altero termino, qui 
pr^edebat particulam per. Contrarium fiat, fi particula im muunda fit in parti- 
culam prr. 

Exempli gratia, feriptio A frr B, «quiualct feriptioni A in Rurfus, A 

tB/>erCc=AtBt» f..Rurfus,AtB/»rrCtD = AtB«»c-7B* ' ‘ 

Praxis V. 

Modus liberandi vnam atquationis partem a particula 
in , vel per, 

M Axim^ vtilis eft haec praxis pro ordinanda ajquationc . fic vt cognita ab in- 
cognitis feparata habeantur, quoties in atquationc fimul connexa inueni- 
untur particula in, velprr. 

Praxis fnpponit . quod quidquid in vna zquationls parte inuenitur . aficilura fit 
particula in, vel per. hoc luppofito, relinquendo in vna xquationis parte, alteru- 
trum exrerminis particula in connexis, vel terminum qui przccdit particulam-. 
per. alter terminus ad oppofitam zquationis partem trasferatur.& cum omnibus» 
quz in hac parte inueniuntur. conneiftatur panicula in . fi prius conneiSebatuc 
particula/rr : vel certe particula /rr. fic vt hanc particulam fequatur . fi prius 
conne^epatur particula*». 

Exempli gratia . Suppofito quod A *» B s C. iuxta hanc praxim A £= C prr B: & 
etiam B s C prr A . Rurfus . fuppofito quod AfBrxCsDtE: iuxcd hanc 
• praxim. A t B sr D t E C: & etiam C s: D t E prr A t B . Rurfus, fuppofito 

quod A per B s Qiuxta hanc praxim A eeC in B. Rurfus. fuppofito quod A f B 
prr C £= D t E, iuxtd hanc praxim. A t B =D t E *» C. 

Praxis VI. ' 

Modus liberandi atquationem a particulis adj eas mutando 
in particulas//!} : aut vici iHm. 

F Rcquens huius praxeos vfus recurrit; vtilis enim eft vt ex zquatione conli- 
ftente inter proportiones.inferatur zquatio confiftens intcrquantitates.diuer- 
fas a proportionibus- aut viciflim. 

yt zquationis particulz nd mutentur in particulas in : duo extremi datz zqua- 
tionis termini, particula *» connexi, ponantur in vna pane zquationis: dereliqui 
duo termini, particula in connexi, ponantur in altera parte zquationistfic habe- 
tur noua zquatio, fed liberata d particulis ad. 

Vt zquationis particulz in mutentur in paniculas ai/. f fuppofito tamen quod par- 
ticulis*» afficiatur quidquid in illa data zquatione inuenitur) ex duobus terrai- 
pis, particula in connexis in vna parte zquationis,vnus fiat primus alter vitimus 
inter terminos paniculis ad connexos, reliqui duo parucufa in prius connexi 
fiant med ij inter ter min os particula ^ connexos, “ 
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Exempli gratix. SuppoOco quod A B ^ C D , iuxta hanc praxim 
legitimi fequitur Am D =: vicinini.Rurfus,fuppontoquod 

A t D ?sE«»F4</G,iuxta hanepraxim legitimi infertur ' 

quod A 1 8'» G s , vel A f B i » G c= E m F in 

Praxis VII. 

Modus liberandi tenninos proportionis a particula per^ 

T RtpIex eft cafua in quo hcc praxis maxioai vtilis eft . Primus cafus eft quan^ 
do alicuius proportionis termini funtfraAiones habentes eumdem denomi* 
natorem. Secundus cafus eft, quando alicuius proportionis termini fant ftaAio> 
nes habentes eumdem numeratorem. Tenius cafus eft quando alicuius propor- 
tionis termini funt fraftiones habentes diucrfos,de numeratores ,& denomi- 
natores. 

In primo cafu, primus numerator ad fecundum numeratorem babec 
eamdem proportionem } quam habet*prima fraAio ad fecundam... 
Exempli gratia I 4<f| ss A4df C. 

In fecundo cafu, fecundus denomioacorad primum denomi natorem ha- 
bet eamdem proportionem, quam prima fragio babec ad fecundam. 
Exempli gratia g s Cnd B.*' 

In tertio cafu , primus numerator , particula ia connexus cum fecunda 
denominatote , ad fecundum numeratorem, particula ia connexunu. 
cum primo denominature , habebit eamdem proportionem , qaam., 
prima fradio habet ad fecundam fractionem .Exempli gratia g ad S 
s A i» D 4dC ii) B. 

Praxis VIII; 

Modus Inferendi xquacTonem conflAentem Inter cognitam, Sc 
incognitam quantitatem, hoc eft inter vnum, vel plurcs nu- 
meros denominatos, & numerum vulgarem-* ex a:qua- 
tione conftftente interfolosdenominatosnurac- 
ros habentes eamdem dignitatem, fed di- 
uerfos denominatores. 

N Oti claritatis gratia , quod 3 A i diuidendo per A t producatur j'. (inulicef 
1 2 A a diuid^o per Ai, piodacatur 1 2. loxtidioifionein partit 4. cip.i. 
Datz atquarioais ftnguli numeri denominati , diuidamur per numerum denomina- 
tum, qui pro numeratore habear vnjtatera.&quoad dignitatem, atque denomi- 
nacorem conuentat cum numero denominato propofint aK]uatk>nit> qui bpbet 
denotninatorem minore^ Sic eniffl habebitur quatfic^; 

^em; 
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Exempli grxeia. Suppofito quod 4AJ s 1 $ A 1 , fiuguU diuidendo per A 1 > legi- 
time infertur, «rgo 4 A x 1 fi, Rurfus ruppofiro quod7A}-^5Ai=:4Ai, 
. iingulos numeros diuidendo per A t , legitimi fequicur, ergo ? A a — 3 A i 
4. Kurfus fuppofito quod ^k 6 \ 6 lo hi , Singulos numeros deno» 
miUJtos diuidendoper A ti ben^infcrturiergo^A 4ftf A j 

Praxis IX. 

Expofitio fcrjptionis Logifticjcper numeros vulgares. 

H Mc praxis vtilis eft, vt appareat in numeris vulgaribus, an vera fit , vel fallal 
propofita zquatio, vel vt clari cognofeatur vaJor propofita; feriptionis. 
Primd . Separatim , fub voce hypotbefis , feribantur fingnia; dignitates contentx. 
propofita kriptione.atque ipfisadfcribiturvalores cxpreili numeris vulgaribus. 
Secundi, fingulis membris propofitx faiptionis Logifiicx , fubfcribatur valoc 
ex notata hypotbefi facili cognofcibilis: atque hi valores connedantur particu- 
\iftr , im afidanturquefignis t vel — , vtin propofita feriptione con- 
nexa, vcl afTeda funt membra q«ibus zquiualent : fic enim habebitur fecundaJ 
feriptio, primx atque propoficx kriptioni xquiualens , fed liberata ab omnibus 
dignitatibus . Tenii, per praxes antecedentes, fingulis membris huius fecunde 
feriptionis, fubfcribatur cius vaior liberatus a particulis fic vt folis fi- 

f ;nis t vel connedantur. Qjiani, huius poftremx feriptionis valores in vnam 
ummam colligendo, wr additionem partiS4.cap.a. habebitur fimplex vulgaris 
numerus, propofitxkciptionixquiualens. Hunc valorem inuenire, illud cft, 
quod bic icimus feriptionetn Logifiicam exponere. 

Exempli gratia, exponenda fic ‘ Ujfttbtfis JBquttit 

- vtraque pars , hic ad latus 

fcriprxxquatiouis.-vt con- S XfZf =tXatZ 2 r/tXi/s 2 Z 

fiet an vera fit, in hypothe- Z=a = »5t4^^t5»»4 

fi, quodXs 5 : & Z r= 2: 49S25t4t>o 

etenim in afiertione ter- ’ 49 := 49 

tia prinx hypotbefis capj ' ' ' 

S.aflcritur quod femper vera Ct.qualefcunque numeros inter fc in;quales figni- 
ficent X Sc Z.Prxmifla hac prima u:riptioae,fecuhda feriptio, nullas dignibttcs fn» 
uolucas,era qfzqs 2 j t4 1 5 4 • Tertia fcriptio.fola figuat vej — con- 
tinens ,crir, 49 s 25 1 4 t 20. vltima feriptio prioribus xquiualens erit 49 s 49, 

C A P V T y. 

De inuentione ndicum, numerorum vulgarium inte- 
grorum ) auc fradlorum. 

V VI garis numeri A, radix appellatur, omnis & folus numerus, qui habet hanc 
proprietatem, vt fcmcl.aut fuccefliui fxpius in fe dudus,producat numerum 
I. A . Hz numerorum radices difiinguuntur in primas, fecundas , tertias , quartas, 
quintas, dcc.Si enim numerus B femcl in fe dudus producat numerum Aierit nu- 
merus fi, radix pnma numeri A. Hinc numerus 3, cft radix prima numeri piadeb- 

que 



Di 






De radicum inucntionc 49 

que j r:Ri^9 .Si numerus B,bis in fcduAus, producat numerum A : erit nume- 
rus B , radix fecunda numeri A > hinc numerus 3 > eft radix fecunda numeri 27; 
quare 3 s: Rzf 27. Si numerus B terti6 dudus in feipfum producat numerum A> 
erit numerus B • radix tertia numeri A i quare numerus 3 , eil radix tertia numeri 
8 1:& verum e(l, 3 =3 R378 1. Similiter atque vniuerfaliter verum eft , quod de- 
nominator radicalis numeri indicet > quoties radicalis numerus in fe ducendus 
fit, vt producat illum numerum cuius radix dicitur, quique feriptus eft pofi lice- 
ram q . Licet quilibet vulgaris numerus poflit elTe , aut prima , aut fecunda , aut 
alia cuiufuis nominis radix,alicuius alterius numeri vulgaris: tamen non quilibet 
numerus vulgaris habet radicem cuiufuis nominis > fic ex omnibus numeris mi- 
noribus denario, tres tantum habent radicem primam : nimirum 1,4,9, & duo 
tantum habent radicem fecundam: nimirum r,& 8. 

Vt cognito vulgari numero B, inueniatur numerus A, cuius prima , aut fecunda^, 
aut cercia, aut aliacuiufcunque nominis radix fic numerus B, fuificic vulgarium^ 
numerorum multiplicatio. Vt viciflim,cognico numero vulgari A, inueniatur nu- 
merus vulgaris B , q^ui fit prima , aut fecunda, aut alia propofiti nominis radix 
numeri A : non ita facili eft, fed numeratur inter difficiliora, qua; docet vfitata 
Arithmetica pradica, cametfi vix confideret alias radices, quam primas,qua; paf- 
fim quadratae dicuncur: & fecundas, quae aliter dicunt ur cubicae • Hanc radicunu, 
inuentioni annexam difficultatem, fuperandam fufeepimus hoc capite: non quo- 
cunque modo: fed itd, vt eadem omninb praxis, qua; proinueniendis primis ra- 
dicibus vtilis eft, etiam fufficiac ad inueniendam quamcupque aliam propofiti al- 
terius nominis radicem, quam habet datus vulgaris numerus. 

yt eadem praxis, fiuc regula, vniuerfalis fit, atque fufficiac , ad inueniendam quam- 
libet cuiufuis nominis radicem: duas tabellas adhibemus . Prima eft , tabella ra- 
dicum fimplicium , fine vnicanota Arithmetica cxprimibilium : quae tabella fer- 
uit,vt commodius inueniatur prima nota Arithmetica defideratae radicis. Altera 
eft tabella formularum , qua; continet aliquas feriptiones Logifticas maxime 
commodas, VC inueniatur defidcraci radicalis numeri quaelibet nota diuerfa d pri- 
ma. Has duas tabellas prius exhibemus. Deinde proponimus tres praxes r prima 
docet tabellarum vfum,vc inueniatur propofiti cuiuslibet vulgaris integri numeri 
radix, cuiufcunque nominis, atque exprimibilis vulgari integro numero. Secun- 
da praxis proponit inuentionem radicis cuiufcunque nominis, quam habet pro- 
pofita vulgaris fradlio.Tertia praxis exponicappropinquationem ad veram radi- 
cem, quando propoficus numerus non habet veram, fiuc cxa£iam radicem vul- 
gari numero exprimibilem . Denique quia tabellis, quae a nobis proponuntur, 
tantum contineutur rcquifica,pra inueniendis numeris radicalibus,quorum deno-; 
minator non continet plures quam quinque vnitates: tradimus modum conftru- 
endi, atque ad alios quofeunque numeres extendendi propofitas tabellas. 
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TABELLA I. 

Radicum nmpllcium>qua; exprimi pofTunt vnica nota 
Arithmetica. 



Valor 1 I 


2 


__3 


, 4 


5 


e 


7 


8 


9 


K 


1 


4 


B 


\6 


»S 


3<s 


49 


<4 


81 


Raf 


1 


8 


Ib 


64 




2ltf 


343 


5«> 


729 


R34 


I 


\6 


81 


1J6 


25 


129^ 


2401 


• 4096 


6^6\ 


R44 




3* 


*43 


1024 


3125 






J2768 


59049 


R5? 




<54 


_JJ±_ 


409(5 






IBBm 




S3'44« 



TABELLA II. 

Formularum, pro inueniendis notis quotientis, qua: 
a prima diuerfz funt. 



Pro Ri. * 

Pr6 Ra. jooAiMBr/t Bar/fR}. 

Pro Rj, 4000A3 »» B f/ 1 <ooA» i» Bi tt 1 40A i» Bj tt f B4. — — — 

Pro R4. J0000A4 imhtt t 10000A3 »*Bi«t loooAa i»b3 «f 5oA»»B4 

» t B5. 

Fro R3. tfoooooA5 i» B eff 150000A4 i» fia r/ t aooooAj <*Bj r/ t >500 
Aa im B4r/t tfoA«»Bs et t Btf . 



Praxis I. 

Fro inuenienda vulgaris integri numeri radice, cuiuf- 
uis nominis. 

H Ec praxis vtllis e(l, vt inueniatur propofiti vulgaris numeri integri radix cu< 
iufuis nominis, ii illam radicem iubcat, vel certi vt inueniatur talis nominis 
radix proximi minor atque integro vulgari numero cxprimibilis , quando bosl. 
habet dcfidcratam radicem. 

PfMxis fCHttHtt dms diutrfts ftritt.Pritr d*ttt ifunire^defidertt* rtdUistpM 
titntit, primdm ntum Arithmttittm, dUtrtdtttt inHtnirt tiufdtm r»; 

liqHdS » 9 t*s, q»dfriM*m fubftqmint»r, 

Pri; 
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Dc radicum inuentione 5 1 
Prima pars , prima; praxcos. 

Inuetuio primx nots quotientis: &ilb‘us numeri, ex quo colH- 
. genda eft iccunda quodend» .nota Arithmecica. 

P Rim^ . lodpiendad fine • propofitos namerus vulgatis diuidatur in membra* 
qax fingula vnam noum amplius contineant , quam liat vnitates contentae 
denonunatore radicis inueniendx ; membrum tamen a fine vltknutn , adebqoft* 
prironm: non piares, fed pauciorescontinere poteftnotas Arithmetios. 
Secuodd. In prima radicum fimplicium tabella , ad latus literx R , qux appofitunu 
habet denomioatorcm defideratx radicis, inueniatur, aut primum propofiti nu- 
meri membrum > aut fi hoc defit , inueniatur hoc membro proximi minor no» 
merus. 

Tertii . Inuento in prima tabella nuroero,fuperni refpondcns valor,erit prima no- 
ta Icribcnda in quotiente : ipfe veri inuentus numerus primo membro fubfcri- 
bendus cft , atque ex illo au^rendus, notando refiduum quod remanet ex hac 
fubtra^ione ; huic refiduo fucceiliub apponendo fecundum propofiti numeri 
membrumdubebitat numerus ex quo colligenda eft iubfequfis nota quotientis. 

, Secunda pars, primje praxeos. 

Inaeatio cuiufuis none quotientis , diuerlie i prima , & numeri ex. 
quo colligenda eft fubfequens nota quotientis. 

N otandum, qnod in formulis fecunda tabella contentis, litera B, (Ignificet, fi- 
ne reprxfencet notam Arithmeticam , qux quxritur mediante hac fecunda 
parte: vnde vaior literx £, nihil cft aliud quam ipfa nota Arithmetica , ex pro- 
pofito numero colligenda , atque in quotiente fcribcnda;ex quo fit, quod 
vaior literx B nunquam poffit efle maior quam 9. Vaior probabilis literx ^ di- 
citur illa nota Arithnietici,qux non imprudenter tredi poteft verus valor,ade6; 
que meretur examinari vtrum fit verus vaior. 

Pifmd . inueniatur vaior probabilis literx B; in quem finem fiat hypothefis , quod 
Utera A, figoificet totum numerum hactenus feriptum in quotienief fiuc vna,fiuc 
pluribus notis Arithmeticis conftec; atque in hac hypothefi inueniancur valores 
omnium dignitatum Ar qux cootinentur formula Iccundx tabelJx , qux feruic 
pro inuenienda radice denderata.Inucnti valores in vnam fummam colligantur: 
notxArtthmetica indicans quoties hxc fumma contineatur in noqiero,exquo 
colligenda eft nota Arithmetica qux inquiritur, erit vaior probabilis literx B. 
Secundd . Examinetur vtrum inuentus vaior probabilis literx B, fit eius verus va- 
ior. Pro quo fiat hypothcfisifupponcns quod B, xquetur valori probabili ianu. 
inuento: quodque A xquetur toti numero hadenns feripto in quotiente { in hac 
hypothefi, inueniatur , atque in vnam fummam colligatur vaior totius formulas 
haec fumma fi fubtrahi poteft ex numero, ex quo nou colligenda eft, tunc adhi- 
bitus probabilis vaior literx B , erit verus vaior literx 6 . Si verb fubtrahi non., 
poteft , tunc aflumptus vaior literx B , non erit verus vaior literx B; fed verus 
vaior minor eft valore probabili fuppofito io hypothefi.Quarc pro probabili va- 

G a lore 
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lore literx B, alius vnicate minor crk aflumendus , atque examinandus vtcdnu. 
verus Gt. . ■ . . 

Tertio.Inuentus verus valor literx B,lcribaturin qaotiente,vbi conftituet notanu» 
qux inquiritur; inuentus ver6 totius formuix valor, fubtrahatur ex numero ,ex 
quo colligenda erat nouquoHcntis.qux inquirebatur sreGduo ex hacfubtra- 
dione produ£lo» fuccclGui adfcribatur tocutn fubfequcns membrum numeri 
cuius radtx inquiritur*Gc enim habebitur numcrus,ex ^ocolligenda eft fubfe* 
quens altera nota quotientis. 

Hxc fecunda pars propoGtxpraxeos , iteranda eft pro Gngulis notis, quas in qoo^ 
tientc primam fubfequuntur ; in quotiente ver6 vniuerGm contineri debent tot 
notx, quot fuot metwra contenta propoGto numero in membra diuiGo, vt do> 
cetur initio primx partis huius teguIx.Si poft adhibita Gnguia membra reGduus 
manet aliquis numerus , redi concluditur quod inuentus pro quotiente numc* 
rus, non Gt radix propoGti numeri , fed tantum Gt radix propoGta numeri , qui 
remanet, quando ex propoGto numero aufertur praedirum reGduumt quodque 
propoGtus numerus uon habeat eam radicem, qux inquirebatur. 

■ * Exempla propoHtx praxebs. 

I. 13 Ro exemplo primx radicis . PropoGtus numerus cuius prima radix inueni* 
Jl; ridebetGt;aa729. 

Frlmb . Quotientis , Gue radias pri- 
ma nota,quxe(l 7, habetur imme- 
diati ex prima tabella- - 

Secundd.Fro quotientis l^ecunda no- 
ta, qux cA a. feriiit hoiufmodi di- 
fcurfus. A= 7: ergo aoA=s 140: 
ergo B = a: ergo tota formula ao 
A <«Brrt B> ~ 140 1« aer 1 4 
11284. 

Tcrtio.Proquoticntis tertia nora,qu? 
cft 3. Seruit hic difcurfus.A = 72: 
ergo aoA s 1 440 •' ergo B ±: 3 : ergo tota formula qux eft 20 A B rr t Ba a • 
1440M 3 ert 9li43*9* 

II. |y Ro«xcraplofecundxradicfs.PropoGcusnamerus,cuius fecunda radix quf- 
X ritUTiGt 3779330^7. 

Primi . Quotientis prima nou , qux 
cA 7 , habetur immediati ex pri- 
ma tabella. 

Secundi. Pro quotientis fecunda no- 
ta, qux cA 2. ferait hic difeurfus. 

A := 7 : ergo 3ooAa t joA ss 
14700 1 sto II 14910 :ergo B ^ 

3: ergo tota formula, qux^ 300 
Aa «« B <r 1 30 A i» B2 etfBj — 

1 4700 f/» 1 rr t s I o M 4 er 1 8 li 
30248. 

Tertio , Pro quotientis tertia pota 1 qux cA 3. feruit talis difeurfus A b 73 : ergo 

300 



! 

IfMmergsJttMS r*iix 

3 77,933»o«7 7 »5 

34 3 

34933 

30248 

46 8 S o 
4«8 5067 



Nmmeriu datus J^titut.fite rtJix 

5 , 7* J . . 

. 49 ... 

• 3’»7 " 

284 

43*9 
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jeoAitjoA p:i55$2oqt 2 1^9 H 15573^0: ergo Ba 3: ergo tota formula, 
quze(l3QoA2 r«fir/t3oA/>B2 &f63 = 1553200 i»3€t^ii6o ititet 

t 27114^85*57. 

111 . ^ Ro exemplo tertw radici$«Propofitus numerus cuius tertia radix queritur, 
<1180102584575. 

Primd . Qtmiends prima nota , qu« H»mtnu J*tiu ^£tt 'uns^ rsdix 

cA 5, habetur immediati ex pri- 
ma tabella. 801, 025 8^4 576 532 

Sccundo.Pro quotientis fecunda no- ' 525 

ta,quzcft 3 .feruictalisdifcurfus. iT 5 o 2 r 8 

A = 5 : crg 04 oooA 3 1 tfooAa t 15404 L 

4 oA=: 500000 1 i5oDotsooll . .. 

515200: ergo B =3: ergo tota- * « 97774 S 7 ® 

formula , quz cA 4000A3 imhtt * * 97774 ^ 7 ^ 

t 5 ooA 2 m Baert4oA inhiet o 

t B4 5:500000 im 3 « 1 1 5000 im 
9 rrtaooM 27 rrtSi II 1540481. 

Tertid . Pro quotientis tenia nota» que cAa. feruic fequens difeurfus A=: 53: er- 
go 4O00A3 t<fooA2 t 4©As=5P55c8ooot i5854oot2i2o II 597195520/ 
ergo B =:2: ergo tota formula , qux cA 4000A3 >m Br/ 1 5 ooAa >» Bs erf 40 
A (»B3 rrf 845=595508000 ht a rrt >585400 />4«rt *<ao ** 8 r / 1 >5 A 
* ' 9717457 ^- 

** » 

' Praxis II. , ^ 

Tro inuenienda CQiufuis nominis radiccj quam habec 
propofita vulgaris irat^ia 

P Rtmd. Data fraAioreuocetur ad minimos terminos per praxim a.partis 3.ca- 
pitls 2. Deinde per praxim antecedentem inueniatur radix propolici no- 
minis, quam habet numerator darx <ra Atonis , <ic enim habebitur nouus nume- 
rator. Similiter inueniatur radix eiufdcm nominis, quam habet denominator da- 
tx fraftionis; fic enim habebitur nouus denominator . Denique inuentus nouus 
numerator, cum inuento nouo denominatoreconAituet fraAionem quxfitam,qu4 
eritdarz fradionis radix propoflti nominis. 
fix.gr. Pritnb propofita fractio cuius prima radix qu«ritar^fit•*.Quo- 
niamfCtf49" 7:&prxtereaRifioo criotetiamradizprimaqup- 
fitaerir-: critae verum, quod, -i =llif^.Secundb.Propofita fra- 
ctio cuius fecunda radix qusricur,fit ‘^.-quoniam R.afi7 5=3: fic prp- 
tcrea R2454 seq.: quatfita radix erit ^ eritque veram , quod 4 sRx 
4 . Tertib , propofita fractio cuiuS radni: tertia pedtur j fit quo- 

. niamRj^i6=e 2 : & przterea RjfSis 3 : etiam quatfita radix erit 
f-5 eritque verum, quod 7 

Nota. Quod notabilis, & maxima differentia inueniatur, inter fractiones 
conflantes minimis terminis, 8c fractiones non conflantes minimis 
terminis; etenim fi propofita fractio conflet minimis terrainissetiam-. 
per expofitam praxim inuenictur quzfica eius radix , fi eam radicem 

habeat 
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habcar« Si ver6 fraAio propofita non condet minimis terminis : licet 
per expofitam praxim non inueniatur quxfita eius radix, inde non li- 
^ cebit inferre, quod non habeat talem radicem.£xempli gratia.Si pro* 
podta fraAioiit huius fradlionis prima radix non inuenietur per 
propodeam praxim:& tamen habet primam radicem. Propodtzaut€ 
fradioni xquiualens, atque minimis terminis conftans fradio eft^, cu- 
ius prima radix eft atque hate radix inucnitur per praxim propod- 
tam.Pra;terca nulla vulgaris fragio conftans minimis terminis,& ha- 
bens denominatorem diuerfum ab vnitate,poteft atquiualerc integro 
vulgari numero,aut e(Te radix alicuius vulgaris integri numeriiled ta- 
men fradiio vulgaris non conftans minimis terminis, poteftxqniua- 
lere integro numero , & efte radix vulgaris integri numeri.£x. Gr. V 
s 2, & verum eft, quod R i ^ 4 = . 

Praxis III. 

Appropinquatio ad veram radicem. 

Q Vando poft operationem ioxt^ preferiptam fuperins praxim inllitutam, atque 
abfolutam, remanet aliquod refiduum: inde vc diximus colligitur.quod pro- 
pofitus numerus non habet quxlicam radicem, quodque inuenta radix , erit 
radix illius numeri . qui relinquitur , quando es propofito numero aufertur di- 
ftum refiduum. Ex.Gr. a =:Ri^7>-3.Sicnilitc^ ) s:R 2^30-* 3. Pari modo, s s 
t 83^30—4. Hinc fit quod per praxim fuperius prppolttaro,inueoiatur quidenu 

dati numeri vera radix cuiufcunque nominis, du^rimodb datus numerus noru. 
carcac tali radice; fi vcr6 datus numerus non habear eam radicem, hoc cafuin- 
uenicur radix , quz vera, fiue adatquata dati numeri radice , proximi minor eft, 

. atqtexprimibilis integro vulgari numcrodioc cll radix,qua; minus, quam vna inte- 
gra vulgari vnitate deficit d vrT3,fiue adatquata radice,qua no habet datus nume- 
rus.Hoc cafu inuenire radicem magis exadain.quarquc a vera,fiuc adaequata ra- 
• dice deficiat quidem, frd tamen hic defe^us minor iit, quam dataquaeuisffadla 
vnitas , quae pro denominatote habeat virrtatem cumappofitis quotlibetcyfris; 
talem atque tam parum deficientem propdfiti pumeii radicem inuenirc,illud elh 
quod hic fignificatur per appropinquationem ad veram radicem. 

Pro appropinquatione ad veramcniufcunq; nominis radicem propofiti numeri, pe- 
ragis qax prxfcribuntur , vc hab :acur proxima talis nominis radix ex primibilis 
integro numeco>refiduo cui nullum membrum apponendum inuenirur, appona- 
tur membrum confians ex folis cy iris, & continuetur operatio, ac fi membrunu. 
rcfiduoappoficum inucniretur in dato numcroridquc fucccifiue fi ir quoties pla- 
cet. Hoc fi fiat, not* Aritbmctic* collcAx ex refiduis,aoAis cy rai um membris, 
qux non inueniucur in propoiito numero, condituent niimcratOrS fradidnis, que 
pro denominatore habere debet vnitatem cum tot cyfris, quot notat Arithmetici 
inueniuntur inipfo numeratore, Deniquequotienti integro prius inuento, ap- 
ponendo hanc fia£lionem: habebitur quotiens compofitum ex integro, 8c {iado 
numero, quod a vera, fiue ad^quaca radice defibit quidem, fcd tamen dcficic,mi- 
nus vnica vnitate illius nominis, quod quocientis fradiioni conuenic. 

Pro primo exemplo. Dacus numerus fic $22880. hic numerus non ha- 
bet 
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bet radice prima vulgari numero exprimibile.Si placet inuenire eius 
radicemj partim integro, partim fra^o numero expreflam , & i vera 
radice aberrantem quidem, fic tamen, vc hic error non fuperet vnam 
milleiimam partem vnius integra*, fiue fimplicis vnitatis; apponantur 
dato numero tot membra ex foliscyfrisconftantia,quotcyfras con* 
tinet numerus mille, hoc eft tria membra: quo fado,habebitur numC' 
ros $2288ooocooo;huius numeri primam radicem inquirendo per 
praiim paul6 ance traditam, inuenitur numerus 723 104 conflans ex 
fex notis Arithmeticis, quarum tres priores 72 3 colle&a; ex dato nu- 
mero, (ignificabunt integras vnitates: tres reliquz notz io4colle- 
dlx ex adie&is cyfrarum membris,indicabunt partes millelimas vnius 
integra: vnitatis, & numerus 72 3 t hoc cft numerus compofitus 
ex feptingentisviginti tribus integris vnitatibus,& centum quatuor 
milleflmis partibus vnius integra: vnitatis , conflituet radicem quatfi- 
tam: hoceft, non quidem veram propoflti numeri radicem, fed tamen 
ab hac vera radice tam parum aberrantem , vt hic error fit minor vna‘ 
millefima parte vnius integra* vnitatis 3 ericque verum, quod 723 
fit numerus minor K1J522880. Numerus vero 715 h' maior Ri j 

522880. 

Pro fecundo exemplo.Datus vulgaris numerus fit 2:hic numerusnb ha- 
bet prima radice exprimibile vllo vulgari numero.Si illi addanturtria 
membra ex folis cy fris conflantia , vc fiat numerus 2000000: huius 
numeri inuenta proxima radix prima, erit 1414. Etenim verum efl, 
quod i4i4t=:Ri^2oooooo •~5o4.Quoniam autem ex quatuor no- 
tis numeri 1414, prima, qus cft i, collega eft ex primo membro, 
quod eft 2,reliqu£ ver6 tres not», nimirum 4 1 4, colledlz funt ex re- 
liquis adiedis tribus membris conflantibus ex folis cyfris: numeri 
14(4 primanota i, fignificatvnitatemintegram:rcliqua; vero notae 
4 1 4 fignificant quadringentas q uatuordecim millefimas partes vnius 
integrae vnitatis. Hinc verum cft, quod numerus 1 1 iSI, minor qui- 
dem fit vera radice prima numeri a. fed tamen fi huic numero ad- 
datur vna pars millefima vnius integrx vnitatis, fic vt fiat numerus 
1 hic erit maior vera radice numeri a,adeoque numerus 
1 1 deficit quidem ^ vera radice prima numeri 2: ab illa tamen_> 
minori quantitate deficit, quam fic vna pars millefima vnius integrx 
vnitatis. 

Modus componendi primam tabellam fuperius propodtam, 
pro radicum inucntione. 

P Ro huius tabellx eonflrudlione , fufBcit vulgarium numerorum mulriplicacio. 
Concinet noucm numerotum vulgarium columnas , in quarum capitibus in- 

ucni- 
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ucniuntur noucm diucrfx notz Arhhmetrcar: his dcorfum refpondenC prodat 
ex nota in capite columnx confticuta-' primo quidem produ Aum ex hac nota fc- 
mdinfe duda: fecundo producum ex hac nota bis infcduAa:tcrti6 produt^um 
ex hac nora tertio in fe duda; atque ita de cgteris. Sic enim fit , vt e regione litc- 
rx R cum appofito denominatote, infra notam Arithmeticam iij capite columnae 
politam , rclpondeat produiffum ex hac nota toties fucceffiue du&a in fc , quoc 
vnitates continet przdi^us denominator, atque hoc ell , quod requirit tabella^. 

Exempli gratia. E regione R3^, infra notam 4inuenitura5d: qui numerus pro- 
ducitur ex nota 4 tertio duda in fesetenim 4 femcl duwiu in fc, producit i6:quod 
produAum iterum ducendo in 4, habetur £4: hoc autem produdfum denud du- 
cendo in 4, habetur 25 d: qui numerus produci dicitur ex numero 4tcrtio fuccef- 
fiue in fcdudo.Similiterd regione R3^. infra notam 7,pofitam in capite colum- 
nx, inucnitur numerus 240 i>qui numerus producitur ex nota 7, certid in fc du- 
da, nam 7 /ff 7 c= 4 p:rurfus 49 /« 7 e= 343 :rurlus 343 «07 ;=X4ot> 



Modus componendi formulas, contentas fecunda tabella 
fuperius propofita pro inuentione radicum. 

P Ro inuentione formularum , de qua agimus requiritur multiplicatio , de qua 
agitur in parte 4Cap. 2. Suppofita huius multiplicationis intcliigentia. 

Nota prim6 . Produdum ex numero denominato aliquoties in fe dudo dici maxi- 
me fimplex quando efl reuocatum ad folt membra inter fe dilfimilia , quod fit 
per additionem traditam in parte 4. cap.a . 

Nota fecundo , produdum maximi fimplcx , cenferi ordinatum ; quando fingula 
membra ex quibus conflat, ita funt difpofita , vt illud in quo inucnitur dignitas 
A, cum appofito maximo dcnominatore.prxccdat: fiuc primum locum teneat, ac 
prxterca ex reliquis membris,illa minus difient a primo membro, qux continent 
dignitatem A , cum appofito maiori denominatote ; denique vltimum locum te- 
neat , membrum, in quo non inucnitur dignitas A, fcd fola dignitas B, 

Vt habeatur defiderata quxlibet formula. Primo inueni jtur maximi fimplcx,atque 
ordinatum produdum , quod oritur cx numero denominato A f B toties in fc* 
dudo , quot vnitates continentur denominatote radicis pro cuius inuentione., 
petitur formula . Secundo , in inuento maximi fimplici , atque ordinato produ- 
do, primum membrum deleatur: atque fingulis numeratoribus dignitatum A, 
qux in reliquis membris inucniuncur , tot cyfrx apponantur , quot alia membra 
fubfcquuntur. Sic enim habebitur quxfita formula. 

Exempli gratia . Si petitur formula pro inuenienda radice prima ; hoc cfl , pro ra- 
diccqux pro deoominatorc habet vnitatem . Primo , quia produdum maximi 
fimplcx, atque ordinatum, quod oritur ex numero denominato A f B femcl du- 
do infc, e(l Aa cf t aA mBcx fBi : in hoc produdo delendo primum mem- 
brum, quod cftAa; remanebit 2A/0B«tB* ; denique numeratoribus digni- 
tatum A, apponendo tot cyfras, quot membra lubfcquuntur; habebitur feriptio 
2 o A /0 B cr t B2 ; qux erit formula quxiita pro inuenienda prima radice. 

Rurfus. Si petatur formula pro inuenienda radice fecunda; hoc cfl, pro radice cu- 
ius denominator cfl 2. Primo, quia produdum maximi fimplcx , atque ordina- 
tum,quod oritur cx numero denominato A tB bis dudoin fcipfum , cfl A3 «f 
3A2 foBc/f jA/0 Bac/ 1 B3 iin hoc produdo delendo primum membrum^, 
quod cfl A3, remanebit 3Aa «0 B «t jA /0 r'2«t B3:dcniquc numeratoribus 
dignitatum A , apponendo tot cyfras , quot membra fubfcquuntur , habebitur 
feriptio 300 Aa iit B «tjoAwBiff tBjiquicerit formula quxfita proinuctii- 
enda radice fecunda. Simi- 
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Similiter, Si petatur formula pro inuenienda radice tenia ; hocdl pro radice, qu« 
pro denominatore habet 3. Primo, quia produftum maximi fimplex , atque or- 
dinatura, quod oritur ex numero denominato A t B. tcrtib dufto in feipfum, e(l 
A4 « 1 4A3 i» h et i 6 Ali» B» et 1 4A in B3 et t B4:in hoc produfto delendo 
primum membrum, quod eftA4, remanebit 4A 3 inhet-\ 6 Azin'Bzet^ ±A im 
B3-«tB4: denique numeratoribus dignitatum A apponendo tot cyfras.quot 
membra fubfequuntur , habebitur fcriptio, 4000A3 in B« t «ooAa in Ba er + 
40 A im B3 et f B4, qua: erit formula qua:fiti pro inuenienda radice tenia. 

, Forma commoda, fucceffiu(^, & fajpius ducendi in feipfum 
aliquem numerum denominatum A f B,vt requiritur 
pro formularum inuentione. 

C. AtB 

D. AtB 



E. A2eetA»'»B 

F. A/»Be/tBa 

G. Aa er t *A e» Be/ 1 Bi 
D. AtB 

H. A3ert *Aa /«Be/t A/»Ba 

K. Aa /«Bee t aA />> Bie/ 1 B3 

L. A3 eet jAa /«Be/tsA/» Ba erfB3 
D. AtB 



M. A 4 e/t 3 A 3 »»Ee/t jAaiffBaert A /» B3 

N. A3 /» B f/t 3 Aa in Ba e / 1 3 A i» B3 et t B4 

P. A4e/ t4A3 »»Bee t^Aa />» Baee t4A »» B3 e / 1 B4 
D. AtB 

A5 e/t4A4/> Beet^Aj »» Ba eet4Aa y» Bj e/t Ae»B4 

R. A4/»Bert4A3/»Baett6Aai»B3 e/t4A/»B4e/tBy 

S. Apeet jA 4 «»B er 1 10A3 r»Ba ert loAa rrrBj er t yAr» B4ert By 

I NprimamuItipIicatione inqua fuperior genitor C , inferior genitor D( qui in 
reliquis multiplicationibus femper idena eft ) primum produdum partiale., 
erit E; fecundum produAum partiale critF. Producum totale maximi fim- 
plex , atque ordinatum erit G . Rurfus , pro fecunda multiplicatione , fuperior 
genitor erit G , inferior D : primum produffum partiale erit H : fecundum., 
produilum partiale erit K- Produiffum totale maximi fimplex, atque ordinatum, 
erit L. Rurfus, pro tertia multiplicacione.fuperior genitor erit L , inferior genitor 
erit D: primum produ< 51 um partiale erit Mtfecundumprodudlum partiale erit N. 
Frodu^m totale maxime fimplex atque ordinatum erit P. Denuo pro quarta., 
multiplicatione, genitor fuperior erit P, genitor inferior erit D: primum produ- 
dum partiale erit Q^fecundnmprodudum partiale erit R.Produdum totale ma- 
xime iimpitx, atque ordinatum erit S. Diximus hanc formam fuccelGuc, & fa:- 
pius ducendi A t B r« A f B commodam elfcdioc cfl: exhibere commodum mo- 
dum fetibendi t>roduda partialia inuenta per multiplicationem traditam in par- 

H ter. . 
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tc I . cap.2. vc facili colligi poflinc in vnam fununam confticucntem prodadfum 
totale, ordinatum, & maximi fimplex. Hxc commoditas rcfultit ex eo, quod in 
produdlis partialibus, membra fimilia ita fcribancur,vc deorfum (ibi refpondeant: 
nulla vcr6 membra diflimilia hoc modo refpondeant ; hinc enim Ht , quod (imi- 
lia facile addi, (iue contrahi polCnt per additionem partis 4. cap. a, (imili plani 
modo ficut in vulgarium numerorum multiplicatione, qux traditur parte t.cap. 
a.fibi inuicrm fubfcribuntur in produdlis partialibus, notae Arithmetiez hmilcs: 
hoc cA figniiicantcs eiufdem fpcciei vnitates, fiue firoplices, Aue (implicium vni- 
catum decades, aut centena, aut millena, &c, vt per additionem in eadem parte 
traditam, colligi poAint in vnam fummam . Vtrobique hxc commoditas rcfultat 
ex decuffata ^riptionc produdorum partialium s habetur vero in propofita 
forma per hoc , quod ipGus multiplicationis , fuperiori genitori inferior ge- 
nitor A t B fubfcribatur , atque interpofitx linCx , immediate fubfcribaiur 
produdum vniucrfale , quod oritur ex inferioris genitoris prima litera A, 
duda in totum fuperiorem genitorem ; deinde huic produdo partiali , imme- 
diati fubfcribatur produdum vniucrfale, quod oritur ex inferioris genitoris fe- 
cunda Utera B,duda in totum fuperiorem genitorem: hoc tamen fecundum pro- 
dudum partiale it^ priori fubfcribatur, vt primum huius fecundi atque partialis 
produdi membrum, inferne rc fpondeat , fecundo membro primi atque partialis 
produdiific enim fiet,vt fimilia membra Amilibus fubfcripta inucnictur in primo 
atque fecundo vniuerfali atque partiali produdo ; quare commodi inueniri po- 
tent produdum totale atque ordinaiumi illud enim habebitur, eo ipfo quod tn- 
fia lincamf duo produda partialia a produdo totali feparantem) deferibentur 
membra folitari^ poGta, vt in produdis partialibus inucniuntur; & pro membris 
non folitari^ pofixis, hoc cA pro duobus membris Abi deorfum corrcfpondenti- 
bus in produdis partialibus,in produdo totali fubAituatur vnum,ambobus Amul 
xquiualens. 

C A P V T VI. 

Elementaria problemata pro vfu angulorum, & pro ys, 
gua: dependent ab angulis. 

V Oces<ff^«/ar,&a^er/»ra,camdcm AgniHcationcm habent inLogiAica.Hxc, 
vt fit in vfitata Geometria , potiflimum confiderat aperturas redarum linea- 
rum, aut planarum fuperAcicrumtncgligcndo aperturas curuarum linearum, aut 
fuperficicrum, vt minus vtiles . Vbi Ampliciter, fine viteriori reAridiooe, angu- 
lum nominamus, agimus de angulo, qui conAituitur a duabus redis lineis : hoc 
cA de apertura quam habent dux redx linex . Apertura quam habent dOx fa- 
pcrficics planx, angulus planus dicitur. Apertura quam habent dux linex cur- 
ux. appellatur angulus curuilineus. Apertura quam habent dux linex, quanina 
vna fit reda,altera curua, nominator angulus mixtilineus . Vt dux linex, aut fu 
perficies,angul um faciant, fiuc habeant aperturam: requirimus vt fimul concur- 
rant : linex quidem in vno pundo , fuperficies planx in vna linea. Vnus angu» 
Ius dicitur altero maior, minor, vd xqualis, prout cius apertura, alterius angu- 
li apertura maior eA, aut minor, vel illi xqualis . Qui intelligit quid fit portanu, 
eAe magis , vel minus apertam : vel librum cAc magis , aut minus , apertum..: 
ignorare non potcA, quid fit duas redas lineas eAc magis , vel minus apertas 
& confequenter quid fit iAarum linearum angulum, fiuc aperturam , eAe> 
maiorem, aut minorem,* prxfcrtim fi refledat, quod magnitudo aperturx 
multum differat, a magnitudine lineatum habentium aperiuram: quemad- 
modum 
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modum magnitudo curuitatis baculi , multum differt i magnitudine baculi 
habentis ^uruitatem , vel magnitudo apertur; libri, d qua dicitur multunu, 
apertus, vel magis apertus, multum differt a magnitudine libri aperti, liuo 
habentis aperturam. Ex hac differentia etiam /atis manifellum cll , quod licet Ii* 
ber paruus flt,polfit habere maiorem aperturam quam alter magnus liber; quod- 
que paruaruro linearum apenura , fiue angulus , polfit effe maior , apertura ma- 
gnarum linearum. 

Licet ex his , vt diximus, fatis manifeftnm fit , quid intelligi debeat per magnitudi- 
nem anguli,vel aperturae; tamen fatis clarum non e(l quomodo commodi, atque 
intelligibiliter indicari , atque expliuri polfit, maioritas , autminoritas diucrfo- 
rum angulorum: aut quanto vnus angulus altero maior fit. In hunc finem vfita- 
tum eft angulorum menfuras adhibere, & per has, angulorum magnitudines ex- 
plicare, quemadmodum turrium, vel montium altitudinc$,aut locorum difiantiae 
per menfuras cognitas explicantur in pradiica Geometria . De quibus plura vi- 
deri poffunt in loco indicato in indice ad vocem menfura. 

Vt ad prxfcns inftitutum fufficicntcrintcliigantur angulorum menfurx ; fciendunu, 
quod anguli crura, fiue latera appellentur redtx linex.qux angulum conllituunt, 
fiue aperturam ha^nt.Pundlum in quo hxc crura anguli concurrunt dicitur ver- 
tex anguli . Anguli menfura , cll arcus circuli , qui continetur cruribus anguli, 
& centrum habet in anguli vertice . Vtrum huiufmodi arcus , qui cft men- 
fura anguli, maiorem vel minorem radium habeat, nihil refert: ncccflarib 
tamen eumdem,fiue xqualcm radium habere debent dux diuerforum an- 
gulorum menfurx , vt proportio , qux inter menfuras inuenitur affirmari polfit 
de angulis: atque ex eo, quod vnus angulus altero duplo maiorem menfuram 
habeat,infcrri polfit vnum angulum altero duplo maiorem effe. 

Angulus dicitur rc^us, fi pro menfura habeat arcum,qui fit quarta pars circuli. An- 
gulus dicitur acutus , fi habeat menfuram minorem quarta parte circuli . Angu- 
lus dicitur obtufus , fi habeat menfuram maiorem quarta parte circuli . Axis an- 
’ guti dicitur linea,qux cll axis menfurx anguli: hoc cll redla linea per anguli ver- 
ticem tranlicns,& cum vtroqnc anguli crure conllitucns rcAum angulum. Vnam 
rcAam lineam ad alteram effe perpendicularem , fiue normalem, nihil aliud cll, 
quam vnam eum altera re£lum angulum eonllituerc . Complementum acuti an- 
guli dicitur, ciusdefedus ab angulo redo . Complementum anguli ad duosre- 
dos, ell cius defedus a duobus redis angulis. Radius anguli dicitur, radius fiue 
femidiameter arens, qui cfl menfura anguli ' aliter hic radius appellatur finus to- 
tus illius anguli . Sinus redas anguli appellatur , reda linea ab vnius menfurx 
cxtremitate,perpendicularisad anguli oppofitum latus . Sinus complementi ali- 
cuius anguli A,efl finus redus illius anguli, qui cll complementum anguli Adi- 
uediflantia verticis anguli A ab cius finu redo. Tangens anguli A dicitur , reda 
ab extremitate menfurx anguli A excurrens vfque ad oppofitum anguli latus,at- 
que perpendicularis ad latus,in quo concurrit cum menfura .Secans anguli A di- 
citur, reda linea qux intercipitur inter anguli vcrticem,& tangentiseiufdem an- 
guli pundum a vertice remotius. Agendo de angulis, qui confiituuntur vel i re- 
da linea, & plano aliquo,vel a duobus planis: de his angulis affirmare licet,quod 
conuenit angulo redilineo, cuius, & alterum crus, & etiam axis ell in illo plano, 
quod cum reda linea angulum conUituit; vel angulo redilineo, qui pro axe ha- 
beat communem interfc&onem planorum angulum confli tuentium. Plures angu- 
los fimul, xquarivni redo angulo dicuntur , quando illorum menfurx fimul, 
xquantUT quartx parti circuli.Plures anguli fimul dicuntur xquari duobus , aut 
pluribus redis angulis, quando illorum menfurx fimul» xquantur duobus , aut 
pluribus circuli quadrantibus. 

Ha Arcu- 
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Arcuum circularium magnitudines « & confequenter magnitudines mcnrurarum.. 
angulis conucnientium, vel angulorum» non raro in rebus pradicis explicantur 
per gradus . Pro quo notandum, quod gradus circuli appelletur vna trecentefi- 
mafexagefima pars circuli , adeo vt omnis quarta pars circuli , & confequenter 
omnis redius angulus contineat 90 gradus . Omnis acutus angulus contineat 
pauciores quam 90 gradus; & omnis obiufus angulus, contineat plures quam 90 
gradus.Pro magis exada arcuu declaratione adhibentur graduum minuta,prima, 
fecunda , tertia, &c. vbi per vocem minutHm intelligitur pars fexagclima . Hinc 
vnum gradus minutum, Gue minutum primum, efl, vna l^exageGma pars vnius 
gradus. Vnius gradus minutum fecundum,cft fexagefima pars vnius primi minu* 
ti . Vnius gradus minutum tertium, efl vna fexagefima pars vnius minuti fecundis 
& fic deinceps. Quare integer circulus, fiue magnus fiue paruus, continet gradus 
3<$o,minuta prima 2 1 doo, minuta fecuda 1 29tfooo,minuta tertia 77750000.8CC. 



Trthltmata elementaria dependentia ah angulis. 

Problema I. 

Ex dato re£lae A B pundbo C, perpendicularem erigere. 

S Olutio.Centro C,quocunque,fcd tamen eodem radio, deferibantur duo arcus, 
quorum vnus in D , alter in E , fecet lineam A B , produdam , fi opus fuerit. 
Deinde maiori aliquo eodem radio , St centris D & E , deferibantur duo arcus 
Fig. 10. fefe intcrfecancesin F. Denique ducatur reda F C;hacc erit pcrpendicularis,qua: 

petebatur. 

Problema II. 

Ex dato extra redlam A B pundlo F, ducere redam F C 
perpendicularem ad redam A B. 

S olutio. Centro F,quocunqne, fcd tamen eodem radio, deferibantur duo arcus, 
quorum vnus in D,alter in E, fecet lineam A B,produdam fi opus fuerit. Rur- 
fus, quouis, fed eodem radio, atque centris D & E deferibantur duo arcus fefe.. 
r<g' It. intericcantes in pundoG. Denique ducatur reda FG occurrens redae A B iiL. 
pundo C: erit reda F C perpendicularis quzfita. 

Problema III. 

Ex dato reda: A B pundo C, ducere redam C D, vt angulus 
D C B> Ht squalis dato alteri angulo E F G. 

S olutio. Frim 6 , quouis radio, fcd centro F, notentur in redis lineis F E & F G, 
_ punda I & H. Deinde eodem interuallo, & centro C , deferibatur arcus K L, 
r>g. 11* fccans redam A B in pundo K. Tcrtid.Radio IH, & centro K, deferibatur arcus 

fecans arcum K L in pundo M.Denique per punda C & M, ducatur reda C D. 
Hzc erit reda qux petebatur: critque anguius D CB squalis angulo E F G, 

Pro- 
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Problema IV. 

Ex dato extra redbm A B pun<5lo C > ducere recStam 
C D redhc A B parallelam. 

S Otutio.Du(flaquauisrcSaCEiC]use re£lx A B occurrat in aliquo pundoE: 

per problema j ponatur re&a D C , vt anguli E C D & C E B (int inter fo Fig* ij- 
atquales, atque eaiftant ad oppoiicas partes re^x C E erit reAa D C parallela^ 
redz A B, vc petebatur. 

Problema V. 

Defcribere triangulum ex daris tribus re£):is, quarum maior 
excedatur a reliquis duabus fimul fumptis. 

S olutio. Prima ex datis tribus redis vocetur A B: hoc fuppofito, centro A>& ra> 

dio, qui fecundz ex datis redis zqualis (it, arcus deferibatur; przterea centro Fig. 14. 
B ,& radio qui tertiz ex datis redis zqualis lit,defcribatur alius arcus, qui prio- 
tem interfecet in pundo C.Denique ducendo redas A C & B C,habebitur qu;- 
fitum triangulum A, B, C. 

Problema VI. 

Defcribere lineam circularem, quae tranfeat per data tria 
pundla A, B, C non in diredtum poHca. 

S olutio. Prim6, dudis duabus redis A B & A C, per prob.7. (Ingulz diuidan- 
tur in duas parces zquales in pundis D & E: atque ex his pundis, per prob. i. 
erigantur perpendiculares ad lineas A B 3 e AC , fefe interfecantes in pundo F . Fig. i 5, 
Denique centro F,radio F A.dcfcripta circulari linea, tranfibit per puoda A,6iC, 
yt petebatur. 

Problema VII. 

Datam re^m A B fecare in duas, vel quotlibet 
partes inter fe xquales. 

S olutio primz partis. Prim6,quouis radio, qui tamen maior Gc medietate datx 
redz A 6, & centro A,duo arcus deferibantur. Deinde eodem radio, 3 e centro 
B, alij duo arcus deferibantur , qui prius deferiptos arcus intcrfcccnt in pundis 
D & E. Denique ducatur reda D E occurrens redz A B in pundo C: erit reda.. Fig. 1 6. 
A B feda in puncto C, ita vt A C Gc zqualis C B: hoc eft in duas parces inter fe„ 
zquales. 

, Solu- 
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Solutio fecundx parcis. Prini6t du&a quauis reda A C ad oppo&am partem rede 
A Bi per prob.4. ponatur reda B Di pafrallela rede A C. Secundd, ex numero 
partium in quas reda A B diuidenda eft.aufcracur vnitast quotque i refiduo nu- 
mero vnitates indicantur , tot partes inter fe aequales abfeindantur ex lingulis ii* 
Fig. 1 7. neis A C & B D:cx A verfus C. dc cx B verfus O. Terti6, pundum in reda A C 
notatum, quod a pundo A remotiffimum ell , reda linea connedatur Cum pun- 
do in reda B D notato, quod pundo B vicinius eft.Denique punda in redis A C 
& B D notata, atque a prius duda linea aequaliter dillantia , (imiliccr redit lineis 
conuedantur. Hz redz linez diuident redam A B in partes zquales, quz pctcr 
bantur. 

Problema VIII. 

Datam redbm lineam A B fecare, vt (c&z efl altera 
propofita rcdfa C D 

S olutio , Prim6,ducatur reda C E zqualis redz A B, neque refert cuius iper- 
turz (it angulus DC E. Deinde polita prius reda D E, per problema 4. illi pa- 
Fig. 1 8- rallelz linez ducantur per lingula punda redam C D diuidentiaihz redz line; 

fecabunc redam C E , vc feda cli propolita reda C O & circino cantum tranf- 
terri debent, fl placeat eas habere in ipfa indiuiduali linea A B. 

Problema IX. 

Propofitam retSfam A B fecare in C extrema, & media ratio- 
nerhoc eft,vt tota A B ad maiorem partem A C, habeat 
eamdem rationem , quam maior pars A C, habet 
ad reliquam minorem partem C B. 

S olutio. Prira6,per prob.i. ex pundo A erigatur perpendicularis ad A B,cuius 
pars A D fit zqualis medietati redz A B : & duda reda B O , cx illa abfeinda- 
tur pars D E zqualis redz A D . Denique ex reda A B abfeindatur pars A C 
Fig. 19 . zqualis redz B Ej erit tota reda A B diuifa in C , vt petebatur ; hoc cll A B 
ACsACrfrfCB. 

Nota quamlibet lineam fecari polTe extrema, & media ratione, fed hoc modo fcca- 
ri,fiuediuidi non pofle vllum vulgarem numerum. 

Problema X. 

Propolitum circuli arcum A B fecare in duas prtes 
inter fe xquales. 

S olutio. Primb, radioA B, & centro A, duo arcus deferibantur: atque fimi- 
liter eodem radio, & centro B,dercribanturalij duo arcus,qui prius deferiptos 
arcus fecent in pundis D & E .- deinde ducatur reda D £ occurrens arcui A B 

inpun- 
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in punflo C ; trit arcus A B, fc^lus in C , vt petebatur. 

Nota primo . Quod propofitus modus fccandi datum arcum in duas partes xqua> 
les, plane conueniat cum modo propofito prob. 7. vtdata redla fccetur in duas 
partes atquales.Nota fecundb.Datum arcum fccare in quotiibet partes zquales. 

{ iroblcma e(l adeb difficile, vt hactenus inuentus iit nemo, qui adduxerit cius io- 
utionem maxime deiidcratatn a Geometris. Praeterea datum arcum diuidere in..' 
tres partes xquales per folum circinum & regulam , etiam numeratuf inter pro- 
blemata, multum quidem inquxfita , fed haAenus nen ioluta :paffim appellatur 
anguli trife(Aio,(iue in tres' partes squales diuiiloicaufa intelligi poteft ex nota.« 
fubfequente. Notatercid. Egimus in hoc problemate, & eius notis, defeAiono 
arcus in partes xqualcsmufquam vero agimus de anguli fe^ioac in partes xqua- 
les, licet hoc apud alios in Geometris elementis vmatum lit,&fcitu neceflfa- 
rium. Verum qui non ignorat, qux initio huius capitis notauimus de angulis, Sc 
angulorum menfuris: ignorare non potcB, quomodo ex anguli vertice ducendo 
reflam ad punAum vtcunque diuideps anguli menfuram , qux arcus eft : etiam-t 
tali modo angulum diuidat,& confequenter fuppolita angulorum intciligentia^, 

& cognitione eorum, qus hic aut docuimus, aut notauimus defedione arcuum, 
qui funt menfurs angulorumtplanc fuperfluum videbatur illa repetendo de an- 
gulis affirmare. 

Problema XI. 

Ex dato in circuli circumferentia puncto A, vel extra circulum 
puncto B ducere redhm tangentem circulum. 

S olutio prinne partis . Suppofito quod dati circuli centrum vocetur C , ducatur 
reAa C A, & per probi, i . ponatur re( 5 la A B perpendicularis ad redam C A : 
erit A B tangens petita. Solutio fccunds partis . Prim6,ex dati circuli centro C, Fig. a i ' 
ducatur reda ad datum extra circulum pundum BtDeinde diametro C B deferi- 
batur femicirculus fecans datum circulum in aliquo pundo A . Denique pona- 
tur reda A B> bxc erit tangens, qus petebatur. 

Problema XII. 

Ex propofito circulo fegmentum auferre, quod ca^ 
piat angulum dato angulo squalem. m 

S olutio. Per prob. 1 1 .ex aliquo alTumpto circumferentis pundo A ducatur da- 
ti circuli tangens A B. Deinde per prob. 3. ponatur reda A D occurrens dati Fig. ii' 
circuli circumferentis in D, itdvtangulusB ADific xqualUdatO angulotctit 
fegmentum A E D illud quod petitur. 
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Problema XIIL 

Supra datam redam AD,defcribere Tegmentum quod 
capiat datum angulum.- 

S olutio. Primd, per prob,3.fiat angulus D A B,xqualis dato angulo^ Secandi» 
ex punfto A, per prob. i .ponatur A F perpendicularis ad A B.Tertio,per prob. 
Fig;> 3 . 3. ex pundo D ponatur linea occurrens redat A F in 'pundo C > ita vt angulus 

A D C fit aequatis angulo D A F . Denique centro C , radio C A , deferibetur 
fegmentum quxfitum, quod capiat angulum dato angulo zqualem. 

Problema XIV. 

Supra datam redam A B deferibere triangulum fimile 
dato alteri triangulo D E F. 

S olutio . Per prob.3. fiat angulus A BXxqualis angulo DE F : & fimiliter fiat 
angulus B A Z xqualis angulo E D F: voceturque C illud pundum in quo ii- 
F<g> 34« ne; BX&AZ, produdx fi opus fuerit fefe interfecant s erit triangulum ABC» 
illud quod petebatur , nimirum fimile triangulo DEF» atque deferiptum fupr&4 
' datam redam AB. 

Problema XV. 

Supra datam redam A B , deferibere figuram fimilem dat* alteri . 
figura: plang, & rediline*, deferiptg fupra redam G H. 

P Rofolutionc huius problematis fufficir, ordinatus, atque iteratus vfus proble- 
matis prxcedentisifecando prius datam figuram in triangula,& fuccelfiue fin- 
gulis firoiiia,fimiliterque pofita confiruendo. 

Solutio. Primo ex pundo H, ducantur redx linex ad vertices fingulorum reliquo- 
rum angulorum , qui inucniuntur in data figura , vc tota diuifa fic in triangula . 
Deinde per prxcedcns problema, fupra reda A B dqfcribatur triangulum ABC 
* 5 * fimile triangulo G H Wimiliter fupra redam B C defcribacur triangulum C B D 

fimile triangulo I H K.Pari modo fupra redam B D deferibatur ti iangulii B D E 
fimile triangulo H K L : atque ita deinceps fi plura triangula inucniancurin data 
figura. Sic enim habebitur figura redx A Binfcripta,& fimilis datx figutxiofcri- 
, ptx redx G H; vt petebatur. , 

Scholium. 

S Vbfcqiicntia problemata agunt de trinfmutatione vnius figurx in aliam difli- 
milcm, feruata xqualitate : vbi pluribus non declaro quomodo fupra datanu. 
redam lineam deferibatur quadratum, aut parallelogrammum habens vnum an- 
gulum dato alicui angulo xqualem,pro quibus fufficcre prxccdcntia problema- 
ta fa- 
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ta fatis manifeftutn cft, coipfo quod fciatur , omne & folum quadratum habere 
omnes angulos rc(aos,& omnia latera inter fe iqualia ; folum verdde omno 
parallclogrammum habere oppofita latera inter fc atqualia & parallela . Vt ha- 
beantur hae proprietates, omni & folo, aut quadrato.aut parallclograramo con- 
uenientes, fufficiunt quatuor prima problemata i etenim primum docet perpen- 
dicularem ducere , hoc eft vnam lineam cum altera facientem reilum angulum, 
& prob. 4. docet parallelas ducere j Denique prob. 3, proponit modum con- 
ftruendi angulum,dato angulo sequalcmjquarc pra;tcr vfum illorum trium pro- 
blematum nihil requiritur vt fupra datam redlam deferibatur quadratum , au: 
aliud parallelogrammum habens vnum angulum dato angulo ®qiMlem. 

Ter trianguli, aut parallelogramnu bafira intclligendum eft illud latus,quod placet 
bafim appellare j vertex trianguli , aut parallelogrammi dicitur cius pundtum a 
bafi rcmotillimum. Denique trianguli.aut parallelogrammi altitudo, eft minima 
diftantia verticis a bafi,fiue refta a vertice perpendicularis ad bafim, vtemnque» 
produdlam. 

Problema XVI. 

Propofiro triangulo, xquale quadratura deferibere. 



S olutio. Per prob. I. partis a.cap.3.intcr dimidiam bafim dati trianguli, 3 c to- 
tam cius altitudinem, inucniatur media proportionalis .- atque fupra illam de- 
feribatur quadratum, confulcndo pracedens fcholium.fidcmododubitetunhoc 
erit quadratum quxfitum. 

Problema XVII. 

Propofito tr^angulo,cEquaIe parallelogrammum deferibere, fu- 
pra datam redlam : fic vt habeat vnum angulum dato an- 
gulo aqualem .Vel vicifllm, dato parallelogram- 
mo, fquale triangulum deferibere fupra da- 
tam redlam : fie vt habeat vnum angu- 
lum dato angulo aqualem. 

S olutio primx partis . Per regulam auream cap,3, iuurniatur quartus propor- 
tionalis ad tres terminos, quorum primus fit 1 ccfta data, vel aflumpta pro baic 
parallelogrammi . Secundus terminus fit medietas bafeos dati trianguli. Tertius 
fit tota altitudo ciufdem trianguli, inuentus quartus proportionalis termi- 
nus, erit altitudo parallelogrammi quod petitur. Quare fupra datam bafim de- 
feribendo parallelogrammum , quod habeat inuentam altitudinem, & priterci* 
habeat vnutn angulum dato atqualem, habebitur parallelogrammum quiGtura; 
atque huius parallelogrammi deferiptio fatis patet ex didlisin praemiflb fcholio. 
Solutio lecundx partis. Per regulam auream capitis 3. inucniatur quartus pro- 
portionalis ad tres terminos , quorum primus fit, medietas rcftg data: pro bafo 
triangulufccundus fit,propoGti parallelogrammi bafis: tertius fir.propofiti paral- 
lelogrararai altitudo. Inuentus quartus proportionalis terminus.crit altitudo tri- 
anguli, quod peticur.Quarc fupra datam bafim deferibendo triangulum, quod ha- 
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beat inuentani alticudinem, Sc vnum angulum dato angulo aequalem ( iuxd di> 
Aa in prxmiflb fcholio) habebitur triangulum quzhcum. 

Problema XVIII. 



Fropodex Hgurz planx, & retflilinea;. squale paralie* 
logrammum deferibere fupra datam redlam. 

S olutio huius problematis nihil requirit nili iteratum , atque ordinatum vfuou» 
problematis prxcedentis, dummodo propolita figura diuifa fit in triangula; 
etenim habebitur petitum parallelogrammum>con(lans ex multis partialibus pa> 
rallelogrammis, fi prius per prob 17. fupra datam redam deferibatur parallelo* 
grammum habens datum angulum, atque xquale vni ex triangulis, qu^ inueniun- 
turin data figura ; Deinde, deferipti parallclogrammi lateri , quod datx redx 
xquatur, rurfiis per prob. 17. inferibatur parallclogrammum habens datum an- 
gulum, atque xquale fecundo ex triangulis , qux inucniuntur in data figura > at- 
que ita fuccefliuidefcribantur parallelogramma lingulis propofit; figurg trian* 
gulis xqualia,& fimul vnum parallclogrammum conlUtuentia. 



Problema XIX. 



Fropolito circulo, xquale quadratum deferibere :aut vicilUnir 
propodto quadrato, deferibere circulum squalem. 

S olutio primx partis. Prim6, per fubfequentem notam 3 .inucniatur reda linea 
xqualiscircumfcrcntixpropoliticirculi. Secundo, per prob. i. partis a.cap.3. 
inucniatur media proportionalis inter medietatem prius inucnrx redx )inex,8e 
femidiametrum propofiti circuli. Terci6,fuprd inuetam mediam proportionalem 
deferibatur quadratum; hoc erit proaimd xquale propofito circulo. 

Solutio fecundxpartis.Primb,pcrfcquentem notam 3.inuenianturdux redxiinex 
X&Z, lic veXad Zhabeat eam proportioni, qua habet ciuidem circuli tota dia- 
meter ad totam circumferentiam. Secundo, per prob. 1 .par. 2 .cap. 3. inter lineas X 
& Z inucniatur media proportionalis P. Tcrti6,pcr regulam auream cap.3. ad 
tres redas, quarum prima fit P: fecunda fit latus dati quadratiitertia fit X: inuc- 
niacur quarta proportionalis Q. Circulus radio CJjdcfcriptus, erit proxime xqua- 
lis propofito quadrato. 

Nota primo . Fropofitum problema, cll illud quod aliter dicitur quadraturaj 
circuli; celeberrimum cft, propter maximam cius difficultatem ; vique in ho- 
diernum diem non fatis fuperatam ab vllo Geometra . Hxc dilficultas confi- 
flii in inuentione linex redx , qux fit xqualis circumfereniix propofiti cir- 
culi: edet fuperata,fi cognita foret proportio,quam habet alicuius circuli diame- 
ter aci eiufdcm circuli circumferentiam , qux in omnibus circulis vna ell atquo 
eadem ; fcd hadenus nullus inuentus ell , qui propofucrit modum exprimendi 
hanc proportionem, aut per redas lincas>aut per numcros,quod requiritur vt di- 
ci pollit cognita. Confiat tamcn,acque certiflimum cfi, prxdidam proportionem 
exprimibnem dfe, tum per redas lineas, cum per numeros radicales . Vtrum pci* 
vulgares nuoicros exprimi polfit, dubitari potefi , 

Nota fecundo. Licet inuenta non fit in omni rigore Mtthematico proportio diametri 
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ad circutnfcrentiam ciufdctn circuli,adc6quc dcfidcrctur vera h« proportio, a ut 
in lineis, aut in numeris : tamen multi propofuerunt in numeris vulgaribus pro- 
portionem ab hac vera proportione non multum aberrantem, atque latis exadiam 
pro praxi; tales funt quas hic exhibeo , fuppofito quod litcra A reprsefentct dia- 
metrum , & litera B fignificet circumferentiam eiuldem circuli. 

Prima. h. — td %i. 

Secunda. A 1134^355. 

Tertia. A 4<f B e=i 00000000000000000000 <‘^3 '41 J 9 a(Jj 3 389793 13847.' 

Prima proportio proponitur ab Archiraedc.-rcliquis commodior cll pro praxi , fed 
magis aberrat a veritate . Secunda proportio proponitur a Metio: priore magis 
cxacla cft, & fatis commoda . Tertia cft Ludolphi a Cculcntcseteris minus aber- 
rat a veritate,fcd magis incommoda cft propter magnitudinem numerorum qui- 
bus exprimitur, neque difficile cft magis cxadlam inuenire, dummodb liceat ma- 
ioribus nuraeiis illam cxptimcretpiruis numeris exprelTain,atque fecunda minus 
aberrantem a veritate nufquam inucni . 

Nota tcrtib.Suppofito quod in fecunda nota propofirar proportiones ver? flnt,quas 
a veritate non multum aberrare diximus,futficit regula aurea cap.3, propofita, vc 
ex cogniu alicuius circuli diametro inueniatur eius circumferentia: vel vicilfim 
ex cognita circumferentia inueniatur eiufdcm circuli diamctcr.Fada cnimhypo- 
hcfi.quod X ad Z reprasfentet proportione diametri ad circumferentiam eiufdem, 
circuli,quodq;C rcprxfentct propoliti circuli diametrum:ad tres tcrminos,quoru 
primus X, fecundus Z, tertius C, inuentus quartus proportionalis terminus D. in- 
dicabit circumferentiam circuli diametro C dcfcripti,& fimiliter fuppofito quod 
D repr? fentet cognitam alicuius circuli circumferentiam: ad tres terminos, quo- 
rum primus Z, fecundus X, tertius D, inuentus quarius proportionalis terminus 
C, indicabit diametrum circuli habentis circumferentiam D. 

c A P V T VII. i 

De refolutione aequationum. 

R Efolutlo atquationis dc qua hoc capite agimus , cft inuentio valoris quamJ 
habet dignitas aliqua, ex cognitione xquationis confiftentis inter vnam, vil 
plurcs eiufdem nominis dignitates,& quantitatem cognitam; vel ccah inter com- 
plexum ex pluribus diuerforum nominum dignitatibus, & cognitam quantitatem. 
,,Bquatioconfiftcnsinter vnam, vel plures,fcd eiufdem nominis dignitates, & 
cognitam quantitatem , dicitur aequatio fimplex , fiue vnius nominis . jEquatio 
confiftens inter diuerfi nominis dignitates,* quantitatem cognitam, cft compofi- 
ta, fiue plurium nominum iquatio. Hxcompofita: atquationcsfubdiuidunturin 
aequationes duorum, trium , quatuor nominum , Scc. iiunt atquationes duorunu. 
nominum, fi contineant duorum diuerforum nominum dignitates.Similiter erunt 
aequationes trium, vel quatuor, vel quinque nominum, &c.fi contineant tres, vel 
quatuor, vel quinque dignitates diuerfi nominis. Pluribus adlurus dc huiufmo- 
di atquationum rcfolutionibus in loco citato in indice ad vocem refolutio , hoc 
capite tantum propono refolutionem, tura fimplicium aequationum , tum xqUa- 
cionum duorum nominum, quorum vnum alterius duplum cft . Dux iftx refolu- 
tiones fufficiunt, vt noftrx methodi ftudiofi in hoc capite inucniant, quod fuffi- 
citad refolutiones xquationum, qux requiruntur pro exemplis primx regulx 
Logifticx, qux a nobis proponuntur : & priterca confiderare polfint vtrum in., 
vfu prima; regulx Logifticx ( prq qua tantum feruiunt hx refolutiones ; minus 
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inolcftum lic duorum nominum xqoitioncs rcfolucrc , vel certi eas declinandOt 
vtin exemplis primz reguix facimus, pcrueuiie ad fimplicem xquatioaem re(o- 
labilcm per regulam auream. 

Prima refolutio. 

Fro aequationibus {implicibus, fiue vnius nominis. 

H JEc zquationis refolutio, nihil aliud requirit quam vfum regulzjaurcz,qus 
trad itur cap. 3 . Per hanc inucniendo quartum proportionalem ad tres termi' 
nos, quorum primus lic numerator dignitatum contentarum limplici zquationc: 
fecundus flt, quantitas cognita, atque eadem zquatione contenta; tertius fit fim- 
plex vnitas, vel alius vulgaris numerus indicans aggregatum dignitatum zqua- 
tione contentarum, cuius aggregati cognitio. defideraturtad hos tres terminosdn- 
uentus quartus terminus proportionalis ,erit zqualis , vel vni dignitati , vel ag- 
gregato dignitatum illius nominis, quz continentur propofira zquationci adeo- 
que huius dignitatis, vel aggregati dignitatum valor innotefeir. 

Exempli gratia propofira atque refoluenda fimplex zquatio ,fit7A s:ai tad tres 
terminos , quorum primus eft 7, fecundus 2 1 , tertius 1 , Inuentus quartus pro- 
portionalis eft 3: adedque A 2=3. Rurfus propofira zquatiofit tzAa sioSiad 
tres terminos, quorum primus eft 1 2. fecundus i o8. tertius i . inuentus quartus 
proportionalis eftp: quare Aa :r9.Rurfus data zquatio fit 5 A4 =80; ad tres 
terminos, quorum primos fit 5, fecundus 80. tertius i , inuentus quartus pro- 
portionalis eft I di hinc A4 md.Rurfus data zquatio fit 7A2 e=28:fi placet co- 
gnofeere valorem, quem habent 3Aa.'ad tres terminos , quorum primus eft 7, 
fecundus 28, tertius 3: inuentus quartus proportionalis eft 1 2; quamobrcaL.i 
3A2=ra. 

Nota primd, vt cognito valore primz dignitatis inueniatur valor vnius dignitatis 
alterius nominis, fufficit fimplex multiplicatio , dummodo intelligantur Logifti- 
cz feriptiones, ac przfertim,quod nomcn,fiue denominator dignitatis, fignificec 
produdumex tot primis dignitatibus fucce{fiucmultiplicatis,quot vnirates con- 
tinentur nomine, uuc denominatote dignitatis. 

Exempli gratia.In hypothefi quod A =2,manifcftum eft A i» A,hoc eft 2 »* 2 =4: 
adebquc Aa ^4: quia A2 =:A im A. In eadem hypothefi A3 =8, quia A tu A 
i» A =8:&prxterea A3 r=Aij> A A.Rurfus in hypothefi, quod A =3: Aa 
s= 9; Sc prztcrea A3 2=27: quandoquidem A in A,hoc eft 3 in 3 =9: atque As 
=: A M A : przterea A in A in A, hoc eft 3 in }in i S27, adc6quc A3 S27, 
quia A3 =: A in A in A. 

Nota fecundo. Vt cognito valore alicuius dignitatis diuerfz i prima, cognofeatur 
prima dignitas , fufficit radicum extra&io, & feire , quod patet ex feriptionuny 
Logifticarum intelligentia, nimirum A i s=R 1 4A2. Przterea A i r=R2yA3. Simi- 
liter A i erR3^A4- Et fic de exteris. Quatc.cxerapli gratia,fadla hypothcB, quod 
Ai =9, quoniam Riyp =3: etiam RiyAz =;3:ade6queAi =3. Similiter fafta 
hypoihcfi, quod A3 —8: quandoquidem Ra^8 =:2; etiam Ra^A3 c=2rade6quc 
Ai =2. Wfus, fuppofitoquod Aj =;32:quiaR4f3a sa :etiamR4f Aj cra. 
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De refolutione xquationum (5p 
Secunda refolutio. 

Pro omnibus xquationibus compodcis duorum nqminum 
habentium proportionem duplam. 

A MpIcAitur hzc fecunda refolutio, omnes, & folas zquationfrs duorum nomi- 
num, in quibus maius nomen ad nomen minus, habet proporiionem quam 
2 4J i, Polfcm iftascompofitas zquationes omnes compIeAi vnicahypothe(i,& 
explicare vnica feripeione Logiflica: id tamen non videtur conducere ad facilio- 
rem huius refolutionis intelligentiam; pro hac prxmitto hypothefim , m quadi- 
Hinguo tres cafus, amplcdlcntcs omnes xquationes refolubiles hac fecunda rc- 
folutione. 

Hypothefis. 

L Itera A, cft dignitas zquationc contenta. Literi M & N.funt tales dignitatum 
denominatores, vt M4./N =1 td i. Literx D & E funt dignitatum numera- 
tores, indeterminati fignificantes quemlibet vulgarem numerum , liue numera- 
torem dignitatis A. Tam denominatores M & N, quam numeratores D & E,fi- 
uc maiufcula,(iuc minufcula litcra exprimantur, camdem Egniheationem habent: 
minufcula exprimuntur quando apponuntur dignitati : alibi exprimuntur maiu- 
fcula. LiteraE, cft quantitas cognita, atque pofttiua , cui xquatur complexum.. 
ex diucrft nominis dignitatibus. Si in propofita xquationc quantitas F non foret 
pofltiuxvt Eat pofitiua,Eueaifcfta Egno t.fuHicit in ftugulis quantitatibus aqua- 
tione contentis (ignum mutare in oppofitum,iuxtd praxim 2.cap.4.Suppolitahac 
bypothcE, tres diucrfos cafus admittit problema. 

Primus cafus vt dAm t cAn s=F. 

Secundus cafus vt dAm — eAn s=F. 

Tertius cafus vt — dAm fcAn s:F. 

Oporteat in finguliscx propofitis caftbus rcfolucre xquationem. 

Solutio. Primo.duorunumeroru.quoru vnus eft Ea.altcrvcroeft F»« 4D, fumatur 
aggregatum quod vocetur P,tam in primo, quam in fecundo cafu.eorumdc verd 
iftorum numerorum differentia vocetur P, in tertio cafu. Secundo, Medietas ag- 1 

gregati duorum numerorum, quorum alter cft numerus E, alter eft Hi4P,vocc- 
lur X;corumdem iftorum duorum numerorum dimidia differentia, appelletur Z. 

Tertio, inuencis numeris X & Z:in primo cafu, dAn =Z. In fecundo cafu , dAn 
= X. In tertio cafu, dAn =:vcl X vel Z. Denique vt cognito valore numeri dAn, 
inucniatur valor vel An, vel Am, vel c An, vel dAm : fu£ciunt difla ad primam 
refolutioncmi vt melius conftabit ex huius refolutionis exemplis. 

Kota. Si inuentus numerus P, vt in folutione prxfciibitur habet radicem primam: 
commodum eft illam prius inucnirc iuxta dida cap.j. & deinde peragere reli- 
qua, qux prxfcribuntur . Si vero inuentus numerus P, non habet primam radi- 
cem: pro inuentionc aggregati, aut differentix, vt prxfcribitur , vttlis cft radica- 
lium numerorum additio, vel fubtra6lio,traditain parte tf.cap.a. 

Exemplum fccundx refolutionis in primo cafu, quando vterque numerus denomi- 
natus , atque contentus propofita xquationc cft pofitiuus , fiuc affcdlus Egno f. 

Data xquatio fit jAa t ^At crdj. Igitur D c=5>iteio E — dj itcmF —dj jhinc 
Ea sr3d;itcm 4D s=ao. Quare aggregatum duorum numerorum, quorum vnus 
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* eft Ezi fiue alter vcr6|cft F i» 4D, hoc cft tf 3 1» ao: hoc inquam aggregatum 

erit I a9^> igitur P s= 1 295: ergo 3 6: ergo diiferencia numeri E,quieR 

6, Sc numeri qui eft RifP>hoc eft 3tf,erit 30: ergo medietas huius difierentixi 
hoc eft Z = I $: ergo dAn= 15, quia exemplum fpe&ac ad primum cafum : fed 
dAn =5Ai:ergo5Ai m jtergoAi E=3;ex quo patet Ai =9:itera5A2 =45-& 
przterea ^Ai E=i8.Deniquc 43 t *8 t=<S3>vt afferebatur in propofitaxquatione. 
Exemplum fecundx refolutionis in iiecundo cafu , quando cx numeris denominatis 
contentis propofita xquationc , is qui habet minus nomen , eft negatiuus , iiu&« 
affeflusfigno —.Data xquatio fit ^A6 —3^3 — lya. Igitur D =3; item E— s* 
itcmF =isa>hincEa =25 : item 4D s: i a. Qu^irc aggregatum duorum nume- 
rorum, quorum vnuseft Ea, fiue 23, alter eft F i» 4D,hoc eft 1 3 2 1 2 : hoc in- 

quam aggregatum erit 1849: igitur Pr: 1849; ergo R14P rr43.- ergo aggrega- 
tum numeri E,qui eft y,& numeri qui eft Ri^P, hoc eft 43 : erit 48: ergo huius 
numeri medietas,hoc eft X =24; ergo dAn £=24, quia exemplum fpe^at ad fe- 
cundum cafum ; fed dAn =3A3:ergo 3A3 =24: ergo A3 =8: ergo A k2.Ex 
quo patet Aa =4titcm A3 =8: item A4S: 16 item Ay 2=32 : item Atf 2=54. Ex 
quibus vlterius conftat3Atf = 192: itemyA3 2240 : ac denique 3A5— 3A3 
132, vtaffetitur in propofita xquatione. 

Exemplum fecundx refolutionis in tertio cafu , quando ex numeris denominatis 
contentis propofita xquatiope, ille qui maius nomen habet, eft negatiuus, fiue.. 
affcAus figno — . Data xquatio fit , —2.^4 f 20A2 £=48: igitur D 2:2:; itero E 
za, aotitera F 2=48; quare Ea =400: itera 4D 228 EX his vlterius confta , quod 
differentia duorum numerorum, quorum vnus eft E2,hoceft4oo: alter eftF«« 
4D,hoceft 384.'fit numerus 16: adeoqueP ciidtcrgoRi^P 2:4. Igitur duorum 
numerorum, quorum vnus eft E, hoc eft 2o,alter eft Ri^P,hoc eft 4;aggrcgatum 
' erit24: & differentia erit id:igitnrXs;i2,&prxtertaZ2:8.'CrgodAn,hoceft 
aAa 2=12 vel 8. Hinc infero, fi 2 Aa= 12 tergo A2== : ergo A4 2:35 : igitur 
aA4 2=72: & prxterca 20A2 2=120: ergo— zA4t 20A2 =— 72 1 120 Il48,vt 
afferebatur in propofita xquatione . Faifta altera fuppofitione , quod 2A2 2=8.- 
infcro.ergo Aa S41& prxterea A4 =216; ergo 2A4 =232,& infuper 20A2 =80; 
ergo — aA4taoA2 2=— 32 1 80 II 48,vtafferitur in propofita zquationetadeo- 
que vetumeft, quod aAz s8. 

Rurfus,data xquatio fit _3 A4 1 1 80 A 2 == i < 3 1 7; igitur D 2=3 : item E 2= 1 80: itenL. 

F 2=1 £171 quare Ea =3 2400: item 4D 2=12. Ex his vlterius conftat , quod dif- 
. ferentia duorum numerorum, quorum vnus eft Ea, hoc eft 3 2400, alter eft F iit 
4D, hoc eft 19404: fit numerus 1 2995; adeoque P == 1 2995 ; ergo R i ^P 2= 1 1 4; 
Igitur duorum numerorum, quorum vnuseft E, hoc eft 180, altereft Ri4P,hoc 
eft 1 14, aggregatum erit 294, & differentia erit <35 tigitur X 2=147 ,& prxterea 
Z =233:ergodAn,hoccft3A2 2=147, vel 33: ergo Aa =49,vel i i.Hinc infero, 
fi A2 2=49: ergo A4 2:2401: ergo 3A4 227203 :item 180A2 =28820. Quare — 
3A4t 180A2 = —7203 1 8820 11 1617. Igitur in hac fuppofitione verum eft, 
quod afferebatur in propofita xquatione. FaAa rurfus altera fuppofitione,quod 
Aa 2=1 1.- infero , ergo A4 22 121! ergo 3 A4 2=3^3 ; item 180A2 2=1980. Qua- 
re — 3A4t 180A2 22—5^3 1 2980 11 i6ty. Igitur in hac fecunda luppofitione 
verum eft, quodafferitur in propofita xquatione. 

Denique data xquatio fit — 3Aat aaAi zzy: igitur D 2=3:Item E —22: itcmF ^17; 
quare Ear: 484: & prxterea 4D 221 2. Differentia inter Ea, hoc eft484, & F tit 
4D, hoc eft 7 iit i2,fiue84,erit 400. hinc P 2=400: & prxterea Ri^P 2:20; qua> 
re numerorum E, hoc eft 2 2,&Ri7P, hoc eft 20, aggregatum erit 42, differen- 
tia erit 2;; igitur X 2=21, & prxterea Z=i :crgodAn,hoc eft 3A1 =:ji,vel i: 
ergo i^Ai E=7, vel I 3. Hinc infero, fi lAi 2=7 :ergo lAa 2=49 : ergo 3A2 

2:147: 
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= 147: itim aiAi Quafc— sA» t **Ai — —147 t >54 H 7 » vtaflerf- 

tur in propofica zquatione.Fadia hypothafi, quod Z => ,cunc d An, hoc c(l 3 At 
= i,ergo lAi s:i/fr j: ergo lA* z=i .crgOjAt srj item aiAt 
^2Xftr 3.Quare— jAif aaAi s=— 3 ^fr 9 «t H 7» vt iti propofita 

cquacionc aflerebatur. 

C A P V T VIII. 

Veritates elementares Logiftiez. 

P A R S I. 

AxiontAU LogijHca. 

P Rimurn axioma. Dux quantitates, eidem tertiz quantitati xquales,(iue quoad 
magnitudinem, iiuc quoad valorem; etiam inter fc zquales erunt. 

Secundum axioma . Duo produdla ex eadem operatione Logiftica funt inter fo 
zqualia: quando^ fuperiores genitores inter (c,Sc pr^tcrca etiam inferiores ge- 
nitores inter fe xquantur. 

Tertium axioma . Produflum ex proprii didla additione eft maius quolibet ge- 
nitote. 

Quartum axioma . Produdlum ex proprie diila fubtradiionc , cft minus aliquo ge-> ' 
nitore. 

Qmntuib axioma . Quantitatum conftaaitium ex antecedente, & confeqHente ter- 
mino, qui connexi liot particula >», fer, td, atque commune confequens haben- 
tium; additio abfoluitur,quando manente eodem confequcnic termino, addun- 
tur termini antecedentes. 

Sextum axioma. Quantitatum conflantium ex antecedente, & confequente terminoi 
qui connexi lint particula in, fer, ad, atque commune confequens habentinio.. 
fubtraeiio abfoluitur, quando manente eodem confequente termino, fit fubtra- 
dio circa terminos antecedentes. 

Septimum axioma. Poli zque multas, & additiones realcs , Se fubtraAiones xqui- 
ualentes inferiorum genitorum inter fc xquiualentium: quoad valorem inuaria- 
tus manet fuperiof genitor. Hinc la =ia t to — 10. item A cA tB — B.Prxte- 
rea fuppofito quod B s=C, verum erit A m A t B — C. item A =A t C — B. Item 
A=AtB-C-BtC. 

OAauum axioma.Quandobareos,qux duci poteflduftu primo Geomctrico,& no-' 
minato, finguli termini oppofiti, uuc fingula punda terminantia lineas redas per 
bafim excurrentes , alTurgunt ad eamdem altitudinem : etiam tota bafis affurgic 
ad eamdem altitudinem, ad quam affurgunt didi bafeos termini , aut punda. 
Nonum axioma. Bafts quxeft reda linea , vel plana fuperficies, mota per exten- 
fionem quam habet: non caufat produdum ex vllodudu Geometrico : fcd tan- 
tum caufat obliquitatem in tali produdo, quando concurrit cum motu bafeos 
iuxta extenfionem, quz in bafi non inuenitur, 

Decimum axioma. Qualefeunque fint quantitates A,B,C, D.Suppofito quod A *d 
B =C 4 d D,legitimc fcquitur.ergo A/» D =:C i» B; & vicilfim, fuppofito quod 
A D =:Bi« C, legitime fequitur, ergo A*dQ =C ad D. 

Vndecimum axioma. Proportionalitas,fiue proportio quam habet vna ratio ad al- 
teram rationem , squalis efl proportioni , quam primz rationis antecedens ter- 
minus, habet ad fecundx rationis antecedentem terminum , quando vtriufque., 

illius 
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illius rationis cotifcquens terminus idem cfti boc eft A B refpcAu C 4</ B s 
hidC. 

Duodecimum axioma. Rc^a linea cum altera re<5ia linea, vcl plana fuperficie tan- 
tum concurrit in vnico pundo. 

Decimum tertium axioma. QuSndo arcum circuli femcl tantum interfecat,' aut re^ 
da linea, aut alius circuli arcus: hzc interfediio fit in vnicopundot 
Decimum quartum axioma. Dux fuperficies planx tantum fcmel concUtrunt,& hic 
concurfus, fiuc communis interredio, eft reda linea. 

Decimum quintum axioma. Anguli redilinei, aut plani inter fc habent cam proporf 
tionem, quam habent arcus, qui funtipforum menfurx. 

PARS II. 

‘1'hcortmata elementaria de froportionilfus. 

Theorema I. 

Q^lefcunque quantitates fintA, B,C 

D ico prim6. Legitimi fcqui A c:B, ergo AtdC =:B *d C. 

Diro fecundo. Legitime fequi A 4d^ s:Bdd C, ergo A sB. 

Theorema II. 

C^lefcuhque quantitates fint A, C, D, ita tam^H 

vt AadB £=C ad D. 

Ico primb. Legitimi fequi inuertendo, ergo Btd A =D adCl 
i J Dico fecundo. Legitimi fequi permutando, ergo A C =B D.' 

Dico tertii. Legitimi fequi componendo , ergo A t Ba</B s=Cf Dat/O: veler^ 

go A A t B sC 44iC t E>. 

Dico quartd. Legitime fequi diuidendo, ergo A —B ad BsC *-D ad D : vel ergo 
AarfB-AsaCarfD-C. ' 

Theorema IIL 

Qualefcunque fint quantitates A3>C,D,E,F, ita tamen vt 
A ad B s=D adE: 6i prxter» BadC t=E ad F. 

D Icq legitiine fequi cx ®quOi ergo A srD x</F.' 




Theo- 



Digitized by Googie 




Theoremata elementaria de proportionibus 73 
Theorema IV. 

Qualefcunque fint quantitates A,B>C. 

D ico In quinque fubfcqucntibus diuerfis feriptionibus , antecedentem tenni- 
num ad conlcquentem.eamdem rationem habere. 

Prima. A B. Quarta A in CnJhin C. 

Secunda. Qjjinta Cw Ait</C/j»B, 

Tertia. %ad x 

Theorema V. 

/ ^ 

Qualefcunque fint quantitates A3,C,D. 

D ico fubfequentes quatuor atquationes tales cfle.vt fuppofita vnius veritatt.' 
neceffario verx (int rcliqux omnes : tamctfi prima confiftat inter duas pro- 
portiones, rcliqux vcr6 confillant inter quantitates diuerfas i proportionibus 
Prima xquatio . A a J D. Tertia atouatin * - = ' 

Theorema VI. 



Qualefcunque fint quantitates A,B>C. 

D ico primb. AaJB srC «d ^ - 

Dico fecundo. AadBt=C*J~ in C.’ 

Dico tertio. AajB=CadB in ^ 

Dico quartb. A 4</B =C4</ X in B in C. 

Theorema VII; 

Qualefcunque, & quotcunque rationes propofitas fuerint.’ 

D Icq primb, femper verum efle, quod ratio produda ea omnibus iftis propo^ 
fias rationibus , fuccefllui multiplicatis ( hoc cft ratio ex omnibus iftis pro- 
pofitis rationibus compofita ) fit xqualis rationi , quam produdum ex omnibus 
antecedentibus terminis fuccefliue multiplicatis , habet ad producum cx omni* 
pus confequentibus terminis fucceffiufe multiplicatis. 

Exemplum prirax aflertionis. Datx rationes qualefcunque 
g, 2tdi. Ex his datis rationibus compofita ratio = j im i^in 6 im td 6 in 7 im 
g tn I. II 144^ 378. Si placent pluraexemplaconiuic fecundum raodumniul- 
tiplicandi rationes in parte 5. cap.a. Quod enim hicalTeritur, fpeculatiu^verum 
«iTc de ratione compofita , qux diueifa aon eft i rauooe ptodu^ per mulripli- 

K “ - -- 
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cationem,cicato,loco docetur in ordine ad pra£licain inuentionem rationis com> 
pofux, Huc produdx per multiplicationem. 

Dico fecundo . Semper verum efle , quod ratio extremorum terminorum, xquetur 
rationi compolitx ex omnibus illis propolitis rationibus , dummodo inter extre- 
mos illos terminos fic medix fint , vt continuatam rationum feriem conflituant.* 
hoc ell, vt in enunciandis omnibus iflis rationibus , bfs nominentur finguli ter- 
mini ab extremis diuerfi. 

Exemplum fecundxalTertionis . Datxitnt rationes continnx , (iuexquales , (iuc^ 
inxquales j fi, 6 4</4, 4 «rf 7, 7 3 «</9. Ex his compolita ratio 

Si placent plura exempla confule primum modum multiplicandi rationes in par- 
te j.cap.a. 

Theorema VIII. 

Qualefcunque fine quantitates AjB»C,D. 

D ico, feptem fubfequcmibus diuerfis feriptionibus, indicatas rationes, inter fe' 
.xquales efle. 

Prima . A io D B in C. Quinta. AtJC in D *d B. 

Secunda. . Sexta. 

Tertia. . Septima 

Quarta. AdJBinDdd C, 

PARS III. 

J^eoremata elewentariadependetitia ab Angulii. 

Theorema L 

Ex punfto C, dutSx fint tres redte linex C A, C D, C B,quae 
omnes fint in eodem planoj & redlx C A, & G B, fint 
ad diuerfas partes redtx C D. 

D ico primb, angulum A C D t D C B =:duobus reftis, quando punfta A,C,B, 
funt in diredlum. 

Dico fccundd, pundia A, C, B, efle in di redum, quando angulus ACD t D CB 
=; duobus redis. 

Theorema II. 

Dux rcftx line? C D & B E, fefc interfecent in pundlo A.' 

D ico angulos ad verticem oppolitos inter fe xquales cflctex.gr.angulumBAp 
aangulo C Abtpiaicrcaanguiui&fiACsiUgQloDAE. 



Theo- 
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Theorema III. 

Tres re «^2 line? A B, D F, G H , fint in eodem plano « atque 
rc6las A B, & D F, fecet td&z G H, in pundUs E, & C. 

D Icopri(n6.SuppoGco quod lin» AB & D F.fint para1Iclz:Iegitime fcquitur. 

Prim6, angulum internum xquari angulo externo ad camdem partem po- 
fito : hoc cft, angulum B E G = angulo F C G. 

Secundo, angulos alternos inter fe zquales elTc ; hoc e(l B E G =: angulo O C H. 

Terti6, duos angulos internos, ad camdem partem politos, flmul xquari duobus Fig* >2« 
reftis angulis ; hoc eft angulum B E G f angulo F C H = duobus redis angulis. 

Dico fecunud . Legitimi fequi lineas, A B & O F efle parallelas inter fe. 

Prim6 . Suppolito quod angulus internus , fit zqualis externo ad eamdem partem 
polito ; hoc elf, quod angulus BEGsanguloFCG. 

Secundo . Suppolito quod duo anguli alterni inter fe xquales fine i hoc cA, quod 
angulus B E G =: angulo D C H. 

Tertid . Suppolito quod duo anguli interni ad eamdem partem politi , fimul fint 
xquales duobus redis angulis i hoc cA , quod angulus BEGf anguloF CH 
=; duobus redis angulis. 

Theorema IV”. 

Sint duo triangula plana , & redlilinea A B C, & D E F. 

D ico, legitimi fequi, triangula A B C, & D E F, efle inter fe litnilia. 

Primo . Suppolito quod angulus A er angulo D, Sc infuper angulus B = an> F>g. >4* 
gulo E. 

Secund6 . Suppofitoqaod angulus A = angulo D , & infuper reda A B xi/D E = 

A C D F. 

Tctci6 . Suppolito quod reda A B O E =r A C D F 11 B C a</E F. 

Theorema V. 

Sint duo circulorum fetSlores F G H & F I K, in quibus 

anguIusG F H xqueiur angulo IFK. r» 

Ico, arcum G H arcum I K = redx GFd^/ redam I F. Fig. atf. 

Theorema VI. 

Sit quoduis triangulum A B C : & ex pundlo B , dudta 
Gc redb , fecans balim A C in pundio D. 

D ico prirn^. Suppolito quod angulus A B O = angulo D B C, legitimi fequi- Fig. 37 . 
tui AD4dDC= ABxifBC. 

K 2 Di- 
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Dico fecundd.Suppofito quod A D O.C = A B B C^legiticne fcquicur angu- 
ium A B D = angulo D B C. 

, Theorema VII. 

Sint duo quiuis anguli^qui (ingull arqualiutn circulorum, 
vel eiufdem circuli squalibus arcubus inliAant. 

D ico priitt 6 .Suppolito quod finguli ifti anguli habeant verticem, vel in centro, 
vci in circumicrcniU talis circuli, inter fe aequales erunt. Hinc fuppofito 
quod A (it centrum circuli , in cuius circumferentia (int punAa B, C, E. D : erit 
angulus B D C =: angulo B E C. 

Dicofecundb . Si prior habeat verticem in centro . alter habeat verticem in cir» 
cumferentia , prior erit duplo maior altero. IcianguluiB AC ad anguluou 
BEC£=a<rfi. 

Theorema VIII. 

In triangulo rcdVangulo A B C, ex punfto B , vertice reifti anguli, 
dudla Ht re^ B D perpendicularis ad badm A C. 

Fig, »a. Ico primo , inter R fimilia eUc tria triangula ABC.ADB.&BDC. 

I J Dico fecundd, A 0<ti/DB = DBai/DC. 

Dico tertio , A C BC = fi C OC. 

Dico quano, A C A B = A B 41/ A D. 

Dico quinto , ACq = ABq f BCq. 

Theorema IX. 

C Viufcunque trianguli , tres anguli incerni (tmul fumpti , atquafes fune duobus 
reais angulis. Hinc qualecunque fit crungulum A B C, verum cfi angulum 
B A C f A B C t B C A = duobus reais angulis. 

PARS IV. 

*rheorem»tA elementaria de duUtbtts Ceometrich, 
atijue nominatis. 



Theorema I. 

D Ico, A/vBduau I 4i/A /» B duau I s I s. 



Theo- 
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Theorema II. 

Q^lefcunque ex du£libus nominans fignificent flngula: ex literis 
E & F , dummodo P Q habeat rationem compofitam ex 
quatuor rationibus, quarum prima HtbafeosA ad ba^ 
fim C : fecunda (it altitudinis B ad altitudinem D: 
tertia ht du€his E ad dudlum primum; 
quarta fit dufhis primi ad dufium F- 

D Ico • A /« B duAu E *dC i» D duAu F = P 4V Q,. 

Theorema III. 

Ico» Am B duftu nuiAiaB duAu s c 1 1 

Theorema IV. 

D ico priin6» Ai»B doSu i A B duAu 3 s 2 sd 1, quando vnica bafeos 
extenfio decrelicir. 

Dico fecund6,A m B duau 1 A 1» B dudu 3 = 5 1 , quandb duplex bafeoa 

extenfio dccrefcit. 

Theorema V. 

D ico, A i» B duAu i ad A ia B duAu 3 ampliato ts iX ad'XiZ. 

Nota . X fignificat dimidium bafeos A ante dccrcmeniam . Z fignificiit di- 
midium eius, quod ex bafi A remanet poftdeccememum. 

. Theorema VI. 

D Ico i A /« B duftu t A «/» B duau 4 s a «i I. 

Theorema VII. 

D ico. A ia B duAu t ad A ia B duSu 4 ampliato SiXadXf Z, 

Nota » X fignificat dimidium bafeos A ante decrementum * Z fignificat di- 
midHun eius» quod ex bafi A remanet poft decrementum. 

Theorema VIII. 

D ico primo ,quando bafis Aeli linea: AioBda^a i adA iaB duiftu y sE 
xrfFUsGxrfH. Dico 
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Dico fecund 6 , quando bafis A cft fu perficies s At» h dudu i td Ai» h duAu 5 
=: jEsd sF 11 iGddH. 

Nota. E fignificat arcum,qui eft bafis, quando bafis, eft linea: quando ver 6 bafis 
eft feAor circulii litcra E fignificat arcum, qui terminat fedtorem , qui e(l bafis. 
F fignificat partem axcos qux correfpondet arcui E. fiue partem axeos qux inter-^ 
cipitur inter duas rcclas ab extremitatibus arcus E perpendiculares ad axem. 

G fignificat feaorcra terminatum ab arcu E. 

H fignificat , quod du^u primo producitur , ex radio arcus E , dudo in lineam F. 

C A P V T IX. 

Proponuntur fex hypothefes, in quibus aiTeruntur 
aliqux aequationes maxime commodf . 

Siue 

Nonnulla theoremata pro praxi fatis vtilia ,aflerentu 
aequalitatem inter diuerfas quantitates abfolutas. 

Prima hypothefis. 

Supponit duas quantitates X&Z quarum vna Ht maior alte- 
ra , qualefeunque tandem quantitates Hat. 

D ico primi) . X t= Xf Z f X - Z;rr j U ili f 

Dicofecundo.Z s X f Z — X f Z/>er 2 II 11 

Dico tertio. X t Zq s Xa f Zs r/ f X /» aZ. 

Dico quartb . X f Zq c: X ~ Zq r/ f X /> 4 Z. 

Dico quintd . X — Zq =: Xa f Za er — X /• aZ. 

Dico fextd . Xa - Za = X f Z/» X - Z. 

Dico feptimb . Xa Zaq s= X f Zq r» X >- Zq. 

Primx alTcnionis fenfus efle poteft , quod quantitas X fit xqualis aggregato ex di- 
midia fumma. St dimidia diiiercntia, quantitatum X & Z, & hunc lenium habet» 
fuppofico, quod quantitatum X&Z, maior fit quantitas X. 

Secundx alfertionis fenfus efle poiefi , quod quantitas Z' fit xqualis dimidio refi* 
dui, quod relinquitur, quando ex fumma quantitatum X &Z aufertur earom- 
dem quantitatum differentia, atque hunc fenfum habet , fuppofito quod quanti- 
tatum X&Z, minor fit quantitas Z. 

Tertix alTcnionis fenfuseft , quantitatum X&Z fummam in fe duflam, atquari ag- 
gregato ex tribus quantitatibus , quarum prima cft , quantitas Xdufta in fe: fe. 
eunda cft , quantitas Z duda in fe: tertia ell, quantitas X dudain duas quamU 
tatesZ. 

Quartx affertionis fenfus eft, fummam quantitatum X & Z in fe duAam, elTe xqua> 
Icm aggregato ex duabus quantitatibus, quarum prima eft, differentia quantita- 
tum X & Z in fe duda: fecunda cf), quantitas X duda in quatuor quantitates Z. 
Proprie tamen loquendo,hic fenfus Tupponir,quantitatum X & Z,maiorem effe X. 
Quintx affertionis fenfus eft , quantitatum X&Z differentiam in fe dudam , elfo 
xqualem refiduo, quod relinquitur, quando ex aggregato, quod oritur ex dua- 
bus quantitacibus,quirumprimacft quantitas X in fc duda: fecunda efi quanti- 
tas 
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tas Z in fc du(fla, aufertur producum ex quantitate X,du£ta in duas quantitates 
Z. Proprie tamen loquendo, hiefenfus iupponit quantitatum X & Z > maiorem 
ciTe quantitatem X* 

SextxadcrtionUfenfuseft, refiduum quod relinquitur, quando ex quantitate X 
dudla in fc , aufertur quantitas Z duda in fe : hoc inquam refiduum clTe xqualc 
produflo ex fumma quantitatum X St Ziduffa in differentiam quantitatum X Sc 
Z. Proprjd tamen loquendo, hic fenfus fupponit quantitatum X & Z maioreia. 
efleX, 

Septimx affertionis fenfus efl, quadratorum X & Z differentiam in fc dudam.zqua- 
ri produ(5lo ex quadrato aggregati quantitatum X & Z> duAo in quadratum dif- 
ferentix quantitatum X & Z. 

Secunda hypothefis. 

Supponit X-fZad?t:z?adZ}ic pneterea XfZ ad 
QadX: qualefcunque quantitates fint X,Z,P,Q- 

D ico primo, Qa srX r» X t Z. 

,Dico fecundo, Pa sZ taXfZ, 

Dico Tertio, X 1 2q srPa f Q*- 

Dico quarto, X >-Zq £=Pa t Qa tt —X i» 4 Z. 

Diligenter hic notandu,quod vniuerfaliter de quibufeunq quantitatibus propolita 
hypothefisteciam verificetur de redtis lineis cuiuslibet trianguli rediuguli ABC, 
in quo ex pun&o B vertice redii anguludui^a (it redla BD,perpcndicularis ad ba- 
fim AC,atq;ilIam fecansin D:quocafu,ex literis iu aflertionibus adhibitis,! itera 
Q=redfx A B: litera P caredx B C; litera X rrrefiae AD ; litera Z axredhe D C. 
Quodveroin vniuerfali no(lrahypothe(idocettertiaaflertio,idemiJlud eft.quod 
denominatis trianguli re^anguli lineis,hoc eft de vniuerfali noflra hypotheli re> Fig. 
(IridU ad redias lineas triangulum rciSangulucon(lituentes,docec maximi nomi- 
nata illa propofitio, quxd fuo inueotore Pythagora, vfque in hunc diem paflim 
appellatur Pythagorica : & rcuera maximam vtilitatem habet in rebus Geome- 
tricis; atque hzc caufa c(l,quod iterum a nobis propofita fuerit hoc modo rcftri- 
.dta, in afiertionc Theorematis 8 - partis 3 . huius capitis. 

Primx affertionis fenfus cfi, quantitatem Q in ic dudfam,xquari produdlo cx quan- 
titate X, duAa in aggregatum ex quantitatibus X3cZ, 

Secundx affci tionis fenfus cft , quantitatem P m fe dudlam, xquari produdlo cx 
quantitate Z, dudla tn aggregatum ex quantitatibus X & Z. 

Tertix affertionis fenfus cft, aggicgatum cx quantitatibus X &Z dudluroin fcj, 
xquari aggregatu cx duabus quantitatibus, quarum prima efl quantitas P dudla 
in fe: fecunda cft quantitas Q dudla in fe. . . 

9uartx affci tionis fenfus eft , differentiam quantitatum X & Z duiSam in fe, xquari 
rcliduo , quod relinquitur quando cx aggregato , quod oritur cx duabus quan- 
titatibus, quarum vnaeft P in fe dudla , altera cft Q in fc dudla , aufertur produ- 
cum ex quantitate X dudla in quatuor quantitates Z. Proprii tamen loquendo, 
hiefenfus fupponit quancitatum X& Z, maiorem cfTcX. 



Tcr- 
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i8o Logiftica; vniuerfalis Lib.I. Cap. IX. ^ 
Tertia Hypothefis 

ConHderat tres qualefcunque quantitates A, B, C, & cliilinguic 
tres diuerfos cafus> in primo iupponit quantitatem A xqaa- 
ri aggregato ex quantitatibus B & C , in fecundo fup* 
ponit quantitatem A e(Te xqualem quantitati B; 
in tertio cafu fupponii quantitates AjBiCi 
eflfc continue, proportionales. 

I N primo cafu, fiue fuppofito quod A s=B f C: Dico Ai =:A f B inCet 
fBz. 

In fecundo cafu, fiue fuppofito quod AcB] DicoAfCqsAt Bf CmC 
tt f Bz. 

In tertio cafu, fiue fuppofito quod A«/ B ai/C i dico verum effe. 

Pritnb^tCq=TtBitCa. 

Secundo A f Cq =Az f z Bz f Cz. 

Tcrti6 Bz =A f Cq -Az- Bz -Ci. 

Alfertioois primi cafus , fenfus cft , quod quantitas A dufta in feipfatn , fit cqualis 
•ggregato duarum quantitatum, quarum vna eft produ^Sum ex furama quantita- 
tumA & B du&a in quantitatem Ci altera cfi quantitas B du(3a in feipfam ; fup- 
ponit tamen hacc aifertio., quod quantitas A fit jcqualis aggregato quandu- 
tumB&C. 

ACfcrtionis fecundi cafus , fenfus cft , aggregatura quantitatum A & C duSum inj 
fe.elfc aequale aggregato ex duabus quamitatibus.quarum vna cft produ- 
'£tum ex fumma quantitatum A, B, C,ciu<fta in quantitatem C: altera cft quanti- 
tas B dudfa in feipfam > fupponit tamen hzc aftertio, quantitates A & 6 inter fe.« 
squales elTe. 

Tertij cafus prima aflertio , affirmat produiftum , quod habetur ducendo in k ag- 
gregatum ex medietate quantitatis A , & tota quantitate C , efle squale aggre- 
gato trium quantitatum , quarum priraacft quarta pars quantitatis A duifts iiL. 
(c i fecunda eft quantitas B du&a in fe ; tertia eft quantitas C duAa in fe. 

.Tertij cafus fecunda alTcrtio .dicit , aggregatum quantitatum A & C dudum in fe; 
efle squale aggregato trium quantitatum, quarum prima eft quantitas A duAa^ 
in fe; fecunda cft duplum produifti ex quantitate B du&a in fe i tertia cft quanti- 
tas C du£la in feipfam. 

Tertij cafus tertia alTertio pronunciat.quantitatem B duAam in fc : squari refiduo, 
quod relinquitur , quando ex aggregato quantitatum A & C dudf o in fc , aufer- 
tur aggregatum cx tribus quantitatibus , quarum prima eft quantitas A duda.. 
in fci fccuuda eft quantitas B du£fa in fe , tertia eft quantitas C du&a in feipfam. 
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Theoremata afferentia aquationes 8i 
Quarta Hjpothefis. 

Supponit X iri Zzs A; & pneterea X2 1 Z2 £=B qualefcunqutt 
£at quantitates X & Z , Hc tamen vt X Ht maior quam Z. 



P Ritnz alTcnionis fenfus eft, quod in propoficabypotheli, quantitas X iitzqiia* 
lis quantitati >qux producitur cx additione , in qua dimidio primz radicis 
aggregati ex quantitate B, & duabus quantitatibus A, additur dimidium radicis 
illius quantitatis • quz relinquitur , quando ex quantitate B fubtrahuntur dux 
quantitates A. 

Secundz alTertionis fenfus eft , quod in propollta hypothefi , quantitas Z fit zqua- 
lis quantitati, quz producitur cx fubtradione , in qua ex dimidio primz radicis 
aggregati cx quantitate B.& duabus quantitatibus A.fubtrahitur dimidium pri> 
mz radicis illius quantitatis, quzcclinquitur.quaudocxquantiuceBiubtra- 
togtur duz quantitates A. 



Supi^nii duas redbs A B & G D fefe interfecances in E 
^bere cerminos, fiue pun^ A, B,C> D> ia circumfe* 
rentiaeiafdem circuli. 




D Icopriffld. ^ 

a 1 



a a 



Quinta Hypothefis. , 



leq AEmEBsDEmEC.' 



?'g. 36. 



Sexta Hypothefis. 



Supponit a pun£to A extra circulum conftituto dutJlarn re- 
^m A B tangentem circulum in B:& alteram retSUm 
A D, prius in C, deinde in D, occurrere eiroim- 
ferentis eiurdem circuli. 



Ico D Am ac s=ABq.' 



Tig.3f; 



L' 



CA* 
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S2 Logiftic*VniuerfaIisLib.I.Cap.X. 

C A P V T X, 

De indendone. 

P Roponuntur tres diuerfx LogiRicx reguix, inuentioni feruientes, quando in- 
uenicnda eA, vcI folutio propofiti problematis, vel demonltracio theoreou* 
tis, auc folucionis alicuius problematis. 

Prima Regula Logifticac. 

Vdlls pro inucniendis, aut problematum foludonibus,aut theore- 
matum demonftradonibus ,* pradertim quando in illis agitur 
de squalitate inter quantitates non produftas ex dudti- 
bus Geometricis nominatis. 

P Rimb.Diligentcr expendendo quid quxratur vel aaeratur,& lingulas condinV 
nes, qnas inuoluic quxAio,vel alTertio : adhibita fi prodeA figura , annotetur, 
piimd quxfitum > fiue aOertio : fccundd quxfiti , fiue aflertionis conditiones fin- 
gulx, atque tn his notis obferuetur, vt fint breues, di Ain(Ax, Sc commodx; tales 
ver6 erunt, fi fian* adhibita breuiori faiptione LogiAica-, non alTumcndo plure* 
diuerfas, atque incognitas dignitates, quam necefiarium fit. 
Secundd.AfliimacuraNiuatiofcripta in aliqua ex annotatis conditionibus , vel ex 
tali conditione facili infitribilis , atque exprefla breui feriptione LogiAica ,&G 
hxc a/Tumpta xquatio inuoluic diuerfas dignitates incognitas, ac fieri poffit, li- 
beretur ab omnibus incognitis dignitatibus, diucrfis ab vna illa.quam placet fer- 
itare, quamque ided appellamus dignitatem feruandam : & reliquas incognitas 
dignitates, ab hac feruanda dignitate diuerfas, dicimus rcmoucndas dignitates. 
Tcrtib . In difcurfu inchoato ab affumpta iquationc liberata a dignitatibus retno- 
uendis, aifumacur altera cx annotatis condicionibus , Sc noua xquatio inferatur, 
qux iterum liberanda erit a dignitatibus rcmouendis,fi tales dignitates inuoluat. 
Atque ita fuccefliue aAumendo lingulas annotatas conditiones , difeurfus pro- 
ducatur, vt tandem habeatur xquatio , qux 8ccx lingulis annotatis conditioni- 
bus dependeat, Sc prxterca non inuoluat vllas dignitates incognitas, qux diiacr- 
£x fint i fcruanJa dignitate. 

Quarto. Inuentx huius xquationis partes, ordinando, ac contrahendo, inferatur 
xquatio maxime ordinata, atque contra<Aa;ordinata crit,li in vna cins parte con- 
tineantur omnes feripeiones inuolucntcs dignitatem feruandam : in altera vero 
parce tantum contineantur cognitx dignitates, aut numeri; contra Aa erit fi 
ciufJcm fpcciei feripeiones diuerfas non contineat. 

Quinto. Refoluendo hanc maxime ordinatam, & contradam xquationem, inuenia- 
tur valorretenex > fiue Icruatx dignitatis : atque ex huius feruatx dignitatis co- 
gnitione , reddantur limilitcr cognitx , rcliqux prius incognicx , atque adhibitx 
dignitates, i retenta dignitate diucrfx ; quod facili eA , quandoquidem in di- 
fcnrfu neccAario inucnietur lingularum valor,cxpreAus, vel per dignitattm-. 
rccincndam,atquc iam cognitam, vel per alias dignitates, aut cognitas, aut cx his 
cognofcibiks . Hoc modo inucnicur , ac cognitum fit , quidquid per incognita! 

digni- 
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dignitates prius cxprciTum , adedque incognitum inucniebatur , vel in quxftib- 
ne« vel in ailcriione, vel in conditionibus LogiUica feriptione exprcllts. 

Nota primb. Sipropofita problemata , aut theoremata pertineant ad Arithmeti- 
cam, plerumque non prt^cft figura: veram li pertineant ad Geometriam, vtplu^ 
rimum iuuat figura. In cafibus in quibus hiuat figura, prius fieri debet, fic vtre- 
prx.entct veluti iam fadum.vcl inuentum, illud quod faciendum, vel inuenien- 
dum proponitur: vel certe vt reprzfentet illa,qu( iuuat in figura videre, vteom- 
modius intclligatur difeurfus. >> 

Nota (ecundd, Vt fingula fiant, qux in hac prima Logifticz regula przfcribunturt 
vtiiia funt propemodum fingula, quz in prxcciientibus capitibus docentun alia 
tamen frequentius, alia rarius vfum habent . Verum quid in quouis cafu iuuet, 
ftatuere nd potefi, nili prudens iudicium eius.qui iuxta przfcriptam regulam di- 
fcutfum inftituit ,- is enim intclligendo quid agat , ex ipfa difficultate, quam vi- 
det fuperandam cfle,vt iuxtd regulam profequatur difcurlum:non difficulter col- 
ligit , atque inielligit , quid ex pluribus illic propqfitis , libi vtile fit in cafu , in- 
quo vcrlatur. Eo Kre modo , vtmedicusex morbi curandi cognitione, intelligit 
quale ex fibi cognitis rcmcdijsadhibendom fit. 

Secunda regula LogifticjB. 

Prxfertim vtilis pro inuenienda proportione , quam habet 
quantitas X ad quantitatem Z : dummodo iingulx ifta: 
quantiutes X, & Z genitx fint ,ex aliquo c^em> 
vel diuerfodudu nominato. 



P R imd. Confiderando prius quis fit duAus nominatus, ex quo producatur quz- 
libct cx quantitatibus X & Z: fingulz illz quantitates exprimantur compen- 
diata feriptione Logillica, quz indicet, bafim quz ducitur, altitudinem in quam 
bafis ducitur, Sc duAum cx quo quantitas producitur . Pxztcrca breui feriptio- 
ne Logillica annotentur fingulz hypothefeos conditiones. 

Secundb.Sibi inuicem ordine fubfcribantur quatuor rationes, ex quibus prima fit, 
illa quam habet bafis quantitatis X bafim quantitatis Z: fecunda ratio fit, 
quam habet altitudo|quantitatis X «^/altitudinem quantitatis Z ; tertia ratio Iit, 
illa, quam habet du^us ex quo oritur quantitas X,«^dudum primum : qoartz. 
ratio fic, quam habet dudus primus 4ti duwlum ex quo oritur quantitas Z. 

Tercib . Huic primz quatuor rationum feriei , adfcribancur fucccifiub aliz feries 
priori zquiualences, fed commodiores ad inueniendam rationem fimplicem , at- 
que coropofitam ex rationibus tota ferie contentis: donec habeatur rationunu. 
feries, prioribus quidem feriebUs lingulis zquiualens, fic tamen, vt in hac ferie, 
contentarum rationum termini commodi fint, ad inuenicnd.im fimplicem , & fa- 
cile intelligibilcm rationem compotitam, cx omnibus huius feriei rationibus. 
Quart6. Inueniatur ratio fimpiex,& cognita, quzcompofitafic ex omnibus vicimz 
illius feriei rationibus . Hax erit ratio quam quantitas X habet ad quanticarenu 
Z, quz proinde erit cognita. 

Nota primo. Si aliquz ex conditionibus annotatis iuxtd primum regui; pr^feriptum, 
neque afleranc proportionem, neque zquacionem : confuicum e(l pro illis (ubfli- 
tuere xquiualentcs conditiones , quz aiferanc , vel zquacionem , ycl aliam pro- 

L a por- 
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portionem . Videri pofTunc exempla in theorematis Euclideis inuoluencibus an- 
gulorum proprietates: pro quo confule caput ii. 

Nota fccundb .luxtadiflain parte capitis 2. dc multiplicatione : idem prorfus 
fignificat , rationum nuiltiplicario, & rationum compofitio ; 3 c conftqucnter in- 
uciiirc rationem compofitam ex omnibus alicuius propofita: fenei r itii nibus, 
idem plane eft, ac inuenire rationem , qux producitur cx luccdlina multiplica- 
tione omnium rationum taliferic contentarum, l ixc rationum multipiicatio.liue 
compofitio, dupbci diucrfo modo docetur in citata parte 5. cap.a . 

Nota tertio . Scricrum, de quibus in tertio prxfcripto agitur, xquiualentia non vi- 
tiatur, per hoc quod rationum termini tantum mutent ordinem , (ic vt omnes 
confequentes termini non definant quidem e(fc confequentes termini , fed tan- 
tum refpondcant diucrfis eiufdem fcrici antecedentibus; vt manifefte patct,prx- 
fertim cx fecundo modo inueniendi rationem compofitam. Huiufmodi vero or- 
dinis mutatio in terminis confequentibus rationumtcodem ordine perfeueranti- 
bus terminis antecedentibus, frequenter maximam affert commoditatem pro vfa 
regui*. 

Nota quarto . Quando in vna cx didis rationum feriebus , inucnitur aliqua ratio 
compofita cx duabus, vel tribus rationibus, pro hac vnius feriei compofita ra- 
tione , fubflitucrc in altera ferie rationes componentes , aut e contra ; non vitiat 
jrquiualcntiamj qux prius inucniebatur inter tales duas rationum feries. 

Tertia Regula Logifticx. 

Vtilis pro inueniendis , aut problematum folutionibus, aut 
theorematum demonfttationibus; fed procedentibus 
magis vaga, atque difficilis pro vfu pra(Slico.‘cele- 
berrima tamen apud mathematicos. 

P Rim6 . Supponatur fadum , quod prxfcribitnr faciendum , vel vci um , quod 
afferitur, & dcmonltrari debet : & fi commodum videtur ( vt in Geometricis 
plerumque contingit J adhibita figura,annotetur affertio, & finguix conditiones, 
quas inuoluit hypothefis, in qua fit affertio. 

Sccundb . Ex affertione , & hypothefeos conditionibus , inferantur confequentiar, 
donec pcrucniatur ad aliquod confequens , per fc notum , vel dcmonftratum-, 
vel conceffum; vel certe ad confequens, cuius fallitas aliunde conflat. 

Tertio. Incipiendo ab illato confequente aliunde cognito, inferantur fucceifiui illa 
ipfa,cx quibus hoc confequens illatum fuit; hoc modo continuando difcurfum, 
tandem inferetur ipfa affertio prius propofita, atque fuppofita; hxc habebitur ta- 
li difcurfii legitimd dcmonftrata, eo ipfo, quod confequens, a quo difeurfus in- 
choatus e(l,aut per fc notum fit, aut legitimi dcmonflratum. Si verd iuxta fecun- 
dum prxfcriptum inflituto difcurfu pcrucniatur ad confequens , quod aliunde 
conflat faifum effe: legitimi inferetur falfam effc affumptam aflcrtiorfem ; quia cx 
illa fcquitnr faifum. Si denique pro difcurfu iuxta fecundum prxfcriptum infli- 
tuendo, affumatur faifum effe, quod afferitur, vel probandum cfl : atque hoc di- 
fcui fu/infcratur faifum, fiucimpoflibilr.Iltde legitime inferetur impoffibilcm effe 
faliitate cius, quod afferitur, vel probandum cfl; ac propterea coflabit verum effe» 
quod afferitur, vel probandum crat.luxta principium fundamentale artis fyllogi- 
(licx , cx vero nihil, nili verum, cx falfo fcqui quidlibet. 

N(J- 
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Nota prim6 -Hxc regula proprii videmur relolutioiliue analyfis antiquxMa;hcfe> 
os. Circa hanc regulabcnc notat doclillimusMarinasGhetaldus, initio libri pntrt 
dc refolutione,& edpoiitione Matbcimtica: quod duas partK habeat raaxitr.i di- 
uerfas inter (e ; prior pars magis propi ic refolutio dicitur , & continetur primo, 
ac fecundo rcgulxprxfcripto , prout a nobis proponitur . Hxc rciolutio d -fini- 
ri poteft afliimptio veritatis, vel falfitatis quxfiti, & ex illa, legitima illatio alicu- 
ius confequentis, cuius veritas, vel falfitas aliunde conflat. Altera rcgulx pars, 
qux magis proprii compofitio appellatur; concinetur tertio reguix pixlcripto. 
Hxc compoficio definiri potcfl , alfumpeio prupofitionis cuius , aut ventas , aut 
falfitas aliunde conflat, & ex illa, illatio, aut veritatis, aut fallitatis illius alTertio- 
nis.qux debebat probi ri . Quando tamen ( vt in tertio prxfcripto dicitur) pro- 
banda propofitio vera aiTumitur, Sc ex illa falfum infcrcur, atque hmc infertur (al- 
fam etfe aifumptam propofitionem; vel certe probanda propofitio falfa alTumi- 
cur,&ex illa fa!fuminfertur,atquc hinc concluditur veram efie affumptam pro-; 
pofitionem: talis difeurfus appellatur deduAio ad impoffibile. 

Nota fecundd. Euclides, Archimedes, Apollonius Pergeus , & plures ali) ex prx- 
flantilfimis antiqux Mathefeos cultoribus , frequenter proponunt deduflionent 
ad impoffibile : vbi vero compofitionem adhibent, ante illam non prxmittunt re- 
folutionem ; tamen per refolutionem ab ipfis inuenta cfTe, qux fcripferunt, vide- 
tur vt indubitatum fupponi d Ghetaldo. Hoc cercum,nihil a compt^tione diuer- 
fum requiri, vt propofitio legitime demonflrata fit :& refolutionem tantum vti- 
lem elfe, vt cognofeatur veritas, ex qua inferri polfit, quod dcmonflrandum cft. 

G A P V T XI. 

Nonnulla exempla primae reguix LogilHcx.' 

N Oca, In difeurfibus exemplorum primx reguix Logidlcv.' 
fer I . fignificat,per primam conditionem. 
fer 1. fignificat,per fecundam conditionem. 
fer «,fignificat,per antirhefim, fiue praxim i. cap.4.' 
prr fignificat, per partem 4. cap.2. 
fere, fignificat, per primani refolutionem cap. 7. 
fer d, fignificat, per praxim 6. cap.4. 
ftre, ^nificat , per praxim j .capk4. 
prr/*, fignificat, ^r praxim 5 .cap .4. 

fignificat, fradiones reducendo ad commanemdenominatorem, de qoal 
redu£lione agit pfasis j. panis 3. cap.a. 
fer h, fignificat, per praxim 2. cap. 4. 

Hx citationes paulo frequentius rccumint ; qux ab his diuerfx, atque neceffarix 
erunt, notabuntur pofl difeurfum, in quo adhibentur; hic verd prxnotatas, fimul 
proponere atque exponere volui: tum quia frequentiores funt: tum vtLogiflicx 
candidati incelligant , quam paucas praxes inter fc diucrfas requirant exemplo- 
rum difeurfus , tametu in fingulis fetb ent^mematis citetur , vade conllet ptx- 
tnifij . qux (ubauditur, & re^uirCTctur ad formandum imegruiQ SyllogUmu^» 
cui cnfoymenM xquii^et. • 



FARS 
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P A R S i 

Continens faciliora prim* regul* Logiftica: exempla, pro quibus 
proponuntur, & iuxta reguiz pncfcripta foiuuntur aliqua 
problemata panicularia , fiuc reftri«ffa ad particulares, 
liue indiuiduales numeros. 

Problema I. 



Inueniendifint duo numeri, quorum maior eftX, minor efle 
Z : Tuppoflto quod fciatur iliorum aggregatum elTe 
I oo. differentiam elTe 40. 



Qiyefitum.Cognofccndi numeri lunt X & Z. 

Prima conditio, X f Z = i oo. 

Secunda conditio, X — Z £=40. 

Difcurfus. /»rr 2. X -Z =4o!ergo^rr4, X =40 f Z: fed per i.XfZstoo: tei- 
tnr40f Zf Z=ioo:crgo/fri,4of iZ sioo.-ergo^rr^, 2Z =100-40* 
ergo aZ= 5 o: ergo per e.Z sje : fed X =40 f Zi ergo X =40 + 30 U 70. Con- 
flat igitar X = 70, fie prstctea Z =30. 



Problema II. 



Inuenlendi funt duo numwi X & 2 , quorum differentia fit r 2: 
& ratio minoris numeri X ad maiorem 2 , fit 2 «it/ 3. 

Quatiitum. Cognofcendi numeri funt X & Z, 

Prima conditio, Z —X =11. 

Secunda conditio, \ * 4 Z st 

Difcurfus. Per t. Z — X = 1 2 : ergo ^rr a, Z = 1 2 f X : fed per 2 .X Z =2 > . 

ergo /er ai, X m 3 =12 f X »» 2 ; ergo /er S, 3X =24 f 2X : ergo /er «, »X 
iX =14 1 ergo per b X =24 : fed 2 ai 2 f X t ergo Z =1 2 f 24II : igitur X 

= 24, &pr«tcreaZ =35. -r » & 



Problema III. 

Inueniendi funt duo numeri X & 2 , quorum aggregatum fit 6o,' 
& ratio minoris numeri X ad maiorem 2 , fit 2 3 . 

Ouxlitum. Cognofcendi numeri funt X, & Z, 

Prima conditio, X f Z =50. 

Secunda conditio X « 4 Z =a ti 3. 

DI- 
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Exempla primae regulae Logifticae 

DifcutCus.F^r I . X f Z — tfo. : ergo fer a,X = 6o —Z, fcd pen.XtdZs: zadu 
ergo 6a~-Z *d Zszdd ergo fer d, 6o i» j et — Z /V» j =Z >« z : ergo fer b, 
i8o-3Z=zZtergo/rr4*, iSoszZf 3Z:crgo/«-^,i8o=5Z:crgo^frr,Z 
s= jd.-fcdX sstfo -Zxrgo X =6o —36 11 i4:igitur X =24, 8f prastcrcaZ = jtf. 

i r Problema IV. 

Inueniendus eft numerus XtfuppoHto quod fcuntur duo 

X, 



Quzfitum. Petitur numerus X. 

Vnicaconditio, X — ytfaiX — 4SSI «</41 
Difeurfus. Per conditionem X — 7« X — 4 = i «^4 : ergo fer d, X —76,$» 4 = 

X .-4 M I- ergo prr (fr ,4X -304 =X -.4 : ergo , 4X- X = -4 f 304 : 

ergo fer 3X 5=300 : ergo /rr r , X t=i 00. 

Problema V. 



numeri 76 &4>qui unguli unc minores numero 
& pranerea condet defedhim 76 a numero X ad 
defe£lum 43 numero XtefTe, vc i ad^. 



Inueniendus numerus X > fuppofito quod feiantur duo n«> 
meri 60 & 40, qui fine mHores numero X> & prfterea 

confiet excefTum 60 fupraX>adexcefium 40 
rupraX>efievt 3 ad i. 

Quziitum. Petitur numerus X. 

Vnica conditio, tfo "tX 4i/ 40 —X t=3 1; 

XTifeurfus. Per condicionem So— X4<^40"-X =3 *d i ?ergo^errf,tfo»»X ttt 1 !3 
40 —X in 3 tergorer i, tfo — X =120 —3X tergorer f>*"Xt 3X5=1 «•-tfot 
ergo fer b, sX i=do : ctgo fer r, X ==30. 

Problema VL 

Inueniendus numerus X, fuppofito quod defedhis 60 a numero X 
ad exceflura numeri 1 80 fupri numerum 3^ fit> ve i ad 5. 

Quclitum. Petitur numerus X. 

Vnica conditio, X —do td tSo —X s='i id $l 

Difeurfus . Per conditionem , X — tf o 1 80 —X = 1 4 d yxi^Ofer d, X —do in $ 
— 180 — X /« 1 tergo ferb , 5X —300 =si8o— X:crg0^fT4, 5X f X Ci8o f 
300 : ergo/rr b, dX =480 ; ergo^rr o X =8o* 

Prot • 
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Problema VIL 

Numerui 6o diuidendus fit in duas partes X & Z , ita vt tertia pars 
numeri X> addita quintae parti o umeri Z producat 14. 

Qusdeuns. Pnantur numeri X &Z. 

Prima conditio, X f Z 

Secunda conditio,X ptr 3 et fZ fer 5 s:i4. 

Difeurfus. fer t.XfZ s:6o: ergo /er e, X =6o — Z: Icd fer 2, X fer i et f Zfer 
5 cs 14: ergo 60 — Z fer 3 « f Z /rr j = 1 4: ergo ftr e,6o fer ^et — Zfer} etf 
Z /er 5 = 14: ergo /er 4. — Z/er 3 ee f Z ^er j = 14 et —60 fer 3 H 1 4- ao II 

— tf.Scd/er^,-Z/er3ettZ/ers=s--5Z/er 15 et f jZferi^ :crgo — jZ 
/er I J et f 3Z/er I j S3— ; ergo/ere e/^, — aZ/er i j =— tf ; ergo/er/, — 
aZ* — I j II —90 : ergo/ere,Z =43 : fed X s=6o *-Z ; ergo X =< 5 o —45 
li 1 j. Igitur X =i 5. & pneterea Z =43. 

Alius difeurfus pro folutionc eiofdem problematis , fed declinans paruam ilUmJ 
moldliam caufatam d fraAioi]ibus,fiuc particulis /er, in priori difeurfu. Proboc 
difcurfu pono hypothefim , quod X/«r 3 = A .quodque Z /er j =B, Hoc fup- 
pofito. 

Qtjatlltum. Petuntur doo numeri 3 A & jB. 

Prima conditio. 3A f 5B s:6o. 

Secundi conditio, A t B c: 14; 

DIfeorfus. Per a, A t B = 1 4 : ergo/er e,B e; 14 A : ergo 3B = 1 4 — A t* f II 7* 

— 3 A: fed /er 1, 3 A t 38 s=tfo- ergo 3 A 1 70 -I A ±60 : ergo /er «, 3 A -5 A 
zs 60 -70: ergo/er i, --a A = — i o: creo /ere, A K3: ergo 3 A =15: fed qui* 
fer i,3At5BerSo.-/er4, 38=60— 3A 11 60 —15 U45: igitur 58=45; igitur 
quia X =3 A& Z =58, patet X =15 & Z X45. 

Problema VIII. 

Numerus 348 .diuidendus fit in duas partes X & Z , fic vt tertia 
pars numeri X, addita quanat parti numeri Z, fiiciat 98. 

Quaelitum. Petuntur numeri X & Z. 

Prima conditio, Xf Z =348. 

Secunda conditio, X/er 3 ee f Z /er 4 =98.’ 

Difeurfus , Per I, X f Z =348: ergo/er 4 , Z ==348 -X ; fed /er 1, X /er 3 ee f £ 
/er 4 =98: ergo X/er 3 ee f 348 —X /er 4 =98-- ergo /er e, X/er 3 ee f 348 fer 
4^*“"X/er 4x98 tergo /ere, X /er 3 ee— X/er 4x98 ee —348 /er 4 11 98 — 
*7 11 it:fed/erg-,X/er 3 ee— X/er4X4X/eriaee— 3X/eria llX/er la.-er- 
go X/er 1 2 =1 1 : ergo/er/, X xi i . a II 132 : atqui Z X348 —X ; ergo Z 
= 348-13211116. Conftat igitur X x 13 s, & pratterca Z xa 1 6. 
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Exempla prima? reguk Logifticje 8p 
Problema IX. 

Inucniendi funt duo humeri X & Z , quorum differentia fit 
12, 8c quarta pars numeri 2, ablata a tertia parte nu- 
meri X, relinquat numerum 9. 

Quatfifum inucniendi numeri X & Z, 

Prima condicio> X —Zszn. 

Secunda conditio, X /er 3 ee — Z /er 4 trpT 
Difeurfus. Perprimam conditionem X -Z =12: ergo /er 4, — Z sia — X:fcd/e,» 
2,X/eriet -Z /er 4 =9 : ergo X/er 3 « f » * -X 4 =9; ergo e.X /er 
3 M t I a 4 e/ — X r 4 spicrgo X /er 3 « —X /er 4= 9 e/— 1 2 /er 4 

II 9 -3 ll(Jfcd/<r^,X/er3 e#-X/er4S4X/er i2er-3X/er 12 IlX/er 12; 
ergoX/er 12= tf:ergo/er/, X S5/» 12: ergoX =72: fed quoniam — Z =ia 
— X, ct/am/er A, Z s— 12 f X .• ergo Z s — 12 f 72 II tfo ; igitur X S7i , & 
prattCrca Z stfo 

Alius difeurfus incipiens a fecunda condicione: per hanc X /er 3 et — Z /er 4 =9: 
ergo /er «, — Z/er 4 =9 ee — X/er 3 : fed quia — Z/er 4 = — Z /er 4: etiam 
/''■/» — Z/er 4 »■« 4 s — Z : ergo — Z= 9 in 4 ee —X /er 3 eV» 4 11 36 ee — 4X 
/er 3; fed /er i, X -Z s i atcrgo X 1 3 -4X /er 1^=12: ergo /era.Xee — 

4X/er 3 = 12 - 3(5 11 — 24 : fed quia 3X s 3X etiam /er/, X S3X /er 3: 
ergo 3X/er 3 ee -4X /er 3 = -24 : ergo /er e , -X/er 3 = -24; ergo /er /, 
— ■“*4 II --7a; ergo X = 72: fed quia/er i , X — Zs 12 , cri am . 
/er - Z = 12 -xil 12 - 72 11 -tfo tergo - Z =t -tfo tergo /er A, Zs 6o.< 
verum X =72. 

PARS II. 

Alia exempla prlmaj regulz Logiftica: , in quibus proble- 
mata partieuhria primf partis,proponuntur,& foluun- 
tur vniucrfaliter. 

I N prima parte huius capitis propofita problemata diximus particularia, quia re- 
flricla fnnt ad certos , atque indiuiduales numeros :& confequenter proble- 
mata vniucrfalia hic appellamus , qu* non funt rcflriAa ad certos , fiue indiui- 
duales numeros: talia funt, quar continentur hac fecunda parte, & non differunt 
d problematis prioris partis , nili quod ha:c fint vniucrfalia, illa particularia ; vt 
fic melius appareat differentia , qua; intercedit inter problemata inferioris ordi- 
nis, qua: funr particularia, & altioris ordinis , quxfunt vniucrfalia. 

Nota primo. In foluiione vniucrlalis problematis , non inucnicur indiuidualis ali- 
qua quantitas, aut numerus,quxficofacisfacicns: fcdfolucio quxinucnitur, do- 
cet vniucrfalitcr,quid faciendum fir in quolibet indiuiduali cafu problcmatis,vt 
quxfito fatisfiatrfiuc exhibet logifticarafcriptioncra,quam fufficit exponere iuxtd 
praxim 9. capitis 4. vt habeatur particularis lolutio in quolibet cafu polfibili, 
quem admittit problema vniuerfale. 

Nota fecundd. Liter« «, b, c, d, e,f, g, h, qux pro citationibus adhibentur in di- 

M “ fcur- 
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fcurflbus : in hac parte retinent lignificationcm illis concelTaiQ, & declaratam-, 
initio huius capitis. 

Problema I. 

Inueniendas funi dux quantitates, quarum maior (it X, minor 
Z:fuppofito quod cognofeatur illarum aggregatum B, 

& differentia A. 

Qusfltum. Petuntur quantitates X & Z. 

Prima conditio, X f Z =:B, 

Secunda conditio, X — Z = A. 

Difeurfus . Ttr 2, X — Z = A: ergo a, X = A f Z : fcd i, X f 2 = B : ergo 
A t Z f Z = B:ergo/rr^, A f aZ =: B .-ergo^rr 4, aZ = B — A tergo ftrf, 
Z a= B — A ftr a : fed X rtA f Z : ergo XsAe/fB— A^^rallaAtB— A 
per a 11 A t Bper 2; igitur X = A t B^rr a : & prattcrca Z s= B — A ^rr a. 

In cafu problematis i. partis antecedentis : A =: 40. item B = 100. In hoc cafu A 
IfBper a =40 1 100. per a II 7o:adc6queX = 70. Pratterea B i— A per 2 e= 100 
— 40 per a il 30. adebqucZ = 30: ex quo patet quomodo vniuerfalis folutio 
hic illata, contineat folutionem particularem problematis 1. partis i. 

Problema II. 

Inueniendz funt quantitates X & Z : fuppofito quod differentia 
quantitatum X & Z fit A : quodque quantitas X ad quan* 
titatem Z habeat rationem DadE. 

Quaefitum. Petuntur quantitates X & Z. 

Prima conditio, Z — X = A. 

Secunda conditio, X tdZ e=D *d E. 

Difeurfus. Per i, Z —X e=A : txgoper *, Z a=A f X: fed per a,X «t/ Z c: D £.- 
ergoX^i/A f X t= D ddE: ex%operd, X /«E = A f X/»D: ergo/rrr ,X»» 
E s= A D«/ f X »■« D; ergoprr 4, XiaEenf X /» — D = A /» D: ergo 
prre,X »/» E — D=; A i»D : ergo per f, X s= A«»D^<rE — D: fcdZ s: A f 
X : ergoZ sr A « f A i»DperE — D. 

In cafu problematis 2. partis i. A = 12 : item D =: 2 : item E ^3 ; igitur A i» D 
prrE — Dc= 12 iietperj—iH i^per i II 24,adedqucX = 34 ;quoniam ver6 
ZsAf XII 13 f 24 11 36; etiam Z e: 3^. 

Problema III. 

inucniendae funt quantitates X & Z, fuppofito quod ipfarum 
aggregatum fit Arproportio vero XadZ fit,vt D ad E. 

Qu^zlitum. Petuntur quantitates X & Z. 

Prima conditio. XtZ = A. 

Secunda conditio, X edZ^sD tidE. Di>. 
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Exempla primx reguJx Logiflicx pi 

Difcurfus. Peri.XfZs: A: ergo fer «, X = A -Z : Icd fer i, X = D -<^E; 
ergo A — Z 4^ Z r= D «^E r ergo fer <4 A — ? E = Z /'» D : ergo fer e, A /« 
E rr - Z /» E = Z »» D : ergo />rr 4 , A /V» E = Z D r/ f Z /« E : ergo «rr e, A 
/»E = Z/«DtE:crgo/fr/,A/»E /rr Df E = Z; fcd X = A - Z ; ergo X 
s:Af/_A wE/rrDfE. 

In cafu problematis 3. partis i. A = tfo; item D = a. item E = 3. igitur A /» E fer 
Df E=3<So/«3/>rr2 f 3 11 i8o/>fr j»35, adcoquc 2 5e 3 6. Praiterea A-Z 
~ ^ 9 .^ 3$ 11 24 : fcd X ^A -r Z ; ergo X =; 24, 

Problema IV. 



Inuenienda fic quantitas X : fuppofito quod cognita: fint du® 
quantitates A & B , quf fingute fint minores quantitate X,* 

& prxterea cognita fit proportio C4r</D,aequalis pro- 
portioni, quam habet differentia quantitatum X 
& A, ad differentiam quantitatum X B. 

Quatlltum, petitur quantitas X. 

Vnica conditioX - A 4,/X -B«=C4,/D: 

Difeurfus . Per conditionem . X A 4</ X - B sr C 4d D: ergo fer / X - A D 
= X ~ B »•» Cj ago fer e,X w D r/ - A »» D t= X »» C rr - B »» C: ergo fer ei 
X i« D r/ f X »/» — C r: — B »>t C rr f A />i D : ergo fer r,X/aD*-Cs=— >B 
in. Cer f A w D .• ergo fer /, X 

In cafu problematis 4. partis i. A 75» item B ES4; item C — i j item 
D = 4.Igitur*“Vl^ J 1 ’fll loo.quarc in 

cafu citati problematis X» top» 



Problema V. 

Inuenienda eft quantitas X ; fuppofito quod cognitae fint duE 
quantitates B &C, maiores quantitate X , & pratterea co- 
gnita fit proportio D ad E, atqualis proportioni, quam 
habet differentia X &; B, ad.differentiam X & C. 



Quaffitum. Petitur quantitas X. 

Vnica conditio. B-XeJC-XezD aJE. 

Pifcurfus.Per conditionem, B - X4dC-X = D4</E: ergo fer </. B - X »» E s= 
C ^ X />? D: ergo per e, Bi/t Ei/ ^ X ij» E := C /» — X D : crgo per 

B /'» Em — c i» D r: — X <» Dr / f X»'» E II X /» — D Mf X /» E : ergoX /a 
— D M fX »»Es=Bi» E M — C/»D : ergo^rre,X »» — D f E =; B/«E m — 
C i» D : ergo fer /, X c= — 

Siippolito cafu problematis 5. 'partis r. B =2 do; item C =: 40; item D=t 3, ■item E 

=3 I . igitur == 11 f 2 ^ 11 11 3 o. 



M 
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Problema VI. 

Inuenienda eft quantitas X ; fapponto quod cognicx fintdu^e 
quantiutes B & Qquarum prior B (it minorjaltera C fit nia> 
ior quantitate X > &pratterea fciatur proportio D 
atqualis proportioni, quam habet diiFerentia 
quantitatum X & B, ad differentiam quan. 
titatum X & C. 



Quzficuin. Petitur quantitas X. 

Vnica conditio, X ■— B 4</C ~X =D E. 

Difeutfus. Per conditionem X— B4</C — X=:D4<^E: ergo ptr </, X — B i> E := 
C — X /» D ; ergo ftr e, X /s E et ^B tti E s=C ia D et —X ia D s ergo per a, X 
iaEetfX imD szC i»Dr/ f B <» E : ergo per e, X ia E f D c=C fB 
iH E : ergo f er/,X = 

Suppofito cafu problematis 6 . partis i. B s do: item C = 1 8o:itcm D s i: item E 

= J. Igitur j, .jo+jco jj ij 

Problema VII. 



Cognita quantitas C » diuidenda fit in duas partes X & Z : ita ^ 
aggregatum ex | &: |, Hc aquale quantitati F : qualefcunque 
cogm*tas quantitates figniheent literz D,E,F, dumm^ 
db id fit pofTibile. 

Qt^xiitum. Petuntur dux quantitates X & Z.' 

Prima conditio. X f Z s C. 

Secunda conditio, X per D er f Z ptr. E c: F. • 

Difeurfus. Ptr t , X t Z C: ergo ptr x,X =C ►- Z ; fed^er 2, | f | e=F: 

crgO"D“T t — r •• ergo perg^ 1 5-7^ tr ir . ergo — 

F; ergo ptrf, E /« C — Z« f D»j» Z = Fr» D r» E : ergo per e. Er»Cer f Z 
M — £ er f Z />t D s F /« D ia E; ergo ptr 4 , Z «* — E er f Z »» D = F /» D »» 
E er — E ia C: ergo per t,T, r» — E f D 3 F r» D rn E er — E /x Ctergoper /".Z 

__ F in D IQ £ ct •- £ iQ C 
— * ' -EtD • 

In cafu problematis 7. partis^. Ce= do: item D ~ 3; item E 3 5>itetnF 8 14. Igi- 
tur J1 11 ^ 11 4 1 . Igitur Z S4 5 : 8e 

prxtcrea C Z 3 1 ;; quoniam igiturX s C —Z-' etiam X s i j. 
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Exempla primaj regulic Lopiftic^ oi 

LkJvm. ■ 

Cognita quantitas C,diuidenda fit in duas partesj quarum 
minor X, & maior Z ; fic vt aggregatum ex quantitate 
Xjdiuifa per quantitatem D, & quantitate Zjdiuifa 
per quantitatem E, producat quantitatem F. 

Quaclitum, Petuntur quantitates X & Z, 

Prima conditio, X f Z = C. 

Secunda conditio, X D « f Z E = F. 

Difcttrfus.Per i,X f Z =: C: ergo per a,Z =aC — X: fed per 2,5 1 § =F •* 
«go| t = F.ergo f = F:«g° !”■ 

=; F: ergo ftr /, E /» X « f D C - X = F in D in E : ergo per e, E en X et f 
D//I C« — D /«X=:F i» D//» E: ergo^er^ , E /» X « — Di»X — F »>• D w 
E ff - D »» C f ergo per e, E -D m X =3 F in D in E et -D 1* C: ergo perf, X 

r -I FtnDinEft — DtnC 

In cafu problematis 8. partis li C := 548; itemD =: 3 > item £=34; item f =3 98. 

Igitur H 1 3 2 i igitur X r: 1 3 a : fcd Z 

=3 C -X II 348 - 133 11 ai6 : ergoZ = ai^. 

Problema IX. 

Inueniendi funt duo numeri, quorum maior X , minor Z, diffe- 
rentia vero fit C : fic vt relinquatur quantitas F , quando 
a quantitate X diuifa per E , aufertur quantius Z 
diuifa per D. 

Quifitum. Petuntur quantitates X & Z. 

Prima conditio, X — Z = C. 

Secunda conditi», 4 •“ 0 == F. 

Difcurfus.Per i,X — Z —Cicrgopcrr», — Z — C — Xsfcdper 2,-j —5 rsF: 

ergoi t'-;‘ = F.ergo, t =F^e'g<’ f"* 

— F: ergo ptr f Dr» X e/ f E /'» C — X =F inhin D : ergo per e, D iteX etj 
E i» C e/ — E i» X = F //> E /a D •• ergo per n,D en X et — E in X=:¥ in E in 
Z) tt — E//> C ; ergo tere , D *— E »* X = F »» E in D et — E<* 0 : zt^operf, 

X , ■ F 10 b in D »t— B in C 

— O-b ‘ ^ ^ • C I • 

In cafu problematis 9. partis i. C s ii; item D = 4; item E = 3,'itcra F=3 9.Igt-> 
jyjF^jnD«-E..c )-»_■» jj jgg ^ 3tfll72jergoX = 72; 

quia ptr 1 ,X -Z =Cetia per t~X -C =; Z: quare 7» - i a s= Z: adeoqi^ 
Alius difeurius pro foutione problematis 9. Prr i, X — Z = C : ergo wr X = C 

tZ:fedper2,| - 1 =F:ergo - B = F: ergo/>fre,s tl “B == 
F.' ergo /'er K,| — 5 =3 F — ; : ergo/»er^, c; F — igitur 

luppofito quodH = F-EiCtiamperf,“^^=H:crgo;er/,D- 
E i» Z = H *» E I» D; ergo perf ^ Z s: — 



Digiti^ 



94 Logiflicx vniuerfalis LiKl.Cap.Xl.Par.il. 

In cafu problematis 9. partis i.C=: i 25 iteraD = 4;itcmE = j:itcmF=;5».Ioi_ 
tur F - c =s j) - Y 5 : adcbtjue H = 5 .. ergo H in E in D = 3 />; 3% 
4 U tfo ; cr^oZ s3 fed X— .CfZlI u 60 U -^2 : igitur X— 72. 

PARS III. 

Exempla priraaf reguk LogilHc?» pro quibus vtilis eft refoludo 
compofit? aquationis, qu? capite feptimo fecunda eft. 

problcmatahuius partis particularia funt , reliqua tria funt vnincr- 
lalia - attamen rcquifita pro folutione problematum , aut particularium . aut 
vmucrfalium . qu® continentur prxccdentibus duabus partibus, non fufficiunt 
ad foluenda hxc problemata ; etenim virima, 6 c maximd fimplex arquatio, quae 
indifcurfumferturcompofitaeft. atque adeo pr6 eius refolutione non fufeit 
prima, atque facilior refolutio capitis fcptimi.icd requiritur iflius capitis fecun- 
da, atque difficilior rcfolutiot vel certi difeurfus ita inftiruendus eft, vt dedi- 
nando compofitatn *quationcra.tandcm inferatur limpicx «quatio, quod etiam 
• requirit aliquid diucrfum ircquifitis pro folutione procedentium problema- 
tum. Qupniam ver6 h*c problemata folui poffunt.tum rcfoluendocompofitam 
«quationem.tuin declinando «quationem compofitam: fingulis problematis hu- 
ius partis appono duplicem difeurfum: prior inxrt problematis folurionim me- 
diante refolutione «quationis ; pofterior infert eiufdem problematis 
folutionem independentcr a refolutione compofit® «quationis ; hanc tamcT£ 
lunoncm infert dependenter ab «quationibus capitis 9: atque pot.ffimum affu^ 

hypothefim huius capitis . Quom^o 

cognofcanir.qu®®quatio vtiJis fit.arquearrumcnda in quouis difcuriu ^tde- 
conffitionibus problematis, CUIUS folutio inferenda eft per difeurfum Vthoc 
nrSs"rueinno;nX^^ 

nous qu? in nonnullis problematis priccdunr difeursu declinanti «quationcni 
compofitami has negligete pofTunt. qui non laborant in re tam paru® difficulta- 
• tisi pr®terea , vt ryron.bus magis prodeflem. aliquos ex dilcurlThus declinanti- 
bus compofitam «quationcm propono diuifos in diuerfas partes : reliquos fine 
tali interruptione continuatos propono, vt requiritur pro folutionis nitore 
Nota . Pro citationibus quas requirunt dikurlusjkctx r,i,Teii~ 

nent fignificationC- ipfis concedam initio huius capitis.In hac parte paL® ali® ci- 
tationes frequentes funt:f®pi enim citanda fecunda refolutio capiSs fcptimbvel 

r r, fignihcatper refoluttonem fecundam capitis 7, 
ftr ihi , fignificat per prim® hypothefis cap.9. primam aflertionem; 
ftr ihi , figniheat per prim* hypothefis cap.9.fccundam affertionem 
ftr ihi , fignificat perprim® hypothefis cap.s.tertiara aflcrtioncm.dc fic*c*teris; 
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Exempla primaj regulcc Logiftica? P5 
Problema I. 

Inuenirtf duos numeros X & Z , quorum aggregatum fit 1 2; pro- 
ductum vero ex vno numero ducto in alterum fit 20, 

Qua>(itutn. Petuntur numeri XScZ. 

Pruna conditio, X 12. 

Secunda condicio, X inZzzio. 

Primus difcurfus deducens ad*c]uationcia compofitam , Per i,X f Z = Ti: ergo 
fer 4 , Z s= 1 2 — X: fed />rr 2, X /» Z = 20: ergo X /» 1 2 — X s= 20t crgo per e, 
Xi» net tX/» — Xs:2o;crgo per r.iaX — X2 = 20: cr^operee,X = 10; 
adeoque Z, hoc cft 1 2 — X = 2 . 

Nota pro fecundo difcurfu: quod in cognitis conditionibus inucniaturX f Z, qua* 
re vlterius per difeurfum inucniendo X — Z, habentur omnia requifita , vt me- 
diante prima, & fecunda aflertione primx hypothefeos cap.j.cognofcantur fin- 
gulx ex duabus quantitatibus X & Z . Ad cognofeendum valorem X — Z, vci> 
lem clTc alTertionem 4-capitis p,cognofcitur ex co,quod hzc xquatio condet ex 
tribus membris X m Z. itera X t Z, item X -- Z , ex quibus duo priora facile co- 
gnofeunturex duabus propofiti problematis conditionibus, adedque cogniruni 
fit tertium membrum X — Z, cuius valor inueftigatur priori parte fecundi di- 
fcurfus, & cognitus affumitur in fecunda parte, vt problematis folutio inferatur. 

Secundi difcurfus prior pars , 1^4, XfZqsX >-Zq et fX in 4Z : fcd quia- 

per I, X f Z 13 12, patetX f Zq 144; przterca, quia/rr a, XinZ — 2o,con- 
ftat X 4Z C3 80; ergo 144 = X — Zq f 80: ergo /er 4, X --Zq s: 144 — 80 
11 ^4: igitur X — Z = Kiy64 11 8. 

Secundi difcurfus altera pars. Ex fecundi difcurfus priori parte condat, X •— Z cr 
8:przterea/rr i,X f Zs 12 .•ergo^rriAi et 2,condatX sio: item Z=; 2. 

Problema II. 

Inuenire numeros X & Z , quorum ditFcrentia fit 8 : 
produflum vero ex numero Xdudto in nume- 
rum Zfic 20. 

Quzdtum. Petuntur numeri X & Z. 

Prima conditio, X — Z = 8. 

Secunda conditio, X/» Z 20. 

Primus difcurfus deducens ad compofitam zquationc Per r,X — Z — 8:ergo per n, 
— Z 23 8 — X ; ergo^rr A, Z — 8 1 X ; fcd per 2, X Z e: 20 : ergo Xin ~-8 
t X=: 2o:crgo/rre , X f» X «tX/« — 8 = 20 : ergo per e, Xz — 8X = 20: 
ergo per c e X tr 10: adebquc — 8 f X hoc cftZ= 2. 

Nota pro fecundd difcurfu, quod in cognitis conditionibus inueniatur X — Z:qua- 
rc per difeurfum inucniendo X f Z, habentur otonia requifita, vt mediante affer; 
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tione prima, & fecunda primae hypothcfis cap. 9. cegnofcantur fingul^ quanti- 
tates X & Z.Iam vero ad cognofcendum valorcm X f Z, vtilcm erre^aiTerti&nem 
4. prima: hypothcfis cap. 9, cognofcitur exeo , quod ha>c aquatio confiet ex 
tribus membris, X in Z.itemX — 2 ,itcm X f Z, cx quibus duo funt connita,fiuc 
facile cognofcibilia cx propofitis,& cognitis problematis coditiombusradcoque 
cognitum fit reliquum membrum X t Z, cuius valorem inquirit pi ima pars fc* 
eundi difeurfus: Sc aflumitur in fecunda parte, vt inferatur problematis folutio. 
Secundi difeurfus prior pus, per 1 1&4, confiat X — Zqrt f X //> 4Z = X f Zq; fcd 
X — Z =3 8 : adeoque X — Zq = 64: pratcrca quia per a,X »» Z = 20; pa- 
tet X 4Z =80 j igitur ^4 f 80 = X f Zq: igitur 1 44 = X f Zq: ergo K i ^ 1 44 
saXtZtcrgoXfZsria. ' l 

Secundi difeurfus altera pars, px priori parte confiat,X fZzzn: prctcrca cx pri- 
ma conditione confiat X — Z =8; igitur/>rr lii etz, confiat X =3 ig : & pra- 
terca Z =3 ». 

Problema III. 



Inueniendi duo numeri X & 2 >ita vt produdtum ex numero 
X dudlo in Z, fit 20: & prxterca aggregatum ex qua- 
dratis numerorum X & Z fit 1 04. 



Quafitum. Petuntur numeri X & Z. 

. Prima conditio: X /• Z 33 20 . 

Secunda conditio, X2 f Z2 := io4r 

Primus difeurfus deducens ad aquationem compofitam. Per i,X/» Z 3r 20 :crgo 
^rr/, Zs= 20 per X:{cd per 2,X2 f Z2 33 104: crgoX2 ef f 20 per Xi] — 104: 
ergoX2 «■j['400^rrX2 33 1 04: erg^^rr 4,400 /rr X 2 ~ lo^^Xzxrgoper/, 
40033 104 — X2 M Xa; ergo 4oo'5io4Xa — X4: ergo peree,X iq ;Sc 
prztcrea Zir 2. 

Nora pro fecundo difcurfu: quod in cognitis conditionibus non inucniatur, aut X 
f Z, aut X — Z: quare vt habeatur huius problematis folutio , fimilis folutioni 
allatae in fecundo difcurfu prxccdentiuni problematum ; prius X f ZtdeindeX 
— Z inucnitur;idc6quc hunc fecundum diuido in tres partes .Prima inquirit 
valorem X f Z, pro quo vtilis cfi alfcrtio 3,primx hypothcfis > quia cx tribus 
membris, cx quibus confiat huius afliertionis xquatio,vnum cfi X aZfacilc 
cognofcibilc cx prima conditione : alterum cfi Xa f Z2 , facile cognofcibile ex 
fecunda conditione; tertium cfi X f Zq , cuius prima radix cfi X f Z: quantitas 
cuius valor in hac prima parte inucniri debet. Scennda pars huius difeurfus , in- 
quirit valorc X— Z.non difficulter cognofeibiletn ex aflertione 5. primx hypo- 
thcfis cap.pffiuius enim alfcrtionis aequatio continet tria membra,quorum vnum 
X »'« aZ innotefeit cx prima conditione; alterum Xa j Za cognofeitur ex fecun- 
da conditioncuertium membrum efi X — Zq.cuius prima radix cfi X — Z:quan- 
titas cuius valor inucniendus cfi hac fecunda parte. Tertia pars ex cognitis 
quantitatibus X f Z,atquc X — Z infert problematis folutioncm , vt in prxee- 
dentibus fadum fjit. 

Prima pars Iccundi difeurfus per i Aj, confiat Xa f Za « f X/» aZ =X f Zq : fcd 
per fecundam conditionem Xa f Za 33 io4,& prasterca per 1 , patet X in 2Z S3 
40: ergo 104 1 40 = X f Zq; ergo 144 sa X f Zq ; ergo R14144 hoc cfi 1 2 = 
XfZ. 
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Secunda pars fccundulifcurfus. ftr tii5,conftat X» fZa « — X/» iZn X— Zq; 
£ed ftr i,Xa f Za =io4;prxterca ftrt,\imZs: 20 1 adc 6 que Xi* 1Z3. 
— 4o:igitur 1 04 — 40 “ X — Zqrergo X — Zq = «4:ergo X — Z = R 1 II 8. 

Tertu pars fecundi difeurfus . Per primam partem X f Z =: 1 1, & per fecundam^ 
panemX ■— Z~ Srigitur^m^i r/2,X:=ie, dcprxcereaZsz. 

Problema IV'. 

Inueniendi funt duo numeri X&cZ, quorum difFerenda Gc . 
8: & quadratorum aggregatum fit 104. 

Quzfitum. Petuntur numeri X 3 c Z. 

Prima conditio, X ■- Z =: 8. 

Secunda conditio X 2 f Z2 := 104. 

Primus difeurfus deducens ad zquationem compoiitam.Prr i ,X — Z s 8: ergo fer 
«,Xr=8f Z: ergo X2 s=8 f Zq II ^4! idZ f Z2 : fed fer 2«Xs tZa =: 104: 
ergo ^4 1 itfZt Z2 tZa = io4:ergo/rr ar/i ,t6Z^2Zi 1=104 — 64 :ergo 
2Z2 f idZ =40: cigo fer e c,Z = 2,adc6que X — 10. 

Mota pro fecundo difcurni; quod in cognitis conditionibus inueniatur X — Z;qua- 
rc viterius per difeurfum inueniendo X ia Z, habentur omnia requifita . vt me- 
diante difcurfu adhibito in prob. 2. huius partis, cognofcaturX.de etiam Z . Ad 
cognofccndumvaloremX /« Z.vcilemelTeaircrtionem 5.hypotheGsi.cap,9,co- 
gnofciturexeo.quod huius aOertionis xquatio condet ex tribus membris , ex 
quibus Xa f^a innotefeit ex fecunda conditione : alterum membrum X — Zq» 
facili cognofeitur ex prima conditione : quare reliquum X ia Z innotefeit . Ita* 
que difeurfum diuido in tres partes.In prima inuenitur valor quantitatis X ia Z. 
In fecunda.eodem prorfus mqdo > vt in prima parte fecundi difeurfus prof^lema- 
tis a, ex cognitis quantitatibus X Z , atque X — Z.inuenitur X t Z. Denique 
in tertia parte.ex cognitis quantitatibus X t Z, atqueX — Z.inucnitur valor un- 
gularum quantitatum X & Z. 

Secundi difeurfus prima pars;>rr .condat, x* t Za «— X ia aZ sX — Zq: 
fed fer a,Xa f Za = io4:& prxterea fer t, X — Z :=8: adedque X — Zq S64: 
ergo 1 04 rr — X ia aZ =: ergo ftr 4, — X ia aZ = 64 — 104 II — 4o:quarc 

XraZ := ao. 

Secundi difeurfus fecunda pars .Perii ±, condat X — Zq #/ 1 X w 4Z =X f Zqj 
iedferi, X — Z = 8 : adeoque X — Zq = «4 .• prxterea , quia per primam par- 
tem X M Z = ao : patet X ia 4Z=; 8oi igitur 144=: X f Zq ; ergo Xf Z =a Rif 
11 la : ergo X f Z = 12. 

Tertia pars fecundi difeurfus. Per fecundam partem, X f Z c: i a s fed per primant 
conditionem , X — Z s 8: igitur 1 Ai , rs 3 , X = 10, & prxterea Z e= 3. 
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Problema V. 

Inueniendi duo numeri X & Z, quorum aggregatum fit 1 2, 
quadratorum vero aggregatum fit 104. 

QuxIitum.Pcrunrur numeri XSf Z. 

Prima conditio.Xt^r: 12. ;] 

* Sccundacondicio,X2tZ2 = 104. 

Primus difeurfus deducens ad xquationem compofitam ■ Prr i, X f Z =: 12 : ergo 
^rr 4, Z = 12 — X :ergo Z2 2= i 2 — Xq : fed prr 2 , X2 t Z2 = io4:ergoX2 
« t I* — -''•‘i = '04 - atqui 12 — Xq= 144 — 24X1X2 : ergo X2 t >44— *4 
X t X2 s 104: ergo fer» et i, 2X2 — 24X= 104 — 144 U — 40 : ergo fer h, 
— 2X2 t 24X =40: ergo fer r r, X= 10 & .prxterca Z = a. 

Nora pro fecundo difcurfu, propemodum idem quod notatum eft circa fecun- 
dum difcuifumpriccdentis problematis : nimirum in prima hypothcficap, 9, 
non inueniri quidem xquationem vtilem vt ex cognitis problematis conditio- 
nibus immediate inucniatur valorquantitatumX &Z : fed tamen primi hypo- 
thefis afTcrtionem 3. continere iquationem vtilem, vt inucniatur valor quanti- 
tatis X i» Z: deinde ex hoc valorc cognito,& fecunda conditione, facile inueni- 
ri valorem X — Z: denique ex cognito valorc X —Z, Sc valorc X t ? , qm ha- 
betur ex prima conditione, innotefccrc valorem lingularum quantitatum X & Z, 
vt petitur in problemate. 

Secundus difeurfus declinans iquationem compofitam. Prr fZze/fX iit 

aZ r= X fZq : fed fer 2 , X2 f Z2 =5 104 ; & priterea X f Z =r 1 2 : adeoqut^ 
X f Zq 144 : ergo 104 rr t X /'» 2Z = 144.- ergo per » , Xin 2Z — 144 — 
io4lKo: ergo Xi)iZt= 20. lam vero^rr i A5 , X2 f Z2 rr >- X /» aZ _ X — 
Zq;fed oflenfum cft,X iit Z — ao.adeftquc X in 2Z — 4o:atque fer 2 , X 2 -f Z2 
= 104: ergo 104 — 40 = X— Zq : ergo 64 cr X - Zq : ergo X -Z =R 1 464 
11 S.Quoniam vero X — Z = 8,& priterea fer i,X t Z = i atetiaroprr i^i et 2, 
patet X =s 1 o, & priterea Z e= a. 

Problema VI. 

Inueniendi funt duo numeri X&Z, ita vtX du6lus 
in 2, producat 15; differentia vero quadratorum 

X&Zfiti6. «V 

Quxlitum. Petuntur numeri X & Z. 

Prima conditio, X Z c= 1 5 . 

Secunda conditio. Xa —Z2 = i5. 

Difeurfus deducens ad compofitam iquationem . Prr i,X /» Z tr 1 5 : ergo ferf, 
ZTZi^ferXi ergo Za = i j prr Xq ; fcdprr 2, Xa -Za = 16 : ergo Xa et - 
I j ftrXq =: 1(5 .-ergo ftrb, f/e,Xa M — 22J fer Xa =: 16: ergo 4,-225 
fer Xa id — Xi : ergo ferf, — 225=3 16 — XaiwXalI 16X2 — X4 : ergo 
prr A, X4 -* I dX 2 := 2 2 5: ergo fer c r, conflat X s= 5, & priterea Z = 3 . 
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fecundus difcurfus declinans asquationem compoliram. Fada liy jothe(i,quod Xi 
f Za A j quoniam^fr iiX in Z=: 15.& in upcr per 1/^3 Xa f Zzet fX in zL 
= X f Zq; patet Af 30 S:X t Zq: & fimilitcr qni.i/>fr lAj.Xa f Z2 et—Xin 
aZ = X — Zq: conitat A et— 30 = X — Zq: igitui X f Zq <» X — Zq = Af 30 
sffA — 3oIlAa f 30A — 30 A — 900 II Aa — 900 > (cd per 1 A7, X f Zq m X „ 
— • Zq=a Xa — Zaq IJ i6q,vcc6ftatcx fecudacoditionctigitur Aa — 900 =: itfq 
li 25^; ergo /er 4, Aa trajtf f 900 II n j6 : ergo A = Rif 1 136 II 34: fed per 
liypothefira A s Xa f Za : ergo Xa f Za = 34 .-praeterea /er i , X in 1 .— i j: 
fcd /er 1A3 , X f Zq srXa f Za eef Xin iZ; & etiam /er 1A5 , X — Zq =: Xa 
tZaee~X»»aZ: igitur X f Zq =: 34 f 30 II 64 : & praeterea X — Zq = 34 
— 30 II4: igiturX f Z =Ri^ 64 ll S &praetcrea X — Z =Riy4 11 2: ergo /er 
ihi et a.conftat X = y.&prajtercaZ =3. 

Problema VII. 

Inuenire duas quantItatesX & Z, quarum aggregatum fit cognita 
quantitas A ; atque produdlura ex quantitate X dudla in 
quantitatem Z.fit cognita quantitas B . Hoc vniuerfale 
problema reftritSum ad indiuiduales numeros 
confiicuic problema primum huius partis. 

Quaentum. Petuntur quantitates X & Z. 

Prima conditio, X t Z = A. 

Secunda conditio, X in Zs:B. 

Primus difcurfus deducens ad compolitam aequationem . Per i, X f Z = A : ergo 
/er 4 , Z as A — X fed /er a , X i» Z = B : ergo X /» A — X — B : ergo /er e, 

X »» A er t X»» — X s:B •• ergo /er e,— Xa e/ f X A =; B ergo /er e e.inue- 
nitur quantitas X;& d quantitate A> auferendo inuentam quantitatem X, habe- 
tur quantitas Z. 

Secundus difcurfus declinans aequationem compolitam . Per 1164, conftat X f Zq 
=: X — Zq eef X/»4Z: fed/er i, patet X fZq s=Aa: proeterea /er 2, manifc- 
ftumcftX in 4Z = 46; ergo Aa =:X — Zq f 4B: ergo /er 4, Aa — 48=2 X — 

Zq : ergo Ri^Aa — 4Bs:X— Z; quoniam igitur /er i , X f Z =: A , & ianu, 
oftcnfum fu X — Z — Rif Az — 4B: manifeftura eft/er ii&t,X ss ~ 
et f I cognito autem X, quia A — X Z, etiam innotefeitZ. 

Solutio. Ex A dudo in fe,auferatur quadruplum quantitatis B, & refidui prima ra- 
dix vocetur E: aggregatum ex dimidio A, & dimidio E, xquabitur quantitati X. ■ 
Frxterea cx quantitate A auferendo iats inuentam quantitatem X, producitur 
quantitas Z. 

In cafu primi problematis huius partis, A = t a:item B — 20: item Aa = t44;iccin 
4B := 3 o : prxtcrea 144 — 80 = 64: item R 14^4 — 8 : adebque E =; 8 quarta, 
A/erae/fE/o'2 = tff4Uio: igitur X =3 10 : denique A -> X,hoc eRia — 
10=3 aeadcbqucZ sa. 
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Problema VIII. 



Inuenire duas quantitates X & ZjfuppoHtoquod XinZ pr<> 
ducat quantitatem A : quodque aggregatum quadrato- 
rum X & Z fit B . Hoc vniuerfale problema re- 
llridlum ad indiuiduales numeros ,eft ter; 
tium in hac parte. 

Quzficum, Petuntur quantitates X & Z. 

Prima conditio, X /• Z a A. 

Secunda conditio, Xa f Za a B. 

Primus difeurfus deducens ad compotitam zquationem. Per i,X Z := A : ergo 
fer/, Z rsAferXt fed fer a,Xa f Za s=B: ergoXa etf AferXq =B: ergo 
per 4, Aper Xq s B — Xa : fcd A per Xq = ;i» |11 : ergo B — 

Xa :ergo per/, AasB — Xa <«XaliB /> Xa e/ — X4: ergo — X4ee t B »* 
Xa=e Aa: irgo perrr,inuenitur X, & quantitatem A diuidendo per X,ha'> 
betur Z; 

Secundus difeurfus declinans compoiitam xquationem. ?er , Xa f Zae/f X 
i» aZ c=X f Zq : fed fer t, X i» aZ=s tA,Scfer a,Xa f Za =: B; ergo B f aA 
=sX fZq .-ergo XfZsRi^B f aARurfus per iA5,Xa t Za et — XintZ 
=3 X Zq ; fed per aj, Xa f Za =3 B : przterca fer 1 , X ia aZ s aA : ergo / 
B — 2'A=5 X— Zq ; ergo X— ZsRijB— aA 5 quoniam igitur conftat 
X f ZsrRi^B f aA : & prztcrCa X-ZisRi^B - aA: conftat etiam per 
I ^ X , X = et 1 

Solutio vniucrfalis. Prirad inueniatur aggregatum ex B & 2 A , atque huius aggre- 
gati prima radix vocetur E. Secund6 inueniatur differentia inter quantitates B 
& 2 A, atque huius differentix prima radix vocetur D. Terti6 medietati quanti- 
tatis D, addatur medietas quantitatis E: produdlum erit zqualc quantitati Xj fie 
per inuentam quantitatem X, diuidendo quantitatem A , producitur quantitas, 
xqualis quantitati Z. 

In cafu problematis tertij. Assa o, item B= io4thincB.f aA rs io4f 40 II 144. 
atque R I ^ 1 44 ss 1 2 ; quare E ss i atprztcrea B — 2 A s: 1 04 — 40 H ^4' ^tRue 
R 146433 8: adc6queD 33 8 «igitur E per 2 e/t D per 2 = izper i et f Speri 
11 6 f 4 II 1 0 : igitur X 33 i o > denique A per X, hoc eft ao per i o s a; adedque 

, Z 33 2, 
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Problema IX. 

Inuenire duas quantitates X&Z,ica vt quantitas Xdudla in 
quantitatem Z, producat datam quantitatem A: 6c pr^- 
cerea differentia quadratorum X & Z , fit squalis 
dats quanutati G . Hoc problema vniuer* 
fale, reflridlum ad indiuiduales nu* 
meros, eft fcxtura in hac prre. 

Qu*fitum, Petuntur quantitates X& Z. 

Prima conditio, X /» Z = A. 

Secunda conditio, Xa — Za = C. 

Difcurfus primus deducens ad xquationem compolitam. Per i , X Z =i A: ergo 
fer /, Z =: Aper X : ergo Zizs A per Xq II Aa perXi ; fcd per a, Xa — Za = 
C: ergo Xa e/ — Aa^rrXa sr C:crgo lingula ducendo//» Xa, etiam X4 — Aa 
=; C //» Xa : ergo/era ,X4f/ — C »»Xa ss Aa: ergo perct, inuenitur X i 3c 

• quantitatem A diuidendo per inuentam quantitatem X, producitur quantitas Z. 

Secundus difcurfus declinans compofita aequatione. Polito,quod Xa f Za =B:& 
quia^/r i.XinaZ =aA;cum^er lAj.X f Zq=: Xa t Za e/ 1 X»* aZ; etiam X 
f Zq = Bf aA;prxterea quia^er lAj.X — Zq = Xa f Za et—\i» aZ: etiam 
X — Zq =;B — aA:igiturX f Zc[imX — Zq = B f a A />»B — aA II Ba »4Aai 
fcd^er 1A7, X f Zq //»X — Zq = Xa •— Zaq II Ca , vt patet /er a> tergoBa — 
4^a =Ca: ergo per *,Bi = Ca f 4Aa ; quare Ri^Ca f 4Aa :=B : adedque B 
erit cognicaifcd quia per hypothcfim B=: aggregato ex Xa t Za:atque/er a,C 
differentis Xz ScZi: etiam /er = Xzi fed/er 2,Xz — Zi 

=5 C i adcbque/erHjXz — C=r Z2: ergo — Css Zzj igitur Ri 
7 -r"=5 X : praeterea R i ef — C s= Z. 

Si placeret alia concluilo huius difcurfus; poftquam illatum fuit s 
X2, viterius inferri poterat: ergo R14*-;- =: X; igitur quantita- 
tem A diuidendo per quantitatem X, habetur quantitas Z. 

Solutio . Primo, inueniaturRi^Ca f4Aa., qua: vocetur B . Secundd inueniacur 
ag§tegitum ex dimidio B, & dimidio C: atque huius aggregati prima radix erit 
X . Tertio inucniatur differentia inter dimidium exB t integrum C , atque 
huius diSerentia; prima radix erit Z. 

In caiu problematis 6:X inZ — t j.itcm X 2 — Zi = i ^ladeoque A r: i s:& practe. 
rea C = 16 : hinc C2 “ 2 Jfi : item A2 = 225 : quare C2 1 4A2 =s 255 f 900 11 
1 155: de prxterca R141 1 = 34 : ade6qucB = 34. Deinde aggregatum cxB 

fC/cr 2 =: 25 ; atque j ss 5 : adeoque X = 5 . Tertio — 
Cs=2j — 1<5 11 i);atqucRij9 ss 5 . ergoZ = j. 



PARS 
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PARS IV. 

Nonnulla exempla prima: regula: Loglftlca: , prscedemibus ma* 
gis pradlica, pertinentia ad diuerfas ex materi js fubordinatis 
ArithmetiGa: , vel Geomeirise. 

Problema I. 

Surgite lanlfics, lux eft, rellqua:que diei 
Odlarum effluxit portio quinta trium. 

FaAa hypothefi , quod duodecim horarum diei , pars pra:teritafitB, pars refidua 

fit A. 

Q^atfitum . Petitur pars B. 

Prima conditio, B f A s 1 2:' 

Secunda conditio, B e= — per 5. 

Difeurfus. Per i,Bt A s: n : ergo pera, A siz — B: ergo 3AS 35 
- 3B : fed prr 2 , B=: a per 5 : ergo B 5 11 inj U 

: e tgoper /, 40B =; 3 5 — 3 B : ergo prr <», 40 B f 3 B c: 3 6 : ergo 
4SB S3 36: ergo per /, B t= 35per 43 j igiturclapCs funt triginta fex 
quadragefima: terti» partes vnius horae. 

Problema II. 

Minas duas da, duplus vt fiam tui, 

Et tu duas da, quadruplus vt fiam tui. 

Fadla hypothefi, quod prior habeat minas A, alter habeat minas B.' 

Quxfitum. Petuntur A & B. 

Prima conditio, A f 2 B — 2 =5 2 .»</ 1 , 

Secunda conditio, B f 2 A - 2 rs 44</ 1. 

Difcurfus.Per i,A f 2 B — 2 =: 2 od i ; ergo per <f,A f 2 in i — B — 2 
in 1 : ergo per e, A f 2 s= 2B — 4 : ergo prr 4, A f 2 f 4 == 2B; ergo per 
i, A f6 r= 2B : ergo -t" s=B : ied per 2 ,Bf a 4<f A — 2 — 4 ad i: 
ergo 1 2 4</ A — 2 s 4 4</ 1 : ergo - ti? A — 2 “ 4 4</ i : ergo 
perdy~y~ in i rs A ai»4 : ergo per e, s:4A •— 8: ergo A f 10 
= 4 A “8 /» 2II 8 A 7 * 15 : ergo per4, 10 t — A ; ergo 

7 A =25 : ergo A = 25 per 7 II 3 fcd ^‘ = B: adeoque A t 
= 2B :erg0 2B= 3 tft 5ll5»i:ergoB=4.; 



Pro: 
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Exempla prim^regukLogiftici roj 
Problema III. 



Proch fuperum pater, fta placent, qufteflala cantu 
Molitur maga? cum Phfbe pudibunda lateret, 
Vidi ego , bis tantum Solis reflabat ab ortu , 

Tertia tranfafta: quantum &parsfeptima no<5Hs. 



Suppofito quod duodecim horarum noftis, pars priterita fit A, refidua fit B ’ 
Quatfitum . petitur A, nimirum no^ishora quaconti''it ccliofis 
Prima conditio, A f B = la. ^ or- 

Sccundaconditio, jf- =2 

Difcurfas. Per i, A f B = 1 2 : ergo B = r 2 — A; fed per x , 2 + 2 — * . 
ergo - t - ^^.ergo ^2 1 ii n», i •<> a L ■— a ' ^ 

-n- = 1 2 - A : crgo/ter /,20 A = I X “ A 1» 2 1 11 2 5 2 -2 1 A : crgo 
ferii, xoAy 21 A =3 2J2 ; crg04tA crxja :ergo/?erfj A s= 5 i 



Problema IV; 



.Vna cum Mulo vinum portabat Afella 
Atque flio grauiter, feu pondere pratfla gemebat 
Talibus & didis mox increpat ille gementem , 
Mater quid luges tenera: de more puellz ? 

Dupla tuis, fi des menfuram,pondera geflo : 

At fi menfuram capias, squalia porto . 

Optime menfurasdiflingue Geometer iflas.' • ■ 



FaAa hypo^efi, quod Muli ractjfura: fint A ;& Afin* mcnfursefintB. 

Quatficum . Petuntur A & B. 

Prima conditio, A f i — i — j 
Secunda conditio. A — 1:5 B f i 

Dilcurfu$.f<n.Ati-ri/B-.i=:2 4,/i:crgoser^ A + , n 
pera.A- I = Bf i.etiamper 4, A= Bf i fiIIBfa:crg0 2Bi‘,-B-f2- 
e^g? Aa^io^- 3 11^7’“ ® ^ ^ ® A =:^B -3 



Pro- 
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Problema V. 

Caius vnam partem noAjsftudio, alteram fomno dedit:ignorat ta- 
men quot horis nox durauerit;tantum fcit,fe duas horas amplius 
Audio impendifle, quam fomno: ac pratterca horas Audio da- 
tas^uAas in horas fomno datas,pr^ucere 1 9:; .Petit quot 
horis Audueritj & quot horas durauerit tota nox. 

Fadahypothcli , quod horx quibus ftuduit fint B, & hor* quibus dormluit fint Q 
quodque totius no£li$ horz fint A. 

Quxfitutn. Petuntur ffi B, C. 

Prima conditio, B — 1 c; C. 

Secunda conditio, B f C =: A. 

Tertia conditio, B i» C t= 1 p ^ 

Difeurfus deducens ad compofitam sequationem . Per i ,B — 1 = C:fed 
per3,Bi»Cc:ip ergoB«»B-z=: ip J-.crgo/^er e,Ba - iB 
S3 I p J-:ergo ftre r,B c= 5 7; fed B — a t= Crergo C t= 3 J-jatqui fer 2, 
BfC s A;ergoA = 5ft 3 7 11 p. Itaque ftuduit horis quinquc«» 
cutn dimidia; tota verb nox durauit nouem horis. 

Difeurfus declinans copofita zquatione. Per 11&4, patet B + Cq =B — Cq er f B /'» 
4C:fed quia^r a.B f C = A:etia B f Cq = A» jprztcrea quia per 1 ,B J = C: 
etiam per 4, B - C =s a : adedque B - Cq = 4 : denique , quia fer 3. B 1« C s 

I p i- : etiam B i» 4C = 77 ; igitur A a = 4 1 77 H ^ ^ ‘ ? 

8 1 11 9 : igitur per a , B f C s: p: fed quia ^er 1 , B — 1 “ C ; etiam Bf C — B 
fB— » II aB— a.- ergo aB ~ a =9 : ergo^rr 4 , aB^'? f a 11 1 1 :ergoB = 
5 i: fed per I, B - a = C : ergo C s 5 r - ^ H 3 r- Conftat igitur A 
5S p : itcmB s: 5 rJUcmC ss 3 7. 

Problema VI* 

Inuenienda cA altitudo pyramidis, fuppofito quod fciatur eius 
balim quadratam cfle ; ac prxtcrea totam altitudinem cius 
fcxtuplo maiorem efle bafeos longitudine, totamque py- 
ramidis foliditatem continete pedes cubicos 843 7. 

Fafti hypothcfi , quod pyramidis altitudo fit X i & bafeos cius longitudo fit Z. 
Quzficum. recitor X. > 

' Prima conditio, Za/wXduftu 3,hoceft,Z a i» X per 3 s: 8435;. 

Secunda condicio, ZddXs:iMl 6 . 

Difcurfus.Per a,Z tJX —\*d tftergoprr d,Z in 6 =; Xi» iicrgo 6Z =s X fed per 
1 ,Zai»Xper 3=3 843 ^ : ergo Za •« 6 lferi ; hoc eftZa«»2Z = 

8434 



c. 



byC.rogl 
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84J-J; ergo etiam 2Z3 s 843^11 crgo/»er/,Zj ='i^.ergo 
Z — JI ; fed X = 6Z : ergo X = '/ /» 6 H 1 5 1» 3 II 45 : igi- 
tur X) fiuctota pyramidis altitudo 0^4$ pedum. 

Problema VII. . 

In dpifioU aliqua hac habentur . Ex tribus numeris A, B, C, a mc- 
notatis , duo A & B deleti fune , reliquus Came legi poteflrin- 
dicari tamen non licet.Memini,quod numerus A ad numerum 
B, habeat eam proportionem» quam 4 habet ad 7: quodque nu- 
merus A additus numero B , producat tertiam partem numeri 
,CPeto,an,vel quomodo per Arithmeticam vulgarem tantum» 
mihi cognitam» inuenire pofllm numeros A & B. ' 

Quxiicum. Petuntur numeri A & B. 

Primi conditio, A 4</ B = 4 7. 

Secundi conditio, A t B s: 3. 

pifcurfus. Prr s, Af Bs:C/erj: ergo^rr/, A t B /» 3 =: C; ergo /ere, jAf 
jBsC: ergo fer M, jBs C — 3A; fcd quia/rr i, A«</B = 4 <^7 : etiam 3 A 
3B 4 7 : ergo 3A^C — 3A=;4 4c/7: ergo fer =C — 3 A 

~ ! ergo fert, nA=i ^Qicrgofer b, 

: fed per X, At B — 7 :creoper4, B 

ReferiSendumi vc cogaitum numerum C, ducat in 4: atque producum diuidat per 
33 tprodudumex haediuiiione numerum, futurum numerum A. Deinde prius 
multiplicet inuentum numerum A per numerum 7: poAca hoc produAumdiui- 
^tper 4: quotiens huius diuifionis futurum numerum B. 

Problema VIII. 

• 

Caiut haberet 1 00 aureos, accipiendo aureorum Titij dimidiam^ 
partem; Titius vero haberet 1 00 aureos, accipiendo aureorum 
Mcui j tertiam partem; denique Meuius haberet 1 00 aureos, 
accipiendo aureorum Cai quartam partem. Inuenicndura 
quot aureos habeant Hnguli. 

Fiat hypothefis , quod aurei quos habet Caius (int 4X t item aurei quos habet Ti- 
tius ,(int iZ: quodque aurei quos habet Meuius, (int 3P. Vbi nota, pro aureis 
Cai, a(Tumo 4X, vt deinde commodius habeatur quarta pars horum aureorunu. 
Similiter pro Titi) aureis,a(rumo iZtdc pro aureis Meutj 3?: Vt commodius citra 
firaftionem habeatur & dimidia pars aureorum Titi) , & tertia pars aureorum.. 
Meui), de quibus partibus agitur in quxftionc. 

Pruna conditio, 4X7^= 100. 

Secundicondiuo, aZtFs 100. ' • . 

Terciiconditio, 3P t X s 100. O Kf- 



«« 4 : ergo fer e, 1 1 A = 4C — 1 1 A • 
3 3 A c= 4C : ergo /ler/, A = 
ss T — A. 
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DKcurfas . Vtr i, 4Xf Z t= i oo : ergo fcr « , Z = i oo •— 4X .• ergo aZ ra aoo — 
8X •• ied per a,aZ f P=s 100 ; ergo aoo — 8X f P =s 100 -ergo ftr P as loo 

. — aoof 8X II — 100 f8X: ergo jP a: — 500 f a4X : fed ftr j.jP f X s= 100: 
ergo — 300 t a4X f X s= 100 : ergo ferbtta, a5X«= 100 1 300 11 400 : ergo 
f, 4X = «4 : fed 100 —4X ergo Z|= 100— ^4!! : ergo aZsya. 

Denique 3P s= — 300 f 24X 11 — 300« f 4X ta 6 11 — 300 e/ f 384 II 84 :igi* 
tur 4Z s <$4 i prxtcrea denique 3 P a: 84. Quare Caius habcc aureos 

^4. Titius habet aureos 72. Meuius habet aureos 84. 

Problema IX. 

Caius , & Titius focietatem iniueruntea lege , vt lucrum refpon- 
deret a lingulis collata: pecunite j Caius contulit 60 aureos, qui 
9 menfibus in focietate permanferunt : quod huic pecuniz lu- 
crum refpondeat nefcicurj aeque limiliter ignoratur fumma 
pecuniz a Titio collatz : hzc tamen in focietate permanilt 6 
menfibus, quibus elapfis Titius pro lucro, &collata a fe pecu- 
nia, recepit 60 aureos.Denique conflat vtriufque lucrum fimul, 
efle 65 aureorum . Petitur Ungulorum lucrum , & fumraa^ 
aureorum collatorum a Titio. .t 

Tei&i hypothefi, quod Cai lucrum (it Z, quodque aureorum fumma a Titio collata 
(it X.conftat vlterius Titi; lucrum clTe 60 — X, quandoquidem pro iucro,& col- 
lata pecunia recepit <So aureos. 

Quxfitum. Petuntur X & Z. 

Prima conditio, Z f do — X =t d j. 

Secunda conditio, Zad6o — \— 9 in 60 ad 6 in X. 

Difeurfus. Per I, Z f do — X =5 «5 : ergo a, Z — X =: 55 — do II 5: ago fer a, 
Z a: 5 f X: (cd ftr 2,X ad ~9»n6oad6 in X: ergo 5 f X a</do — X 
9 in 6oad6ifXll 540 a<a( dX : ergo 5 f X/« dX = db — X /» 540 .-ergo 

^re>3oX fdXa = 32400 — J4oX:&^fr a,dX2 f 30X f 54 °^ = 32400 : ergo 
fer b, 6X2 f J70X = 32400 : ago fer r r , X = 40 ; prxterea Z = 5 t X II y f 
40 11 4 j : ergo Z =s 45; igitur Titius contulit 40 aureos: lucratus eft do — X,hoc 
eddo — 40, (iue 20 aureos. Caius ver6 , qui contulit do aureos , ibcratuscd 
aureos 45. 

C A P V T XII. 

Exempla fecunda: regulz Logiflica. 

V T melius appareat faciliufque intclligatur , non tantum vfus , verum etianu 
maxima vtilitas huius fccundx regulx Logidicx : pro eius exemplis non_. 
adduco aliqua qualiacunque problemata , aut theoremata : fed prxeipuam par- 
tem toto Orbe cclebratillimorum theorematum, qux apud Euclidem, vel Archi- 
medem inueniuntur ,& tradant dc quantitatibus producibilibus exLogihicx 
dudibus Geometricis, atque nominatis . Hxc theoremata tlumerantur inter prx- 

cipua 
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Exempla fecunda; regula; Logiftica; lo/ 

dpua aniiqux Machefcos inuenra, qux magnam, & difficultatem, & vtilitatcm^ 
annexam habent, ejuomodo tamen fecunda Logifiicx regula facilem reddat 
fingulorum demonllrationem , adc6que fubminiftret viam planam, per quam^ . 
expediti currendo copcrucniatur, quo alia methodo, per alpera , atque prxru' 
pta, vt ita dicam reptando , vix peruenitur intollerabili labore : melius mtdli* 
getur , fi cum demonftrationibus, vel Archimedeis: vel aliorum , qui Archime- 
deis demonftrationibus, faciliores fubftitucre conati funt , conferanturdemon- 
ftrationes quas hic propono, atque tam faciles funt , vt eas cxiftimem, Logifticf 
fiudiofis in Mathefeos lyrocinio verfantibus ,.proportionata exempla fccundx 
Rgulx logifticx . Neque vt opinor d mediftentiet, quifquis refleffet, eidem .at- 
que latis reftriAx reguix conformi difcurfu , immo fere eodem quoad fub- 
ftaatiam argumento, aut fyllogifmo.demonftrari fingula . Vt hoc facilius poflit 
intelligi, & Logifticx methodo conformes dcmonftrationes in his exemplis pto- i 
politx, commodius conferri valeant cumalijs eorumdem theorematum demon- 
(Irationibus faiftis iuxta arttiqux mathefeos methodum: ad fingula theore- 
mata noto, quam Euclidis, vel Archimedis propofitionem conftituanr. In hacci- 
tatione fequor propofitionum nhmerum.qui fingulis attribuitur in Euclideis 
elementis, vel in feledforum Archimedis theorematum appendice hxc elementa 
concomitante, apud P. AndreamTaquee Societatis lefu : hic inter non paucos, 
qui Archimedis theorematis lucem afferre conati funt , mihi videtur nulli alteri 
fecundus in demonftrationuni claritate, atque nitore: & prxtcrea Archimedeis 
theorematis proximi fimilia addidit nonnulla theoremata, qu; hic etiam inter ' 
ftrehimedea numerantur. 

Nifi magnx vtilitatis exiftimaffem commemoratam collationem demonftrationum, 
quarum alix noftrx Logifticx.alixantiqu; Mathefeos methodo conformes funt.- 
pro exemplis hnius fccundx reguix Logifticx, non theoremata , fed propofuif- 
fem problemata inquirentia hoc ipfum, quod afferunt theoremata qux proponi- 
mus: id enim fuiffet vtilius proijs.quifola praxi contenti viuunt .Si tamen ali- 
cui placent huiufmodi problemata, facilfcerit theoremata.qux proponimus mu- 
tare in problcmatatctenim feruatis theorematis circumftatijs, atqjconditionibus: 
quxrendo, quid exempli gratia dicendum fit de proportione, vel alia proprieta- 
te quantitatum, de qua agitur inaffertione theorematis , habetur theorema mu- 

• tatum in problema. Sic primx partis primum theorema fiet problema.- fi quxra- 
tur quam proportionem habeat parallelogrammum X ad parallelogrammum Z: 
fuppofito quod hxc parallclogramma habeant camdem altitudincm,& camdem, 

'•«.vel xqualesbafies. Similiter prxftantiffimum Archimedis theorema , cui corre- 
fpondentem figuram fepulchro fuoinfcriptam voluit, inquoafferitur, quod cy- 
lindrus redfuslphxrx circumferiptus, 3c foliditate, & fuperficie tota fefquialtcr 
Iit.- huic inquam theoremati corrcfpondens' problema habebitur, fi quxratur 
quam proportionem habeat cylinder ad inferiptam fibi fphxram , quoad folidi- 
tatem, & quoad totam fuperficiem. 

Dixi codera quoad fubftantiam argumento, Logifticx methodo dcntonftrari fin- 
gula theoremata principaliora , in quibus Euclides , vel Archimedes agunt do 
qnantitatibus.qux ex Logifticx duiftibus Geometricis producuntur: in hoc argu- 
mento, fiuc fyllogilmo , , hxc cft : ratio compofita ex quatuor rationibus 

commemoratis in fecunda regula Logifticx , hoc cft ratio compofita ex quatuor 
rationibus, quarum prima eft.ratio bafis quantitatis X ad bafim quantitatis Z: fc- 

. cunda.ratio altitudinis quantitatis X ad altitudinem quantitatis Z •* tertia, cft ra- 
tio quam habet du>ftus,cx quo producitur quantitasX ad duffum primumquar- 
ta , cft ratio quam habet duAus primus ad duAnm ex quo producitur qu.intitas 
Zihxc inquam ratio compofita, exenapli gratia eft AtJ cfttfcd per theo- 

! • - - . O a ' ' rema 
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rema 2. partis 4. capitis S. quantitas X ad quantitatrm Z, habet rationem com* 
poGcam cx pratdiAis quatuor rationibus. Ctnftqatns c tt , ergoX adZzzAaJB. 
. Circa hoc argumentum conforme fecunda; regula; Logiftica; ( quodque quoad 
fubftantiam idemeft in omnibus huius regulx exemplis )rrqut(ita pro maiori 
huius fyllogifmi, propemodum femper immediate habentur ex paucis propofl- 
tionibus elementaribus contentis capite 8. huius libri; Gc vt opus non Gt longa^ 
propoGtionum fci ie, ad aflertionis demonftrationem concludendam LogiGicae 
inctbodo. Quam vero moleGam , atque prolixam propoGtionum feriem ad hoc 
requirat methodus antiqua.clard quilibet poterit intelligere.conGderando vnafn 
aliquam demon Orationem alicuius ex poGremis theorematis Archimedis, apud 
P. Taquet , vel alium authorera requentem methodum antiquam ; G cx tali dc- 
monGratione, exempli gratia theor.32,quod hiceG lo.Gmpliciter annotando cU 
I tatas propoGtiones: deinde infpiciendo demonGrationes propoGtionum , qua: 
fuerunt citata; , quafquc in his citatas inueniet propoGtiones, annumeret , prius 
annotatis propoGtionibns: atqiic ita fucceGiuc in vnam (ummam colligat pro- 
poGtiones omnes quibus immediati, vel mediate innititur demonGratio propo- 
lita antiqua methodo, Gc enim habebit longam propoGtionum feriem,per quam 
antiqua methodo peruenitur addemonGrationem , a qna inchoata fuit annota- 
tio propoGtionum in citationibus adhibitarum,atque vt diximus annotandarum. 
Ego certe pluribus cx LogiGicae GudioGs fuadere conatus fum , vt mihi eahibe- 
rent huiufinodi aliquam propoGtionum feriem : verum qui inchoatum hoc opus 
perGciendo exhiberet quod petebam, nullum vnquam inueni . Si verb Gmplici- 
tcr tantum annotare huiufmodi feriem propoGtionum, tantae moIcGiat, & intole- 
rabilis tatdij opus cG : quid erit Gngutas talis feriei demonGrationes attentihs 
conGderando , atque rumipando , per illas omnes , vt iti dicam Gcr inGituendo 
peruenire ad vltiroam demonGrationem ipGs innixam f & tamen demonGratio 
intelligi non poteG haec vltima propoGtio, niG Gngulx cx quibus dependet eius 
dcmonGratia,iatclliganturdemonGratx. 

Difeurfus fecundz rcgulz LogiGicz conformes, qui in fubfcquentibus exemplis a 
nobis proponuntur : continent varias , fed inter fe zquiualentes rationum feries 
breuiter annotatas. Citationes rcquiGcz , vt conGct fubfcquentis feriei rationes 
xquiualcrc rationibus proximi prxccdcntis feriei , inter jpfas feries breuiter 
annotantur , vt hzc zquiualcntia clarius conGet legentibus . Citationes quibus 
potifTimum indigemus in exemplis fecundx regulx LogiGicx , indicant verita- 
tes dementares contentas capite 8. vel paucas notas fecundz regulx LogiGicz 
appoGtas , vel denique theorematis^iefnonGrandi conditiones cx hypothcG ex- 
prefs^ annotatas, aut alias fatis manifcGas.Vi bas citationes breuiter indiceiUo. 
veor fubfcquentibus feriptionibus, in quibus litera/iGgniGcat partem capitis 8. 
Liicra e GgniGcat conditionem, fiue ex hypothcG manifcGam.Guc annotatam-. 
Litera « GgniGcat notam appoGtam fccundx regulx LogiGicxthinc. 
ij»i, GgniGcat, per primx partis capitis 8. axioma primum. 

1^2, GgniGcat, per primx partis capitis 8. axioma fecundum; &Gc de exteris; 

2/1 , GgniGcat, per fecundx parris capitis 8. theorema primum. 

2f2, GgniGcat, per fccundx partis capitis 8. theorema fecundum ,& Gc decxteiis. 
3/1, GgniGcat, per rertix partis capitis 8. theorema primum. 

3^2, GgniGcat, per tercif partis capitis 8. theorema fecundum; & Gc de exteris. 

4^1, GgniGcat, per quariz partis capitis 8. theorema primam. 

4^2, GgniGcat, per quattx partis capitis 8. theorema fccundunt, & Gc de czferis. 
c h, GgniGcat, per conditiones manifcGas ex hypothcG. 

€ t, GgniGcat, per primam conditionem annotatam. 
t 2, GgniGcat, ^r fecundam conditionem aanotatam,& Gc de exter». 



n t 




Exempla fecundae regulae Logifticx i op 

ft ii figniHcat.per primam notam fecunda: regulas Logiflica:. 

0 2, fignificat, per fecundam notam fecundae regulz Logifticx,& dcdecaeteris. 

Si pro aliquo theoremate requiratur ab his diucrfa citatio, declarabitur infiuo 
ipfius theorematis pro quo adhibetur. 

Notandum a Logifticj ftudiofis , pro intelligentia exem- 
plorum fecunda; regulx LogilUcx. 

P Rim6. Quod lingul* theorematum demonhrationes.quz hoc capite continen' 
tur, fint verz.& legitime demonflratioBCs: licet enim pro illis citatz verita- 
tescap. 8. in illo capite demonflratznoaflnt,fingulz tamen, quz inter axio- 
matanon numerantur, demoollratz proponuntur libro fecundo LogilUcziprz- 
diAo autem capite enumerantur prztermilfis demooftrationibus , quia vt initio 
huius libri monuimus, primus liber tantum docet praxim,proqua inutile cft ve- 
ritates demonhratas exhibere : fcd inutiles non funt tales veritates , aut praxis 
demonflrandi veritates. 

Secundo . Pro faciliori intelligentia demonflrationum , quibus euincitur veritas 
thdorematum hoccapite propolitarum ; vitra intclligentiam fecundz regulz 
Logiflicz, & feriptionum logicarum , quz expohtz funt in parte x.cap. i. : 
multum prodeiTe potefl, quod dicitur in pane 5. capitis i. vbi definimus quan- 
titates , de quibus hoc capite agimus , & indicamus modum eas reprzfentandi 
compendiataferiptioae Logiflica a vt requirit regula dc cuius exemplis agitur 
hoc capfre. 

Tertid . Numeris i,2>3,4.deorfumfibifuccedentibus anti rationum feries , ordi- 
ne refpondent in prima rationum ferie , quatuor rationes commemoratx in fe- 
cunda regula Logiflicz , atque iterum enumeratz, vbi paulo ante indicauimus 
fubflantiam argumenti , quo lingula theoremata demonflrantur conformiter ad 
fecundam regulam Logiflicz i hanc primam quatuor rationum feriero>fnbfe- 
quentes fingulz rationum feries, prirazferieizquiualent ; vitima ver6 reliquis 
commodior efl, vt habeatur ratio fatis hmplex,atquc intclligibilis, quzlit com- 
molita ex omnibus rationibus integra ferie contentis : inter rationum' feries con- 
tenta interualla, continent citationes veritatum , ex quibus conflat zquiualentia 
inter przccdentis , Sc proximi fubfcqucntis fcrici rationes i facili efl bzc inter, 
ualla diflingucrc a rationum feriebus , ex ipfis feriptionibus , quas continent, 
quandoquidem feriptiones quibus indicamus citationes , qualquc pauld anti 
expofuimus: maxime differant a feriptionibus expolitis in parte x.cap.i. quibus 
vtimur ad indicandas rationes lingulas , ex quibus conflituitur quzlibet feries 
rationum. , ■ 

Quartd. Quandoquidem, quoad fubflantiam eodem argumento demonftrentur lin- 
gula huius capitis theoremata, atque dcmonllrationcs fingulz exprimantur bre- 
ui, atque peculiati feriptionet vt lingularum demonftrationum fenfus clare in- 
tclligatur, prodent , atque fuiheiet declarare fenfum dcmonllrationis , quo pri- 
mum theorema euincitur; cius fenfus talis ell Ex quatuor rationibus comme- 
moratis in fecun . Ia regula Logiflicz, prima prr nfr.cit A *d Cifeconda^re rA,cfl 
BtdD: tertia, fer^pt vel 3,cll i 1 : quarta vel i, efl 1 az i ihuic 

ver6 pritnx fenei quatuor rationum, zquiualet hibfcquens rationum feries , vt 
conflat ex citationibus intercedentibus inter vtramque fericm: igitur quia per 
3p7, manifeflum efl, quod ratio compofiu ex rationibus vitima ferie contentis 
fit I at/ 1 : & insuper quod hxc ratio compofita zquiualcat rationi compofitz ex 
quatuor rationibus prima ferk contentis : ergo f tr 4^2, patet, A i» B du£lu 1 vcl 




1 1 o Logiflicae vniuerf Lib.l. Cap.XII. Par.L 

3 s C w D dudlu I vcl s : ergo ptr ch, parallclogrammum X t= parallclograra- 
mo Z. Quod erat dcmondrandum. 

PARS I. 



Faciliora exempla fecunda regulx LogiQicz , in theorematis Eu- 
clideis agentibus de aequalitate, vel alia proportione,quam inter 
fe habent duae quantitates produdt? ex dudtibus Geometri- ' 
cis, non inuoluentes proprietates angulorum. 

Theorema I/ 



Parallelogramma X & Z.conftituta inter eafdem parallelas, fiue 
aeque alta : atque eamdem , vel aequales bafes habentia, funt 
- Euclidis fropofitio libri i. 



Faflabypothefi, quod parallclogrammi X.bafis fi: A, altitudo B: quodque paral- 
lelogramtni Z, bafis fit C, altitudo D. 

Afleritur A ,7» Bduftu i vel 2 = C in D duftu 1 vel 2 . 

Prima conditio, A — C. 

Secunda conditio, B — D. , 

Demonftratio. Ex qnatuor rationibus in fecunda Logifticat regula commemoratis. 

\i ddi 

I I 4<^ I 

td I 
: Md I 

yiu, n’ ‘■n cHi*dt: ergo per 4 />a A in 6 duAu 1 vcl 2 = C 

i»D duftu I vcl 2 ; ergo perth, parallclogrammum X e: parallelogrammo Z. 
Quod erat dcmoollrandum. 
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ch 


A WC 


C 1 


2 


th 


B AdD 


C1 


3 


47' 3 


t dd t 




4 


47' «U 


I dd t 





Theorema II. 



Triangola conftituta inter eafdem parallelas , fiue aeque alta , & 

' eamdem vel zquales bafes habentia , funt inter fe aequalia. 
Euclidis propofitio 37 - 0 * libri i. 

FaAa hypothefi, quod trianguU X, bafis fit A, altitudo B : quodque trianguli Z, ba- 
fis fit C, altitudo D. a 

Afferitur A « B duftu 3 cC »» D duftu J. 

Prima conditio, A = C. 

Secunda condicio,B s D. . . , < , -n- 

Demonftratio . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda Logulic* re- 

Saj?; 
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Exempla fecundse reguk Logiflics i n 

1 c h ^htd C e 1 l tdi 

2 ch B ad D r 2 i ad i 

3 4/>4 1 4 </ 1 1 > i ad i 

4 4^ % ad i\ 2 ad I 

Igitur per 2^7, ratio compoGta cR2 4 d 2 : ergo per 4^2,conRar,A i» Bdu^iu 3 =2 C 
D duiftu 3 : ergo per eh , etiam triangulum X == triafigulo Z , Quod erat dc« 
monllrandum. 

Theorema III. 



Si triangulum X.lic in i jfdem parallelis, (lue xque altum, 
cum parallelogrammo Z,& eamdem,vel squalem 
baiim habcat:Ip(ius parallelogrammi dimidium 
erit . Euclidis ^rofofitio 4 1 . lih, i . 



Fa£ta faypothcG, quod trianguli X, ba/^fit A.altitudo Btquodque parallelograiru 
miZ, baiis Gt C, altitudo D. 

Aflicritur A>«Bdu£iu34</C/ffDdu£lu 1 vel a s i4</ a. 

Prima conditio, A 2= C. 



Secunda Conditio. B = O. 

Demonftratio . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda regula Logiilic;.' 

I \eh 'iA 44 iC|f ili €d \ 



eh 


hait 


C l| 


eh 


B*dl> 


e a 


4/4 


i ad 2 




4/t vel 3 


i ad i 


1 



D duciu I vel 2 s 1 4j^ 3 : ergo per ch, etiam triangulum X , ad parallclogram- 
mum Z = 1 4</ 2 . Quod erat dcmonilrandum. 



Theorema IV. 



Farallelogramma, & triangula, qus squalem habent altitU' 
dinem, (lue inter eafdem parallebs exiftunt, eam inter 
fe proportionem habent , quam bafes.£«c//^/f • 
fropoftiio I, lib. 6. 

Fa^a hypathcG , quod parallelogrammi , Gue trianguli X , baGs Gt A > altitudo B: 
quodque parallelogrammi, Gue trianguli Zi baGs Gt C, altitudo D. 

•AiTcritur primo, A in B du(Su i vel 2 tdC in D dudu 1 vel a =: A at/C. 
Alfcritur fccund6 . A «a B duftu 3 4</Ci»Ddu<Au3=sA4</C. 

Vnica conditio, B = D, 

DemonRratio primar alTcrtionis . Ex quatuor rationibus componentibus commC; 
motatis in fecunda Logifiicat regula. 

1 eb kadC\ hadC 

2 ch B 4</ D r 1 I 4</ I 

5 4^1 vel 3 I 41/ I 1 4</ 1 . 

4 14/1 ycl 3 I 4</ I 1 I 4rf I Igi; 
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1 12 Logiftic^ vniuerf.Lib.L Cap.XII. Par.L 

Igitur i/7iratiocompofitacftA<iC:crgo^f»> 4^», conflat A//» Bdodlu i vel» 

dJCimD du Au i vel » s A C : ergo per ch, parallclogrammuti) X ad paral* . 
Iclogrammum Z =: A «/C . Quod primo loco erat demonftrandum. 
Demonflratio fccundz aflenionis . £x quatuor rationibus commemoratis in fe* 
eunda regula Logifticic. 

- - AddC 

I dd t 
l dd t 
t dd \ . 

Igitur 2^7, ratio compofitacfl A a</C tergo ptr^pi, conflat A »» B duAu 3 dd 
C i» D duAu i~Add Cergo per rA, triangulum X ad triangulum Z=; A ddC, 



ch 


AddC 




A 4 ^C 




ch 


fi ddD 


C I 


t dd t 




4^4 


t dd 1 


^5 


1 dd I 






Z dd t 




z dd 1 





Theorema V. 



5i quatuor redx Aaerinc proportionales i ret^anguluni X iat^um 
fub extremis aquatur redlanguloZfadlo fub medijs:& viciflim, 

(1 re(5langulum X, fad^um fub extremis, xquatur redlangu* 
lo Z fadlo fub medijs, quatuor ille re£t^ erunt proportio- 
mles-Euclidh profo/tlio 16.©' \y.libn6. 

N Ota Euclidis propofltionem i £ ^ 1 7, non aliter differre, quam quod 1 7 (it re« 
flriAa ad calum • tn quo duae medix funt iuter fe xquales: adeoque re^ 
Aangulum fub medijs cft quadratum, ^ 

FaAa hypothcfi, quod quatuor linex A, B,t 3 , D, reAx (int. 

Affcriiur prim6, A /* D duAu 1 =; B /« C duAu i. 

Conditio Add'&riQ ddD. 

Afleritur fccuodd, A «/B =3 C D. 

Conditio A i» D duAu 1 s B r» C duAu 1 . 

Demonflratio primx affertionis. Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda 
regula Logiflicx. 



(h 

ei 

4pi 

4/>i 



AddB 

DndC 

I dd I 
t dd I 



e t 



AddB 
B ddA 

t dd t 
t ddi 



»3 



Add A 
B B 

i dd t 
l dd t 



I dd t 
I dd i 

t dd 1 
1 dd I 



Igitur per 2^7 , ratio compofita cR i i : ergo ptr 4^2 , patet A i» DduAu i ss 

°BtnC duAu i : ergo per ch, parallclogrammum X =: parallclogrammo Z. Quod 
erat dcmonflrandum pro prima parte. 

Demonflratio fecUndx aflertionis. Confiderando conditionem, cx quatuor Itt* 
tionibus commemoratis in fecunda reg ula Logifliez. 

AddB 
HddC 

I dd I 

1 -rr - * * 

IgitOr inucniendo lineam F, ita vt fe 41/ F — D 41/ Ct per ipy, A 1» D duAu s 4J B 
mC duAu t =: A 4ii( F ; fcd per cx, A iit D duAu i =J B »» C dudu i : ergo A 
c F : ergo B 4<f A =3 B 4</ F .• fcd per conftru Aionem B 4</ F =: D 4</ C : ergo B 
ddA :=DddCt ergo innertcndo A B t: C 4</ D . Quod erat demonftran* 

du tn pro fecunda parte. 

No^ 



1 1 
c I 
4^1 
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Exempla fecundx regulae LogiHiicie 1 1 ^ 

Nota . Quod vtraque pars propofirihic theorematis immediate conflet ex Logifli- 
c* axiomate, quod cft lo.in parte i.cap. 8. in quo vniuerfalitcr dequ^uf- 
cunque quantitatibus afleritur verum efle, quod Euclides in theoremate r 5. lib 
6 . docet verum efle de redis lineis, aut redangulis. Placuit tamen hoc Euclidis 
theorema hic demonftrare conforraiter ad fecundam Logiftic* regu Jam.ne qui- 
dem citado prsdidu Logiflicat noflrc axioma, quia verfamur in exemplis fecun- 
d5 regula: Logifticat.adeoquc omnia ab huiufmodi exemplis diuerfa,non con- 
ducunt ad pra-fens inftitutum ; ne tamen repetam fatpius eumdem plane difeur- 
lura logiflicu,pratermittohic Euclidis propofitione 19.& ao.lib.7.vbi de nume- 
ris docet, quod hic dixit de redis lineis ; fi placet alicui etiam habere hic theo- 
remata demonftrata difcurfu Logiftico, qui conformis fit fecundi rc<’uli Lo^i- 
ffic*,in pi iccdenti hypothefi & d ikurfu, mutet vocem linea in vocem numeruj. 

Theorema VI. 



Si eamdem rationem habeant numerus A ad numewm B , iteroa 
numerus C ad numerum D , item numerus E ad numerum F: 
numeri vero A, C, E, multiplicati producant numerum Xj 
numeri autem B}E))F) multiplicati producant numerum 
Z . N umerus X ad numerum Z habebit triplicatam ra- 
tionem numeri A ad numerum B. Euclidis pro- 
> pofitio 19. //A 8. 



Fada hypothefi. quod fingul* liter* A. B. C. D, £, F. fignificent numeros: quod- 
que A C E e= X: Sc priterea B /» D /» F cr Z. ^ 

Afleritur A i» C in E B D w F = A j iVBj , 

Vnica conditio A 4^B =; C 4,^ D 11 E 4^F. 

.Dembnflratio . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda regula Logi- 
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CndD 
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4?« 
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EmdF 
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^ 4 dh 

A4^B 

A44IB 

i *d t 
t td I ' 



•o- — r" -r/ riS mmoy.ee E in 

. =3 A J 4 </Bj ; ergo fer c h,X 4tf Z s A3 *d B^. Qjvod erat dcmonftrandum. 
4, hoc cft /rr »4 , ^ a^y. r ' r. 
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1 1 4 Logifticje vniuerfi Lib.I. Cap.XlI. Par.I* 
Theorema VII. 

rarallelcpipeda X & 2 habenik bares, & altitudines atquales, funt 
inter fe xqualia. Euclidis propofuio 29> 3 o, J 1, lik 1 1 . 

F.ifti hypothefi.qitod pahllelepipedi X bafis fit A, altitudo B: & parallclcpipCdi 1 
bafis fit C, altitudo D, 

Afferitur A i» Bdudtu i vel i C /» D duiflo i vel a 1 1, 

Prima conditio, A = C. 

Secunda conditio» B = D* 

Demonftratio. Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda Logiftic* re- 
gula. 

X c h K C[f r ' I Md \ 

i, th h *d DjC X i td t 

3 4^i vcl; I 1 I I 

4 4^1 vel 3 t 1 I 1 4<sf I ■ • 

Igitur ptr xp-j, ratfo compofica cft J 1 : ergo ptr 4^2 iconllae A /» B duAu 1 vel 

2 /» D dudu I vel 2 =: 1 1 : ergo ptr th, parallclcpipedmn X ad paral- 

lelepipcdum Z s 1 1. 

Theorema VIII. 

FarallelepIpedaXScZ arqualem altitudinem habentia , funt 
inter le vt bales. Euclidis propofitio 3 2. UL 1 1. 

Suppofito quod paraltelepipcdi X bafis fit A> altitudo B t quodque parallelepipe- 
di Z bafis fit C, altitudo D. 

Afferitur A»/»Bdu(51u i vcl xadC iit Dduftu i vel 2 es A 4<*C. 
Conditio B=: D. . - i- » • 

Demonftratio . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda regula Logi- 
fticf. 

I fA lA^i^Cj 'h*dC 
X ch |b 41/ D r t ' I 2 

3 4^ t vel 3 , t 4 if I I I 4 </ I 

4 4^1 vcl 3 I 41/ 1 I I *di 

Igitur ^<1- 2^7.raciocompofitaeftA«t/C:ergo/>rr4p2,patet A/uBdudu i vela 
tdC in D dudu 1 vcl 2 =2 A 4 </ C: ergo ptr rA.paralldepipfduiD X ad parallc- 
Icpipedum Z s A C. Quod erat demonftrandum. 



Theo- 
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. ' E.^iempla fecunds regula* Logifticaj 1 1 5 
TKeorema IX. 

Si fuerim duo prifmaca triangularia X&Z squalis altitudinis, 
quorum vnumXliabeat bafim parallelogrammam duplam 
bafeos alterius , qux Ht triangula : prifmata erunt in* 

■ ' ter fe 9qualia.£«f/rW/r propofitto ^o.Ub. 1 1 . 

Fa&a hypothcG , quod A flc parallelogrammum , & C Iit trianguluin: quodque A 
i«Bduftu 3>producat pfirma triangulare X;&C</> O du<^u i, producat trian- 
gulare prifma Z. 

AlTcricur A /'« B duAu 3 =: C«« D duflu i . 

Prima condicio. A C =: 3 «1/ i . 

Secunda condicio, B s D. 

Demondratio . Ea quatuor rationibus comcnemoratis in fecunda regula LogiiUc(.' 
xtkhtdC. 

3 th B tdD c^ i Md t 

3 i}^4 I td 2 i «d % 

4 i^t X td i t td t 

Igitur /er 2/7, ratio corapofica c&idd 2 1 ergo fer 4/2 , patet A im B duAu 3 = C 
f« Ddu^n I : ergo fer ch, prifnuX =: prifniati Z. Quod erat demonftrandum. 

Theorema X. • . • ' 

.Gredorum proportio eft duplicata proportionis diametrorum 
EuclidispropofuioiAib. \%. 

Fa^ hypotheli, quod circuli X bafis, fiue radius fle A^circumferencia, flue alcicu- 
" do flt & & flmilicer circuli Z bafls, flue radius fic C , alcitudo, flue circumferen- 
da fit D. 

Afleritur A «V* B du£tu 4 C /» b dudiu 4 s 2 A 3 4^ aCa- 
betnonflratio.Ea quatuor rationibus commemoratis in fecunda Lt^iflic^e regula* 

I rA A 4 ^C| lA 4 dC 

a f/S B ddD 3/j Add C 

3 4/tf X dd 2 t dd 2 

ak 4/($ 2 dd X 2.dd X j 

Igitur fer 3/7 , ratio compoflta efl , a Aa 4^ 2C2 : ergo fer 4/2 , etiam A i» B du- 
du44</C<i, Dduftu4=e 2A2 4</aC2;crgo/err^,«rculus X ^ circulumZ 
=3 a Aa 4 ^ 3 Ca. Quod erat demonflraqdum. 
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1 1 6 Logiftic* vniucrf.Lib.I. Cap.XIf. Par.I. 
Theorema XI. 

F^mides araue altae, cam inter fc proportionetn habent 
quam baies . EuduUs frofoftto 0 * 6> Uh, 1 2. 

PadahypothcC .quod pyramidis X bafisfitA.altitudoBiquodqucpyramidisZ 
barislicC, altitudo D. 

AlTcritur, A im B dudu j tiiC im Ddu<^u j tr A «/C. 

Conditio, B — D. 

Dcmonftratio . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda regula Logi* 
feicae* 

t cb hUC\ AaWC 
a ch B«d0eti4^i 

3 4^4 I «V 3 i dd i 

4 4/4 3 ad I 3 4^ I 

Igitur/^ a/7, ratio compofita cft 3A ad3C 11 A«dC.'ergo/(r4/t,manifeftunu 
eft Ai« B dudu jdJCiifD du&u 3 = A «d C: ergo /er tk , pyramis X ad 
pyramidem Z Aad C> Qiiod erat dcroonftrandum. 

Theorema XII. 

Omnis pynmis X, tenia pan efi pnTroath Z , habentu atqualemJ . 
baiim & altitudinem . Euclidis fropojitio 7. lii. 1 2. 

Fafta hy potbeG , quod pyramidis X baCs fic A , altitudo B : quodque prifmatis Z 
bafis fit C, altitudo D. 

AOerttur A m B duAu 3 «d C m D duAu i vel a =: 1 «d 3. 

Prhna conditio, A cC. 

Secunda coodido, B a O. 

Demonfiratio. Ex quatuor rationibus commenioratis in fecunda regula Logi* 
(bc(. 

X tb AsJC ti t *d t 
t <k BadOcaiadi 

3 4/4 I 4d 3 I ad 3 

4 4/1 t ad t t «d t 

Igitur ftr a/7,racio compofita cA i ad 3: ereo/er 4/a , conftat A B dudlu 3 ad C- 
M D duflu I vefa 3 I adj : ergo ftr nr, pyramis X»eft tertia pars prdraacis 
Quod erat denoDAraaduai. 
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Exempla fccundse regulas Logifticac 1 17 
Theorema XIII. 

Omnis conus X> tertia pars ell: cylindri Z»habentls squalem 
bafim , & aicltudloem . EudiMsfropofitio io.Ub.iz. 

FaAa hypothefi.quod coni X bafis fit A. altitudo B: quodque cylindttZ bafis 
fit C> altitudo O. 

Affcriiur A m Bdudu 3 *JC.im D du^u tssudl. 

Priau conditio, A =: C 
Secunda conditio, B s D. 

Demonftratio . Ex quatuor rationibus commemoratis io fecunda regula Logiflievi 
t k «dC t t t ad t 
i th Z tdDex ladt 

3 -V 4 « J « J 

4 4/11«^! ladi 

Igknr ftr xfjjnAo compofica eft i ad ixtr^oftr 4pa,conftat A i» B duAu yadC 
im O duetu 1 3 1 3: ergo ftr rA,conus X ad cyUndrum Zsxt ad 3.Quod erat 
demonfiranduo. 

, Theorema XIV. 

, 1 

Conorum sque altorum proportio eadem eft,quzbanum.' 
Idem aed^t cylindris acqu^ ^i,EttcUd$$ pmp<^io 
1 1. libri 12 . 

FaAa hypothefi , quod Cbni X bafis fit A , aldtudo B ; quodque Coni Z bafis St 
C, altitudo O : Vel certe quod cylindri X bafis fit A . altitudo B : quodque cy. 
lilini Z bafis fit C , altitudo D. 

Aderirurprini6,Af»Bdudu 3 «/CMDduAu |3 A«dC. 

ABerituriccundidtAMBdu^u i «</CMrDduda i eskadC, 
Conditio vtriufque panis, B 3 D. 

Demonftratio primae panis . Ex quatuor rationibus nominatis in fecunda regula 
Logifticat. 

X th k adC kadC 

3 ck B adDct i ad t 

3 4/4 ‘ 3 

4 4P4I3 I 3 « 4 1 

Igitur f*r sp7, ratio compofita eft 3 A «4 jC 11 A ad C: ergo fer 4/3 , patet A ia B 
dudu 3 a4C«i»Ddudo3 3Aa4C-ergo/erri^onusX adconumZ3Aa4C. 
Quod eratdemonfirandum in prima parte. 

Demonfiratio fecundz partis. Ex quatuor rationibus citatis in fecunda regula Lo* 
gifiic*. 

I |Aa 4 C| |A a 4 C 
3 cA B a 4 D e t i ad i 

3 4 /« « ‘ • . . 

4 4pi]i a 4 i| I a 4 I Igl- 
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1 1 8 Logifticas vniuerf.Lib.l. Cap.XH. Par.L 

Igitur per ipj, ratiocompofita cft A4</ C ; ergo per ^pi, condit A/V»Bduflu i dJ 
CiwDdudlui s: A 4^ emergo ^rrrA.cylindcr X ad cylindrum Z=: A 4<^C. 
Quod cratdcmonftrandutn infecunda parte. 

. Theorema XV. 

Cylindri X &C Z habentes bafes inter fe a:quales,funt vc 
altitudine&.Idcm accidit conk.Euclidis fro^ofitio 



FadU hypothefi , quod cylindri, vel coni X baGs fit A, altitudo B : quodque cylin- 
dri, vcl coni Z, bafis fit C, altitudo D. " ' 

Afferitur primo , A/V» Bdu^u « 4,/C I» D duftu I —B 4 j/D. “ > 

Alferituriccundo, A i» B du£tu 3 4,f C 1» D dudlu 3 =; B 4^ D. 

Conditio, A =2 C. . / . 

Dcmonflratio primae partis . Ex qoatuor rationibus commemoratis in fecunda re-; 
gula LogtAicae. 

* A 4,f C r I I 4 </ I 

BtJD B*dD 

i dd 1 t dd t ' ■ 

4 14/t 1 1 4 ^ I i dd t - ■ 

Igitur wr 2/7, ratio compofita eft B4^D tergo /rr 4/2, patet A i» B dutSu tddC 
*» D duftu 1 = B 4^ D.-ergo per cb, Cylinder X ad cylindrum Z = B 4^ D.Quod 
erat demonftrandum in prima parte. ' ^ 

Dcmonftratio fecundat partis . Ex quatuor rationibus commemoratis ,in fecunda- 
regula Logiftiez. 



th 

eh 

4 /' 

l 4 >« 



A 44fC c I i i ddt 
RddO ]B4ifD 

-^3 I 4/f 

leitur/cr ^7*. ratio^omjofita cft3B4«/3DllB4iD:ergo/er4/2, patet A»» 
“ B duau 3 4d C »» D duau 3 = B 4,/ D .• ergo per cA, conus X ad conum Z =; a|- 
titudim B ad altitudinpn D . Ojiodaat demonflramiuro in fecunda parte. 



\ch 

eh 

m 




pars 
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Exempla fecunda reguk Logifticx i ip 

PARS II. 

Exempla fecundi reguli Logiftici in Euclideis theorematis 
inuoluentibus proprietatem dependentem ab angulis: 
vel alio ex capite paulo difficilioribus, quam pri- 
cedentis partis exempla. 

Theorema L 



In triangulo ABC, angulus ABC re£lus lic ; quadratum A C, , 
erit iquale quadratis A B & B C Hmul fumptis . Euclidis 
frofofitio 47. lilri i . 



Fafta bfpotheC,quod ex punfto B vertice reifti anguli duAa (it refta BD , perpeti* 
dicularis ad reaain AC : ex Euclidea conditione, quae requirit vt angulus ABC pjg^ 
reAus (it : ftr immediati patet prima, & fecunda conditioi tertia vero con^^ 
ditio ex hypothe(i manifcfta eft. 

AiTeritur ABq f BCq = ACq. 

Prima conditio, AD Ab =: AB AC. 

Secunda conditio, DC BC = BC *d AC. 

Tertia conditio, AD f DC =: AC. 

Demdndratio . Ex qnatuor rationibus commemoratis in fecunda regula Logi* 

Air*. 

ADai^ABrrf 
[ab 4<fAC«t 

j 
I 



AD ai AC erf DCaiAC 

1 ai t »f i ai 1 
I ai I 
I ai s 



'1 


C k 


ABf BC ai ACI Ipj 


AB ai AC w fBC ai AC 


c t et 2 


a 


ck 


AB fBC ai AC ipi 


AB ai AC r/ fBC ai AC 




3 


4/* 


1 ai I 1 


1 ai I 




4 


4?« 


I ai X 1 


1 ai I . 





DC ai BC 




AD ai AC e/ fDC ai AC 




BC ai AC 


AB ai AB e/fBC ai BC 




ii X 




I. ai X 




ai X 




I ai X 





•4 



1 AD ai I AC et f iDC ai 
I ai I 
I ai I 



iACI/5 



AD t DC ai AC 

I ai I 
( ai 1 






ai t 
ai I 
ai I 



Igitur /rr 4^7, ratio compo(ita eft i ai i tergorer 4^a,etiam ABq f BCq ss ACq. 
Quod erat demonfirandum. 

Nota; hancpropofuionemEuclideam conuenirccum aCfcrtionc 5. theor. 8. partis 
libri i. qu* libro fecundo expeditius demonftratur: hic autem pauld pro- 
duaiorem demonftrationem exigebat, vt conftituetet fecundae regulae Logifticx, 
exemplum de quibus hoc capite agimus. 



Theo^ 



Digitized by Googie 




120 Logifticas vniuer^Lib.I. Cap.XlI. Par.IJ. 
Theorema II. 



yEqualia parallelogramma A B C, & D E F , qu« vnum angulum 
B vni angulo E jcqualem habem: etiam latera circa aequales 
angulos habent reciproce proportionalia.Et fi latera circa 
aequales angulos B & E , habeant reciproce propor- 
tionalia : parallelogramma erunt inter fe aequa- 
lia . Euchdis propjitio 14. lihri 6. 



Fig.p. 



F«dla hypothcfi.quod ex punais A & D duftac fint rcfta; A G & D H perpendicu- 
lares ad B C&EFs quoniam ex Euclidea conditione conftat.angulumBatqua- 
ri angulo E, & per hypothefim angulus B G A = angulo E H D: etiam ptr 3^4, 
patet verum clTe, quod alleritur in fecunda conditione vtriufquc alTcrtionis. 
Afferitur primd, B C E F = E D B A, 

Prima conditio, B C/» G A dudu i vel a =E F 10HD du£tu i vel 
Secunda conditio, G A 41/ H D = B A £ D. 

Afferitur fecundi, B C »» G A duftu i vel 2 = E F /» HD duAu i vel 2. 
Prima conditio, B C 4<f E F ea E D 4^ B A. 

Secunda conditiOjG A 4</H D s B A 4^E D. 

Demonflratio primx partis. Confiderando produdla , quat in prima conditione! 
afferuntur atqualia: ex quatuor rationibus commemoratis in iccunda tegula Lo- 



i’iAicat 
ch 
th 

4^1 vel 3 
4^1 vel 3 



BC4J EF 
GA-iHD 
1 

dd 



c 2 



BC 4 </EF 
BA 4 if ED 

I 44 f I 

i dd t 



U ur >fr2>7, ratio compofita eft BC/*BA 4 ^EF/»ED: ergo ^»-4/i;patet 

Cim r Adudlu I vel 2 4i E F »» H D dudfu 1 vcl x r: B C B A ai E F 
P n- fed »rrf i.conftatBC//»G Aduftu i vel 2 s=EF»>H D duAu i vel 2: 
ergo etiam BCi» B A £=E F /» E D;igitur/er i/>io,B C aiE Fc=E D aiB A. 



Quod erat demonftrandum pro prima pane. 

D^onftratio fecundae panis. Ex quatuor rationibus commemoratis ia fecunda! 



tlf 

ch 

4/)i vel 3 
14^1 vel 3 



BC dd EF 




BCaiEF 




BC ai EF 




BCaiBC 




t dd i 


GAai HD 


C 2 


AB ai DE 


C X 


EF aiBC 


EF ai EF 




I ai s 


t dd 1 




1 dd i 




t dd X 




1 ai I 




1 dd 


I dd 1 




1 ai I 




i dd t 




t dd i 




i dd i 



Igitur ftr 2/7, ratio compofita eft i ai 1 : ergo per patet BC in G A dudlu r 
vel 2 = E F i* H D duftu i vel 2 : ergo per r A.parallelogrammura A B C =: pa- 
tallclogrammo O £ F . Quod erat dcmonflranduai in fecunda parte. 



/i 



Theo-' 
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Exempla fccundaj regula Logiftica: 1 2 1 
Theorema III. 

i^qualia trangula A B C,& D E F, qu* vnum angulum B,vni an- 
gulo E asqualem haben t : etiam latera circa atquales angulos 
habent reciproce proportionalia. Et fi latera circa^ 
aequales angulos habeant reciproce proportiona- 
lia, erunt inter fe aequalia . Euclidis propofi- 
tio 1 5. ii!;. 6. 

li& 3 , hypothefi, quod cx punaw A & D , duft» fint red» A G de D H perpendt 
culares adrea2sBC&E;F: quoniam exEuclidea conditione conftat angulos 
B & E iater (c xquarirSe per hypochefim, etiam angui usBGA = anguk>EHD: 
f*’’ verum elTc, quod alTcritur in fecunda conditione vtriufque affcr~ 

tionis, 

AlTcritur prim6, B Cai E F = E D B A. 

Prima conditio, B C /« G A duiSu j =: E F m H D dnflu j. 

Secunda conditio, G A 4</ H D =5 B A E D. 

AlTeritur fecundo, B C G A duAu 3 =: E F m H O du^u j,' 

Prima conditio, BCaVEFsEDadBA. 

. Secundaconditio,GA4</HDs=BAa4/ED. 

Detnonf! ratio primat partis. Conliderando produ£ta,quat in prima conditione pri-' 
ma: alTertionis afferuntur atqualia : ex quatuor rationibus commemoratis in l^e- 
eunda regula Logiftic». 

BCaiEF 
ABa<fDE 

d/S I 

ap7 , ratio compolita eft BC /» A B EF D E ; ergo per 4/1 , patet 
BC/»GAdndlu jdtSE FrwHDdudiu; =sBC/wAB4ifEF/»DE:fedpfr 
^t, condat B C iit G A du<du 3 s E F >« H D duftu 3 : ergo etiam fi C A B 
^ E F<»D E» igitur per ipio ,B CaifEFs D Eaif A B . Quod erat demon- 
ttrandum in prima parte, 

Dcmon ftratio fecundas partis . Ex quatuor rationibus- commemoratis in fecunda.. 

regula Logifticat. 

I M !BC4<^EF| IBC4</EF, 
a \cb |GA4^HD'ea ABaiDEi 

3 )V4!* *L!« 

4 4p4» *d i| > a dd al ,, .. __ 

Igitur per apy, ratio compolita ed i dd i:crgoper4pa,patctBCe»GAdudlu 3=3 

E F »» H D duAu 3 : ergo per ch , etiam triangulum A B C =s uiangulo E D F 
Quod eratdcmqndrandum in fecuiida patte. 



th 

(h 

m 

4i>4 



BC dd EF 
GA41/HD 

sd 
dd 



e% 



»3 



BCddEE 

ABddDE 

I dd 

dd 





BCaafEF 


»3 


BC41/BC 




cz 


EF ddBC 




EF 4 ^EF 






X dd X 




X dd X 






X dd 1 




X dd X 





X dd t 
X dd t 
X dd X 
I dd X 



Fig.33; 



Q 
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122 Logiflicae vniuerrLib.l. Cap.XlI. Par. II. 



Theorema IV. 



ch 

ch 

4M 



ktdC 




B «/D 


f I 


i tdi 




^ td I 





Similium triangulorum X, & Z proportio eft duplicata late- 
rum \\on\o\.ogoxan\. EucUdis propojttio ig.lib. 6 - 

Faaa hypothcfi. quod triangulum X. hahcat bafim A, altitudinem B: triangulum- 
vero Z, habeat bafim C, altitudinem D : quodque bafes A,& C fint latera homo- 
loga triangulorum X.& Z : etiam, vt pluribus declaratum efi in hypothcfi prar- 
cedentis theorematis, 3/4. fatis patet A -»</ C = B D, vt afleritur m condi- 

tionc quam pro Euclidea lubllituimus. 

Afleritur A a» B duiflu 3 C in D duftu 3 = Aa Ca. 

Conditio A a<^C = B4</D. _ • _ 

Demonftratio . Ex quatuor rationibus commemoratis m fecunda regula Logi- 
fiica;. 

hadC. 
kadC 

I td i 

4 4P41 1 .4 I a *d I 

Igitur prr a/7 , ratio compofita eft aAa aCa \\k^*dC^'. ergo fer i,f'. .patet 
X =: Aa sdQi, Quod erat dcmonftrandum. 

Theorema V. 

Qu?uis fimiles figurz rcailinezX, & Z , habent duplica- 
^ tam rationem laterum homologorum* Euclidis 
pfopofitto 20 . libri 6 - 

FaAa hypothcfi, quod figura: X,& Z fingolidiuififim in teque multa triangula- 

' inter fcfimilia.qu* pro bafi habeant latera homologa. Exempli gratia triangu- 
lorum figura: X bafes fint A, B, C : his bafibus correfpondentcs altitudines fint 
D,E, F. Similiter triangulorum figurx Z bafes fint G, H, K : his I^fibus corre- 
fpondentes altitudines fint L, M, N . Fafta hac hypothcfi , figura X = A /» D « 
+ B<> E « f C ii% Fduau 3 : atque figura Z = G 1» L « f H M « t K m N 

duau ? : prxterea ex theoremate 4. partis 3. cap. 8. conflat verum efle, quod 
dicitur in conditione , quandoquidem Euclidea conditio requirit , vt indicata 

triangula figurarum X,& Z finrfimilia. t xu iu 

^ Afleritur A/» D«tB»»E«tC»>Fduau 3 MdC i»L et t Hij>M 

« + K»« NduSu a = Aa «f Gi. 

Vn J conditio, A 4 dG ^B^dHllCadK \lD4dL 11 E ^ ^ II F.^N. 

Demonftratio . Ex quatuor rationibus commemorans in Iccunda rCgUla LOpi- 
fticat. 
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Exempla fecunda: regula: LogiflicE 1 2 3' 

. . . _ . . 2»2'jA *dlC, 

V* 

\ i »d \ 
i €d i 



s 


ch 


A4i3GtB4.3Hf C4 i 3K 


C I 


AddGfAddGj-AddG 


2 


eb 


DddL fEddMfF 4</N 


f 1 


A ddG fAddGf A dd G 


3 


4/4 


t dd z 




i dd 2 


4 


4/4 


z dd i 




z dd t 



h4dG 
htdG 
i td i 
i *d i 



igitur fer tfj, ratio compofita erit Aa 4</G2 : ergo ^rr 4^2, patet A /» D « f B l» 
E et f C/» Fdudtu3 ad G<» L et f H/« M« fK//» N dudu 3 =3 AzedCi. 
Quod erat demonftrandumi 

Nota. A4</GtA4</GtA4</G=: ^AedG, iuxtd .additionem partis 5. cap, 3. 
lib.i.hoc eft, quando fcrmoeft dc additione rationum. Verum quando fermo e(l 
de additione terminorum ipfarum rationum.de qua agitur in aflerrione 3. theo- 
rematis 2. partis 2. cap.8: hoccafu A 41/Gt A«</G f A4</G=; 3A ««/jG, vt 
per citatum theorema 2. inferimus in fupraferiptis rationum feriebus : & fenfus 
eft.quod plurium rationum aqualium antecedentes termini omnes Bmul fumpti, 
ad earumdem rationum confequentes terminos fimul fumptos.habeant eamdem 
rationem , quam habet vnus ifiarum rationum antecedens terminus, ad iuuou 
confequentem terminum. 



Theorema VI. 



lAquiangula paralldogramma A B C,& D E F, inter fe habent ra- 
tionem compofitam ex rationibus laterum contiguorum xqua- 
libus angulis adiacentium. Exempli gratia ex rationibus B C 
ad E F,atquc BAadE D.Euclidis frofo/tiio 2 3 . lib. 6 . 

Fafla hypothcfi, quod ex pun£lis A& D.du^ae finrreda; AG& O H , perpendi- 
culares ad B C & E F . Quoniam ex Euclidea conditione conflat angulum ri ~ 
angulo E I & per hyputhefim etiam condet angulum B G A sangulo EHO: 
patet fer 3^4, verum elTe quod alTeritur in conditione. 

AiTeritur BC/0G AduAu i velx ai/EF/ff HDdudlu t vel 2 c:BCi» 
B A udE F im E D. 

Conditio G A *dH D =: BA 4</E D. 

Demondratio . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda regula Logi- 
dicx. 

BCai/EF BCai/EF 
GA4 </HDc I BAtdED 
i *d t i dd i 

t dd I i dd t 

Igitur»»’ 2f7 . ratio compofita ed B C B A 4</ E F /» B D : ergo fere^i, patet 
£ C ii» G A dudu t vel a 4</ E F >4 H D dodlu i vel 2 := B C r« B A ddE¥ i» 
E D II B C 4d E F /'« B A 4</ E D. vt patet ex 2^8. atque illud ed . quod fignifi- 
catur dicendo, quod parallelogrammum ABC ad parallelogrammum C DE, 
habeat rationem compofitam exBC4</EFdeexBA4</E O.Quod erat demon- 
ftrandum. 



\ch I 

\ch ' 

4^1 vel 3 
4^1 vel 3 



Q * 



Theo- 



Fig. 34. 
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124 Logifticce vniuerf.Lib.I. Cap.XlI. Par.II. 
Theorema VII. 

Simiiia parallelepipeda X,& Z, habent triplicatam rationem ; 
laterum homologorum. Euclidis propofitio 3 3 .lil>. 1 1. 

FjAa hypothefi) quod panllelcpipcdi X baCs fit A i» B, altitudo fit C : & paralle- 
lepipediZ > bansfit D altitudo F: quodque A,& Dfincbafium latera ho- 
mologa: ex conditione Euclidea, qutc requirit, vt parallelepipeda X,&Z fint fi- 
inilia, conftat Aa./ D =: B «iE 11 C 4</ F , vt alTeritur in conditione.- totumquo' 
X =: A «« B in C dudlu i vel a : & totum Z = D E in F du^u i vel a. 

Afferitor A in B in Cduiiu i vel in E in F dudlu i vel a = A J 

41/D3. 

Conditio, A a,/ D sa B £ 11 C a^F. 

Dcmotvfiratio . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda regula Logi- 

I 

z 

3 

4 

Tgitur per zpy , ratio compofita eft Aj ergoprr 4/j , A /» B in C duAu r 

vel 2 *dD in E in F dudlu i vei a =: Aj *d Dj. Quod erat deraoaftranduro. 



fiica:. 

eh 


A in B 4<f D M E 




AadD 




AadU 


ch 


C 41/ F 


»4 


BadE 


C 1 


AadVi 


4pivel3 

4^1 VCI3I 

1 


i ad i 
i ad i 


CadE 
t ad I 
i ad i 




AadD 
i ad t 
i ad X 



Theorema VIII. 



■'•i; 



Parallelepipedum X fadlum ex tribus redlis proportionalibus, 
xquatur parallelepipedo Z £ado fub media, & a:quian- 
gulo priori . Euclidis propofitio 36. lils. 1 1 • 

Fadla hypothefi , quod bafeos paralleleptpedi X longitudo fit A. latitudo B:quod- 
que altitudo parallelepipedi fitC. Ex Euclidea conditione , qua: requirit vt 
parallelepipedum X , fadlum ex tribus proportionalibus , fit a-quiangulum- 
parallclcpipcdo Z , fadlo fub media :ftr 3/4 , facile patet, quod A B r= B 
C : quodque parallelepipedi Z , longitudo , latitudo ,& altitudo fingulae fint 

zquales B. „ , , 

Afferitur A w B in C duSo r vel 2 ss B /» B »» B du diu t vel 2. 
Conditio A 4</B =; B C. 

Demonftratio. Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda regula Logifiic;. 



ch 

ch 



|4/»i VCI3 

4/)i vel3 






C 

I 

1 



*d 

nd 

*d 



»4 



A-idB 
IB 4<^B 
Cnd^ 

i *d i 
I ad j 



ei 



1A41/B 
'b adB 
B ad A 

1 ad i 
I ad i 






AadA 
BadB 
B adB 

I ad I 
ad t 



I ad t 
i ad i 
t ad t 
l ad t 
I ad t 



Igitur per zpy , ratio compofita cBi adi: ago per 4^2 , patet AtnBtnC dudlu i 
vel 2 = B in B rV» Bdu^u i vcl 2, Quod erat demonftrandum. 

~ Theo- 
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Exempla fecundae regulae Logifticae 12$ 
Theorema IX. 

Farallelepipeda (imiliaXtZjQ^militcrquea lineis proportio- 
naiibas defcripu : &C ipfa fune proportionalia . EuclicUs fro- 
fofilio 37. lib. 1 1. 

Fada h^pothefi , quod panllelepipcdi X longitudo (it A . latitudo B , altitudo C. 
Praeterea quod parallelepipedi Z longitudo Iit D, latitudo Eialtitudo F . Simili- 
ter quod parallelepipedi C^Iongitudo fit C , latitudo H, altitudo K . Denique.* 
quod A ii</ D £= D 41/G s item B =: E H; item F s F K- 

Afleritur A r» Br» C duiflu i vel i» F duAu i vel 2 =: D 

E/« F du&u I vel i «dO ia H i» K du(%u i vel 2 : adedque X/tdZss 
2 MdQ. 

Prima conditio, A*dDsD 4 dG. 

Secunda conditio, B E =: E H. 

Tertia conditio, CMdF szE *dK. 

Quarta conditio, h*dEtsD td L; item C 4 </ F es L 4 d N. . 

Detnonflrationem diuido in duas partes . In prima oftendo A i» B ia CddDimE 
r>F =A 44 /N. Infecunda parte probo DiaEiaFadG i» HiaKsA^dN 
Ex his verd duabus partibus immediati patet aflertio. 

Demonftratio primae partis . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda re-' 
gula LogiAicar. Aa^D 

eb AmB 4 i/DmE '«4 B 4 ^E AadE n^^^AAdH A<i</N 

fb C Md E CadE ( h adH h ttdL i td i 

4/1 vel} t ad I \ *d 1 i ad t i ad i i ad i 

vel} I ad t i ad i i ad t i ad i i ad i 

Igitur ptr > ratio compofita cfi A adU : ergo per 4^2 , patet A i» B <» C duAu 

X vel 2adD im E ia E dudu i yel a e= A 4^N. Quod erat demonArandum. 

DemonAratio fecundae partis . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda^ 
regula LogiAicar. DadGet AadD 

X eb DiaEadGiaH a^E adH c2 B odE 2fyAadL) Aadti 

a cb VadK EadK c^CadE cn LadhlajLadL 

3 4/1 vel 3 I td I I ad I i ad i i ad t t ad 1 

4 4^1 vel} 1 ad i t td i t ad i i td i i td t 

Atd^ 
t ad I 
i ad t 
i ad i 

gitur ftr a/7<ratio compofita e A A 41/ N : ergo ftr 4^2,D ia E ia E dudu i vel 2 
td G iaH ia K dudu i vel 2 ss A 4^ N 11 A ia B taC du(Au i vcl 2 ad D im 

’ E ia E du£tu i vel 2 , vt in prima parte oAenfum eA : ergo A m B C duilu i 
vel 2 ad Dia E /«FduAu x vcl a =3 D x» E /» F duAu i vcl2adGiaHiaK 
dufhi I vel 2,adedque XadZsZtdQ. Quod erat demonArandum. 

Thed; 
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Theorema X. 



Similium pyramidum X, & 2 proportio , cft triplicata pro- 
portionis, quam habent duo latera homoioga.£»c/;W/r 
propofitio 8 . lih’ 1 2- 

Fa^a hypothcfl quod pyramidis X longirudo (it A, latitudo B, altitudo C : t^od> 
que pyramidis Z longitudo (it D> latitudo E, altitudo F. Ex Eudidea conditio- 
ne , qux requirit , vt pyramides X,& Z (int fimilcs. conftat latera homologa = A 
tdUi adeoque A «i/ D = B4^E II CaiF . Didis in hypotheli addo, mo 
fupponere, quod A >0 B s H , fiue ba(i pyramidis X: & pratterca , quod D i» E 
3= K , (iuc ba(i pyramidis Z. 

AfleriturH >» Cdudu 3 in F dudu 3 e= Aj 44(63. 

Conditio A 4 iZD B 44 ( E II C 4,/ F. 



Detnonftratio . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda Lt^iftica: re- 
g“'a. . 



1 


3 — 

th 


H4^K 




hadT> 




AadD 


% 


th 


Qad^ 


d 


B adE 


f I 


AadD 


3 


4/4 


i ad 1 




CadE 


C 1 


AadD 


4 


4/4 


3 ad I 




t ad i 
3 ad 3 




t ad i ' ; 

i ad i 



Igiturprr ap7 , ratio compofitaeft A3 ad O3 : ergo ftr 4pa, H i» C dudu 3 4<f K 
ia F dudu 3 = A3 41/ D3 . Quod erat demonftrandum, 
d Nota me fuppofuinfc, quod A /'» B tr H, (iuc ba(i pyramidis X : & pratterea D i» 
E= K> fiue bafi pyramidis Z : quz fuppofitio buna cft , fuppofito quod pyrami- 
des X & Z habeant bafes, qux funt parallclogramma . Si placeret confiderare., 
pyramides X & Z habentes bafes triangulares : fatis foret , cancris manentibus 
fupponere quod A in B dutffu 3, hoc eft H : & limiliter quod 
Ci» D duftu 3 , hoc eft s K : fic enim H e: bafi triangulari , & 
etiam K = bafi triangulari : fed tamen ratio H 4,/K s: A 41/ D <» B ad E, hoc cft 
rationi compofitx ex duabus rationibus AadD, atque B ad Et qux dux ratio- 
nes fimplices, atque componentes, in fecunda ferieben^ fubftituuntur, pro ra- 
tione ex ipfis compofita HadK, qux in prima ferie inucnicur, conformiter ad 
. quartam notam fccundxregutxLogifticx. 

Theorema XI. 



Aquales pyramides X,& 2 reciprocant bafes & altitudines: & py- 
ramides X & 2 , qua: reciprocant bafes &c altitudines, fune 
aequales . Eudtdis propofitio 9 . hbri 1 2 . 



Faifla hypotheli, quod pyramidis X bafis (it A , altitudo B : pyramidis yerb Z , ba- 
fis fit C, altitudo D. 

Alfcritur primo, A 44! C =: D B. 

Con- 
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Exempla fecundae regulae Logiflicze 1 27 

Cond:tio A /n B (ludti 3 =: C (» D dudtu 3. 

ACTcritur fecundo, A in B du(^u 3 C M D duiSu 3. 

Conditio A 41^ D 4</B. 

Dcmonftratio primae parcis . Confiderando aequationem, quae continetur conditio* 
ne : ex quaruor rationibus commemoratis in fecunda regula Logilliev. 

I ci A dd C AddC |A4ifC 

i ei B ddD B ddD B 4,/D 

3 4^4 t dd ^ t dd i \t dd i 

4 4^4 3 4i/ I '«13 3 4,^ 3 j I dd I 

Igitur fer %f-j , ratio compotita erit AinBddCinD: ergo fer 4/a , A B daftu 
3 4t/ C f» D dudu 3 =a A B 4</ C /« O; fed per condicionem A «» B dudlu 3 
s C «» O du^n 3 : ergo A m B = C/0 D : ergo fer if 10, A ddCz; I>ddB, 
quod erat demoaBrandum in prima parte. 

Demontlratio fecundae partis. Ex quatuor rationibus commemoratis infccundaJ, 
regula Logitlicz. 

X ei A ddC c t D ddB n^ D ddD l dd t 

* ei B ddD B ddD B ddB t ad t 

3 4^4 t dd I t dd 1 i dd I t dd t 

4 4^4 3 4<^ 1 1*3 3 4<f 3 i dd t i dd t 

Igitur fenfj, ratio compotita cft i dd i ergo/'er 4^* , patet A wB dudlu 3=:C 
in D 4u^u 3 . Quod erat dcmonftrandum in fecunda parte. 

Theorema XII. 



Similium conorum X> & Z , proportio ell triplicata proportionis 
radiorum qux funt in badbus . Idem accidit Hmibbus cy- 
. lindris X , & Z . Euclidis profofitio 1 2. lihi 1 2. 



FaAa hypotheti , quod cylindri aut coni X bafis fit circulus G , habens radium A, 
circumferentiam B.alticudo autem coni fit C: quodque coni, aut cylindri Z, ba- 
fis fit circulus H , habens radium D , circumferentiam E , altitudo autem coni fit 
F. Ex Euclidea conditione, qux requirit vt conus X,fic fimiliscono Z : & fimili' 
ter vt cylinder X,fit fimilis cylindro Z : conftat A 4<f D =1 C 4<f F,& praeterea cx 
febolio in fine huius partis pacet G dd H ~ Ai dd O2. 

ACTcritur primd, G i» C du6fu 3 ddHin F dudu3 =; A3 4^03. 
ATTcricur fccund6, G in C duftu 1 ddHin F dudtu x—Al*d D3.’ 
Prima condicio, GddH=^A%ddDi. 



Secunda condicio, AddDrzCddi. 

Demonfiratio primae parcis . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda re- 
gula Logifiicae. > 

I \ei GddH ei A%ddDz . 

o ei CddB e% A ddD 

3 4/>4 I 4^ 3 I 4^ 3 i ^ 

4 4M'3 dd i I dd i ' ' , 

Jgitur 3^7,ratio compofita cft 3A3 4if 3D3 II A3 4if D3 : ergo fer 4^2 ,patetG 
in C dudu 3 4</H m F du^u 3 = A 3 4</ O3 . Quod erat dcmoaftrandum in pri- 



ma parte. 

pemonftratio fecundae partis . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda re- 
gula Logifticf. i 
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1 28 togifticae vniuerfiLib.I. Cap.XII. Par.II 

1 tb GaJil,ct AldJOi 

X eb r 2 A 4JD 

j 4^1 I 1 i *d t 

H t td 1 i ad i 

Igitur pn 2p7 . ratio compofita eli A 3 ad Dj ; ergo per ^2 , G /» C dudlu 1 ad H 
i* F duAu I Aj ad O3. Quod erat demon Arandum in fecunda parte. 

Theorema XIII. 

Aquales cylindri X,& Z, reciprocant bafes & aldtudineS) & 
fi reciprocant bafes, & altitudines, funt aquales . Idem 
accidit conis X, & Z. Euclidis frofofitio 1 5. lib. i z. 

Fadiahypotheli, quod cylindri vel coni X bafis fit A , altitudo 6; quodque cylin- 
dri vel coni Z bafls fit C, altitudo D. 

Afferitur primo, AadCesDadK 
Conditio, A <« B dudlu i s C/« D du^u i. 

AlTctitur fecundo, A /sBdudu i = C /» Ddudu 1. 

ConditiOiA C er O B. 

AlTcritur tenid, A 4</ C =: D B. 

Conditio,A /«B duAu 3 = CmDdudu 3. 

Afleritur quartd, A i» B duAu 3 = C /> D du£lu 3 . 

Conditio, A adCszD adR. 

Demonftratio primz partis. ConGderando zquationrm conditione cdmeniamsEz 
quatuor rationibus commemoratis in fecunda regula Logifticz. 

1 cb \A ad C 

2 eb ad O * 

3 I ad I 

4 4/»|i I ^ 

Igitur/rr ipj , ratio compolita eft AiitBadC imD: ergo per ^2 , patet A /« B 
duAu I C D du^u I =: A i» B «alC /j« D : fcd per conditionem , A B 
duiAu I =r C >J* D dudfu i tergo Aim Br: C/»D tergo /er tpio,AadCs:D 
adB. Quod erat demonftrandum in prima parte. 

Demonfl ratio fecundz partis. Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda re ■ 
gula Logifticz. 

X eb A ad C c i D adB H3 D adD i ad i 

a eb B ad D B ad D B adB i ad t 

3 4/1 < ad I t ad t i ad i i ad t 

4 '4/1 |i ad i ji ad i t ad I i ad i 

Igitur per 1/7, ratio compolita cft i sJ 1 1 ergo/rr 4/2, patet A «» BduAu i ad C 
twDdudu 1 es t ad i.Quod erat demonftrandum in fecunda parte. 

Si placet tertiz partis demonftratio t lege demonftrationem prim; aftertionis fupe^- 
rioris 1 1 theorematis i & fimiliter vt habeatur demonftrano quartz partis , fatis 
eft legere demonftrationem fecundz alTcrtionisciufdem theorematis m :dum- 
modb pro voce pyramis fubfiituatur vox conus : quod enim hic afieritar de co» 
nis , in citato theoremate afiiimatur de pyramidibus. 

'Ibeo; 
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. Exempla /ecundiE rcgui* Logifticat iip 
Theorema XIV. 

Sphziarum X, & Z > proportio eil triplicata proportionis ra> 
diorum . EucUMs propofitio 1 8. Uh. 1 2. 

FtAahypothefi.quod fpluerc X radius Gt A > Sc dimidius circulus radio A deferi* 
peus GcB:eodcmquc radio A deferipta dimidia circuli circumferentia (it Ci 
quodque fimiliter fphacrae Z radius (it D , radioque O deferiptus fcmicirculus, 
m E. eodemque radio deferipta dimidia circuli circumferentia (it F : patet ex in> 
telligentia Logidicarum fcriptionumtfphatramXerB/'» aCdu£lu ;:&prxtcrca 
fphzram Z = Ei« sF duAu j. 

Atferitur B aCdudu $ dJEi» xF dudlu 5 =: Aj 4V D3. 

Pemonftracio . Ex quacuor rationibus commemoratis in fecunda regula Logi* 
ftiez. 

[t e h B sJ E g Aid// Di Aid/iDi 

s ch iC dd iE ifi A dJD A dJD 

3 4^8 4A dd$C m 3 4A dd 4A I di \ 

4 4^8 3C dd 4A 3C 3C t dd t 

Igkur fer a/7 .ratio compolita eflAj «/Ojtergo B aC duiflu aF du^u 

5 = A3 4^ Dj . Quod erat demonftrandum. 

f , vide noum Scholij fequeutis. 



Scholium. 



Frius notatur, & demonftratur aliqua veritas, vt citari poflit. 
Deinde notantur aliqua pro ijs, quibus iufto longiores 
^ videri poflent aliqu; przcedentes huius capitis 

deiQonftrationes. 

N VUaQBCeflb|tt cogente, fed tamen fuadente aliqua vtilitatedudioforum Lo- 
^ftlMtlqj^nobisimpofuimus.prohibcntcm in demondratione vilius 
thcorem«is huidld(|pl(U^‘ <$tare,aliquod ex prxcedentibus , aut fubfcqucntibus 
theorematis, quzadcruntaf|iMttt«pliii£KandcregulzLogidic(:& quoties 
vitra paucas Logidicx elementarer veritates . altera aliqua requiritur, vt com* 
' modior enadat demondratio, talem veritatem dcmondracam proponere in nuta 
aliqua , qu; citari poQlt indemondratione theorematis Euclidei , vel Archiinc- 
dei, non citando theorema pro exemplo propofitum, tametfi contineat demon- 
ftratam eamdem illam veritatent, qu^ proponitur in nota. ■ 

Veritatesquas demondratas annotamus , vt citari podint conformiter ad comme* 
moratam lcgcm,paucx funt; cx paucis vnam ho^co exhibeo annotatam, atque 
f demondratam . Hxc (emcl iteriimuc citatur in pRccdentium theorematum de* 
monlhationibus, 2c fortalTis todidem alijs vicibus citabitur in illis , qux hoc ca* 
pite fubfequuntur. 

Nota, fuppofito quod circuli X radius (It A, circumferentia C : quodque circuli Z 
radius fit B, circumferentia D. ' 

R Dico 
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130 Logifticx vniuerrLib.l.Cap.XlI. Par.II* 

Dico cKCulum X, hoc eft A #» C duau 4 ad ciiculum Z , hoc cft B D 

Dcmonftratio‘’“E “duSuumtiucIligcntia & ^6, confiat A »» C du^u 4 c A im C 

/cr 1 ; & fimiliier , B « D dudu 4 = B D a : fcd cx J/4 . manifcfturo cft 

rtr MSiigitur circulusX ad circulum Z -A 4^B<» C-WD 11 A -JB/» AsdB, 
vt patet ptr «5 : red/ff 2/8 A -i/Bi» A <«/B crA »» A 4^ B I» B 11 Ai 4^Bi: 
ereocirculos X ad cuculum Z » Aa ai Ba . Quod erat dcmonftrandum. 

In corollario fecundo fubftqucntij prorofitionis haec eadem vetitaspauio ahtor»- 

atque vniucrfaliusdemonfiratur. . • ,.r r 1 

Inter prxcedcntia theoremata non pauca inueniuntnr longiwi difcnrfu demw- 
ftrata.qu* independenter a Iccunda reguIaLogifticar forraflii ettam alia Metho- 
do de^nftrari poterant brcu.ori di Icurfu . Si forte aliquis non fatis oculatut 
tenfor nollr» Logiftic* . hoc reprehenCbile vel damnandum exiftimet: mc- 
minerit,Loctfiicamin prarfenti capite tantum intendere d«larationein fecund* 
regul* Lo “iftic* in vari)S exemplis; adcAquc nihil facit ad praffens mftitutuaw 
quod ab hfs exemplis diuerfum eft : quaic pro allatis dcmonftrationibus , qua- 
lefcunque illx Cnt, tnalc fubftituerentur aliae, quoennque cx capite meliores, et» 

ipfo quod non effent conformes fccund* regulae Logifticac. - 

Cxterum in prima.de fecunda parte huius capitis propofita theoremata, Iicet apud 
alios in precio habeantur, de numerentur inter pratftantlora, qu* inoeniuntur la 
Euclideis elementis : tamen talia efie exiftinumus. qu» vix mereantur vfum fe- 
cund» regul» Lo"iftic» : fcd maluimus, vt ita dicam, abutendo hac regnla,con- 
fulerc vtilltati ftudioforum Logiftic» , eam declarando in facili materia . in qug 
eius vis, atque vtilitas minus appareret, quam incipere ab exemplis difcentibus 
minus commodis, vt funt illa, qu» continentur tertia parte huiuscapitu. ^ 
SI placet intclligerc quomodo Logiftica dcmonftrata exhibere poterat fupiora- 
ihcoi croata , non tantum breuius. quam fuerunt dcmonftrata : fed forti etiauL, 
breuius, quam alia Methodo dcmonftrari poflint : cpnfidera fubfcqqentem pro- 
pofitioncm, dc cx illa illata corollaria. 



Propofitio. 



Qualcfcunque fint quantitates A,BjC,D, fuppofito quod 
X fignificet aliquem ex quatuor primis dodibus Geo- 
metricis nominatis. 

Dico A r* C dufta X sdB /1» D duAn X e A 4^ B r» C ai D II A im C 

Demohflratiol^Sn^am duftus X , per 

tertius, vel quartos: ex parte 4. cap. 8- corftat A /ai C du^u X 4iB« ^ 
V E= A i» C aer I aiB i» D Ptn : vel A /» C ftr a ai B »» D/er » • v« A tm t. 
ftr 3 ai B //d per 3 5 fed per ap4 . mamfcftum eft A »» C fcr 3 J 

= A /» C per a aiB /» Dper a 11 A « C per I aiB /» D per i IIA #» C aiB »» 
D : igitur A w C du6u X ai B //» D duflu X s: A r* C ai Bi» D 11 AaiB w C 

ai D,vt confiat per ap8. Quod erat demonftrandum. r W 

Reficftc ndu in fingulis corollarijs, vnius produdii.de quo agit citatO theorema, ba- 
fim effc A, altitudinem Cialtcrius bafiro cfTc B, altitudinem D 5 licct ift»bafes, vel 
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Exempla fecundas reguIiE Logifticx ijr 

altitudines aliter rcprxfentcntur, vbi didla theoremata detnonftrantur conformi- 
terad iecundatn regulam Logifticar. 

Corollarium primum . Suppofita hypothdi theorematis primi, vel fecundi, vel fe> 
piimi prima: pai tis huius capitis: quodque X lignificet dudum, dc quo agitur in 
theoremate; patet A B C 4J D i ad i i» i t U i mJ u igitur per pro- 

} >p(itionem conflat A /« C dud^u XtdB i» D duiflu \ i ad i . Quod klcm^, 
ed tribus diuerlis dcmonflrationibus, in tribus diuerfls ealibus concluditur in-> 
theor. I, 3, & 7, partis prime. 

Corollarium fecundum . Suppofita hypotheli theorematis 4, vel 8 . vel 1 1, vel «4 
primx partis, quodque X fignificctdudum, de quo agitur in theoremate : pater 
A^dB/a C 4d D A 4dB/4 xtdx llAai/Biigitur per propofitionem con- 
fiat A ia C duduX O dudu X A 41/B . Qtjod idem quatuor diucrfis 

demoflradonibus in quatuor diucrfis cafibus tatum cuineitur in theor.4,8, 11,14. 
Corollarium tertium. Suppofita hypotheli theorematis 10 primx partis, vel thcor.4. 
fecundx parti$,quodque X fignificet dudum ,de quo in theoremate agitur, ma- 
nifeflum efl A i«C «i/D A 4^B/« A4d B 11 A2 tdBz ; igitur per pro- 
poCtionem conflat Aia C dudu X *dB ia D dudu X ~ A2 41^ Bi . Quod idem 
in duobus cafibus, duabus diucrfis demonfl^atioaibus tantum cuineitur in theor. 
10 primx partis , d theor. 4. fecundx f artit. 

Corollarium quartum. Suppofita hypotheli theorematis 6 primx partis; vel theo- 
rematis 7, aut 10, aut la.Sccundx partis : quodque X fignificet dudum de quo 
agitur in theoremate : ex coroll. j, manifeflumefl A ad BiaCad D tetCaai/ 
Da /» C ad D 11 Cj ad Dj ; igitur per propofitionem conflat, A ia C dudu X ad 
Bia Odudu X e=C} 41/ Uj.Quod quatuor diucrfis demoqflrationibus tantum 
cuineitur, in cafibus theor, d.partis primx, & theor. 7, iq. 1 3, partis 3. 
Corollarium quintum.Suppolita hypotheli theorematis ; primx parcis, vel theore- 
matis 3. j, II, 13, fecundx partis, quodque latdra F &G fintilla, qux refpon- 
dcDC alcitudinibusi vel ex ipfa hypotheli, vel mddiante thc6r.4. partis 3. cap.8. 
conflat CadD sFadG: quare A ia F 4if B /n G A ia C ad B ia D 11 A im 
C dudu X41/B/» Odudu X, vt conflat ex propoficione : fed per hypothcliou 
pacet Aia C dudu X s B ix D dudu X: ergo A 1« F := B /» G : adc6que/er 
*xita$a 1 o, etiam A adB t:iGadF, quod in prima parte, atque in cafibus quin- 
que diuerforum theorematum , qux initio huius corollarij citantur , toridem de- 
monflracionibus tantum cuineitur. 

Eorumdem theorematum altera pars conflat fer^ vt prior. Etenim, vt in priori con- 
fiat AiaF adBiaGtsAiaC adB ia D 11 A /« C dudu \ad B ia D dudu X, 
Vt conflat ex propofitionc : fed per hypothefira fecundx partis , Aia C dudu X 
t= B(«D dudu Xijgicur A »» Pra B /» G: adeoque ftr 10 axioa$a A adB tz 
GadF: quod tantum concluditur in fecunda parte theorematum, qux initio hu- 
ius corollarij citantur, atque in cafibus dc quibus agunt. 

Simili modo tanquam corollaria ad prXmifTain propofitionem non difficulter in- 
ferri polTc , feri lingula reliqua theoremata primx i & fecunde partis : negaro 
non poteft leuiter verfaius in Logiflicx Methodo , Verum corollaria hic 
annotata abunde videntur fufficere vt Mathematici intelligant.quid proflare va- 
leat Logiflica, quando agitur de breuitate dcmonflrationum : fimiliterquc co- 
gnofeent ex fecundx regulx exemplis , huius reguix vniuerfalicatem,atquo 
commoditatem, prx ertim inijs.qux nimis obuianon funt, adebquc non alio ex 
capite merentur huius regulx vium , nili vt profint cupientibus difeere Logifli- 
cam. Hxc fi non fulficiant parum oculato Logiflicx noftrx cenfori : conctur tan- 
tumdemprxflarealia Methodo, in hoc conatu, qui pluribus profuit, fortaflis in- 
ueniet remedium aliquod fu; excitati. K a PARS 



PfOQ- 



1 3 2 Logiftiae vniuer£Lib.LC^p.XlI. Par.III, 

PARS III. 



Exempla fecunda: regula: Logifticac in Archimedeistheorenaatis» 
agentibus de quantitatibus produSis ex LogiAicx dudlibus 
Geometricisi atque nominatis. 

Theorema L 

Circulus X> cuius radius A B eft medius proportionalis inter 
redi cylindri Z latus £G,& bafeos ^ametrum EL: 
aequalis eft curua: fuperficiei cylindrica: . Ar~ 
chimedis fropojitio 1 1. 

FaAa hypothefi, quod circumferentia circuli radio A B deferipti fit B C D; quod* 
• ' 35 . circumferentur, circuli diametro E L deferipti medietas fit arc us E F L. 

,g Afieritur A B mBC DduSu 4a</aEFLij»EGdudu i s i adi. 

^ CondidoEGadABsABadEL. 

Detnonllratio.Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda regula LogiSic».' 
I cA AB ad aEFL AB ad EG i AB ad EG r i ^ ad AB «a 

3 r/» BCOadEG BCD ad iEFL' 3/5 a AB ad EL lABadEL 

} /^6 lada lads lada lada 

4 |i}^i sadi ladi ladi iadi | 

EL adEL radi 
3 AB ad AB 2 ad I 

I ad 3 I ad 3 

I ad I I ad I 

Igitur /er 2/7, ratio compofitaefi 3 ad 3 II t ad r: ergo^rr4^2>patet AB mBCD 
duftu 4 ad aE F L ia £ G duAu i s: i ad i. Qu^ erat demonfirandum. 

Theorema II. 

0 ‘rculus X , cuius radius A B eA medius proportionalis inter coni 
te&i Z latus E G « & bafeos radium E P ; atqualis eft curuac 
fuperftciei coni. Archimedis propefith 13. 

Fis. x6. hy pothefi > quod circuli X circumferentia» fit B C D : bafeos verb coni Z df> 

^'2 - * midia circumferentia, fit E F L. 

^ Afieritur A B i« B C D duAu 4 adaE F L m £ G duftu 3 s 1 adi. 
Conditio £ P ad A B s A B ad £ G. 

Demonftratio. Ex quawot tadonibus commemoratis in fecunda Logifiica; re- 
gula. 
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Fig, 37. 



\€k 

4^4 

14^5 



iEFL«/ EP 
GL sdiEfL 

t dd •% 

* dd I 



»3 



l dd t 

[Glddi.? 

X dd l 
X dd X 



AiddAB 
BGddEG 

X dd X 
X dd X 

Igitur V7. ratiocompofltaeft 1 «^r:trgo/fi.4^,,ABi»BCDduAu4arf 
«E F L I» E G duftu 3 = 1 1 . Quod erat dcmonftcandum. 

Theorema III. 

Coni reai fuperficies eft ad bafim , vt ciufdem coni latus G L 
adbafeos radium E F . Archimediffropojitio 14. 

Faaahyp«hefi,quodbafco$radius fit EP; quodque dimidia bafeos circumfc- 
reatia fit E F L, 

Afleritur lE F L »*G Ldu^u 3 ddEVi» aE FL duilu 4 = G LWE P 
DraMttratio . Ex quatuor ratioaibus commemoratis io fecunda regula Logii 

|»3|aEFL aViEFLi 
GL dd £P 

X dd X 

>E F L i» G LduAu 

3 M E P M aE F L du^u 4 s G L ad £ F . quod erat demonfirandum. 

Theorema IV. 

Cuiufcunque fpharne fuperficies .quadrupla eft maximi circuli 
eiufdem fphaErac.^e/'/Me<//r frofojtiio 34. 

i» 

B K iciufdem fpharc mxdm circuli . hoc 
f j c'r<mmfcrcnria==4»rcubuiKR: alterius ma- Fig.?* 

JUroi circuli ad priorem perpcndicufirfs qujtra pars fit arcui A K. * ^ " 

Afleritur 3 arcus A K i* 4 arcus K R duau j ad B K /» 4 arcus K R du- 
au 4=4 4^1. - ’ . 

‘l'“t“or sationibus commemoratis in fecunda regula Logi- 

I dd I 

1 dd X 

2 ad I 

*i I» i! laadf 

Jgitur V7*«tio compofita efi 4 ad i.ergo 4/t.patct t arcus AK /» 4 arcus 

duau j ad BK M 4 arcus KR duau 4 =4 ad i . Qupd erat dcmonftrandum. 

Theo- 



I 


cJk 


a arc.AK ad BK 


•3 


a arc.AK ad 1 are. AK 




s 


tb 


4 arc.KR ad 4 are.KR 




> ad 1 




3 


4^8 


a BK ada arc.AK 




X BK ad £K 




4 




a ad X 




a ad 1 
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Fig. 39. 



Fig: 40. 
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Theorema V. 



Cuiufcunqux fphxric^ portionis fuperficies L A D, squalis efl 
'circulo , cuius radius eft redb A D , a pundo A vertice por* 
tionisdudia ad circumferentiam circuli, qui eft portionis ! 
bafis. Archimedis fropofitiozs» • : - 



Fada hypothefi, quod fphxrx centrum Ct B , cius axis (it A Q: circuli radioBA 
dcfccipti, adeoque maximi fphxrg; circuli circumferentia = 4 arcubus K R: ra- 
dio AD deferipti circuli circumferentia (It Fj portionis LAOaxis(itAG;dc> 
nique dudfz (int redx A O, Q O, G D, 

AlTericur arcum A O /> 4 arcus K R du^u j s A. D /0 F duifu 4. 

Demonftratio . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda regula Logi- 
fticf. 



1 




1 ztc.AOdd AD 




larc.ADxii arc.ADi 1 


t ad l \ 


s 


cif 


4 arc. KR tid F 


in 


BA ad 


AD »4 


aBA adAVt\ch 


3 


4^8 


AG<«/arc.AD 




AG ad 


AD 3/8 


AD4<rAd 


4 


4/tf 


[a dd t 




S 4d 


, j. . 

I- • 


i xrf 



i ad t 




I ad 1 , 




AQladAD 


»3 


AQadACl 




ADxiAQ 




AUddAiy 




I ad I 




i ad i 


• 



i *J i 
itdt 
I »d I 
t 4 d t' 



Igitur /rr i/y.ratio compoRta cft i i ; ergo 4^2, patet afcum'AD/» 4 arcus 

: A K duftu j a A D /« F dudu 4 . Quod erat dcraonftrandum. 



Theorema VI. 



Cylindri re^ Iphanrf circumferipti curua fuperficies , squalis efl 
fuperficieifph9rs.Ec ficylinckus ac fphfra fecentur planis 
ad axem re£lis: erunt fingula fuperheiei cylindric9 
fegmenta, 9qualia lingulis fegmentis fuperiiciei 

{ph^ricq. Archimedis ffofefiiio 26. .. 

Faida hypnthc(i,quod fphzrx,8e cylindro fphxrz circumferipto, communis axis (it 
A Qtcetrum Iphxne Sj plana «1 axem AQ perpendicularia (ecantia ^hi^aii^ 
& cylindrum, intercipiant axeos partem C D, & arcum H G, laterifi^ cylindri 
partem F Etprarterea circumferentis circuli maximi ad axetU AQ pei^endicula* 
ris, quarta pars (it arcus N R teiteumferentiz bafeor cylindri ijnattapars fic 
arcus MF. ^ m J ^ : 

A(rcricurprim6,4arcusMPMMLdu&u iddi arcus ANi*4arcu$ 
NRdu^u 5 s I 

ACfe- 
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Exempla fecundae regulae Logifticx 1 3 5 

AlTeritur fecundd, 4 arcus M P F £ duAu 1 ad arcum G H 4 arcus 
NRdudu fs I sJi. 

Denoaftratio primae pams . Ex quatuor ratiouibus commemoraris in fecunda re- 
cula Logiilicx. 

I ei 4 arc.MP 4 ^tarc.AN »3 4arc.MPa^4xrc.NR| i i 
% ei ML 44/4arc.NR. MLsei 2 AB t 4 J t 

a \ td i i td i t dd i 

4 4^8 s arc. AN lAB ^ ^arc-ANa^aarc.AN i dd 1 

Igitur prr t^7, ratio compoficaeR i dd 1 : ergo ^rr 4^2, conRat 4 arcus MP/«ML 
duAo I 4i/a arcus ANi»4 arcus NR duAu 5 = 1 4 </i.Quod erat demonRran* 
dum ifl primapanc. 

Demooflratio fecundae partis . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda re • 

I {u!a Lt^ifticae. 

1 ei ^ucMPdd arc.GH'»j 4 arc.MP 4^/4arc,NR i dd t 

a ei FE 4^4arc.NR ¥Edd CO i dd i 

2 4pi I dd I I dd I t dd t 

4 -^fi arc.GHadCO arc.GH4d arc.GH i dd i 

Igitur fer if-j , ratio compofita erit tddn crgo.^r 4^2 , patet 4 arCus M P /«F B 
dudu I ad arcum G H /« 4 arcus N R dndtu 5 s= 1 ad 1 .Qpod erae dcmonftran* 
dum in fecunda parte. 

, Theorema VII. 

r * . ‘ 

Segmenta fuperficiei fph^riep parallelis circulis diuifse, eam 
inter fe proportionem habent, quam Tegmenta dia> 
metri ad parallelos circulos retSlp . yirchimtdis 

Fafta hypotheC , quod arens G H> dudfu quinto , producat primum fegmenrum-: 
quodque arcus H Ntduftu quinto>producat fecundum fegmentum axeos , (iuo 
diametri ad parallelos circulos rc&z : pars C D arcui G H .& pars D B arcui Fig. 40. 
H N refpoadratifit qucNRquartapars circumio-catix circuli maximi, in quem 
ditdu 5 ducuntur arcus G H & H N. 

Adcricur. q ut d arcus G H iie 4 arc. N R dudu 5'ad arcum H N f» 4 arc. 
NRduau jsCDadDB. 

DemonRratio . Ex quatuor rationibus commemoratis in feconda regula Logi- 

ilk*. , 

t ei arc.GH4d arc.HN'43 arc.GH ad arc.GH ad i 

2 ei 4arc.NR ad4arc.NR 1 ad i 1 ad i 
g 4^8 CD ad arc.GH CD ad DB CDadDB 

4 4^8 arc.HN ad DB aicHN ad arc., HN 1 ad i 

ijgiturper ap7,ratio compoGta eR C,D ad D B tergo fer /^f^ , conRat quod arcus 

~ GH«»4arcus NR,dufiu j,adarcutoJINi«4arcu$NK|duau 5 sCDadDB. 

Quod «at demonfteaodum. 



jheo- 
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Theorema VIII. 



Omnis fphf ra X,f qualis efl cono Z, cuius altitudo atqualis ell radioi 
fpkf r9 : bafis vero f qualis cft fupcrficiei Jph?rf . /^ehimtdh 
propojilio 28. 

Fafta hypothcfi,qaod tota fuperficies fpbcrx Ct A.ciufque radius Ct Buota coni ba« 
fis fit C> cius altitudo fit D. 

AITcritur fphzram XJioc cft A B du£lu 3 conum Z,hoc efl C P 

dudu 3 =: I 4</i. 

Prima conditio, A = C. 

Secunda conditio, B = D. ' 

Demonftratio . Ea quatuor rationibus conunemoratis in fccunda regula Logi-, 
dicar. 

icbKiidCetttdt 
i c b h tdH c 2 i 4d 1 

3 4/4 * 3 * 3 

4 4P4 / 1 »di 3 4ui i 

Igitur per 2/7,ratiocomp«fitae(l34i 3II i«ii tergoprr 4pa,patecA wBdufto 
3 tdCtmD du^u ^sztsdt. Qjuod erat demonfinndum. 

Theorema IX. 

Hemifph^rium X, coni Z , aqualem fecum altitudinem, & baiirai 
habenti^ duplum eft . jirchimdis propofitio 30. 

FaAahypothefi, quod hemirph^rij bafira confiituant 4A B Ctquodefnc coni bafim 
Fig. 41. conmcuant4E F G : prarterea hemifph^rij altitudo fit A D, conialdtudo fit E H: 

it 43. denique circumferentia bafeos hemifpherij adarquet 4 arcus C B. 

Aflcritur,DACM4arcusCBdudu$4//4FEGa« EHduftu jca 
*d I. 

Prima conditio B A C = F E G II D A C. 

Secunda conditio A D = E H. 

Demonftratio . Ez quatuor rationibus commemoratis in fecunda regula LogU 
fliez. 

1 tb DAC *d 4FEG CII 4d 4 I 4d 4 

3 cb 4 arc.CB 44 EH 43 4arc.Cfi4d3 arc.DC 44^/3 

3 4p8 3DA4d3arc.DC aDA4d EHr2 3 4d i 

4 4/4 3 *d I r . »d I 3 4d r 

Igitur 2^7, ratio compourac(l24«//i2 \\%ddix crgo/«'4^i, patet U 

in 4iarcus C B, dudiu 3,4^4? E G mE H,du^ 3 a * demon- 
ftrandum. 



Theo- 
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Exempla feciinds reguk Logiflicx 1 3 7 
Theorema X. 

Cylindrus rcdlus., fphgrf cui circumfcribicur , &foIiditau , & fu- 
.perficie tota fefquialtcr eft. Archimedis fropofitio 3 2. 

FaSa hypothcG, quod fphaera: centrum flcB:axis Q_A:axi parafclum cylindri la- 
tus Iit M L, tangens fphxram in N: balis cylindri adxquet 4F 1 quarta pars Fig.'4o. 
circumfcrentie circuli, radio B N defcripti.fit arcus N R. 

AfTeritur primo, Q A L M /» 4 arcus M P duflu 4 «/2 A B N /m 4 arcus 
N R duAu j =2 a,/ 4. 

AlTeritur fecundo A L f Q.M in 4 arcus M P duclu 4 & f 4 arcus M P in 
MLdudu I «/2 arcus A N /»4 arcus N R dudu 5 =2 641/4. 

Demonflrario primz partis . Exquatuor rationibus commemoratis in fecunda re- 
gula Logifticx. 

'i €h QALM41/ aABN »3 QALM 4 </ ABNL f iS 2 td i 

3 €h 4 arc.MP 4^4 arc.NR r 16 i td i i ad t 

J 4 p 6 I *d t I I 4 d » 1 td 2 

4 4^8 3ABN4</ ABNLI 3ABN41/ 2ABN $ td 2 

Igitur ^cr2^7,ratio compotita eft 6 td^: ergo yrr4^2, patet QALMrVi 4 arcus MP 
duAu 4 4</ 2 AB N <>i 4arcus N R dudlu ; 2: 6 4</4. Quod erat dcmonRrahdum 
in prima parte. 

Antequam demonflrem fecundam partem : pro xquatione magis compofita.quae 
alTeritur in fecunda parte , alTumo atquationem (impliciorem, atque commodio- 
rem, fed tamen (vt condat ex nota.quz demonflrationem f^equitur ) priori 
xquationi zqutualentem, cimque demondro. 

AlTeritur itaque fecundo 4arcus M PMgNLduflu i 41/2 arcus AN /«4 arcus 
N R du£lu 3 = 6 41/4. 

Demondratiofecundx partis. Ex quatuor rationibus commemoratis infecunda., 
regula Logidiez. 

1 €h 4arc.MP4</aarc.AN »3 4arc.MP4d4arc.NR rifr I »d i 

a th 3NL4d4arc.NR 3NL 4d NL i td i 

3 4pi r 4 d 1 I 4 d 1 \ td \ 

4 4^8 arc.AN *d NL arc.AN td t arc. AN i td 2 

Igitur fer 2fy, ratio compoGta cd 3 4d 2 II 6 4^4; ergo per 4^2 , condat 4 arcus 
MP»V» 3NL dudiu I td 2 arcus A Nf«4 aicusN R duidu ^ —6 tJ^ . Quod 
eratden o idrandum in fecunda parre. 

Nota A L = Q3OI N L , adccquc A L tQM =: 2NL ; quare A L f QM <>4 
arcusMPdudu4 =: 2NL«>4 arcusMPdudu 4 II 4 arcubus MP m N L dudtu 
I, vt condat ex theor. 6. partis 4.cap.8. Quoniam igitur A LfQMM4 arcus 
M P dudu 4 s: 4 arcubus M P/» N L dudu itpatct A L f QM <04 arcus M P 
duftu 4 et f 4 arcus M P in 2N L dudu i 2= 4 arcubus M P NL duidu i ee f 
4 arcus M P /« iN L dudu 1 Il 4 arcubu$MI’tJ* 3 NLdudu i. 



S Theo- 
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Theorema XI. 

Superficies fph^r^, dupla efl curuz fuperficiei cylindri quadrati 
fph^rf infcripii . jirchimedts propofitio 33. 

Ti&z hypoche(i,quod fphxrx cencrum fit Btaxis cylindri quadrati.fphxrx infer jpei 
fit C N , qui produ Aus fuperficiei fphxrx occurrat in A : arcua A D & D F un- 
4?> guli flnt quarta pars circumferentix circulorum maximorum fphxrx, ad inuicem 
perpendicularium: bafeos cylindri , radius fit C G : circumferentix eius quarta^ 
pars fit arcus G H : cylindri latus G L> fecet radium B D in punfio M. 

Afferitur 2 arcus A O ta 4arcus D F duiflti $ ^</4 arcus G H G L du- 
Su t I. • 

Demonltratio . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda regulaLogU 
fticx. 



1 


ek 


2 arc.AD dd 4 arc.GH 


”3 


2 arc.ADtf/f 2 arc.AD 




t dd I 




% 


ch 


4arc.DF dd GL 




4 arc.DF dd 4 arc.GH 


3 fS 


hDddCG 


ch 


3 


4^8 


2 AB dd 2 arc.AD 


"3 


2AB dd GL 


c I 


ABddML 


C 99 


4 


4 f> 


i dd I 




t dd 1 




l dd l 





t dd t 

BLddMR 

BLddMR 

\ dd t 

Igitur fer 2/7, ratio cbmpofira efl B Lq 4^ B Mq 11 x x./ 1 , vt patet ex ifZ • quix 
ex hypothefi conflat , eiufdera quadrati diametrum efle BL ; delatus ede B M: 
tr%oftr , confiat 2 arcus A D i» 4 arcus D F dudu 5 4 arcusiG H i» 

GLduftu it^iddi. Quod erat demonfirandum. 

Nota quod vndecim prxcedentia huius partis theoremata fint Archimedeatqux 
vero fuhfcquuntur , illa funt , qux Archimedeis adduntur a F. Andrea Taquer, 
in appendice feleAorum Archimedis theorematum, concomitante eius elementa 
Geometrix planx,& folidx : atque hic a nobis numerantur inter theoremata 
Archimedea ; yt diximus initio huius capitis. 

Theorema XII. 

Sphzrz fuperficles ad totam cylindri quadrati fibi inferipti 
/uperficiem , eam proportionem habet , quam 44^3 
^chimedis propojttio 34 . 

FaAa hypothefi, quod fphxrx centrum fit B:axis cylindri quadrati, fphxrx ihfcripti 
^'S- 4 J. ^ N<qui produiflus occurrat'in pundoA fuperficiei fphxrftarcus AD& DFfin- 

guli fint quarta pars circumferentix maximorum fphxrx circulorum, ad inuicem 
perpendicularium; bafeos cylindri ^radius fit C G: circumferentix eius quarta 
pars, fit arcus G H : cylindri latus GL, fecet radium B D, in pundo M. 

Afferitur a arcus A D 4aicusDFdudu5 dd aCG»»4arcusGH 

dudu 
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Exempla fccundse regulae Logiftic^e i jp 

du(3u4r/f 4arcusGH</»GLda<flu i £=441/3; vcl quod idem, fcd 
commodius cft,& patee ex nota : alTeritur 2 arcus A D //» 4 arcus O F 
du^u j 4 i/ 4 arcus GH MgGMduif^u i =: 4 41/3. 

Denonftratio aflcrcionis (implicioris aeque commodioris. Ex quatuor rationibus 
commemoratis in fecunda regula Logillicx. 



I 


eb 


aarc,AD4i/4arc.GH 


«i 


X arc.AD dJ 2 arc.AD 




X dd X 


1 


tb 


4arc,DF di 3GM 




4arc.DF 4i/4arc,GH 


3 /J 


BD dd B\t 


3 


4/8 


a AB di a arc,AD 




2<VB4i 3GM 


cb 


zBD dd 3BM 


4 


4 /« 


I di I 




X dii X 




X dd X 



Igitur /er 2^7 , ratio corapofita eft zBDzei/sBMa 11 2BLs4i/3BM2ll4 4i/3 : vt 
patet ex 3/8, quia ex hypothei! condat, eiufdem quadrati latus efle B M:& dia* 
metrum e(Te B L ; ergo fer nfi, manifedum ed z arcus A D 4 arcusO F dudu 
j 41/ 4 arcjis G H im 3GM dudu i s 4 4 </ 3 . Quod erat demondrandum. 
Nota aCG i» 4 arcus G H dudu 4 ~ 4 arcubua G H //> G M du<du i quia enim 
cylinder fupponiturquadratus, CGerGMllML: hinc aCGr» 4 arcus G H 
duftu 4 e/ 1 4 arcus G H 1« G L du^u 1=4 arcubus G H G M e/ f 4 arcu* 
^us G H ei» aGM 11 4 arcubus G H i» jG M. 

Theorema XIII. 



r 

Cuiufcunque fe£lionisfphzricf fuperficies,ad curuam ruperficiem 
coni maximi infcripti,eam proponionem habet , quam coni 
latusad bafeos radium . Archimedis propofitio 3 5. 

Fafia hypotheli, quod fphatrica fedlio (it L A D : bafeos cius radius fit G D; coni 

maximi , adeoque rc(di, fcAioni inferipti, latus fit A D i radius totius fptuerae fit Fig. 39. 
B K: circumferentia; circuli, radio B K deferipti, quarta pars fit arcus K R t de- 
nique circumferentia; circuli,radio GD deferipti, quarta pars fit arcus X. 

Aderitur, quod arcus A D /V* 4 arcus K R du(du $ 41/4 arcus X m D A 
du(du 3 =: A D 4,/ G D. 

Demondratio . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda regula Logi- 
dic*. 



1 


4 

rA 


arc.AD 41/4 arc. X 


«3 


arc.AD dd arc.AD 




X di X 




X 


tif 


4 arc.KR 4 d AD 




4 arc. KR dd 4 arc. X 


3/5 


BK dd GD 


c h 


3 


4/8 


AG dd arc. AD 




AG di AD 




AG 41/AD 


f 


4 


4/4 


X dd X 




X di X 




X di X 




i 




I 1 i dd X 


1 


Md t 







AB dJGD «3 



AD 4 </ AQ^ 



*J I I 



AB 41/ AQ 
AD41/GD 

s I 



ck 



\ di X 

AD 4 ./G 0 

X di X 

Igitur/er 2/7, ratio compofita cd a A D 41/ aG D : ergo /er4/a; condat arcum 
AD««4 arcusKRdu£lu j 41/4 arcusX«j«A D dudfu3 £=zAD4d2GDll 
A O 4i/G D. Quod erat demondrandum. 

/, Angulus A D Q.rcdus ed fer 3/7 : adedque ftr 3/8>condat AG di AD := A D 
dihQ,. 



S a 
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Theorema XIV. 

Hemifphzrij fuperficies , ad infcripti coni maximi) fiue refti cur- 
uam fuperficiera: eam proportionem habeC)quam in quadra- 
to diameter ad latus ; ad fuperficiem vero coni flmilis 
circumfcripti , vc latus quadrati ad diametrum . 
j 4 rcbimedis frof optio 36 . 

Fjda hypothcti , quod hemifphxrium fit L A D : hsmifphirio , & infcripto coao, 
communis altitudo fit G A: bafcos radius G D : bafeos circumferentias quarta^' 
pars fit arcus D C; circumfcripti fimilis coni altitudo fit G H: cius bafcos radius 
fit GEtcircumfcrcntia: vero bafcos quarta pars, fit arcus E K. Denique pro con- 
ditione Arcliimedea , qux requirit, vt inferiptus conus fit fimilis circuraferipto, 
fubflituimus conditionem, quodGEsAD&LDcsEH: quam ex priori fc- 
qui ofiendimus in nota propofita in fine demonUratiOnum. 

Afferitur primo, arcum AD /j* 4 arcus D C dutlu 5 «</4 arcus DCf* 
D A dudiu 3 s= A D G D. 

Afferitur fecundo, arcum A D »» 4 arcus D C duilu 5 aaf 4 arcus E K »» 
EHduftu 3 “GD«/AD. * 

Conditio pro fecunda affertione, G E = A D, & etiam L D s E H, 

Demonllratio prima: partis . Exquatuor rationibus commemoratis in ficundarc- 
i ;ula Logifficar. 

X ch arc. AD 4 arc.DC «3 arc.ADa</ arc.AD' i * 

% ch 4arc.DC«^ DA 4arc.DC«^4arc.DC| t 1 * 

3 4^8 GA*d arc.AD »3 GD mJ DA!»4 aGD«</DA c A 

4 4^4 2 Md I 2 *d i \ I *d I 



i ad t 1 ad t 

t ad t t ad i 

LD ad DA ifi DAadGD 

1 ad I \ t ad 1 ad- 

lgitur^era*7, ratiocompofitaeft A Dx(/ GD:ergoprr4pi, patet arcum AD »* 
4 arcus D C dudu $ ad ^ arcus D C /» D A dudu 3 n: A D G D.Quod erat 

demonftrandum in prima parte. 

Dcmonftratio fecunda: partis . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda 
regula Logiftica:. 

1 ch arc.AD «/4 arc.EKj»3\ arc.AD ai/ arc.ADj I r ad i \ 

2 ch i^arc.DCad EH 4arc.DC4</4arc. EK'3^S GD4</ GE c i 

3 /^p> AGad arc.AD »3 AGad EHi jGDj<^EHj*4 

4 4^4 2 ad I j 2 ad l \ l 2 ad i I 



1 ad t l i ad t \ 
GD ad dA\ GDa^DA 
aGD ad EH f A LD adEH ct 
I ad I \ t ad i \ 



I ad t 

GD ad DA 
i ad t 
i ai t 



Igi tur fer 1/7, ratio compofita eft GDadD A; ergo per 4^a , arcus A D »V» 4 arcus 
DC ductu 5 «(/ 4 arcusEKi«£HduCfu 3 tsGDxif AD - Quod erat demon- 
ftrandum in fecunda pane, No- 
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Exempla fecundae regulae Logiflic^ 1 4 1 

Nota In cafu theorematis G E t= A D: & praeterea L D := E H . Etenim pofita rc- 
dia C M. ita vt angulus G M E redus (it : erit redla GM brcuilTima ducibilis ex 
pundto G ad rediam H E : ergo pundum M . reliquis linex H E pundiis minus 
diftat a pundlo G : fed etiam manifeftum eft pundlum , in quo H E tangit arcum 
A D, reliquis pundis linex H E minus diftarc a pundo G : ergo pundtum M c/l 
illud , in quo reda H E.tangit arcum A D tigitur redx G M & G I) (unt radij 
ciufdcmcirculitergoGM S G D. Quoniam vero anguli G M E.G M H, A G D 
fingulifuntredi , & etiam anguli M E G, M H G, A D G.linguli lunt femiredi, 
quia angulus FH Ereduse(l;eciam^fr j/14, triangula M GE, M H G,Sc G D A 
lunt fimiliatergo GD<i^GM — AGadEMllADai/G E;& prxtcrca G D ad 
G M c= G A <d H M : fed G D =: G M , vt prius oftcnfum eft : ergo A G , hoc 
eft G D ” E M 11 H M : & prxtcrca A D =; G E t quare etiam aG D , hoc eft 
L O aM E . hoc eft H E . Conftac igitur in cafu theorematis G E e: A D , & 
prxtcrca LD S=E H . Quod erat dcmonllrandum. 

Theorema XV. 

Superficies fphxricje portionis, conum zquilaterum capieqtls; 
dupla eft curiix fuperficiei eiufdem coni . Archimedis 
-profofitio 3 8- 

Fada hypothefi , quod fphxrx , cuius centrum B , inferiptus (ic conus xquilatcrus 

D AE ,cuius axis A L , fic pars fphxr^ axeos A C ; circumferenti? bafcosconi Fig. 43. 
pars quarta, li' arcus E F; circumferentix circuli radio BG deferipti quarta pars 
fit arcus G H . Sitque duda B M perpendicularis 4d A E. 

AlTcritur arcum A G E »'» 4 arcus G H dudu 5 4^4 arcus FE/'»EAdu- 
du 3 za 1 4 d I. 



1 


cit 


arc. AG 


E 4d 4 arc. F£ 




arc. AGE *d arc. AGE 




2 


ch 


4 arcus GH td EA 




4 arcus GH 4d 4 arcus FE 


3/S 


3 


4/>8 


AL4d arc. AGE 




AL 4 d EA 




4 


4/4 


3 


td I 




2 


Ad 1 








1 nd 1 




I *d I 




1 dd I 




\ dd \ 


/ 


AB 4 d AM 


3/4 


AE 4 dAL 


»3 


AEadAE 




i dd t 




AL 4 d EA 




AL 4 dEA 




AL 4 dAL 




i dd i 






a 4d I 




2 dd 1 




2 dd I 




2 dd l 



I nd I 

BG 4 d LE 
ALadEA 
a 4d I 



Igitur ftr ifjy ratio compofita eft a 4d i : ergo fer ^fz , conftat arcum A G E //> 4 
arc. G H dudu j 4d 4 arcus F E E A dudu 3 := 2 4d i . Quod erat demon- 
ftrandum. 

f. Nuta AMsL £• velatis patet, tum ex hypothefi, tum cx fcholio fcquenti. 
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1 42 Logifticae vniucrf LibJ.Cap.XlI. Par.III* 
Scholium. 



Quoniam in fequentibus frequenter agendam elide cono xqui- 
lacero, ne fxpiut idem cogar repetere,noto aliquas eius pro- 
prietates, quae pro fequentibus theorematum demon* 
Arationibus vtiles funt. 

fiSu hjrpothen,qaod I A D conus xquilateru$,hoc cft,quod habeat Utera I A & 
A D I quz fingula inter fe , & bafeos diametro I D fint «qualia : quodque eius 
axis fit AG. 

Dico primo, GDq 41/DAq £= i 
Fig. 4d. Dico lecundd GDq sd G Aq s 1 4^ 3 . 

Demonftratio prim^ partis . Per hypothefim 1 D £= D A , quia conus cll arquilate- 
rus: & przcerca 1 G c= G D.quia A G eil coni axis: quoniam igitur GDddDl 
St ddi, patet G D ddDA s 1 41/ a: igitur GOa 4^DAa s iq4^aq 11 i dd 
4 . Vt erat demonfirandum pro prima parte. 

Dcinonftratio fecundzpariis.Quoniamperhypothefim A G.eft coni axis, patet 
angulum A G D reSum effe : ergo per , AGq f GDq cr ADq '• ergo AGq 
. t^Dqad ADqc=i44/i:fedper primam partem G Dq 4 j^ ADq s= 1 4i/4iigitur 
ACq f t dd I dd t s ergo AGq 1 1 S4: ergo AGq r: 4 >~i 11 j . Vt erat 

demonfiranduo pro ircuoda parte. 

Theorema XVI. 

Sphzr; AiperHcies, ad totam ['coni zquilateriinfcriptifuperfi- 
ciem,eam proportionem habet, quam 16 ad ^chime- 
dis fropofitio ig. 



FaAa hypothefi,quod fph^rar, cuius centrum B, inferiptus fit conus xquilaterus 
D A E , cuius axis A L fit pars fphaeras axeos A C : circuffiferencic bafeos coni 
Fig. 43. quarta pars, fit arcus E F : & circumferentix circuli, radio BG deferipti, quarta 
pars fit G H: fitque du Aa reda B M, vt angulus A M B redus fit. 

Afleritur quod a arcus A G /» 4 arcus G H dudu J 4^/4 arcua F E i» 
E A dudu 3 er L E M 4 arcus E F dudu 4 s 4d 9 : hoceft, x 
arcus A G M 4 arcus G H dudu 3 4,^4 arcus F E m E A f E Ldudu 
isi6ddy. 

Demon flratlo . £x quatuor rationibus commemoratis in fecunda regula Logi- 

Aic^. 
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Exempla fecunda regulae Logifticae 143 

X th sarciAG4i/4arc.FE «3 >arc.AG«jj sarc.AG *d t 

a th 4arc> GH4</M tEL 4arc.GH4</4arc. FE j/5 BG ad LE th 

3 4^8 <3AB«</2arc.AG »3 aAB4</EAf ELlf^ a AB 4^3 EL 

4 i]^4{ 1 *d i % ad I \ % ad I 

X ad t ] t ad t \ X ad t 
ABad lE t ABad AM d AEad AL 
sAB 4V3LE aAB4</3AM 3/4 }AE4</3AL 
% ad I i ad t \ 7. ad X 

Igttur/<r %f-ji ratio compoGtaell4A Ea 4^/3 A La II i($4</9 > vt condat eaScho- 
lio,quod praecedit: ergo per 4^2» patet quod a arcus AG/'« 4 arcus GHduftu 
5 4^4 arcus F E m E A f E L dutdu 3 c= i 44 p . C^od erat demondrandum. 

h. Quod L E B A M I condat ex fcholio praecedenti 1 quare ABa^LBsAB 
44 AM. 

i, Quod A B44AM BAE44AL>Condat, quia per 3^4 , triangula AM£& 
aX E funt Gmilia, quandoquidem angulus A M B B A £. E 1 Enguii enim redi 
fjw . & praeterea angulus L A E cd communis. 

Theorema XVII. 

Sphene ruperHcies % ad aequllaterl coni Hbi circnmfcripti to* 
eam fuperHciem » eam proponionem habet « quam 4 
ad 9, Archimedis frofoftio 40. 






rus dt 1 A O: bafeos cius radius fit G D : axis cius G A fecet iphaer; fuperlicieni Fig. 46. 
in C i circumferentiae bafeos coni quarta pars, fit arcus DMsconi latus A O, 
tangat fpheram in F, praeterea arcus C N, fit quarta pars circumferentia: ciitu* 

Ii radio BCdcfcriptitdcNR fit quarta pars circumferentiae circuli, radio B N 
deferipti , atque perpendicularis ad axem. 

Aiferitur x arcus C N r« 4 arcus N R dudu 5 44 4 arcus D M /ai D A f 
OGdudu 3 B 4449. 

pemondratio . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda regula Logi* 
lUcae. 

i th 2arc.CN444arc.DM »3 aarc.CN44a arc.CN x ad t \ch 
* ch 4arc.NR 440Af DG 4arc. NR444arc.DM 3pj BN44 GDlth 

3 4p8 3CB44xarc.CN «3 3CB4*4DAtOG 3CB443FA 

4 4/4 i ad t i td I X ad t l 1 

S ad I 1 ad t 

BEad FA 3/4 GD44 GA 
3BF443FA xGD ad ^GA 
i ad X 2 44 I 

Igiturper ap7, ratio compofita ed 4GD2 ad 3GAx,hoc ed 4GDs ad ^GDx, vr fa* 
tis condat ex fcholio, quod praecedit theor. 16 : igitur ratio compofita cd 4GO 
ad 9GO II 4 ad 9'. ergo prr 4/2 , patet 2 arcus C N /« 4 arcus N Rdudu 5 ad 
4 u&p M in DA f DG dudu 3 ^4 <4 9 , Quod erat demondrandum. 

Theo- 
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1 44 Logifticjc vniucrrLib.I.Cap.XlI.Par.IlI, 
Theorema XVIII. 

y^quilaterlconijfphzra: circumfcripti,tota fuperficies , qua- 
drupla eft fuperfldei corius coni infCripti eidem fpha:- 
ra: . Archimedis fropofiiio 4 1 . 

Faft» hypochefi, quod communem axem habeant , conus xqnilatcrus I A D I phf- 
Fig< 46. raecircumfcriptus.fidxquilatcrusKCHi eidem fphxrx inferiptus : quodque^ 
bafeos coni I A D, radius fit G D : quarta pars circumferentia?, fit arcus M D: 
bafeos verd coni K C H , radius fit L H : cius circumfcreiitix quarta pars , fit 
arcusPH: fitque duftaB F, vtangulus AF B reftus fit , atqoe BFfecct CH 

a»Q. 

Afferitur 4 arcus MD»»DGfDA dudu 3 «^4 ateus PH »» H L f 
H-CduiSuj t=4«i/i. 

Demonfiratio. Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda Logifiicx rc- 
' guls* 

I ei 4 arc.MDaif 4 arc.PH 3^$ DGtJ HL i AF*JCQ,[i> FBj^QB 
s ci DGtDA-*i/H[LtHC eh 3DGx,/3HL b AFai/CQ b FBaaTQB 

3 4^4 I *d ■x »3 i 4J i i *d i ‘ i -td i 

4 4^4 X Ad I X ad X i ad i \ ad t 

Igitur fer xf-j , ratio compofita eft FBa ad QBa II aq 1 q . vt pa^et cx Icholio, 

quod prxccdit Theor. i 5 .ergo^fr 4/»* etiam 4 arcus M D »» D G f D Atiu- 
dlu 3 ad ^ arcus P H /> H L f H C duftu 3 £= aq «1/ 1 q 11 4 4^ 1 . Qu^od erat 
demonftrandum. 

b, D G 4dH L C= AF 4</C CLll FB 4 i/Q B : quandoquidem triangula C B Q, 
C HL, ABF, AD G. fint fimilia inter fc . quod conftat ex quia in finguhs 
vhus angulus re&us eft, vt patet cx hypothcfi : & prxtcrea in lingulis inuenttur 
vnus ex duobus angulis G C H,vel G A D, qui inter Ic xquales funt ,tjuu ex 
hypotheft coni funt fimiles inter l^e. 

Theorema XIX. 

Spha:ra,ad inferiptam fibi conum 3cqullaterum,eam propor- 
tionem habet, quam 3 i <*</ ^.Archimedis fropofitio 1 9. 

Fafta hypothcfi , quod fphxrx, cuius centrum B .inferiptus conus xquilatcrus fit 
Flg. 45. K C H , habens axem C L : maximus fphxrx circulus , perpendicularis ad coni 
axem, habear radium N B : atque hoc radio deferipti circuli circumferentia adx- 
quet 4 arcusN Ri bafeos coni radius fit LHibafcos quarta pars fit ledlnr r. 

AlTeritur, aCBN »> 4 arcus NR dudlu y «/4HLP ixL C duttu 3=31 

<1/9. . . f 1 T ■ 

Demonftratio.Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda regula Logi-, 
fticx. 
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Exempla /ecundas regulas Logifticas 1 4 5 

i th j aCBN4</ 4HLP d 2BN1 41/ 4HL2 12BC2 dd 4CQ2 
a <h l4arc.NR4</ L.C »3 4 arc.NR 4^/3 arc.NR 4 4</ 3 

3 4^81 2CB4</3 arc.NR zC&dd LC 4LG dd jLG 

4 4^4' I dd I ^ dd i I 3 4i I 

jfH ^C^ildd^CL^ / 8LH2 dd laLHa a dd 3 

4 . 4-rf 3 - dd I ^ *d I 

d, dd I e, dd I ‘i *d j 

3 dd I 3 dd I 3 dd I 

Igitur ttr 2»7 patet , quod ratio compofita fit 95 dd 27 11 j 2 4</ 9 : ergo per 4^2,' 

rt t • V tr» 4-* A.. - _ J . 1 ¥T « f J.« A.. * 






erat dcmonftrandutn. . - 

dl. Confiat ex nota fcholij in fine partis fecunda: huius capitis. 
f. Confiat ex fcholio ant^ theor. 1 d. 

Theorema XX. 

Conus equilaterus,fphzra* circumferiptus , coni zquilateri 
eidem fphzrae inferipti, oduplus cfl: . Archimedis pro- 
■ pofuio 43 . 

Fafla hypothefi , quod fph(rat centrum fit B : fphatrae circumferiptus conus I A D. 
habeat axem A G: eidem fphatra; inferiptus conus K C H, habeat axem C L, qu i Fig< ^6. 
Iit pars axeos A G : quarta pars bafeos coni 1 A 0 > fit fe£tor D G M : atquo 
quarta pars bafeos coni K C H fit feftor H L P. 

Aficritur 4GDM i» G A duSu 3 dd/^ HLP >» LC duAu 3 s 8 4</ 1 . 
Demonftratio . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda regula Logi-' 
flica:. 

,'i f A ‘ 4 DGM 4 </ 4 HLP| ^ DCa 4 (/HL 2 l 3 ^ 4 'AFa 4 </CQ 2 3^4 FBa 4 i/QBa 
% (h G^dd LC 3^4 AF 4 i^ CQ AF ddCQ 3/>4 FB 4 </QB 

3 4^4 \ dd 3 i dd M t dd i i dd t 

4 V 4 3 4d I I 3 4</ 3 t dd t [ t dd t 

' ^ dd 1 

z dd i , 

i dd i 
i dd i 

Igitur ftr zfj, ratio compofita efi 8 4^ i : ergo ftr^z , patet 4DGM i» GA du- 
du 3 dd 4HLP >'» LC dudlu 3 := 8 4^ 1 . Qui^ erat demonftrandum. 
gt confiat ex fcholio in fine partis fecund; huius capitis. 



T 
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1 3 4 Logiftica? vniuerfiLib.LCap.XlI. Par JII. 

Theorema V. ’ . ^ 

Cuiurcunqua* fphxricf poruonis Tuperficies L A D, squalis eft 
circulo , cuius radius eft redta A D , a pundlo A vertice por- 
tionis dudU ad circumferentiam circuli, qui eft portionis . 1 
hiiis, Archimedis propofithts. • : -v 

Fida hy pothefi, quod fphxrx centrum fit B , cius axis fit A Q: circuli radio B A 
Fig. >9. deferipti, adc6quc maximi fphxrx circuli circumferentia =: 4 arcubus K R: ra- 
dio A D deferipti circuli circumferentia (It F j portionis L A D axis fit A G> de- 
nique dudxfint redx A O, QD.G D, 

AiTcritur arcum A D /> 4 arcus K R dudu j rr A. D /» F dudu 4. 
Demonfiratio . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda regula Logi- 
IUC5. 

i' 

a 

:• ' 3 

4 

• • ••’ \ * 

X »i i \ nd X i »i I 

AQ 4 ^AD 4»3 AQaVAQ Xtdt ■ 1: v.. . 

ADa</AQ KHtikXs itdx 

X *d X X td X • i 4d x ‘ ’ ^ ‘ ‘ •' 

Igitur /rr a/y.ratio compofita cAndx: ergo per 4/2, patet arcuniAD/» 4' arcu* 
: AKduduy a ADr«Fdudu4.Quodcratdcmon(lrandum. ' * ' ' ' 



rA 


zTc.AOdd AD 




uc.ADdd arc.ADi 


I ad X 




r A 


4arc. KR td F 


in 


BA ad AD »4 


2BA ad AD 


ch 


4 /g 


AG4</arc.AD 




AG ad AdU/8 


AD 4 <^AQ 




4 /tf 


2 »d X 




f 4 d 1 1 * 


1 ad X 

e 





Theorema VI. 



Cylindri redti Iphsrf circumferipti curua fuperficies , squaUs eft 
ftiperficieifph^rs.Et fi cylintirus ac fph?ra fecentur planis 
ad axem reftis: erunt fingula fuperficiei cylindricg 
'2 fegmenta, aqualia fingulis fegmentis fuperficiei ' 

{ph^xic^. Archimedis propofiiio 26. , ^ 



Fig: 45. 



Fada hypnthefi.quod fphxrx^c cylindro fphxrx circumferipto, communis axis fit 
A Qtcetrum Iphxrx fit Bi plana ad axem AQ perpendicularia (ecantia fphxram, 
cylindrum, intercipiant axeos partem CD, 8 c arcum H G, laterifque cylindri 
partcmFE:prxtereacircumfercntix circuli maximi ad axem AQ perpendicula- 
ris, quarta pars fit arcus NRteiteumferentix bafeos cylindri quarta pars fit 
arcus MP. 

A(Tericur primd , 4 arcus M P ix M L dudu i dd z arcus A N 1« 4 arcus 
N R dudu 5 I 1. 

Affc- 
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Exempla fecundas regulas Logifticas 1 3 5 

AfTcritur rccund6» 4 arcus M P m F E duAu i ad arcum G H «« 4 arcus 
N R dudu j s I 1 . 

Denooflratio prinue panis . Ex quxtuor ratioaibus cooncncmorans in fecunda re* 
gula Lc^ifticx. 

1 ih 4arc.MP^i/sarc.AN »3 4 arc.Mp 4 i/ 4 arc.NR] i ti i 
X th ML«^4arc.NR tALsd sAB 1 t 

3 4pt t sd i t *d 1 I dd t 

4 4pS s arc.AN a AB ^ uarc.ANa</sarc.AN x sd t 

Igitur prr t/7i ratio compofitaeft « sd t : ergo prr 4^1, conRat4arcusM?MML 
du^ i ddi arcus AN M 4 arcus N R du&u $s=idd i.Quod erat dcmonftran- 
don in primapane. 

Demoofiratio fecundae partis . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda re • 
{{UlaLogiflica!. 

s th 4arc.MP«a arc.GH[»j 4 arc.MP ai/4arc.NR 1 dd 1 
a ck FE 4i^4arc.NR FE^d CO i dd 1 

3 I dd I I dd I t dd i 

4'4p6 arc.GHxdCO arc.GHaa arc.GH i dd i 

Igitur fdrifjt ratio compofiu erit 14^1: ergo, /er 4/a , patet 4 arCus M P /»F C 
du^ I ad arcum G H e« 4 arcus N R duAu ^ssiddi .Quod erat dcmonftran* 
dum in fecunda parte. 

. Theorema VIL 

r ’ . • 

Segmenta fuperficiei fph^ric; parallelis circulis diuifai, eam 
inter fe propornonero habent «quam fegmenta dia* 
metri ad parallelos circulos rei^^ . Archimedis 
frofofitio 27. 

Fafta hypotheC, quod arcus G H> dudiu quinto , producat primum fegmentum.: 
quodque arcus H Ni duAu quinto,producat fecundum fcgcnentumaxeos,flue.i 
. diametri ad parallelos circulos redz ; pars C D arcui G H ide pars D B arcui Fig. 40. 
H N refpondc-at/icque N R quarta pars circumfereotix circuli maximii in quem 
duftu 5 ducuntur arcus G H & H N. 

Aderituri qm d arcusGH<«4arc.NRdu^U5{adarcumH N/»4arc. 
NRduau|s=CD 4 dDB. 

Demonftratio . Ex quatuor rationi b us cooneaioratis in fccnnda regula LogU 
ftsc*. ^ 

I ch Mc.Gtt.dd arc.HN’x3 arc.GIfuif arc.GH| i dd \ 

^ th 4arc.NR 4if4arc.NR 1 dd t t dd t 

3 4/8 CDad arc.GH . CDed DB CDddDB 

4 4^8 arc.HN4^ DB "5 aTtHN4iarc..HNl t dd t 

Igitur /er a/7,ratio compoGca eft C,D 4V D B lergo /er 4/a , condat quod arcua 
~ G H «• 4 arcus NR,da$u 5>ad arcoip ^N i* 4 arcus NRidu£lu 5 ra C D «f DB. 

Quod aat deoKiafliaadum. , .h3c.- 
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1 3 6 Logifticae vniuer£Lib.I.Cap.XlI. Par.IIL 
Theorema VIII. 

Omnis fph?ra X, aqualis eft cono 2 , culus altitudo atqualis eft radio 
fpk^rg : bafis vero aqualis eft fuperficiei ^phf rf . ^chimtdis 
fropofilio 28. 

Faifta hypothcfi,quod tota fuperficics fpherat fit A,ciurque radius Ct Drtou c6i»i ba- 
fis fit C, cius altitudo fit D. 

AlTcritur fphzraui X,hoc eft A in B dudlu 3 nd conum Z,boc eft C/» D 
dudu dd i. 

Prima conditioi A = C. 

Secunda conditio, £ s D. ‘ ' ‘ ' 

Demonftratio. Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda regula Logt-j 
ftic*. 

t dd t 

l dd t ' 

t dd % 
dd t 

igitur ptr xpjtidiio compsfita eft ^ dd ^\l i dd 1 1 ergo ftf 4/ai patet A k® duftu 
3 ddCim D dudtu dd 1. Quod drat demonftrandum. 

Theorema IX. ' 

Hemifph^rium X> coni Z , aqualem fecum altitudinem, & baiim 

habentis, duplum eft . Archimedis propoptio 3 o. 

Faftabypothefi, quod bemifphfrij bafim conftituant 4A B Ciquodque coni b^m 
conftituant4£ FG : przterea hcmifphfrij altitudo fit A D, coni altitudo Ct E H: 
denique circumferentia bafeoshemifpherijad*quet4arcns CB. 

AiTeritor,DACM4arcas CBdoAu5 4^4FEGi» EHduftu J £S» 
dd t. 

Prima conditio B A C s F E G II D A C. 

Secunda conditio A D = E H. 

Demonftratio • Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda regula Logi; 
fiicx. 



1 


cb 


kddC 


C t 


a 


eb 


B 4 dD 


c 2 


3 


4/>4 


t dd 1 




4 


4 f 4 l 


l dd t 





eh 

th 

4f8 

4^4 



DAC dd 4FEG 
^ivc.CRdd Eh 
aDA 4d3arc.DC 
3 4d I 



I 4d 4 

4arc.CB dd 3 arc.DC 
aDA 4 d EH 

3 ' 4 d 



ei 



dd 4 
4 4d 3 
1 dd t 
3 dd t 



Igitur /itr 2p7 , ratio compofita eft 34 4d i a II a 4d i : ago fer 4/a , patet DAC 
in 4iarcus C B, dudtu ;i4d4p E G m E H,duftu 3 a tiidi- QSJpd erat demon- 
firandum. 
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Exempla fecunda regula: Logiflica: 137 
Theorema X. 

Cyliocirus rcdlus., fph?rf cui circumferibitur , &folidirau , & fu- 
perficie tota fefquialtcr eft. Archimedis propofitto 3 2. 

Fada hypothcfi, quod fphxrz centrum HtB: axis Q^A:axi pirafclum cylindri la- 
tus Iit M L, tangens fphxraro in N: bafis cylindri adxquct 4P ; quarta pars Fig.'4o. 
circumfcrcntic circuli, radio B N defcripti.fit arcus N R. 

AlTeritur primo, U A L M /« 4 arcus M P dudlu 4 A B N />» 4 arens 

NRdudu 6»d 

Afferitur fecundo ALf Q.M /» 4 arcus M P duiflu 4 & f 4 arcus M P/» 

M L duAu I £d 2 arcus A N ;> 4 arcus N R dudiu ^ — 6^1/4. 

Demonflratio primx partis . Exquacuor rationibus commemoratis in fecunda re- 
gula LogiRicx. 

'i f/i QALMad jABN» 3 QALMadABNL 

» th 4 arc.MP <1/4 arc.NR f ^ i td i 

3 4^tf \ »d 2 i *d 2 

4 4/81 jABN4</ ABNL jABN*/ aABN, 

Igitur ftr 3/7,ratio compofita eft 6 td^i ergo ftr 4/2, patet QALM iit 4 arcus M P 
duAu 4 4^ 2 AB N iit 4arcus N R duAu ; d 4<^4. Quod erat dcmonftrandum 
in prima parte. 

Antequam detnonftrem fecundam partem: pro zquatione magis compofita, qux 
afleritur in fecunda parte , alTumo xquationem (impliciorem, atque commodio- 
rem, fed tamen ( vt condat ex nota , qux demondrationem fequitur) priori 
xquationi zquiualentem, eimque demondro. 

AlTeritur itaque fecundo 4arcus M P/«)NL dudlu i 4</z arcus AN /«4 arcus 
N R duAu 5 =: d 41/4. 

Demondratiofccundx partis. Ex quatuor rationibus commemoratis infecunda., 
regula Logidicx. 

I (i 4arc.MP4^aarc.AN «3 4arc.MP44f4arc.NR cAli *d 1 

a cH 3NL 41/4 arc.NR 3NL 4id NL I3 td i 

3 4/1 r *d t I dd 1 \t sd i 

4 4/8 arc.AN4</ NLI*’ arc.AN 2 arc.AN \t sd t 

Igitur ftr 2/7 , ratio compolita cd 3 4</ 2 1 1 6 4,^4 : ergo ftr 4/2 , condat 4 arcus 

MFi» gNLdudu I WaarcusAN/*4 aicusNR dudlu y = d 4</ 4 . Quod 
erarden o idrandum in fecunda parte. 

Nota A L — Q_MJI N L , adeoque A L tQM =: 2N L : quare ALf QM in 4 
arcusMPduAu4 =3 2NL/>>4 arcus MP dudlu 4 II 4 arcubus MP N L dudlu 

I, vtcondatexthcor.d. parris 4.cap.8. Quoniam igitur A LfQM «04 arcus 
M P dudlu 4 s 4 arcubus M P /0 N L dudlu i :patct ALf QM >0 4 arcus M P 
duAu4 r/f 4arcusMPi0 aN L dudlu i e=4 arcubus M P MNLduAu i et f 
4 arcus M P M aNL duftu 1 11 4arcubusM P itt 3N L dudlu 1 . 
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'fi 2 dd I 
I dd I 

I dd 2 
% dd 2 



K. (jOO‘*lt 




1 3 8 Logifticas vniuer£Lib.I.Cap.XlI.Par.III’ 
Theorema XI. 



Superficies fph^r^, dupla cA eurus fuperficiei cylindri quadrati 
fph9r5 inferipti . Archimedis fropofitio 33. 

FaAa hypothe(i,quod fphxrx ccncrum (it Btaxis cylindri quadrati, fphxrx inferipti 
(it C N , qui produ Aus fuperficiei fphxrx occurrat in A : arcus A D 8e D F fin- 
45* gul> quarta pars circutnfcrcntix circulorum maximorum fphxrx, ad inuicem 
perpendicularium: bafeos cylindri , radius (it C G : circumferentix eius quarta^ 
pars (it arcus G H ; cylindri latus G L, fccct radium B D in pundto M. 

A(Teritur 2 arcus A D ia 4arcus D F duiftu 5 <<^4 arcus G H G L du- 
Au i tzj dd i. • 

Demonftratio . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda regula LogU 
fticx. 



I 


eh 


1 arc.AD dd 4 arc.GH 


»3 


2 atc.ADdd 2 arc.AD 




t dd 1 




a 


ch 


4arc.DF dd GL 




4 .nrc.DF dd 4 arc.GH 


SP5 


BDa^CG 




3 


4p8 


zPi&dd t arc.AD 


"3 


2AB dd GL 


c I 


ABa^/ML 


c 0 


4 


4f' 


i dd t 




t dd t 




i dd t 





t *d t 

BL«/MB 

BLaV MB 

t dd t 

Igitur fer ifj, ratio cbmpofita eH B Lq B Mq 11 1 a./ 1 , vt patet ex jfS , quia 
ex hypothefi conflat , ciufdcm q uadrati d iametrum effe B L ; & latus efle B (if: 
ergoftr/ffz , conflat a arcusA D i» 4arcusD Fdu£lu 5 4 arcus, G 

GLduftu t ts 2 ddt. Quod erat dcmonftrandum. 

Nota quod vndecim prxcedentia huius partis theoremata (int Archimedeatque 
vero fubfcquuntur , illa funt , qux Archimedeis adduntur a P. Andrea Taquet, 
in appendice felc&orum Archimedis theorematum, concomitante eius elementa 
Geoinctrix planx,& folidx : atque hic a nobis numerantur inter theoremata 
Archimedea ; yt diximus initio huius capitis. 

Theorema XII. 

Sphsrs fuperfides ad totam cylindri quadrati flbiinfcripti 
fuperficiem , eam proportionem -habet , quam 4 3 

Archimedis propofitio 34- 

FaAa hypothefi, quod fphxrx centrum fit B:axis cylindri quadrati,fphxrx ihfcripti 
Fig- 4y. C N.qui produdus occurrat'in pundlo A fuperficiei fphxr^tarcus AD & DFfin- 
guli (int quarta pars circumferentix maximorum fphxrx circulorum, ad inuicem 
perpendicularium; bafeos cylindri ^radius fit C G : circumferentix eius quarta 
pars, fit arcus G H ; cylindri latus GL, fccct radium B D, in punflo M. 

AlTcritur 1 ateus A D /■» 4aicusDFdudu5 ad 2CGi»4arcusGH 

duau 
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Exempla IccundjB regulx Logifticac ijp 

dudu4«f 4arcasGH/«GLdai:iu i U 44 </j;velquodidcin,red 
commodius cft,& patet ex nota ; afleritur 2 anQjs A O /« 4 arcus D F 
du^u$ 4 i/ 4 arcusGHM 3 GMdudu i =441/3. 

Demonftratio alTercionis flmplicioris atque commodioris. Ex quatuor rationibus 
commemoratis in fecunda regula Logillicar. 

I ch aarc.AD4i/4arc.GH 43 2 arc.AD4i/2 arc.AD t td i 
a <h 4arc.OF 4d 3GM 4 arc.DF 41/4 arc.GH 3/5 BO 41/ B\f 

3 4/8 «AB 41/2 arc. AD «3 4 d 3GM ch 2BD41/3BM 

4 4^1 i dd i I dd I t dd I 

Igitur /er ap7, ratio compolitaeft aBD2 4i3BM2 11 2BLa4i/3BM2ll4 4i/3 : vt 

patet ex 3/8, ouia exhypotheC condat, eiufdcm quadrati latus efife B M;& dia- 
metrum e(Tc B L : ergo fer 4/2. manifedum cd x arcus A D 4 arcusD F du Au 
j 4i/ 4 areps G H i» 3GM duAu i = 4 4</ 3 . Quod erat demondrandum. 

Nota aCG im 4 arcus G H duAu 4^4 arcubus G H <» G M duAu i quia enim 
cylinder fupponitur quadratus, CG=GMHML; hinc aCG /04 arcus GH 
duAu44/f 4arcusGHfi»GLduAui 4 arcubus GH /«GMr/f4 arcu* 

^wG H M aGM 11 4arcttbus G H m 3G M. 

" Theorema XIII. 

Caiurcunque feAionufphxricf fuperiicies,ad curuam fuperficiem 
coni maximi infcripti,eam proportionem habet , quam coni 
latusad bafeos radium . Atchi medis propofitio 3 5. 

faAa hypotheli, quod fphaerica feAio fit L A D : bafcus eius radius (it G D; coni 

maximi , adedque reAi, fcAioni inferipti, latus (it A D » radius totius fphacrae (it Fig. 39. 
B Ki circumferentiae circuli, radio B K deferipti, quarta pars (it arcus K R •, de- 
nique circumferentiae circuli.radio GD defcripti.ouarta pars (it arcus X. 

AlTeritur, quod arcus A D /» 4 arcus K R duAu $41/4 arcus X D A 
duAu3 =AD 44 (GD. 

Demondratio. Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda regula Logi- 
dicae, 

I rA irc,AD dd ^arc, X «3 arc.ADai/ arc.AD f x dd i | 
a 4arc.KR4i/ AD 4arc. KR 4i/4arc. X 3/ j BK 41/GD 

3 4/8 AG^d arc.AD AGdd AD AGddAD f 

4 ^4 i dd \ t dd i X dd I 

i dd X \ t dd t t dd t 

AB ddGD «3 Ab ddAQcA t dd x 
AD 4 i/AQ| AD41/GD ADxiGO 

X dd i \ X dd I X dd i 

Igitur fer xfj , ratio compolita ed a A D xi aG D : ergo /er 4/2 s condat arcunt 
AD ««4 arcus KRduAu 5 41/4 arcus X «»A D duAu 3 = xADai/aGDll 
A O 4i/ G D. Quod erat demondrandum. 

/, Angulus A D Q,re Aus cd ftr 3/7 : adcbque ftr 3/8>condat AG dd AD := A D 
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140 Logifticae vniuerf^Lib.I.Cap.XlI.Par.Iir 
Theorema XIV'. 



Hemifphzrij fuperfides , ad infcnpti coni maximi, fiue refti cur- 
uam fuperHciem; eam proportionem habec,quam in quadra* ‘ 
to diameter ad latus ; ad fuperficiem vero coni Hmilis 
circuraferipti , vc latus quadrati ad diametrum . 
Archimedis profofitio 3 6. 

Fadahypothcfi , quod hcmifphxriumfit L A D: hcmifphirio ,& inferipto cono,' 
communis altitudo fit G A: bafeos radius G D: bafeos circumferentia: quarta-.- 
Fig. 44. pars fit arcus D C; circumferipti fimilis coni altitudo fit G H: cius bafeos radius 
iit GEicircurafcrcntiae vero bafeos quarta pars, fit arcus E K. Denique pro con- 
ditione Arcliimcdca , qua: requirit, vt inferiptus conus fit fimilis circuraferipto, 
fubftituimus conditionem, quodGEl=Al 3 &LDt=EH: quam ex priori fc- 
qui ofiendimus in nota propofita in fine demonfiratiOnum. 

Aiferitur primo, arcum AD/» 4 arcus D C duilu y 41/4 arcus DC/» 
D A dudlu 3 c: A D 4if G D. 

Afferitur fecundo, arcum A D //> 4 arcus D C duAu y 4^ 4 arcus E K ia 
EHduau3 =GD 4 ^AD. 

Conditio pro fecunda aifertionc, G E = A D, & etiam L D t= E H, 
Demonfiratio prinue partis . Exquatuor rationibus commemoratis in fecunda re- 
gula Logiftica:. 

s ch arc.AD 41f4arc.DC »3 ixc.kHad arc.AD' t *d i 

a ch 4arc.DC4if DA 4 arc.DC 41/4 arc.DCj t ad i ‘ 

3 4^8 Gkdd arc.AD »3 GD44 l)Aj»4 iGDaifDA r A 

4 4^4 1 ad I i ad i | i 4<i i 

i ad t i ad i 

i ad I i ad 1 

LD 41 /DA 3p8 DA 41 /GD 

1 4 lf I I I «if I 

Igitur fer tfy, ratio compofita eft A D 4<f G D: ergo fer 4pi , patet arcum D ia 
4 arcus D C dudu y 4if 4 arcus D C /« D A du£tu 3 t= A D 4if G D.Quod erae 
demonfirandum in prima parte. 

DcmoniVratio fecundx partis . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda 
regula Logifticx. 

X ch arc.AD 4i/4arc.EK »3\ arc.ADaif arc.ADj i ad 1 \ 
a ch 4arc.DC4if EH 4arc.DC4i/4 arc. EK‘3/y GD 4if GE’c i 

3 4^ > AGad arc.AD »3 AGad EHi' GDadEH^aeL 

4 4^4 X ad I X ad t | x ad 1 l 

t ad t I t ad t I I i ad i 

GD 41 /DA GDaifDA 'GD ad DA 
xGDadEH'eh LDadEH ctj i ad x 

I 4 lf I i I 4lf t i I I 4 d I 

Igitur prr 2/7, ratio compofita eft GD 4if D A; ergo fer 4pi, arcus AD /« 4 arcus 
DC ductu y 41 ^ 4 arcus E K/«£UduAu 3 cGDxif AD. Qjtoderat demon- 
ftrandum in fecunda parte, “ No- 
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Exempla fecundae regulse Logiflicse 1 4 1 

Nota In cafu theorematis G E tr A D: & prxeerea L D E H . Etenim pofita i c- 
i5ta G M, ita vt angulus G M E redus (it : erit reda GM breuillima ducibilis ex 
pun Ao G ad rcdlam H E : ergo pundum M , reliquis linex H E pund^is minus 
diftat a pundlo G : fcd etiam manifedum eft pundum , in quo H E tangit arcum 
A D, rcliq^uis pundlts linex H E minus didarc a pundto G ; ergo pundtuni M e/l 
illud , in quo rcdla H E.tangit arcum A D tigitur leclx G M & G I> lunt radij 
eiufdemctrculitergoGM S G O. Quoniam veroqnguli G M E,G M H, A G D 
lingulifuntrcdi , & etiam anguli M E G, M H G, A D G.linguli lunt fcmiirfli, 

? |Uia angulus FH EreLluseftietiara^rr 3^4, triangula M G E, M HG.Sc G D A 
unt limiliatergo GD«!/GM sAGadENtll A DndG E.-3c prxterca G D ad 
GM t=GA<i<dHM: fedGDsGM.vt prius oficnfum eft : ergo A G , hoc 
eft G D ^ E M 11 H M : & prxterca A D =: G E 5 quare etiam aG f) , hnc e(l 
L O cc iM E , hoc eft H E . Condat igitur in cafu theorematis G E c A D , & 
prxtereaLD ~£H >Quod erat demonllrandum. 

Theorema XV. 

Superficies fphxricx portionis, conum zquilaterum capieQtls: 
dupla cA curiix fuperficiei eiufdem coni . Archimedis 
frofofuto 38- 

Fafia hypotheli , quod fphxrx , cuius centrum B.infcriptus (it conus xquilatcrus 

DAE, cuius axis A L , (it pars fphxr; axeos A C 1 circumferenti; bafeosconi Fig.43. 
pars quarta, (ir arcus E F ; circumferentix circuli radio BG deferipti quarta pars 
fit arcus G H . Sitque dudia B M perpendicularis 4^ A E. 

AlTcritur arcum A GE/« 4arcusGH dudiu S 4^/4 arcus F E /»EAdu- 

^U 3=3 14^ I. 

Demonftratio . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda regula Logididx. 

1 ch arc. AGE 4^ 4arc.F£|«3 are. AGE 4i^ arc.AGE 1 ad \ 

3 ch 4arcusGH4(/ EAj 4 arcus GH 4</4aicus FE 3^5 V>G*d\,E 
3 4/8 AL4i are. AGE «3 AL td EA AL41/EA 

4 4/4 i 4 d t \ 2 *d i 2 dd I 

i 4 td i t dd t i dd I t dd t 

f AB dd AM 3/4 AE dd AL »3 AE dd AE i ad i 

AL dd ALarfEA AL4dAL t dd i 

2 dd i 2 dd i 2 dd i 2 dd i 

igitur per 1/7, ratio compofita eft 1 4d i : ergo per 4/2 , conftat arcum A G E /» 4 
arc. G H dudu $41/4 arcus F E E A dudu jtZ2dd t . Quod erat demon- 
firandum. 

^ .N ota A M != L £» Vt fatis patet, tum ex hypotheli, tum ex fcholio fequcnci. 
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Scholium. 



Quoniam in fequcnllbus frequenter agendum eft de cono acqui- 
latero, ne fepiuj idem cogar repctcre.noto aliquas eius pro- 
prietateSj qu* pro fequentibus theorematum demon- 
ftrationibus vtiles funt. 

hypothcfi.quod I A D fit conus *qniIatcrus,hoc cft,quod habeat latera I A & 
A D , qu* fingula inter fe , & bafeos diametro 1 D fint «qualia : quodque cius 
axis fit AG. 

Dico primo, GDq tJDfiq s i «</4. 

DicoiecunddGDqa^GAq c 1 aij. « ., • 

Denonfiratio prime partis . Per hy pothefim I D c: D A , quia conus eu «quiwe* 
rus: & prxterea 1 G s: G D.quia A G eft coni axis : quoniam igitur G D 4^ D I 
tsi sJi, patet G D dJDA t^ 1 sJ ai igitur GDa DAa S iqa^iq 11 14« 
4. Vt erat demonftrandum pro prima pane. , . 

Dcmonftratio fecund* partis . Quoniam per hypothefim A G ,cft coni axis > 
angulum A G D reSum effe : ergo fer j^8 , AGq f GDq = ADq : ergo AGq 
t GDq ai ADq c= lai i:fed per primam partem G Dq ai ADq t= i ai figitur 
AGq f I ai4 s t ai r : ergo AGq 1 1 »4* AGq cs 4 •-» 11 3 • Vt erat 
demonftranduai pro Iccuoda parte. 

Theorema XVI. 



Sphacr^ fuperflcles, ad totam [coni acquilateriinfctiptifuperfi- 
ciero>eam proportionem habet» quam 16 4^/9 . ArchinU'- 
dis propofitio ig. 

Fafta hypothcfi.quod fpher», cuius centrum B, inferiptus fit conus **1“‘**'*™* 
D A E , cuius axis A L fit pars fph«r* axeos AC: circumterenti* micos coni 
quarta pars, fit arcus E F : & circumferenti* circuli, radio BG dcleripti. quarta 
pars fit G H; fitque dufta reda B M, vt angulus A M B reftus fit. c c • 
Afleritur quod a arcus A G r» 4 arcus G H duitu y ai4 arcus F » »» 
E A duftu j « t L E 4 E F dudu 4 = «<5 -O ' * 

arcus A G « 4 arcus G H duau y ai4 arcus F E w E A f ELduda 

3 c: liaip. . . r ^ t 1 at 

Demonllratio . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda regula Logi^ 

fticj. 



T 
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Exempla fecundae reguijc Logiflicx 143 

X riS |sarc.AG«</4arc,FE «3 tarc.AG«a aarc.AG ti \ 

a 4arc>GH«^EAtEL 4arc.GH«i/4arc. FE 3^5 BGaJLEeH 

3 4f8l 9AB4i/2arc.AG «3 aAB^ofEAf £L| aAB 4</3EL 

4 4^41 X *d \ a 4</ I I 2 dd 1 

1 dd t \ t dd t l t dd t 

ABdd lE t ABdd AM d AEdd AL 
sAB 4V3LE aAB dd 3 AM 3^4 jAE ddjAL 

t dd t 2 dd t \ 2 dd t 

Jfftur fer 2fj, ratio compofica cft 4A Ea 3 A La U i 4</p , vt conftat ea Scho< 

lio, quod praecedit: ergo fer 4/2, patet quod a arcus AG /»4 arcus G H dufta 
54^4 arcus F E 1« E A f E L du^u ^ tz 16 dd $ , C^od erat demondrandum. 
i. Quod L E e A M , condat ex fcholio praecedenti , quare AB4</LE:3AB 
ddAM. 

d QoodAB4//AMcAE4</AL, condat, quia per 3^4 , triangnla AMB& 

E funt fimilia, quandoquidem angulus A M B 3 A I. E , Enguii enim redi 
fum , & praeterea angulus L A E cd communis. 

Theorema XVII. 

Sphzrx ruperHciesi adarquilateri coni fibiclrcomrcnpti to- 
nm fuperficiem » eam proportionem habet , quam 4 
9. Archimedis fropojitio 40. 

f ada hvpotheli, quod fphaerae.habenti centrum B , circumferiptus conus aequtlate- 
rus ml A O: bafeos cius radius fit G D :axis cius G A fecet Iphxr; fuperficictn Fig. 4$. 
in Cs circumferentiae bafeos coni quarta pars, fit arcus D Miconi latus AD, 
tangat fpb^ram in F , praeterea arcus C N , fit quarta pars circumferentia: ciitu- 
li radio BCdcfcripti:&NR fit quarta pars circumferentiae circuli, radio BN 
deferipti . atque perpendicularis ad axem. 

AlTeritur 2 arcus C N /« 4 arcus N R dudu S 4</ 4 arcus D M /« D A f 
OGdudu 3 3 444/9. 

pemondratio . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda regula Logi- 

I th 2arc.CN<!/4arc.DM »3 2arc.CN4</2arc.CN[ t dd i \ck 
X cb 4arc.NR 44/DAt DG 4 arc.NR 4 </ 4 arc.DM 3*5 BNdd GDjeb 

3 4p8 aCB 4 </ 2 arc.CN »3 aCB 4 * 4 /DAtDG aCB 44 / 3 FA 

4 4P4 2 dd i 2 dd I 2 dd i \ I 

S dd I t dd t 

BEdd FA 3/4 GD4^ GA 
>BF 4 i/ 3 FA iGDdd^GA 

2 dd t 2 dd i 

Igiturper ap7,ratio compofita ed 4GD2 dd 3GA2,boc cd 4GD2 dd pGDt, vt fa> 
tiscondatexfcholio,quod praKcdit theor. itf : igitur ratio compofita ed 4GD 
dd 9GD II 4 44/ 9 : ergo per 4pa , patet 2 arcus C N «'« 4 aicus N Rdudu 5 dd 
4 v&p M ite DA f DG duAu 3 ^4 4<f 9 . Quod erat demondrandum. 

Tbeo- 
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1 44 Logifticsc vniucrrLib.I.Cap.XlI.Par.III, 
Theorema XVIII. 

yEquilatericonijfphjera: circumfcriptI,tota fuperficies , qaa- 
drupla eft fuperficiei cotius coni inftripti eidem fpha:- 
rx . Archimedis fropofitio 4 1 . 

Fafta liypothrfi, quod communem axem habeant , conus iquilaterus I A D Iph?- 
Fig. 46. iKCircumfcriprus, & iquilatcrns K C H, eidem fph*r® inferiptus : quodquo 
bafeosconi 1 A D, radius fit G D : quarta pars circumferentiatt fit arcus M D: 
bafeos ver6 coni K C H > radius fit L H : cius circumferentiiE quarta pars > fit 
arcus P H : fitque du£ta B F 1 vt angulus A F B reftus fit , atque B F fecet C H 
imQ. . 

AITeritur 4 arcus M D /* D G f D A duSu 3 «/4 arcus PH H L f 
H'C dudu 3 t=44(/i. 

Demonftratio. Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda Logifticae re- 
gula. 

1 ch 4 arc.MD 4 </ 4 arc.PH 3 p 3 DG 4 </ HL ^ AF«afCQ '6 FB 4 </QB 
s cl> DGtDA 4 </HLtHC rA iDGtdim. b h^adCQ. b FB4./QB 

3 4P4 I dd 2 »3 1 dd i 1 dd t • i dd t 

4 4P4 2 dd I 2 dd 1 1 dd i * * 

Igitur fer 2fj , ratio compofita eft FBi dd QBa II aq 41/ 1 q , vr pa-^et ex kholio, 

quod pratcedit Theor. i 5 .ergo ftr 4pa , .etiam 4 arcus M D D G f D Atiu- 
Gu 3 4 </ 4 arcus PH/»HLfHC dudu 3 t= aq 4^ i q 11 4 4 ^ 1 . Qu^od erat 
demonftrandum. _ d ^ 

b, DG4rfHLsrAF4</CQ.llFB4</QB: quandoquidem triangula C B Q, 

CHL, ABF, ADG, fint fimilia inter fe , quod confiat ex 3;>4. quia in lingulis 
vhus angulus reftus eft, vt patet ex hypothefi : & pritcrea in lingulis inuenirur 
vnus cx duobus angulis G C H,vcl G A D , qui inter Ic jtquales funt , quia ex 
hypothefi coni funtfimiles inter fe. 

Theorema XIX. 

Sphxra,ad inferiptum fibi conum xquilaterum,eam propor- 
tionem habet, quam 3 i ad Archimedis propofitio 19. 

Fafla hypothefi , quod fphatrar, cuius centrum B , inferiptus conus xquilaterus fit 
Fig. 4tf. K C H , habens axem C L : maximus fphatra: circulus , perpendicularis ad coni 
axem, habear radium NBtatquchoc radio deferipti circuli circumterentia ada- 
quet 4 arcus N R» bafeos coni radius fit L Hibafeos quarta pars fit leftor P- 
AITeritur, aCBN »> 4 arcus NR duftu 5 4</4HLP»»LC dudlu 3 =31 

Demonflratio.E.x quatuor rationibus coimnctnoratis in fecunda regula Logt-j 
fiicat. 
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Exempla fecundx rcguix Logiftic^ 1 4 5 

'i fi j 2CBN-f</ 4HLP rf jBNjW 4HU 1 2BC1 <</ 4CQ2 

3 fi '4arc.NR4</ 1 .C »3 4 arc.NK j arc.NR 4 3 

3 4/8| 2CB4^3arc>JR 2CB4«/ LC '4LG dd 3LG 

4 V4 I *d I 3 4td t \ I dd i 

3^4 2CH2 4(/4CL2 / 8LH2 4</ laLHa 3 41/ 3 

4 , 4^ 3 - 4 4// 3 4 3 

4 4</ 3 4 4</ 3 4 3 

3 dd I 3 dd i 3 dd 1 

[gitur/»fr ifi patet , quod ratio compofita fit g6dd 27 11 33 4</ 9 *.ergo per 4^2,' 
condat 2 CBNr>i4arcusNRdudus 4</4HLP<»LC dudlu 3 ca 32 4j/9.Quod 
erat demondrandum- . ' 

4I, Condat ex nota fcholij in fine partis fecundae huius capitis. 
f, ^ndat ex fcholio anti theor. i 

Theorema XX. 

Conus equilaterus,fphxrx circumfcripcus^conixquilateri 
eidem fphxrx inferipti, o6luplus cft . Archimedis fra- 
j fafilio 43. 

Fafta hjrpothefi , quod fphfne centrum fit B : fphierae circumferiptus conus T A D,' 

habeat axem A G; eidem fphaera: inferiptus conus K C H, habeat axem C L, qu i Fig. 4^« 
fit pars axeos A G : quarta pars bafeos coni 1 A D> fit fe£tor D G M : aequo 
quarta pars bafeos coni K C H fit fefior H L P. 

Aflcritur4GDM/»GAdudu3 44 l 4 HLP<»LCdu(du 3 t^Sdd i, 
Demondratio . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda regula Xogi- 
fticae. 

[I f i ’ 4 DGM 4 </ 4 HLP| f DGa 4 (/HLal 3 ^ 4 lAF 2 4 </CQa 3^4 FBa 4 i/QBa 
X f i I G A dd LC 3^4 AF dd CQ AF dd CQ 3^4 FB dd QB 

3 4^4 e dd 3 I dd i t dd i I dd t . 

4 V4l 3 4<f I * 3 dd 3 \ 1 dd t \ i dd I 

\ dd \ 

^ dd t 

i dd i , 

t dd t 

Igitur /fr 3^7, ratio compofita ed 8 4^ I : ergo /rr 4^2, patet 4DGMM GA du- 
^u 3 dd/iHL? in LC dudlu 3 8 4</ 1. Qpod erat demondrandum. 
cq^at ex l^choliq in fine partis fecund; huius capitis. 
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Theorema XXL 

Sphaera , ad circumfcriptuna fibi cotmm zquilacerum , Sc folidica- 
tc, & tota fuperficie,cam proportionem habet, quam 44^/9. 
Archimedis fro^oftio 44. 

Fafla hypothefi, quod fphxrx centrum fit B: circumferiptus illi conus aequilaterps 
1 A D hibcataxcm A G : bafeos eins radius, fit G D :quana parscircnmferen- 
tif bafeos, fit arcus M D : bafeos vero quarta pars, fit fedior D G Mtprartcrcactv 
ni axis G A , fecet fupcrficicm fpharrxin C : fitque fphzrx radius B N perpen» 
dicularis ad fphxrx axem G C ; dtcircumfercntix circuli.radio B N deferipti, at- 
que ad axem perpendicularis, quarta pars fit arcus N R. 

Afferitur primo , a fedlorcsC B N i» 4 arcus N R dudu 5 ^^4 feAore 
D G M G A duAu 3 4 p. 

AfTej;itur fccundb.aarcusCN >»4 arcus NRduflu54^ 4arcuSDM 
/» DA t du^ 3 e: 4 4^ p. 

DemonRratio prime partis . Ex quatuor rationibus commemoratis in fecunda te- 
gula Logifiicx. 



e* aCBN4</ 4DGM 
f/i 4 arc.NR 4 ,/ GA 
4/8 aCB4^3arc.CN 
14/4 I \ 



d 






aCBx ti 4DG1 
Aarc.NR ti 3 arc CN 
sCB 4 i GA 

l td I 



th 'xBFs 444AFS 
3/5I4BN sdjBN 
aCB 4 ^ 3 CB 
\ ad y 



xBFs4^ 12BF2 
4 3 

2 na j 
j sd t 





2 ai \2 




ad i 




2 ad i 


•>3 


3 ad 3 



ad 6 
4 ad i 



*d 

ad 



vuuipiMii» V4i o «M «o A* Tj j • 

res CBN 4 arcus N Rdu&u 5 4^4 fcdoresD GM/» G Adu&u 3 C44«p< 
Quod erat demonfirandum pro prima parte. • • r a 

DemonRratio fecundae partis . Ex quatuor rationibus commembratis in fecunda 
regula Logifiicx. 



ch 

(h 

4 / 8 , 

4/41 



I arc.CN ad 4arc.DM 
4 arc.NR ad DA t DG 
aCB 4<f 2 arc.CN 
i ad i 



"3 



»3 



2 arc.CN ad 2 arc.CN’ 
4 arc. NR 4,/ 4 arc.DMl 
aCB 4 ,/DAtDG| 
2 4<^ I 






1 4^ I 

CBad GD 
2CB ad 3GD 
% ad t 



t ad t i ad t 

BF ad AF 3/4 DG ad GA 
sBF 44 f 3 AF 3/4 iDG ad 3GA 

f 2 ad t 2 ad 1 .rui-' 

gitur fer 2/7 , ratio compofita cft 4DG2 ad ^GA 2 11 4 4^ 9: etentm ex fch^ioM- 
ti theor. id.Conftat 3GA2 t= 9DG2: ergo fer 4/2,conftat quod 2 arcus C N*» 
4 arcus N R dudu s ad ^ arcus M D i* D A t D G dudu 3 c 4 4^ p.Quod erat 
demonfirandum. 

d. Confiat ex fcholio in fine partis fecundx huius capitis, 

/. Confiat ex fcholio, quod praecedit theor. id. 
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Exempla fccundx reguk Logfftics 1 47 
Theorema XXU. 

,CSoniisa!qailateru$,fphzrf circumfcriptiu,& cylindrus rc6tas» 

(ph(i9 fimilicer circumfcriptus , & ipfa fph^ra» eamdem ra< 
tionem continuant , tam quoad foli^taiem » quam quoad 
fuperficiem totam> Archimedis fropofitio 45. 

FaAa hypothefi,qiiod fphzrx centrum fit Brcircumfcriptus illi conus xquilaterus 
I A Dt habeat axem A Gratque circumferentix bafeos eius quarta pars, fit arcus 
D M i eidem fphxrx circmnfatptus cylinder, habeat axem communem cum co- Fig. 47. 
no t qui fphxrx fuperficiem fecet in C: cylindri latus fit H L : circumicrcntix 
bafeos eius quarta pars.fit arcus H P. Sphxrx radius ad cylindri,& coniaxenu, 
TCrpendicularis, GtB N : hoc radio deferipti circuli circumferentix quarta par^, 

& arcus N R: Denique du^ fit B F perpendicularis ad A O. 

Afieritur prim6 4 fcdores D G M i» GA du>^u 3; ai/ 4 feriores H G P i» 

G C dudlu I s 

AlTeritur fccundd,4 fe&orcs P G H G C duAu udi fcdlores CBN 
in 4 arcus N R duAu S ~ ^ ^<^ 4 * 

Afieritur terti6 , 4 arcus D M «« D A f D G duAu 3 4arcus P H /« 
HLdu^u I tt f 4 arcus P H /«xHGduAu j t= 9 ad 6. 

Afieritur quarto, 4arcusPHi«H Ldudfu ietf4 arcus PH<>aHG 

duAu3 4 ^aarcusCNs* 4 arcusNRdu(ffu is& 4 <f 4 . 

PemonUratio primx partis . Ex quatuor rationibus commemoratis iu fecunda re* 
gula LogiRicx. 

t yk 4 MGDx</ 4 PGH / GD 2 «</GHa cAAF 2 4 <fBFa GAax^/OGs 
a IcA GAad GC GA ad GC j ad 2 ^ ad 2 

J 14/4 t ad I I ad I X ad I l ad ^ 

4 i ad i‘ i ad i i ad i l , i ad I. 

n 3GA2«</GA2 ^ ad t 

l ad 2 l ad 2 

i ad ^ i ad ^ 

~H -urd I ‘ t ad X 

lgitur/«r 2/7, ratio comofitx efi d : ergo fer ,^2,confiat 4 MGD«m GA du> 

Au 3 4</4PGH in <%duAa < s p «dA. Quod erat demonfirandum in prima 
parte. ' v . * 

Deraonfiratio fccundx partis. Ex quatuor rationibuxeommemoratis infecunda 
regula Logi fiicx. 

s rb i 4FGH ad 'aCBN f ^G\\2 ad 2BN2 cb)^ ad 2 

% cb CG 4 </ 4 arc.NR »3 GC ad 2CB i 4</ 1 

g 4/1' t ai t t ad t \x ad X 

4 4/8 3 arc.CN 4/ aCB/ 3 arc.CN 4d4arc.NR ad 
Igitur fer 2/7, ratio compofitaefi 12 4</8 lld4</4«rgo /er4/a>confiat4PGHi» 
GCdudu I 4</2CBNf«4arcusNRduAu5 ^641/4. Quod cratdemonfiran* 
dum 'm fecunda parte. 

Demonftratio terti^ partis.H^c aficrtio.taiuum paulo magis contra Aa, dicit 4 arcus 
DM in OA f GD duAu 3 4</ 4 arcus PH /;> GC f HG duAu iti9ad d.Confi- 

T a deran- 
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derando hanc airercionem magis contradam , fed plane atquiualentem teniae 
aflcrtioni prius propofic(,vt fatis manifeftum cA . Sx quatuor rationibus com- 
memoratis in fecunda regula Logifticar, 

I ch 4arc.DMai/4arc. PH 3^5 DG HG DG«<fHG 

a fA DAtGDa</GCtHG »DGfDG«-/aHGf HG sDGx-fs^G 

3 4/4 I dd 2 I t dd t \ dd X " 

4 4/1 \ dd \ I f dd i E ^ l 

'ciAFddBF AGddGD 
AF dd BF AG ddGD 

i dd 2 % dd 2 

i dd t i dd t 

igitur ftr z/7, ratio compoHta eft AGa dd xGDt 11 j dd i,vt conftat ex fcholio an- 
te theor. 1 6 :crgo/rr 4/a , patet 4 arcus D M i» DA f GD dudu i dd 4 arcus 
P H in GC f HG dudu 1 s 3 xtf 2 11 9 6 . Vt erat denonArandum pro tertia 

parte. 

DemonAratio quartx partis . HecalTcrtio, tantum magis contrada, dicit 4 arcus PH 
in GCt HG dudu 1 dd2 arcus CNm 4 arcus NR dudu 5 si 6 dd^. Confide- 
rando hanc aAertionem magis contradam» fed plani arquiualenccm quart; afler- 
tioni prius propolitat: cx quatuor rationibus commemoratis in fecunda tegula 
LogiAicar, 

1 ci 4arc. PH a arc. CN(»j* 4 are. PH «<^4arc.NR( i dd i 

2 ch GCtHG-(rf4arc. NR GCfHGa.^ CB i dd i 

34/1 t dd I i dd t 1 dd I 

4 4/8 arc.CN dd CB «3 arc.CN dd 2 arc.CN \i dd 2 

'Igitur fer 2/7, ratio compofita cA 3 2 11 d 4 $ ergo ftr /^2 x manifcAum cA 4 

arcus PH/«>GC f HGdudu I «i/s arcnsCNM4arcusNRdudu$ 

Quod erat demon Arandum in quarta parte, 

/, patet ex fcholio in fine partis fecundat. 

d, patctcxfcholioaatctheor.rtf. 

C A P V T xm. 

Exempla terti^ regula: LogilHcg. 

Q Vam nos appellamus tertiam LogiAic? regulam,concedimus conuenire cum 
celeberrima antiquat Mathefeos Analyfi, prout deferibitur a dodiffimo Ma- 
rino Ghetaldo: idque exprcfsi monendum putauimus capite 10. vbi propo- 
nimus huius regul^ pr;cepta: quo^loco tamen non negauimus Logi Aicas feri- 
ptiones compendiacas, non omniex parte apud antiquos vfitatas, aliqua ex par- 
te commodiorem reddere huius regulae vfum . Vi melius faciliufque incelligi 
poffitjan hatCi vel aliqua, vel alicuius momenti commoditas fit , propono in pri- 
ma parte nonnulla cxempla.qu^apudGhetaldum inueniuntur in libro quem in- 
feribit de refolutionc & compoGtione Mathematica : vt quibus placuerit , con- 
ferre poflTint noAra aliqua huius regui; exempla, cum ijfdcm exemplis prout in^ 
ueniuntur apud citatum authorem- 

In hoc capite , prociutiooibos rctiaenctir feripUones declaratae initio capitis pra;- 
cedentis. 



PARS 
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Exempla tertiae regulae Logifticae 1 4 p 

PARS I. 

Exempla tcrd? regui? Logifticf ex Marino Ghctaldo. 

Problema I. 

Daca qu^uis re£la linea A B fecanda fic in puniSlo X , ica vc A X ^ 
C s=: X fi , fuppofito quod daca re^ C > fit minor tota A fi. 
Chetaldi prob. i. lib. i. 

R Efolutio.Sit faSum, atque reA* AB pars AD c: Cagitur AX — C =r XB,fed 
AD E= C : ergo AX -• AD s XB:a(qui etiam manifeftum eft AX — AD = 
DX: igitur DX t:: XB . Qt^oniam igitur cognita eft tota AB , & etiam pars eius 
A D> etiam reliqua D fi eft nota: quate eius medietas nota eft , hoc eft fiX de- 
terminans pundum X> quod erat inueniendum.Hinc habetur. 

Solutio. Fiat AD = C i deinde DB fccetur in punAo XiVt DX c= XB , tunc AX — 
C = XB, ve petebatur, 

Compolitio.fiue demonftratioKx praNniiTa refolutione AD cr C ; fed etiam AX •— 
AD E= DX : ergo AX » C :3 DX i fed ex foiutione conftat DX s Xfi: ergo 
etiam AX — C “ XB. Quod erat demonftrandum. 

Notatae idem problema apud Ghetaldum eft primum , & propoiritur pag. i y. lib. 
I. Praeterea non differt i problemate i. partis i.cap. t i.lib.t.Logifticx,nili quod 
vnum petat przftari circa datam redam , quod alterum petit prxftari circa da- 
tum numerum: idemque circa datam quamcunque quantitatem prxftat proble- 
ma t. partis a. cap. 1 1 . lib.i.Logifticx. 

Problema II. 

Datx re£te linef A B, addere alteram B X, ita vt tota A Xad 
partem BX=s O E , (uppofito quod data ratio O 
adE fit maioris inxqualicaiis. Chetaldi prob.iJik i. 

R Efolutio . Sit fadlumr igitur AX a:/BX=: D a-ZEtfed AB f BX =3 AX : ergo 
AB f BX ergo ^rri^io . AB f BX /» E = BX i» D:ergo 

AB i/t E « t B a E BX /» D : ergo AB /» E — BX i» D « t BX ia ■— E 11 
BX /n D — E : ergo ftr i^io.D — EadEe^ABai/ BX . In hac vlcima xqua- 
tione tres priores termini per hypothelim cogniti funt, adc6quc quartus fit co- 
gnitusper regulam auream cap. j. lib, i. 

Solutio, per regulam auream cap.j. inueniatur reda BX, itd vt D — E«i/E i= AB 
ai^BX.hxc addita datx redx ABifatisfacict quxlito. 

Compofitio, fiue d'*'nonftraii<> lolutionis inuentx per refolucionem.Ex folutiono 
patet D— Ei(itfEt=AB<>i/ BX : ergo fer i o, etiam AB /« E t= B X »'» D — E 
ilBX /»D« f BX/x — E : ergo BX i» D s AB i» Ert f BXwEll ABf BX 



Fig.4®' 



Fig. 45», 
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in E : ergo ftr i^io i ciiam AB f BX td BX sdhi fed AB f fiX £= AX 
ergo AX BX D dd E. Qi^od erat dcmonftrandnm. 

Problema III. 

Datam rectam A B producere in X ,ita vt AB *~‘ BXadKX 
zs D ^r/E:ruppo(itoquoddataratioDWECt minoris 
inaequalitatis. C hetaldi froh. 3 . lib. i . * 

R Efolutio . Sit faflum ; igitur AB — BX<«/AX = D4</E:crso AB — BXarf 
AB f BX — D4</E:ergo^f>' 1 ^ 10 , AB— BX<»E= ABf BX »*D:crgo 
f •g‘ 5o. A® »» E « — BX i» E =: AB in D rt f BX in D : ergo AB in H « f AB in — H 
zz. BX »■» D e/ 1 BX »» E : ergo AB /j» E — D = BX /»DfE:ergo^fr i^io.pa- 
tet D f E 4^AB = E — D^^BX. 

Solutio problematis- Per regulam auream cap. j, ad tresterminos, quorum primus 
Dt 1^> fecundus AB> tertius E — D,inucnicudo quartum proportioDalcm> habe- 
tur BX,qux erat inuenienda. 

Compofitio , fiuc propolita: folutionisdcmonftratio . Ex allata (olutione D f E xrf 
AB = E — D xWBX: ergo^rr 1^10, AB/»E — D = BX /»D f E tergo AB »«* 
E«t ABm — D = BX/»Drr f BX ;» E tergo AB;»Eer — BXr»E=:BX 
»» D « t AB/» D t ergo E /» AB — BX =3 AB f BX /» D i ergo ftr ifio , AB 
— fiX4</ AB f BX = D dd £. Quod erat demondrandum. 

Problema IV. 

Datam reftam AB diuidere in pundto X,ita vt AX2 £= BXz 
f Z2> fuppoCto quod data redla Z fit minor redla AB. 

* Chttaldi prob.^. Ub. i . 

R Efolutiot Sit faflum; igitur AXa = BXa f Za t ergo AXa — BXa r=:Zs:fed 
ftr frimd hjf-cdf.^-djfcrt. 6. condat AX a — BXa — AX f BX /» A\ — BXt 
Fig. SI.’ ergo Za = AX t BX »» AX - BX 11 AB in AB - aXB t cigo//r ifio, AB dd 
Z=Z4i/AB-aXB, 

Solutio problematis. Per regulam auream cap.j. ad tres terminos, quorum primus 
V fit AB, fecundus Z.tcrtius Z.inuentus quartus proportionalis AD.abfcindatur ex 
rcfta AB & refiduum DB, diuidatur in X, vt DX = XB ; erit AB diuifa in pun- 
doX,vt petebatur. 

Compofitio, fiue (olutionis demonftratio. Ex allata folutionc condat, AB4</Z — Z 
dd AB — aXBtergo ftr i^io,Za — AB in AB — aXBll AX f BX in AX — BX 
' 11 AXa — BXa, vt condat tx dJftrt,6.frm*h)ftih,fdf,^:ir^o BXa f Za ^ AXa. 

Quod erat dcmeoflrandum. 



Pro; 
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Exempla tertiae regulas Logiflicae 1 5 1 
Problema V. 

Datam reflam ABfecarein punfloXjiVC AXi»XBad 
AX^ D E : qualifcunque Ht ratio D aol E. 

C heUtldi frob.s. liba * 

R Efolutio.SitfaSainugttur AX mXEa/ AX z : trgoptt i^ioAX 

im AKi» D E M AX /* XB ;crgo fingula diaidendo per AXipatec AX i« Fig. 5 z.' 
D C= E ««XB: hoccBAB XBiwD czEMXBtcrgo AB*»D s XBr«Er/f 
XBmD IlXfiMDf E:ergo/rir i^to,conftatDf EaiD kABmTXB. 

Mutto probletoatis. Per rcg^atn auream cap.},ad tres terminos^quorum primus 
cfi O f E/ecundus D,tertius AB,ioucncu$ quartus propoitioualis termious,erit 
arqualis lineae XB, parti linee AB, que erat inoeni^a. 

^ompofido, fiue foluttoniademonftratio ,.Ex allata folutione conflat D f E 4^/I> 
sS ABtMd XB: ergoprr i/io , AB/» Ds XBieDtE llXBt» Orr f XB /»£: 
ergo AB m D ea »XB m O S XBm E: hoc eft AX D c: XB in E: igitur (in- 

i ttla ducendoinAX , etiam AX t»AX inDzi AX/«XB i»E: ergoprr i/io» 
iX MXBaiAXaBDa^E.QuodcratdemooBranduffl. « 

Problema VI. 

i ' . 

patam refhm AB fecare in pun£lo X, ita vt partium AX & 

XB» minor fTcXB; atque AB i/rXB c= AXm AX » 

£X. G hetaldi frob-6i. lib. i . 

R £folutio.Sit fadum,hoc eft AB in XB =; AX i» AX — XB .^ergo AB in AB. 

-AX i=AX wAX-XB:ergoABzerf ABw-AX = AXarrt AX Eig. jj. 
i» - XB II AXz « t AX /* - AB f AX 11 AXi f AXa er f AX in - AB II 
»AXte/f AB I» — AX: ergovtrinque au£crendaAB<*—AX, etiam ABi = 
a AXi i igitur ABtd AX s: G 4^ H, fuppofito quod eiufdem quadrati , diame- 
ter fit G, latus verA H. quod facili patet cxthcor.8; partis 3 . cap.8. 

Solutio. Per regulam auream cap. 3,ad tres terminos, quorum primos eft diameter 
quadrati, fecUus eft ciuldem quadrati latus,tertius,cm data re&a AB^inoeniendo 
quartum termtmnn proportionalem : habetur AX , pars rede AB , que petirur.. 
Compofitio , fiue folutionis dcmonftratio: fuppofito quod eiufdem quadrati , dia- 
meter fit G,latus verdH. Per foiutionemG sd H s AB44/ AX : fcd per t. theor. 
parj.cap.B. Ga s zHarergo ABae= 3AXa:crgo.vtrinque addendo ABm — 

AX, etiam ABa e/ f AB m — AX ss xAXa « f ABr*— AX 11 AXa f AXz er 
t AX M - AB 11 AXa er f AX /» - AB f AX U AXa ee t AX «»- XB 11 AX 
im AX — XBrergo ABa erf AB >*— AXs AXf« AX — XB; ergo AB 
im AB AX , hoc eft AB im XBs AX im AX — XB. Quod erat demon- 
ftrandum. 



Proi 
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Problema VII. 

HeccaAB fecandafitin puncto X» ita vrAXwXB t=AX 
— XBq. C hetaldi prob.’^. lib. i . , . 

R EfoIutio . Sit ftaum; atque AX—XB = AZ . Quoniam AX /» XB = AX 
— XBq II AZarigitur AX — XBq « t AX/'«4XB = '^AZz-Ae A fer ^.affert. 
Fig. J4. I .bjf. caf. 9 - conHat AX - XBq et f AX in 4XB = AX t XBq II AB* i ei^o 
AB* = 5 AZt: fcd fuppofito quod Jinca D fit quinta pars xc&x AB, etiam AB» 
rrjDiaAB: ergo jD/» AB =: jAZ* : igitur D/a» AB e=AZ* : ergo AB W 
AZ = AZ 4 </D. 

Solutio propoiiti problematis. Pcrprob.i part.a.cap.j.inucniatur media propor- 
tionalis inter AB, & redam D.quaefit quinta pars totius AB: atque inucntx me- 
dix proportionali, xqualis fiat reda AZ, pars rcdx AB: deinde reda ZB.fecetur 
in X, ita vt ZX = XB; erit pundumX illud quod petitur, & in quo linea AB fe- 
canda erat. 

Compofitio,flue folutionis demonftracio. Ex folucione confiat, redam D =: quintx 
parti redx ABiigitur AB in AB = 5D m AB:fed quia per folutiorncm AB *d AZ 
= AZadD •fernxUmn 10. conflat AB/» D sAZa, adeoque ;Dm AB= 5 A 
Z* :,igitur AB in AB = 5 AZ* : fed AB in AB = AX f XBq : ergo AX f XBq 
S3 jAZ* : fed ftr ^.ajfert.\.hjf.c*f.9. patet AX f XBq s= AX — XBq et f AX 
/>4X6 : ergo 5 AZ 2 kAX — XBq «f AX/»4 XB: fcd ex folutionc patet, AZ 
=3 AX — XB , adcbquc AZ* s= AX •- XBq : ergo 5 AZ* c: AZ* e/ f AX in 
4XB ; ergo vtrinque auferendo AZ*, etiam 4AZ2 £r AX in 4XB:adc6que AX 
#»XB s AZ* 11 Xx — XBq, vt conflat ex folutionc: igitur AX/« XB t= AX.— 
XBq . Quod erat demonflrandum. 

Schoiium. 

• -r 

Q Vemadmodum praecedenti capite non attulimus qualiacunque exempla fe- 
cundz regulz Logiflicx, fcd tantum aliqua, qux a Laudatimmis Mathema- 
ticis Euclide , & Archimede pofleritati relida, habemur in precio, vt per colla- 
tionem noflrarum dcmonflrationum, cum ijs , qux a didis authoribus propo- 
nuntur, facilius cognofeipoffit, qux vcl qualis differentia intercedat inter anti- 
quam , & Logiflicx recentioris .methodum ; ita etiam in hac prima parte volui 
afferre pro exemplis tertix reguix Logiftjcx,problcmata,quc in cognito aliquo, 
& a multis laudato opere inueniuntur foluta methodo d Logiflicx methodo ali- 
quantulum diuerfo; in hunc tamen finem videntur fufficere pauca huius primx 
partis problemata , prxtcr qux nulla alia continentur priori ex libris a Marino 
Ghctaldo conferiptis de refolutionc & compofitione Mathematica. Concedimus 
quidem , tertiam Logiflicx regulam , quoad fubflantiam diucrfam non effe ab 
Analyft antiquorum Mathematicorum : tamen ab his pauca nobis relida funt 
huius reguix exempla proportionata regulam difecntibus ; atque harc caufa ell, 
quod exempla, qux proponimus,non defumpfcrimus ex antiquiore aliquo Ma- 
thematico , fcd ex Marino Ghctaldo : is enim, prx exteris mihi cognitis, videtur 
clarius expofuifle antiquam Analyfim,camquc melius declaraffc in exemplis di- 
'fccntlbus proponionatis ; in his adUbet , quidem feriptiones , qux non redolent 

ma- 
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BMgis vfiutam aatiqux Mathefeos praxim fcribendi,produ< 5 Horem atque mole- 
Aioremefed fi non fingula > plurima adhibet compendia feripeionis vfitata ia< 
ooftra Logiftica: verum fi reguix documenta eadem pcrfcuerent,Gue Gr^cis, (!• 
ae Latinis, aut literis, aut vocibus proponantur, eadem perfeuerac regula : nul< 
tamque reguix diuerfitatem caufare poteft . quod eius exempla proponantur 
magis minufueproduAa» vel eodem, aut diucrlo modo compendiataferiptione. 



PARS II. 

Exempla terti* rcgul* LogilHqj.’ 

P RO exemplis tertix reguix Logifiicx. in priori parte attulimus problemata: 
in hac parte afferimus theoremata; prxterea pro inftituenda refolutione. iiu 
prima parte, vi vera eflumitur aflertlo probanda : in huius partis exemptis op- 
politum racimus,& pro infiituffda refolutione.vtlalfa affumituraflertio, cuius ve* 
ritas probanda efi: vtrumqxnim licere notauimus ad ipfam regula: pro quinque 
prioribus eius exemplis affumimus nonnullas aflfertiones contentas in prima hy* 
pothefi capitis9.huiuslibri,exquibus aliqux magis reftriAx confiituuntEu- 
clidea theoremata elementaria : fingula prout d nobis proponuntur , etiam an- 
notata ioucniuncur , tum apud Victam , tum apud alios plures Alget»:; feripto* 
CCS, quos citare videtur fuperfluuro. Alijs nos difputandum relinquimus, vtrum 
in hac parce propofitx refolutiones conuenianr. vel non conueniant cum cele- 
bri argumento adhibito ab Euclide in dcmonftratione propoficionis i a. lib.y. 
fuorura elementorum : quam dcmonllrationem pulchram , & fubtilem aflerit 
P. Andreas Taquct.in fcholio quod fcquiturhanc propofitionem in eius Arith* 
mccicx theoria: vbi indicat quO loco proponat longiorem difputationem de hoc 
genere demonfirationum , quod aliquibus videtur mirabile . Commemorata 
propofitio f a. Iib.9. elementorum Euclidis alijs verbis docet illud idem , quod 
nic afferitur , Sc conformiter ad prxfci ipta tertix reguix Logifticx dcmonftratur 
in fexto theoremate : quare fi reliqua quinque theoremata talia videantur vc ex 
illis non fatis clard colligatur quod paul6 ance diximus nos alijs difputanduBu. 
relinquere : certd hoc cofiigi poterit ex collatione duorumdifcurfuum,quorum 
altero ab Euclide,altero i nobis demonfiratur eadem veritas: deniq,- in Icptimo 
theoremate propono aflertionem cofmographicam.quam etiam demonftro iuxta 
pr;cepta tertix reguix Logifiic;»leinde illi addo dilrarfura quo camde affertio- 
nem probat P. Taquet in appci^icefuorumEaclideorum elementorum pl ano- 
rum, & foiidorum, vbi ex profeffb dilputat de Euclideis, aliorumque demonfira- 
tionibus , exfalfo verum inferentibus , quasfupra diximus,, multis videri mira; 
biles & dignas fpeciali reflexione . 

Theorema I. 

I 

Q|Mlefcunque qaantirates repr^ fentenc iiterx X & Z 
quarum vna fit maior alcera. 



D ico X f Zq K Xi t Za « f X f» iZ. 

Refolutio.Affum£do vt falsa afliertionf probadatX f Z q n6 = Xa f Za r/ f 
X«aZtfedXtZq = XtZ«X#/f XfZMZllXarrtX wZr/fXiuZ 

V etiZz- 
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»f t Zi llXi f Zartf X«»Z:ergoX» fZ»« t iZ non = X» fZi et 

f X «« >Z : quod manifefti faifitm ^ , «dc^ue vera eft propofitio quf in com- 
poficionc aliumitur . 

Compofitio,X» f 2 a r/ f X « aZ =s Xa t Z» « f X i» iZ: fed X j t Zi « t X »» 

iZ = X •» X « +Z « ZetfXf» ZetfXt^Z 11 XivXrf f Zw XetiZimZ 
«f X»»ZllXtZ*»X« +XtZi»ZllXtZwXtZUXtZq:igiturXt 
Zq = Xa f Za «/ f Xm aZ . Quod erat dcmonftrandum . 



Theorema II. 

Q^efeunque qnanticates repr^fentent lirerj X &: Z « 
quarum vna (it maior altera. 

D IcoX— ZqssXafZart — X»>aZ. 

Refolutio. Afluai€do vt lalfam alTcrtionein probandam; X — Zq non :s xa f 

Zaf/-XMaZ:fcdX-Zqs=X-Z<»X«tX-Zi»-ZllXarrtX«»- 
Z « t Za « t X « - Z II Xa + Za rt t X - aZ II Xa t Za rr - X i» aZ: ergo 
Xa t Za e/ X « aZ non = Xa t Za « - X in aZ : quod manifctti fallura eft, 
adebque patet verum efle quod in compofitionc alTumitur. 

Coropolitio, Xa f Za rl - X *» aZ = Xa t Za « - X /» »Z ; fcd Xa t 5' "T * 
»•» aZ sr X »»X rt -Z »•» - Z « f X i» - Z « - Z w t Xll X - Z»» X er t X 

— Z *» - Z 11 X -Z »» X -Z 11 X - Zq:ergo X-Zq=sXatZar»-Xr»»Z. 
C 2 ^d erae dOTonOrandum . 

Theorema IlL 

Qualefcunque quantitates repraefentent X8cZ , (ic 
vt vna (it maior altera. 



:Xf Zq nonsX 

^ZqttfKtnAijt lea per prunum cncorcu»* " i — ^ Xa f Za X 

in aZ, & per a.theorema conftat.X — Zq = Xa f Zaer — X »» aZ tergo Xa t 
Za M t X r* aZ non = Xa f Za rr - X i» aZ er t X in 4Z: ergo vtrmque aufe- 
rendoXafZa , etiamX »»aZnone= — Xr» aZrt t X rvqZv^^o 
thefim.X rv aZ « t X w aZ non = X in 42 : ergo X in 4Z non = X tn 4Z:quod 
minifefti falfum eft. adcbquc patet verum eflfc quod iffumitur m compofitionc . 
Compofitio , X M4Z s: X in a^L : fed X »* 4^ — X in aZ r/f X»A aZ tergo X tn 
' aZ rr t X in aZ s X in 4Z: ergo per antithcfim.X in aZ s= - X /» aZ er t X tn 
4ZtergovtrinqueaddendoXatZa,etiamXat2> rrf Xin aZs Xa j^a ^ 
— X f« aZ e/ f X M 4Z ; atqui per 1 .theor. conftat.X >f2aertXr»aZ-Xt 
Zq . dt per a. theor. etiam Xa t Za er — X r» aZ = Zqt ergo X t Zq = X 

» Zq er t X M4Z . Qupd crat demonfirandum . 



D lcoXfZqssX — ZqerfXr»4Z. 

Refolutio. Aflumendo vt fallam aflertionem probandam 

m m.m • tm ■ Y iL 7n 



Theoj 
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Theorema IV. 

Qualefcunqueduas quantitates repr^fencenc X&Z» 
quarum vna Ht maior altera . 



D IcoXa -ZaE=XfZ/»X-Z. 

Refolutio.AlTuinendo vcfalfamaflertionem probandam : Xi — Zi non =X 
t Z »»X - Z:fed X f Zi* X -Z = X f Z»» X«tX f Zin -ZllXa ef fX 
itt Zetj‘Xiit — Zit — Za 11 Xa — Za: ergo Xa — Za non s= Xa — Za : quod 
manifcftd falfum cft> adedque pacet verum efle quod in compoficione aflumitur. 
Compofitio» Xa — Za c: Xa — Za :fed Xa — Za rrXa — Za « f X»» Z «f X 

*»-ZllXtZ/»X« tXfZw-ZUXf Z»»X-Z:ergoXa-ZasXt 

4 /« X — Z . Quod erat demonftrandum. 

Theorema V. 

Qualefcunque quaatitates repraEfentent X & Z > fic vt 
vna Ht maior altera. 



D IcoXa — Zaqs:XtZqr»X — Zq.' 

RcfoIutio.Adumendo vc falfamaflcrtionem probandam : Xa — Zaq rion = 
X fZq imX — Zq: fcd i iit Xa — Zaq e= Xa — Zaqs ergo i in Xa —Zaq non 
es Xf Zq »»X — Zq: ergo per lo. axioma, etiam t ndX f Zqnon s=X — Zq 
•dXi — Zaq:ergoRift 4</Ri^Xf Zqnon £=RifX — Zq«(/Ri^Xa —Zaq. 
hoc eft I ndXf 2 , non —X — ZddXi — Za: ergo per lo. axioma, i »»Xa — 
Za , hoc eR Xa — Za non s X f Z X — Z : quod , per cheor-4 > fidfum c 0 e 
conftat, adebque verum e(l quod in compoficione alTumicur . 
Compofitio,pertheor.4. condar, Xa — Za =X f Z /» X — Z: fed i in Xa — Za 
=5 Xa — Za tergo i r» Xa — Za = Xf Z />>X —Z: ergo per io.axioma,i ndX 
tZssX— Z<iXa — Za ,hoc eft Riyi «/Ri^X t Zq = RifX — Zq4</ Riy 
Xa — Zaq : ergo i *dX f Zq = X — Zq tdXt — Zaq •• ergo per lo. axioma. 
1 in Xa — Zaq, hoc cfi Xa — Zaq s: X f Zqw X — Zq . Quod crat demon- 
lirandum . 

Theorema VI. 

Si ab vnitate continue proportionales fuerint quotcuoque 
vulgares numeri A.B,C,D> hoc eft H \ ad 

11 B C 11 C W D , atque numerus D habeat 
menfuram diuerfam ab vnitate . 

D ico, numeros A & D habere menfuram communem diuerfam ab vnitate.' 
Nota, commoditatis gratia,quod ex hypochefi facili patet, nimirum B := Aa,' 
item C = Aj , item D = A4 i nam per hypochefim i ad A s'A ad B : ergo per 

X a , lo.axio* 
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I o. axioma, B /» i , hoc eft B s A A, hoc cfi A a . Rurfus quia per hypothc- 
fim, AdJB=sBMdC, adedque vt iam conftar, A dJAt = Aa *dC, etiam per 
I o.axioma, A » C = Aa m Aa, hoc eR A4 : fcd etiam A m A; s A4 : ergo C 
s A j . Rurfus per hypochefim,B ddCsCdJD, adc6que, vt iam oftcafum cR, 
Aa^Aj s A) 4 d D: ergo per io.axioma,Aai»Ds=Aji« Aj.hoccft Ad: 
fed etiam Aa i» A4= Ad: ergoCs A4. 

Refolutio . Supponendo falfam efle aflTertionem probandam : numeri A & D notu 
habent menfuram communem diuerfam ab vnitate: fed per notam pracmi(Tam,D 
= A4:ergo A&A4non habent menfuram communem diuerfam ab vnitate; 
ergo per theor.d. cap. 10. lib.a, etiam A4 & A4 non habent communem menfii* 
ram diuerfam ab vnitate : quod patet falfum effe, cum enim D s A4 , & per hy> 
pothefim.D habeat menfuram diuetfam ab vnitate, patet A4& A4 habere men* 
furam communem diuerfam ab vnitate, vt alTumitur in compofitione. 

Compohtio . Q|iia per notam pratmilfam , O =: A4 , & per hypothefim , D habet 
menfuram diuerfam ab vnitate , patet A4 de A4 tubere menfuram communem 
diueifam ab vnitate tergo per thcor.d.cap. 10. lib.a. etiam A& A4 habent men> 
furam communem diuerfam ab vnitate : fed per notam pratmifTam.D s A4: igi- 
tur A & O habent menfuram} communem diuerfam ab vniutc • Quod erat de« 
monftrandum. 



Theorema V4L ' 

Agendo de iquis maritimis, neque ventis agitatis j ne« 
que littoribus impeditis , fcd difpofitis vC 
requirit natura aquz non impedita;. 

D Icd maris ruperficlem fpbatrtcam efle T 

Refolutio. Afl'umcndo vt falfam aflertionem probandam: in propofita hypo* 
(hefi , maris fuperficies fphacrica non eft : ergo omnes partes fuperficiei maris 
non diftant «qualiter ab eodem grauium centro : ergo voa pars fuperficiei ma- 
ris eft altior altera : ergo partes altiores non defluant verfus minus altas , quod 
falfum eife patet ex aqux natura : adedque verum eft quod in compofitione af- 
fumitur . 

Compofitio.Ex natura aqux conflat, quod fuperficiei eius partes aItiores,in propo^ 
lita hypothefi, defluant verfus minus altas : ergo vna pars fuperficiei maris, non 
cft altior altera : ergo partes omnes fuperficiei maris fnnt xqualiter alt(, hoc eft 
xqualiter didant ab eodem grauium centro { ergo maris fuperficies fphxrica 
eft . Quod erat demonftrandum . 

Cofmographicu theorema, quod hicdemondratQ exhibuimus conformiter ad prx- 
feripta tertix regulx Logidicx : aflett P.Andrcas Taquet in appendice fuorum 
Euclideotu elementorum plano(oiidoram,tanquam exemplum illaru demon Ara- 
tionum, quas, vt initio huius panis diximus, ungulari confidcracione dignas ar> 
bitracur : argumentum quo huius theorematis veritatem probat , his verbis 
proponit . ^«mum igituf mtris ftftrficitsffhdrira m»» tft : trgt $mntt faftrfi- 
€tti mtritimd ittit dqusliter kttmtrt : trgt vn* tft tltitr tlttr*{ s/- 

titrtm enim tjfe tlini nem tft, qa»m UngintX eentrt recedere ) trgt te tltit- 

res fnnt,dtflHuntvtrf»t minm dites, jt» dtcliuitrts i henc enim tfti bumidi »4. 

tnram ,txperitntid cenRdt.En tdU dMtmdtflnxn ttectffari» eritnr mnittm^ 

fdr- 
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ftriimmfuferfititi mtritim€ tltitado.ftu difitnti» i cc/ttrt. JEijutlis ve~ 

ri tmntum ftrUnm fuperjiaii mtritimd 4 eentr» dtftantid , infert fphetricntttm 
4tMs perfe^sm. Ergt mnri/ fuferjicits fpbtrtc» tft , vbi ad fuum intentum con- 
cludit. hihtmttt igitur hunc tfertiantm, muris fupttfii its fphsncu efi , dirtHi, 
tffirmutiui dtduiiumex fmu etntrudinorU^mtris fuptrfiitcs fphuruu n»n efi . Itl 
Ulciquod an verum (it. vel vtrunihuiufmodidilcurfusconuenianc,vei noncon- 
ueniant cum difcurlibus qui conformes lunc tertix noftrx regulx Logi(licx(qu^ 
docet celebrem antiqux Mathefeos refolutionem lluc analyfim > vt initio huius 
partis diximus) alijs relinquimus difputandum . De dcmonftrationum legitima- 
rum fubnUentia, aliqua paucis indicamus in reflexione a. cap. 4 . lib.j. Inuentio- 
ois regulx. quas cap.ro. propofuimus, dirigunt demonArationis inucntioneia-, 
qux dire^io parum vtiliseft in caflbus in quibus independenter a talibus tegu- 
lis habetur modus demondrandi propofitam veritatem . 

APPENDIX. 

Proponuntur aliqu^ rcftritSliorcs regula: fpe£bnres ad 
vulgarem Arithmeticam pra6licam. 

P RaAicx vulgaris Arithmeticx feriptores. prxter regulam quam vfitato nomi- 
ne appellant auream, tradere confueucrunt nonnullas alias huius Arithmeti- 
cx regulas : his negledis in noflra Logiftica pradica . tantum tradidimus regu- 
lam quam cum ipfis appellamus auream: non ideo tamen reliquas damnamus 
vt puorfus inutiles, fed illas vtpote rcftriaiores, negligendas putauimus in vni- 
uerfaliori pradica Mathefi quam io hoc libro feribimus : huic, ex reftridlioribus 
tantum inlcruimus, qux videbantur conducere ad intentam vniuerfalitatem : ad 
hanc non conducunt vulgaris pra&icx Arithmeticx regulx, qux ab aurea regu- 
la diuerfx funt: fed ex vniuerfaliori illa pradica Mathed. haberi polTunt & re- 
Aridiores illx regulai vulgaris Arithmeticx pradicx, & plurcs alix fimiiiter re- 
Aridx, St fortaflis non minus vtiles. 

yt in noAra LogiAica magis verfati, facilius polEnt afleqni quod hoc verum fit : 8e 
minus verfati non fufpicentur aliquem rcprehcnribilcmdcfedumnoflrxLogi- 
fiicx , in carentia prxdidarum regularum vulgaris Arithmeticx pradicx : iudi- 
cauimus, omnibus prodeOTc polfe, breuiori qua polfumus modo declaratas exhi- 
bere, & commemoratas vulgaris Arithmeticx regulas rcAriftiores , & his fimiles 
aliquas , atque non minus vtiles; quas fingulas vulgares appello , quia docent 
vfum vulgarium numerorum . 

Vulgaris regula aurea. 

R Egula aurea dicitur qu; docet ad tres datos terminos inuenire quartum pro- 
portionalem.hincaliter regula trium, vel regula proponionum dicitur. Ia., 

E rima parte capitis tenij libri primi, proponuntur multx praxes, qux lingulx 
onx funt, vt ad tres datos terminos inueniatur quartus proportionalis: priores 
tamen commodiores funt, quando tres dati termini funt vulgares numeri , vt fit 
in regula aurea de qua hic agitur, idebque vulgaris dicitur: quoniam ver 6 cita- 
to loco abundi proponimus, quod fufficit ad huius vulgaris aurex regulx folu- 
tionem, de cius folutionc hic nihil remanet dicendum . 

" ■ No- 
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Notandum tamen videtur, quod omnes propemodum feriptores vulgaris prafti- 
cx Arithmcticx , diuidanc regulam auream : primo, in dircifiam & cuerfam ; fe- 
cundo, in flmplicem & compotitam : quarum diuifionum nufquam roemihimus, 
tametfi proponamus long^ vniucrfaliorem atque magis accuratam vtilifitmx 
aurex reguix tra£)ationem:ctenim pro l.ogifticanon tantu neceflaria efiinuen- 
tio quarti termini proportionalis incafuin quo dati tres termini funt numeri 
vulgares ( de quo mlocafuagit vulgaris Arithmetica pradfica) verum etiain^ 
in quolibet alio cafu, in quo dati tres termini funt quantitates diuerfx a vulgari- 
bus numeris :& etiam incafuin quo dati tres termini funt quantitates qux itu 
Logiftica nodra compenfantes appellantur; in quo cafu , omni Mathefeos me- 
thodo a Logiftica diuerfx , infolubilem regulam auream odendimus in conlide- 
rationey. cap.5. lib.j. lam ver6, licet adeo amplam vniuerfalemque reguix 
aurex traftationcm continear, & pro illa exhibeat praxes fufficientes atque inni- 
xas legitimis demondrationibus : nufquam tamen confiderat , aut proponit re- 
guix aurex diuidonem, proponi lolitam ab Arithmcticx vulgaris dodoribus: 
apud quos.vt diximusiregula aurea diuiditur, primo in diredam& cuerfam: de- 
inde in (implicemdc compodtam . 

Prima diuifio reguix aurex in diredam & euerfam, prxtermittitur in noftra Logi- 
ftica,tum quia inutilis cd , tum quia videtur impropria . Inutilis ed, quia coipfo 
quod ex datis tribus terminis primus fit, qui iuxta reguix aurex prxfcripta allata 
in nodra Logidica , primus terminus debet appellari : nunquam feruit folutio 

• quam afferunt pro regula aurea quam dicunt cuerfam . Videtur impropria, cum ^ 
cnira regula aurea, fit inuentio quarti proportionalis ad tres datos terminos, non 
nifi improprii dici poted regula aurea , illa inuentio quarti termini , qui ad da- 
ros tres terminos proportionalis non cd: fed quia per regulam auream quam- 
appellant cuerfam, ex datis tribus terminis, primus ad fecundum non habet eam 
rationem quam habet tertius ad inuentum quartu tcrminum:pcr regulam auream 
quam cuerfam appellant , non inucnitur quartus terminus , qui ad datos tres 
terminos proportionalis fit ; igitur hxc inuentio quarti termini, ex datistribus 
terminis, non nifi improprie dici poted aurea regula . 

Inter regulam auream qux ab Arithmcticx vulgaris praditx feriptoribus, fimplex 

‘ dicitur, & eam quam appellant compofitam : hxc (ola diucrfitas inucnitur : quod 
pro prima , tres dati termini finguli fint firoplices vulgares numeri : pro fecun- 
da , ex datis tribus terminis aliqui non fint vulgares numeri fimplices , fed con- 
Aituantura pluribus numeris vulgaribus fimplicibus fimul cohatrentibus , qui 
termini n6 mali appellari poffunt compoiiti: veru fi h;c diucrfitas inter terminos 
datos pro regula aurea, fufiicit vt admittatur duplex regula aurea,quaruro altera 
limpicx, altera compofita dici debeat : tot diuerfx reguix aurex erunt admitten- 
dx , quot datorum terminorum ternarij inucniri poffunt, inter quos inucnitur 
canta diucrfitas , quanta intercedit inter commemoratos duos vulgarium nume- 
rorum ternarios , quorum alij pro regula aurea fimplici , alij pro regula aurea- 
compofita requiruntur : & confequenter membris illius diuifionis in qua regu- 
la aurea diuiditur in fimplicem & compofitam, addi debebit regula aurea linca- 
ris,pro qua dati tres termini linex funt : regula aurea radicalis.pro qua aliquiex 
datis tribus terminis funt numeri radicales : regula aurea vniucrfalis , proqua- 
dati tres termini funt quantitatesvniucrfales : regula aurea contrarians,pro qua 
tres dati termini lunt quantitates contrariantestatque admittendx erunt alixhu- 
iufmodi innumerx reguix aurex, vix nominabi!es,pro quibus aliqui ex datis 
tribus terminis diuerfimodi inter fc genere differunt,aut aliam habent diucrfita- 
tem non minorem, quam inucniatur inter vulgares terminos, ex quibus alios 
fimplices , alios compofitos appellari poffc concclCmus . 
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Quoniam ilia dioerlitas qux inuenitar inter vulgares numeros iimpitees atqua^ 
compotitos, flue ex pluribus fimul cohaerentibus numeris conitantes, non videtur 
nobis ftiSicere ad conflderandas plures aureas regulas: a nobis conflderatur 
vnica regula aurea, qux admittat, & hanc , Se quamlibet aliam diuerfltatem , in- 
ter tres terminos ^tos pro regula aurea : atque aded adinittac diuerfos cafus, vt 
alibi in fimilibus circutnftantijs nobifeum loquuntur ali] Matbematici. Cafum ia 
quo alij conflderant compofitam regulam aureus, conflderamus in fequenti no- 
ta, vbi indicamus quid in illocafu faciendum. vt,per vnkam illam quam admitti- 
mus tegulam auream, habeatur quxfltus terminus proportionalis. 

Notandam igitur pro cafu in quo ex tribus cerminis datis pro regula aurea, aliqui 
funt vulgares numeri corapoflti,ade6quecondituuntur d pluribus numeris vul- 
garibus flmulcohaerentibus, quod hoc cafupro lingulis illis numeris cofflpoG- 
tis fobftituendifint numeri vulgares flmplices , compofiiis xquiualentes : talis 
verd flmplex , atque compofito xqutualcns numerus , erit pt odu^ium quod mi- 
nirex omnibus numeris fimpiteibus compofltum numerum conftkuemibus, fi- 
mul multiplicatis , 

Exemplum reguix aurex , pro cafu in quo ex tribas datis terminis,aliqui confiam 
ex pluribus vulgaribus numeris cohxrentibus . Supponitur cognitum quod 8 
mercatores, t ooo aureis lucrentur 700 aureosiquxriiur quot aureos lucrabuntur 
I o mercitores 4000 auteis.In propoflta quxfitone cohf rent finguli numeri mer- 
catorum , cum aliquo numero aureorum : itaque S mercatorum numerum du- 
cendo in cohxrentem oamerum 1000 aureorum , habetur fimplex numerus 
Sooo , acquiualens priori compofito numero . Similiter ducendo numerum 10 
mercatorum, in cohatrentem numerum 4000 aureorum , habetur fimplex nume- 
rus 40000 xqniualcns pofieriori compofito numero. Inuentos fimpUees nume- 
ros pro compoBtis fubfiituendo qutefiio erit, 

8000 dat 700 , quid dabit 40000 i refpondoo quod dabit 3500 . 

Hxe refponfio , fiue propofitx quxfiionis folutio , habetur per quamlibet folutio*- 
nem reguix aurex propofitx in parte i.cap.j Jiuius lib.Eritque verum,quod fi S 
mercatores 1 000 aureis lucrentur 700, etiam 10 mercatores 4000 aureis luaa- 
bun«ir35oo. 

Aliud exemplum reguix aurex, pro cafu io quo ex tribas datis terminis aliqui 
confiant ex ploribui numeris vulgaribus cohxrentibus . Supponitur cognitum., 
quod 8 mercatores 1000 aureis s inenfibus lucrentur 700 aureos i quxritur, 
quot aureos lucrabuntur 10 mercatores 4000 aureis d menSbusf In propo- 
fita quxfiionc cohxrem finguli numeri mercatorum , cum aliquo numero 
aureorum, & alio numero menfium: itaque numerum 8 mercatorum, du-' 
cendo 1» cohxrcntes numeros 1000 aureorum , St a menfium : habetui fimplex 
ftumems rdooo, arquiualens priori compofito numero . Similiter ducendo nu-t 
metum 10 mercatorum, io oihxrentes numeros 4000 aureorum, Se 6 menCum 
bibetur fimplex numerus 340000, x^uiualens pofieriori compofito numero* 
Inuentos numeros fimplices fubfiituendo {»0 ccHopofitis quibus xquiualeoc* 
quxQio erit. 

1 dooo dat 700 • quid dabit a4oooo f refpondco quod dabit i e$oo . 

Hxe refponfio fioc folutio quarfiiooU,habctur pcrquamlil^t ex praxibus propofi- 
tis in parte a.cap.3. huius lib. eritque vcrum,qui^ fi 8 mercatores, tooo aureis, 
duobus menfibus liKrouur 700 aureos : 10 nmcatorcs 4000 aureis » fex 
meofibuslucrabumur 10500 aureos» 
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Vulgaris regula foderatis. 

H Ec regula docet numeru propofleu diuidere in partes, datis alijs numeris pro* 
portionales. Nomen accipit a focietatibus mercatorijs,in quibus frequenter 
vfum habet eius praxistad haec pr^epta reduci poteft. Primo, datorum numerorit 
aggregatum, primum locum teneat : fecundo loco confillat numerus di(kibuei>* 
dus in partes i tertio loco fucceiCu^ ponendo Hngulos numeros datos, inueniati*' 
tur tot quarti proportionales,quot funt dati numeri quorum aggregatum confti* 
tuit numerum primo loco conuAcntem : inuenti quarti proportionales fatisb* 
cient quatfito . ' 

Nota, fieri polTe ,vt aliqui ex datis numeris confient ex pluribus fimul coharrenti* 
bus : quo cafu prius illi numeri fimul cohatrcntcs.fimul multiplicando, reducen* 
di funt ad fimplices ipfis arquiualcntes : ac deinde addendi alijs datis vel fimili* 
terinuentis numeris fimplicibus,vt confiituant aggregatum ponendum primo 
ioco. • ’ 

pxemplum io quo dati numeri fimplices funt. Supponitur quod tres mercatores, 
Caius,Titius, & Meuius, inita focietate luaati fint aureus 4J00 : Caius contule- 
rataureos lootTitius aureos ij6: Meuius aureos aoo:. petitur quantum cui* 
que debeatur ex communi luao 4500 aureorum. Primo datos numeros 100 • 
a jo , aoo , addendo, inuenitur aggregatum 4J0, quod punitur primo loco : fe* 
eundo loco fiatuitur4Joo quia vero numeri tertio loco ftatuendi , funt tres di- 
uerC, tres regulae aureae faciendae funt 

Prima. 4 jo dat 4500 quid dabk 100? refpondeo dabit 1000 
Secunda. 450 dat 4J00 quid dabit 1 jo ^ relpondeo dabit 1 500 
Tertia. 4J0 dat 4509 quid dabit aoo ? relpondeo dabit aooo 
Hinc, Calo, qui 100 aureos contulerat, debentur 1000 aurei. Titio,qui 150 anreoc 
contulerat, debentur 1 joo aurei . Meuio, qui aoo aureos contulerat, dcbomir 
1000 aurei. 

Aliud exemplum, in quo dati numeri confiant expluribus fimul cohaerentibus.Ca* 
ius,Titius,Sc Meuius,inita focieute lucratiiunt aureos i oaoo . Caius contulerat 
100 aureos, qui t 6 menfibus in focietate pcmunlenint . Titius contulerat 149 
aureos, qui 10 menfibus in focietate permanferunt . Meuius contulerat 300 
aureos, qui 7 menfibus in focietate permanferunt . Quaeritur quantum fingulis 
debeatur ex communi lucro 1 0100 aureorum f 
b hoc exemplo, finguli numeri dati confiant ex numero collatorum aureorum , Sc 
numero menfium quibus collari aurei permanferunt in focieute ; pro his nume* 
cis cohxremibus, ant£ omnia inueniensi, atque fubfihuendi funt fimplices, ipfis 
aequiualentes. Caij numerum iooaure3rum>ducendo innumerum t 6 menfium, 
habe tur fimplex numerus 1 doo,acqniuilcns numeris cohaerentibus qui Caio re* 
fpondcnt.SimiliterTitij numerum 140 aureorum, ducendo in numerum semen* 
fium, habetur fimplex numerus 1400, aequiualens numeris cohzrentibus qui 
Titio refpondent.Pari modo Meni/ numerum 300 aureorum,ducfde tn numeru 
7 menfium, habetur numerus fimplex a 100 , aequiualens numeris cohaerentibus 
qui refpondent Meuio . Pofiquim in hunc modum ad fimplices ipfis xquiua* 
lentes reuocatifunt, dati numeri conftantesex pluribus numeris fimul cohae- 
rentibus, habetur quzftionis folutio,vt in primo exemplo . Primo ftatuendo pri- 
mo loco aggregatu numerorum fimplicium, qui refpondent Caio, Titio, 5 c Me- 
uio , quod aggregatum erit j too : fecundo loco ponendo commune lucrunu' 
iqaoo aureorum: tertio xcrolqco touegdo fucceffiue finguios ex fimplicibus 
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numeriSi Caio , Titio , & Mcuio,correfpondcnctlius, atque ad numeros primoi 
fecundo, & tertio loco Datucos, inucnicndo quartum proportionalem i quateK 
tres regulae aurea: infticucnda:,crunt fcqucntes . 

Prima. 5100 dat loaoo.quid i£oo ^ rrfpondco dabit }aoo; 
Secunda. 5100 dat loaoo , quid r4oo ? rcfpondeo dabit aSoo. 

Tertia, 5 100 dat loaoo .quid 2 100 ? rtfpondco dabit 4200. 

Hinc, Caio, qui 100 aureos, x6 mcnfibus in focietate reliquit, tx communi lucro 
debentur 3200 aurei, Titio, qui 140 aureos, 10 mentibus reliquerat in focicta- 
te,ex communi lucro debentur 2800 aurei. Mcuio,qui 3ooaurcos,fcptem mca> 
fibus in focietate reliquerat, debentur aurei 4200. 

Vulgaris regula alligationis. 

H MC regula fupponitfciri precium quod habet aliqua eiufdem nominis men* 
furadiuerfarum rerum : fuppofita hac cognitione , docet , qualis pars men- 
furae illius nominis fumi debeat ex lingulis illis rebus, vt partes illa: fimul pofi- 
tat, fiuc mixtae, faciant vnam integraro talis nominis menfuram , qua; habeat me- 
dium precium pro arbitrio affignatum; hoc cll precium, minus quidem maximo, 
maius vero minimo , quod conuenit alicui ex tebus quarum partes inucniendv 
atque mifccndae proponuntur . 

Frim6, res propofitae, atque mifcendae,breoiter nominentur: hocell lingulis rebus, 
cx quibus mixti menfura conllarc debet, apponatur aliqua alphabeti litera , vt 
eam rei fpecic breuiter lignihcet : hac tamen lege,vt res cuius precium deficit ab 
alfignatopreciomedio j indicetur ppr aliquam ea prioribus alphabeti literis : re- 
liquae fingulae, quarum precium non deficit d precio medio aflSgnato,fignificcn- 
tur per aliquam ex pollcrioribus alphabeti literis . Sccund6,res mifcendae atque, 
vt diximo$,nominarae, cumappolita diderentia inter precium quod habent, & af- 
fignatum precium medium, ordinati libi inuicem fubfcribantur : erunt verd or- 
dinati feriptae, li pars fuperior huius feriptiouis contineat omnia 3c fola nomina 
defumpta cx priori parte alphabeti , & inferior pars fontincat omnia 3c fo- 
la nomina dclumpta cx pollcriori parte alphabeti : ac praeterea fuperior 3e infe- 
rior pars huius fcriptionis, equi muha nomina contineat , atque tot nomina^ 
iterato polita inucniantur in vna parte , quot in altera parte inucniuntut 
nomina quibus pro difierentia refpondct o . ElGcere vt in hunc modum feriptio 
ordinata cuadat , facillimum cll , quandoquidem licitum fit, in illa fzpios pro li- 
bitu feribere, idem quodlibet nomen cum appofita eadem dificrentia. Tertib af- 
fumendo pro primo termino aggregatum omnium differentiarum appofitarum 
nominibus , vt diximus ordinati feriptis: pro fecundo termino vnitatem : atque 
pro tertio termino differentiam alicui nomini adferiptam ; per regulam aurea m- 
iieniatur quartus terminus proportionalis, atque alterius parcis nomini adferiba- 
tur ; hoc cll , fi pro iimentione quarti proportionalis adhibita efl differentia ad- 
Ceripea nomini inuenco in fuperiori parte ordinatx fcriptionis , erit quartus pro- 
portionalis inuencus adferibendus nomini quod inucnitur in inferiori parte or- 
dinatx fcriptionis.* &c contra, inuencus quanus proportionalis,cric adferiben- 
dus nomini quod inueniturin fuperiori parte ordinatx fcriptionis, G pro eius in- 
uentione adhibita fit differentia adferipta nomini quod inucnitur in inferiori 
parce ordinatx fcriptionis :-vbi obferuandum, vt fi inuencus quartus proportio- 
fulis eft o , apponatur alicui nomini bis polito in altera parte ordinatx fcriptio- 
nis, In hunc modum efficiendo , vt lingulis nominibus ordinatx fcriptionis rc; 
'%ondM quartus proportionalis: hic indicabit, quot, ac quales menfurx par- 

■ X tes 
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tcs fumi debeam ex re perrefpondens nomen indicata , pro mixto quz(ito,(iue 
vt (ingulas illas menfurz partes, a quartis proportionalibus indicatas, fimul mi- 
fecndo, habeatur vna mixti menfura , habens precium medium , quod pro libitu 
fuerat ailignatum . 

Nota . Si plurcs mixti menfurz peterentur, quarum fingulz habeant precium pro 
libitu aOignatum.in commemoratis regulis aureis pro vnitate conftituente fecun- 
dum regulz aurez terminum, poni potelf numerus indicans datam talem men- 
furarum multitudinem : vel certi ( quod in idem redit ) inuenti vt diximus quar- 
ti proportionales termini, poterunt duci innumerum indicantem datam menfu- 
rarum multitudinem . 

ExempIum.Suppofito quod vna Croci libra conflet iulijs i o.Quod vna Garyophil- 
li jibra conflet iulijs 3. Quod vnaCinamomi libra conflet iulijs £. Quod vnz- 
Piperis libra conflet iulijs 4. Quod vna Zingiberis libra conflet iulijs 8. Quzri- 
tur,quantum ex Angulis iflis fpeciebus fumi debeat vt habeatur vna mixti libra • 
quz conflet iulijs 7 ? 

Commoditatis gratia appellando Crocum P. Garyophillum A. Cinantomum B. 
Piper C. Zingiber Q, fubfequcns feriptio obferuatum exhibebit quod przfcribi- 
tur in regula, nimirum ordinatam nominum feriptionem , Angularumquc aurea- 
rum regularum terminos poAtos vt przfcribitur in regula . 



«J 



dac I, quid dabit 4. ex A? 



Refpondeo dabit 



3_ 

»5 



15 dat 



t, quid dabit 



i.ezB? Refpondeo dabit 



5 , 

>7 



15 dat i.quiddabit 3. exC? Refpondeo dabit L 

«5 



15 dat I, quid dabit 1. ex Q? Refpondeo dabit I. 

«S 



• 15 dat i,qpid dabit 3.exP? Refpondeo dabit 

«5 

13 dat t, quid dabit 3. exP? Refpondeo dabit i. 

»5 

Igitur pro mixti libra, ex A flue Garyophillo fumendz tres dccimzquintz partes 
vnius librz , ex B Auc Cinamomo fumendz tres decimzquintz paites vnius li- 
brz,exCAue Pigere fumenda vna decimaquinta pars vnius librz, ex Q^ub 
Zingibera fumendz tres decimzquintz partes vaius librz, ex P Aue Croco fu- 
mi debent quatuor, & infuper vna, hoc efl quinque decimzquintz partes vqius 
librz ■ 

Alterum exemplum propono in qno locum habet quod dicitur in nota regulz ap- 
poAta, nimirum vt precium medium pro arbitrio alAgnarum conucniat cum pre- 
cio alicuius rei mifccndz : & quoniam pro regulz exemplo nihil refert Aue res 
mifcendzAntdiuerfz fpeciesaromatum,aut vini vel alterius liquoris, aut roetal- 
li,aut aliarum quarumlibet rerum,tantum variando precium medium pro arbitrio 
afAgnatum: vt prius fuppono, quod Croci vna menfura conflet iulijs 10 ,qt>od 
Amitis menfura Garyophilli conAet iulijs 3 , quod Amilis menfura Cina- 

. momi conAet iulijsO,quod Amilis menfura Piperis conAct iulijs 4, quod Ami- 
lis menfura Zingiberis conflet iulijs 8 • Quzritur quantum ex Angulis iflis fpecie- 
bus fumi debeat, vt habeatur vna talis menfura mixti, quzconllct 6 iulijS. 

Vt prius fai^um fuit,commoditatis gratia appellando Crocum P, Garyophillum A, 

Cin- 
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Cinamomum R> Piper C , Zingiber fubfequens Teripeio obreniatutn embet 

quod przfcribirur in regula: nimirum ordinatam fcrip(ioaem>linguLirumqjSo 
turearum regularum terminos . 

14 dat I, quiddabit 3. ex A? Refpondeo dabit o 



14 dat 1» quiddabit 3. ex A? Refpondeo dabit 
14 dat tt quiddabit a.exC? Refpondeo dabit 

14 dat I . quid dabit o. cx R ? Refpondeo dabit 



± 

»4 

2 

*4 

>4 




14 dat I,' quid dabit 4. exP? Refpondeo dabit ^ 'j' 

^ ■ - J» 

2 

14 dat t( quiddabit a.exQi Refpondeo dabit *-* 

I *4 : • - 

Igitur pro vna mixti menfura, ex A, fmc Garyophillo , fumendz funt quatuor de- 
cimxquartz partes vnius menfurz tex C , Cue Pipere , fumendz funt duz deci- 
mzquartz partea vnius mcnfurje : ex R , liue Cinamomo , fumendz lunt tres de- 
cimzquanz partes vnius menfurz : ex P,liue Croco» fumendz funt tres dccim;* 
quartz partes vnius menfurz : ex Q, flue Ziogibero» fumendz funt duz deci* 
Qizquartz partes vnius menfurz . 



‘ f • # r , , 

V ulgaris regula fimpjicis falfe pofitionis. 

Q Vibus quzfKonibut fatisfaciat iilaquzab Arithmeticis pradicis appellatur 
regula fimplkis falif pofitionisinuiquam determinantsnotanctamcniomnes 
quziliones per hanc regulam fulubiles, aliafquc plurimas, folui poflfe per fubfc- 
quentem regulam duplicis falfz politionis : hac vero long^ vniucrfalior cRpri* 
ma Logiflicz regula» perquam foluuatur omnes omnino quzftion(s'quzfolui 
polTunt per regulas , vnius, vctduplicis falfz pofitionis , & aliz innumerzpro 
quibus illz rcgulz non fufficiunt. Appellantur r^ulz falfz politionis, vel falli 
regulz,quiainillislitfuppufltiofalfa, niinirumquod pro libitu alTumptus nu- . ' 
merus vulgaris X , fatisfaciat quzIHoni, quam in hac fuppofltionc examinando, 
inucnitnr faifamclTe talem fuppolitionem, alTumptumquenuinerom X aberraro 
■ i vero numero qui quzilioni fatisfiicir t fed inuentusvcl vnus, vel duplex talis 
error , conducit ad cognitionem qnziiti ac veri numeri qui fatisfacirquzflionit 
hu ic verum numerum inuenire ex vnico errore, fiuc falfa politione , docet ex 
falfi regula quz appellatur flmplicts politionis : alrcra quz duplicis falfz pofltio- 
nis dicitur, cumdem illum verum atquequzftioni fatisfacientemnumetuminue» 
nitex duplici errore, fluefilfa politione t prima Logillicz regula cafdcm omnes 
' aliafquc plurcs,vcdiximi^,fulucnsquxl{ionct, dici non potcRflilfl regula, quia 
nullum errorem filfamuc fuppofitionem adhibet. ' 

Rcgulz flmplicis lalfz politionis przfcripta hzc funt . Pi im6 . afliimatur pro libitu 
aliquis vulgaris numerus X, atque examinando vtrum fatisfaciat propofitz quz» 
ftioni.inueniatur numerus A : hic numerus A, erit numerus aberrans cx quo vCr 
rus atque quzftioni fatisfaciens numerus inueniendus cft, fi iuxta hoc examen^, 
quzRioai noa fatisfaciat alTumptus numerus X: fi vero numerus X quzftioni 

X s latif' 
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(imhciti hibetur fotun qtitgftio . Sccutuio, yt n inucnco oumero aberrante co- 
gaofcatur verus atque quarftioni fatisfscicm numerus . adhibenda cft regula 
aureai pro qua primus terminus confticuatur ab inucnco nowcro aberrante, mio 
numero A : fecundus terminus fit alfumptus numerus X : tertius terminus fit nu- 
merus Y.datus fiue cognitus in propofita qunfiionetad h«s tces terminos inuftus 
quartus proportionalis, erit numerus fatisfaciens quatftioni. fi quxfiio folubilis 
eft per regulam fimplkis falfz pofiiioais . 

Exempli gratia . fuppofito quod Titius , Caius > & Meuius , fimul debeant 7000 
aurcostiti tamen vt Titius debeat duplum Caij.Meuiut autem triplum cius quod 
debet Caius : quzritur quantum debeant finguli? * ‘ ’ 

Solutio. Afiumendo pro Titi) debito aureorum numerorum Xdiucaoo. iuztaqust- 
llionem patet , Caij debitum elTe ie« aureorum. Meuij ver6 debitum efle 300 
aureorum : qoz tria debita fimul . adzquant 600 aureos : verum iuxta propofi- 
tam quzftionem. fimul adzqnare debent 7000 aureos : quare alfumptus numc* 
rus X fiue aoo. non fatlsfacit quzfiioni : inucntofque aberrans minkrus A , erit 
doo : numerus verd Y ex quzfiione cognitus, erit 7000 . Itaque ad tres nume- 
ros quorum primus rfl A . fiue aoo t fecundus rfi X . liuc aoo : tertius Y , fiue 
7000 : ad bos inquam tres numeros per auresm regulam inuentus quartus pro- 
portionalis, erit »3 3 3 qui nufnervs indicabit Titi) debitum quod 

petebatur, atque ex huius debiti cognitione patet quitum sit Caij vel Meui; de- 
bitum . Nam iuxta quxftionem , quia Titius debet 133 3 v' patctCa- 
ium debere 1166 ^: Meuiuro vero debere 3 500 ,quz tria debirafi'- 
mul adzquant debitum 7000.' Vc fupponebatur in quzftione . 

V ulgaris regula duplicis falfx poficionis. 

H iBC reg^a duplicis falfz politionis mulio vniuerfalioreft quam przcedens, 
quz vnicam tantum adhibet falfam politionem. Eius przfcripta hzc Ainb 
Prim6 . vt in przccdcnti falli regula fimplici , alfumendo pro libitu nuincrouu. 
vulgarem X. atque examinando propolitam quzftionem, inueniatur numerus A: 
cius difCrrentia i numero in quzftione cognito Y,qui per examen erat inuenien- 
dus, vocetur C, qui aliter dicitur error numeri A. Secund6,fimilitcr alTumcado 
aliam vulgarem numerum Z , atque examinando propolium quzftionem, inuc- 
niatur numerus B; eius difierentia i cognito numero Y vocetur D,qui crit error 
numeri B.Tcnid,per regulam auream inueniacur quartus proportionalis ad tres 
terminos . quorum primus fit aggregatum errorum C & O , fi finguli aberrantes 
numeri A dc B (int vel maiores vel minores, quam cognitus in quzfliouc nume- 
rus Yt vel certi primus regttlzauiez terminas fit.diffcrcntiacrroTumC&D, 

2 uando ex numeris aberrantibus A &£, vnus maior eft, alter minor numero Y. 
ecundus regulz aurez terminas fir,ditfercntia alTumptorum numerorum XScZ, 
Tertius termious fit numeras C i ad hos tres terminos inncniua quartus propor- 
tionalis terminus vocetur K . Denique inuentus numerus K addatur numero X, 
fi numerus aberrans A , eft minor quam Y: vel certi numerus K i&btrahatur i 
numero X , Ii numerus aberrant A , eft maior quam Y . Sic enim habebitur nu- 
merus qnzficut fatislacient propofitz quzftioni : fi quzftio folubilis eft per re- 
• gulam duplicis falfz politionit . 

Ea^m duplicis falfz pofitionis regula , etiam psul6 aliter in hunc modum folui 
potcft.Priin6,inuentis vt in priori folutione duobus numeris aberrantibus A & B 
atque illoniincrroribusCSepinuenianturnumenfi & F,lkvcEs Xi* D ,& 

prz- 
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prrccrea F s Z m C . Deniq uc, quando numeri aberrantes A & B, finguli fune 
vei maiores , vel minores cognito quzftionis numero Y > diuidatur di^rentia 
numerorum E&F per differentiam numerorum C&D. Quando autem aber» 
rantiumnuracrorumA&B, vnuseft maior, alter minor numero Y cognito in^ 
quatHionCifumma numerorum E 3c F,diuidatur per fummam numerorum C & D: 
ex hac diuifione produdus numerus iaiisfaeiet quxftioni, fi folubilis eft per re- 
gulam duplicis falfac politionis . 

P[Oexemplofupponituc. quod Titius (Caius, & Meuius , fimul lucrati fint4oo 
■urcostquodqueCaius is aureos am{ 4 ius lucratus fit quam Titius: lucrum ve- 
e6 Meuij, if aureos amplius contineat quam lucrum Oij.'Quitritur quid fingu- 
li lucrati fint.luxta vtramque folutionem , prius inueniendi funt duo numeri 
A 8(B, aberrantes i cognhoin qucllionc numero 4oo,qnirepraefeiuatur perli- 
teram Y . Itaque fupponendo quod Titij lucrum fit vnus aureus , qui aliter per 
heeram X rcpr»lemenir,iuata quxftionis conditiones fequitur, lucrum efle 
i| aureorum, dcMeui) lucrum clTe 39 aureorum : adeoque totius lucri jlumma^ 
erit 43 aureorum :primufquc aberrans numerus repraefentatus per literam A, 
erit 43 aureorum,& confequenter differentia inter A & Ymimirum error numeri 
,h(K ell C er 3 j7.RurAis,fupponedo quod Titij lucrufignificatum per literam 
Z, fit duocuffi aareorum.Caij lucrum erit 1 4 aureorum, Sc Meuij lucrum erit 30 
aureorum , atque totius lucri fumma erit 46 aureorum i critque fecundus aber- 
ratu numerus 6,45 aureorum , Sc confequenter error numeri B, nimirum diffe- 
rentia inter B &; Y , hoc efl D =: 3 34 . His cognitis , atque adhi^ndo primanL. 
folutionem, quoniam finguli inuentinumeri A & fi funt minoret cognito nume- 
ro Y t iuna vltimum primae folutionis prxfcriptum,inAitucnda cA regula aurea 
in qua primus terminus fit 3, nimirum differentia inter C & D , hoc eA inter 357 
& 354 . Secundus terminus fic vnitas,nimirum differeptia inter numeros XStZ, 
qui erane i & a . Tertius terminus fit numerus C , ho^eA 357 . lam verdquia 
^ddi =3374</ii9: inuenco numero 119 addendo numerum X, hoc cA vntta- 
lem, habetur t ao , qui indicabit Titij lucrum , atque quxQionis foIationcRut 
fuppofito enim quod Titij lucrum fit 1 30 aureorum, Caij lucrum erit 133 aureo- 
rDm,ffk Meuij lucrum 148 aureorum : qux tria lucra fiiaul adxquant 400 aureo- 
rum lucrum : vt in quarAione fupponebatur . 

Secundat folutionis prxfcripta adhibendo : inuentis vt prius numeris A, B, C, D, 
. numerus E = X i» D 11 1 ri*334ll354:&numerusFs:Zi«Cll 3r>357ll 714: 
: critque numerorum E & F, hoceA 354 8e 714 differentia 3^0 : quoniam igitur 
finguli ex muneris ^ &B , hoc cA 157& 154:, funt minores numero Y, hoc e A 
400 : iuxta vltimum fecundx folutionis prxfcriptum, diuidendo inuentam diffe- 
reotiam j6o, per dtffctentjatn inter C& Ojqux cA 3,habirtur numerus i3*> in- 
dicans Titij lucrum, vt in priori folutiohe. 
f ro aUo exemplo reguix duplicis falfx politionis fupponitur , quod aetatem Titij, 
bis contineat xtas Caij , & infuper 4 annos .* Meuij autem xtas cmitiacat fimul 
Caij & Titij xtatem, « infuper fex annos ; oomium vcr6 xtatesfimui conficiant 
60 annos . Quxritur fingulorum xtas f 

Iuxta vtramque folutionem, prius inueniefldi funt duo numeri A de B, aberrantes i 
cognito in quxAione numero So, qui reprxfentatur per literam Y . f{aque fup* 
. ponendo quod Titij xtas,fit X,3c quod X cc i,etiam Caij xtas ff,prxcerea Me- 
[ uij xtas st 1 3,denique xtates omnium fimul s lotvnde numerus A s ao:de nu- 
, merus C = 40 . Rurfus, fuppofito quod Titij xtas fic Z,acque Z s 1 0: eciw Caij 
xtas s 34;prxcerea Meuij xtas t=40,atquc xtates omnium fimul s= 74, quare B 
s 74:& numerus O = 14.Hu numeris co|nitis,atque adhibendo primam folu- 
tioocmiquonUm ex inuentis numeris AdcKvnnseA minorialtcr maior numero 
^ ' Y.hoc 
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Y.hoccft 6 o i iaxca vltimutn primz folutionis prxfcriptum .iriftituenda cft re- 
gula aurea in qua primus rerminus (it 54, hoc c!i aggreg itum numcrorumC & D: 
fundus terminus iit 9, hoc cft differentia numerotum X & Z : tertius terminus 
fit 40i hoc cft numerus C : ad hos tres terminos inuentus quartus proportioua- 
lis,nitnirumK = d^jquia 54 ^40 «si 6 |;:Deniqi quia nu- 

merus A (iue 2o,eft minor quam Y ftuedotnumcrus Kadditus nume- 
ro X, dabit 7-|,Quarc Titij{tas,eft feptem annoiucum duabus certijs: 
quo fuppofiro,Cai; ztas erit annorum 19 j , Meuij verbaetas erican- 
noruin 3 3 : qux xtates fimul conficiunt 60 annos , vt dicitur in propofita quac^ 
ftione . 

Pro fecunda folutione : cognitis.vt priusioumcris X , Z , A , B , C , D, quia.X im D# 
hoc eft I im 14:= 14 : etiam Es: 14 : prxtcrea quia ZmC, hoc ell io<» 40S 
400 : etiam Fc= 400: quare £ f Fs= 4i4:atqueCf D> hoc cft 40 t >4 s 54: 
Denique diuidendo 41 4 per $4, habetur 7f‘ II 7-^ :adc6que,vc in prio- 
ri folutione, anni setatis Tirij erunt 77 . 

Vulgaris regula permutationum . ^ 



V ox fermmtstie hic Incciligcda eft.vt fignificet folius ordinis variat!on£:qua- 
rc petendo permutationes poflibiles inter aliquam, aut literarum.aut aliarum 
rcrO pluralitateipetitur quoties tota illa pluralitas proponi pofsit mutato ordine. 
Exempli gratia, quxrcndo permutationes polfibiles vocis mmem , quxritur quo- 
ties quatuor lirerx conftituentes vocem mmtm feribi polTint, vt fibt inuicem fuc- 
cedant ordine diuerfo ab eo quem habent in voceMmem . SituUitcr, petendo per- 
mutationes poflibiles in quinque perfonis fimul menf( afsidemibus.petitur quo^ 
ties fimul menfx poflint alfiderc, fic tamen vt non aflideanc eodem ordine. ^ 
Regula duplicem cajfum admittit: primus eft, quando pluralitas cuius poflibiles 
permutationes petuntur, omnes inter fefunt diflimiles.Sccundus calus cft, quan- 
do omnes lion funt diflimiles , vt contingit in voce fiue plurahtate litcrarum, io., 
qua plus quam femel inuenitur aliqua eadem litcra , 

Solutionis primi cafus prxfcriptahxcfunt. Primd, incipiendo ab vnitate, ordine na- 
turali fuccefliui Icribantur tot numeri, quot res continentur in propofita plurali- 
tate cuius poflibiles permutationes petuntur. Secuod6,inueniatur producum ex 
omnibus his fuccefiiue feriptisnuineris fuccefliu^ multipliutis , hocprodudhim 
indicabit quxfitum . ^ ' 

Solutionis fecundi cafus prxfcHpta hate funt . Primb, vt in primo cafu , inueniator 
numerus X indicans omnes permutationes poflibiles ib propofita pluralitate.Se- 
cundd,Vt in primocafu, inueniatur numerus Z,indicans permutationes poffibilet 
rerum inter fe fimilium qnx in propofita pluralitate inueniuntur . Terti6,inuen- 
tum prfuS numerum X diuidendo' per numerum Z fecundo loco inuencum, pro- 
ducatur numerus P: hic numerus P indicabit quxiitum. . 

Procxemplo primi 'cafus, de quatuor' literis contentis' voce ^«r, pet&vr quotie» 
fucceflid^ feribi poflint permutato ordine i quoniam propofitx hterx funt qui- 
tuor, ordine naturali incipiendo ab vnirate.fcripti quatuor numeri erunt 1, a, 3, 
4 : hi quatuor numeri fuccelfiub multiplicati , dant 34 , hoc cft i iv 3 r« 3 im 4 
=334: quare ad propofitam quxftionem rcfpondco,illas liceras fimul permutato 
ordine feribi pofle vigefies quater . . \ 

Pro exemplo fecundi cafus propofita fit vox mtrt , quinque Uterac continens , ex 

qui- 
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quibus lo!c quatuor funt dfffiinites . I*rini6, iuxta primum cafumt i /« 2 i» j /« 
4/05= 120, adrbquc X cri zo . Secundo.i i» a = 2, adcbque Z =: 2. Tertio, 
Xpee Z, hoc cft i2o^r 2 2= tfotadedqucP = do: quare ad propofitam qua:* 
ftionem refpondeo, lueras contentas voce 4M<re, permutato ordine fitnul fcribi 
pofTc fcxagefies . 

Vi melius appareat quantum excrefeat permutationum poffibiliutA multitudo, cre- 
fccnte rerum numero : iuxta hanc regulam inquirantur permutationes potibi* 
les in 24 alphabeti literis: inuenietur numerusd2o4484oi7352j9439}5oooo, 
de quo facile foret oftendere, illo minorem efle numerum vocum omnium con- 
tentarum hawfenus in vniuerfo mundo feriptis libris:atquc veriffimum eflie quod 
millemillionc:,fcriptorum, mille millionibus annorum, feribere non poiTcnt 
omnes poflibiles permutationes 24 literarum alphabeti : vide permutationibus 
agendo pluribus probat P. Taquet . 

Vulgaris regula proinueniendis terminis concentisin 
ferie continue proporuonalium terminorum: ad 
<]uam fpedlantquxftiones de lucro fuccef- 
fiuo, quod aliter lucri lucrum appellatur. 

E X dk^is de proportionibus cap.j. huius libri, fatis conflat quid fit» termini 
continud proportionales: huiufmodi terminorum contini^ proportionalium 
pluralitas, appellatur feries cpntinui proportionalium terminorum , quae aliter 
dicitur progrcfsio Geometriua: afccndcns quidem, fi prxccdentes termini fucce- 
dentibus minores fint : defeendens vero , fi procedentes termini fuccedencibus 
maiores fine. Huiufmodi feries, fiue prbgreflioncs, habent pulcherrimas proprie- 
tates , ex quibus aliquas , de more, niilidi proponit P. Andreas Taquet, in opu- 
fculo quod mferibirar Arithmcticf theoriade praxis: talis proprietas eft,exempli 
gratia, terminos in butafmodi progrelfioae fiue afeendente fiue deiccndente pof> 
biles , nullo nilmcro efle cxprimibiles : fed conflituere vtium ex illis numeris 

S uos appellamus (totentiales : arque, iuxta confiderationem 2. libri Logi* 
icx,conflitucre numerum potentialem infinitam :& tamen infinito illi potentia- 
li numero plane xquinalentcm numerum atflualem finitum daripmfe oflendit:dc 
docet quomodoinucniaturinquouiscafuagetede progreffione Geometrica de- 
fcendcnti-. Huiufmodi proprietates plurimas aiq> pulcberriousbdxtnt Geome- 
tricx progrfffie^t^qpsr iKctdignim fint attenta confidetaciohei eas tamen 

in his Logifticxnbfte llb^ptw^ quippe fvt iterum notamus infi- 

RC cap. 12. libri a.) c<mcddH%iiflSilifil' 4 ib(to , firma', vnluerfalia , 

commocb, Se fatis declarata Mathefeos elemeou qtne videbantur ■ alibi non in< 
ueniri: atque hoc loco, de progreffionibusGsqnl4trt|:il ea folum proponimus, 
qux requiruntur proregula de qua agimus. . -f T fj ^ 

Hacc regula admittit duos cafus diuerfosrin vtrbque aliquid Inuenieodum cft 
fpedans ad progrefsioocm.fiue feriem de qua agitur. Primus cafus fupponit 
’ cognitbm vnum aliquem feriei-teMiinmn , & pnttcrea denominatorem lerici: 
hocefl communem denominatorem lingularum proportionum qux inueniuntur 
tmer terminos conftitnentes propb&aoi fericra. Secundos cafus fupponit co> 
gnitosduos terminos ferid fiue j^rogrefsionis de qua agitur . 

In primo cafu, fiue fuppofitacognttWe vnios termini F, Se denominacoris X . Pri- 
ai6. denominator X toties in fe ducatur quotfunC termini qui in ferie-intercc- 
dunt, inter terminum F& terminum inueniendum:atqhe hoc^dudum voce- 
tbrZ : fecnndd, termiaus F dutflus in Z, dabit terminum inucniendum,fi fequitur 

ter- 
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tcrminuai F : vcl terminus F diuifus per Z, dabit terminum inueniendum,quando 
in progreflfione praecedit terminum F . 

In fecundo cafuifiuefuppofita cognitione duorum terminorum B &F. Primo, feri- 
batur numerus radicatis cuius numerator fic vnitat, & denominator cotincat tot 
vni:ates,quot termini in ferie intercedunt inter datos terminos fi & F; & poft li> 
teram q feripea fit ad minimos terminos redufta vulgaris fradio, cuius numera- 
tor indicet fubfequente ex feriei cognitis terminis B & F, denominator ver6 indi- 
cet reliquu.fiue praEcedente ex cognitis feriei terminis B & F. Secundo, per didi 
cap.j. libri primi Logifiicar, inueniatur radix indicata a fcriptoradicali numero: 
haec erit denominator feriei dc qua agitur: hunc denominatorem per literam X 
indicando, iuxta dida in primo cafu adhibendo alterutrum cx ter .ninis B vclF, 
inuenietur quaefitus feriei terminus . 

Exempli gratia, progrcfsionis fiue feriei continue proportionalium termini fint. 

A B C D E F 

6 la 34 48 96 191 

Serici denominator X c: 2. 

Pro primo cafu,fuppono cognitum terminu F fiue 192, & denominatorem X fiue a: 
inueniendum vero termjnuip fi, inter quem, & terminum F trcsalij interponun- 
tur. Primo itaque cognitum denominatorem X, nimirum 2 , tertio ducendo ia> 
feipfum habetur numerus Z, qui erit itf :denique Ffiue i92,diuidendo per Z fi- 
Bc 1 d. habetur 1 2, qui erit q uxfitus terminus B . 

Pi;o fecundo cafu, fuppono cognitos duos’terminos,B fiue 12, &F fiue 192: quxri 

• vero denominatorem X & reliquos feriei terminos . Primd,quia inter fi & F tres 
alij termini interponuntur, feribendus radicalis numerus , erit R 
etenim fradio ^ reduda ad mmimosterfninos, cft Y- Deinde, quia 

' atctiamquxfitusdendimnarorX = 2 .Denique ex ter- 

minis inter B & F medijs, quilibet inucniri potell iuxta prffcripta pro primo ca- 
fu: vel fi omnes inuenieudi fint, minorvemBfiue 11 dneeudoin Xfiue 2 .habe- 
tur C fiue 24 : 3 c hunc iterum , dpeendo in X fiue 2 , habetur D fiue 48 : quem., 

• etiam ducendo in 2, habetur £ fiue 9d. 

Pro aliocxemploin quo vulgares fradiqncs confiituunt Geometriez progrefsio-^ 
nis, fiue feriei continue propottionalinm terminos confidccentur fubfcqucntcs. 
A Ii G b E F 



*■ 
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Denominator X, fit fradio ^ 

Pro primo cafu fuppono cognitum terminu F fiue^» a^q; denominato- 
rem Xjnimirum,*'ioueoiendu verb tertninu C, inter quem atq< termi- 
num F duoali| termini intercedunt . Primb, cognitus denominator ^ 
- bis in fe dudus,dat quierit numerus Z.per hunenumetum diuiden- 
do datum terminum F fiue'^^, produdum erit terminus C , nimi-. 

: to fecundo cafu, cogniti fint duo termini, C fiue & F fiue fractio 
qu* inuenienda pr®fcribitur,erit^^er‘^: h*c fraCiio reduda ad 
minimos terminos , erit f-; : quare numerus radicalis feribendus, eric 
Rx^' : quas r4dix,erit nimirum denominator X quaefitus ; vnde, vc 
diximus iu pruno exemplo fecundi cafus > facile cfl inuenirc quoslibet reliquos 

tectainas proyefsionis dc qua agitur , - 

, Pro- 




Vulgaris Arithmeticie regulas. i(^p 

Pro quxftionibus dc lucro ruccelTiuo. (lue lucri lucro ; prxcognica hac regula, fuf- 
ficit notare, quod numeri, lucrum fuccefltoura indicantes, conftituant terminos 
progreflionis Geometrica;, quodque huius progreffionis denominator indicetur 
i fra&ionc minimis terminis exprefla, in qui numerator ed aliquis progreffionis * 
terminus, denominator ver6 e(l terminus progreflionis immediati prxcedens: 
quare fuppofitor quod i«o aurei vno anno lucrentur ; aureos, atque harc loo 
aureorum fumma, (imul cuiA lucro fuo fubfequenti anno (imiliter lucretur,iderTl> 
que fuccefliui fiat per annos aliquot ; primus progreflionis terminus erit too : 
fecundns,ioofimulcumfuo lucro vnius anni,hoc efl 105 :Tcmustcrminuscric 
105 fimul cum fdo lucro annuotatque ita de ceteris. Denominator progreflionis 
erit numerus ]-*, hoc eftad m<nimos terminos reduftafradio^. Hinc 
fuppofitoquod looaureoru fumma vno anno lucretur saureos,ade6que quod 
vno anno nat fumma 105 aurcofuih,fimilitcrqucexcrefcac annis fublequcnti- 
bus : quxracur quanta erit hxc fumma 1 00 aurcorum,anno 1 a i Datur ptogref- 
(ionis primus terminus loo, & eius denominator : 'quxrjcurver .5 
terminus dccimustertius : qux qu;fliofpcAatad primQ cafum propofitx regule. 
Kurf^us,fuppofico quod fumma too aureoritm annis quinque exercuerit in fuin* 
mam aureorum : petatut verb qualem lui partem fingulisari- 
' tiis lucrata fuerit : cognofcuntiir progreflionis termini , nimirum primus & 

fextus : quatritur vero progrcCftohrs denominator, qui erit ; & quae- 
Dio fpeaat ad fecundum cafum expolita; regulae . Pari modo ijfdcm fuppofitis, li 
. quxratur quanta fuerit bxc fumma annalieptimo i ex duobus > aimirum primo ^ 
& fexto progreffionis terminis Cqgoitif petitur e^auus terminus : que qucllio 
iterum fpet^at ad fecundum cafum propopx regulat. 

Quxri, poceft, verum pro qQx(lioait>u$ dc lucro fuccclfiuo propofiu regula fuffi> 
ciat pro omnibus quxftionibus agentibusde huiufmqdi lucro i Dubitandi ratio 
potiflimum refultarc poflee cx duplici quxfito: primum vocetur, quando fumma 
cognita H( in quam lucro fuccclfiuo 'pxcrcfcccc ft^onitur data altera minor 
. fumma) non inuenitur inter fummas. pofi primam fummaro A faccedentes,atquc 
' conllitucntes reliquos terminos progreflionis Intbcntis daturo denominator^C 
X . &cundum quxfitumappcUnus, quando iuxta fecundum ailatx rcgulx ca- 
. fum feriptus radicalis numerus talis elt > vc non inucniatur illi xquioalcns vul^ 
garis numerus qui in fecundo cafu inueniendus prxfcribitur. 

Vc allatis dubitandirationibusatquefundamentisfatisfaciam, atque ita appareat 

5 |uam vniuerfalitacem habeat propolita lucri fuccefliui regula , & confiet , eam., 
ufficere pro commeinorat|s quxfitis in ordine ad vfus ciuiles , pro quibus illae 
.vulgares rcgulx proponuntor : idque vqrunieire fuppofito f vt hic fupponi ne- 
cefbriumefi) quod cum Arit|unetici>Vulgac 3 >aiq^isfermo fit, adeoque pro 
his regulis nihil prxfcriberc^iiceat quod noa contineatur intra terminos vulgaris 
Arithmeticx, hoc eft nihil diuerfum ab vfu vulgariam numerorum in operatio- 
nibus Logifiicis, atque inuentione radicum quas habent tdc propqfitls duobus 
quxfitis pauI6 pluribus agendum efi, Sc aliqua notanda, vel ad faciliorem regu- 
Ue vfum, vcl ad clariorem eius intclligentiam . 

In primo ex commemoratis duobus quxfitis, fupponicur cognita fumma lucrans A, 
&cius pars X quam Incratur vno anno; petitur quo tempore , fuccefliuo lucro: 
excrefeatin cognitam fummamH? Primb, inter fummas anuis fubfcqucntibus 
corrcfpondentes inuentas iuxta primum cafum propoficx rcgulx pro lucro fuc- 
ceffiuo, notentur dux diucrfx E dcFi ita vt vna E proxime minor, altera F pro- 
ximi maior fit, data fumma H . Sccand6,inneniaDtur numeri P, Q^T, lic vc F -• 
Ess P, atque F - H = Q: prxterea P 4</Q = jdj «f T . Depique i cognito 

Y anno- 
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^annorum numero quo fumim lucrans A excrcfcic in furamam F. aufarendo diet 
indicacos ab inuento numero T , rc(i4iMis amioruo dicruinque numerus proxi- 
mi indicabit tempus quatlitum . 

Exempli gratia, i uppoflto quod A s:6fGae placeat inieliigerc fex fcuta , (iue fex 
fcucorum centena, aut millena, aut aliam quamcunque Itgnificacioncm quam pla- 
cet huic numero concedere ) haec fumma A tam multum lucretur vno anno vt 
excrcfcac in lummam i8 : adeoque progreffionis quam conftituunc fubfcqucnti- 
bus annis refpondentes fumtnae,dcnoaiinator X,lic j. His cognitis,quarratur quot 
anni requirantur vt data fumin^ A fiqe 6 cxcrefcat in fummam H, quae fit 1400. 
Primo, iuxu primi cafus praeferipta, inucniancur fubfcqueotis progreffionis ter- 
mini . 

A B C D E F ^ 

6 18 J4 ida 485 x4s8 

Ex his futnmis, progrefConis terminos con(litueniibus,E ruic 48<S.crit proximi mi- 
nor: & F fiuc 1458 , erit proximi maior (urama.H quaeefl 1400 . Praeterea F — 
Eihoceft r4j8 —485 = ? fiuc 972 : atqucF — H nue 1458 —1400' =: Qfiut< 
58 : Sequia pjx ad s: 36^ ad ai|J;ncgIe( 2 isfradlionibus ad prg- 
fensinflitutu parum vtiKbus,numctlis T erit ,2 i.Deniq^x qninque annis quibus 
fumma A fiue 6, exercuit in fummamF fiuc 1458 , auferendodies ai indicatos 
a numero T, remanent quatuoranni Sc dies‘^'44,confiituentcs tempus, quo fum* 
ma A fiuc (S , fuccefsiuo lucro fingultsaunis in triplum excrefeendo , proximi 
fieret fumma 1400. Quod petebatur. 

Notandum , nos aOeruifie inuentam vt hic diximus propofiti quaefiei folutioneoL, 
proxifni fatisiacere quaefito thoc efl qu^ro/arisfaccTe,non in rigore Mathema- 
tico, fcd in eo rigore qui fufficit pro vfaciuili propofitaeluni fuccefsiui regule: 
in qnociuili vfu regulae, paucorum dict|iiifirror nullius momenti cftiprxfettim 
quando lucri tempus per annos inmgros computatur . Si tamen placeret hniuf- 
modi qwfiti folutio magis accurata; yt pbfsit adhiberi in circumftantljs, in qia- 
bui^ potius eligenda videtUr, cum maiori folutionis moleftia contunsa accura- 
tior folutio ; quxm cUm minus accurata foiutione , coniunda minor moleftia ia.» 
folurionis inucncione : talis folutio , pro libitu magis magifque exadla haberi 
poteft iuKta fubfequentia praeferipta. Primd’. Ex cognita ,vt in quaefito fuppo- 
nitur I fumma A fiue 6 & eius lucro annuo , ioxta primum cafum propofitie re- 
gul*, inueniaiurfummaB,in quam vnoanho cx^efcitfummaA.Secnnd6, iu- 
xcadida in fecundo cafu irralae,inueniatur denominator progrcfsionis, in qua.,» ‘ 
inter extremos terminos A& Btotmcdij intercedunt, quot in vno anno inueni- 
untur, aut menfes, aut dies, aut horae, aut aliae quaeuis menfurae temporis, qua- 
ruq yna in circumftantijs in quibus aliquis verfatur, negligi poteft . Tertib, in- 
uentus progrefsionis denominator toties fuccefsiui ducatur in terminum A, vt 
tandem producatur numerus H, vel illo proximi maior: fic enim inftitutarttnu 
multiplicationum numerus» in alTumptis temporis m.cnfuris indicabit quaefitum: 
nimirum tempus quo lucro fuccefsiuo fumma A cxcrcfctt in fummam H ; atque 
hzc folutio, ii in rigore Mathematico cxaAa non fit, faltem ab hac exaiiitudine 
aberrare non poterit integra temporis affumpta menfura , quae pro Ubitu quan- 
tumcunque parua affumi poteft. 

Pro fecundo quzfito, quando non inuenhur vulgaris numerus qui fit radix nume- 
ri radicalis feripti vt prxeferibitur, per vulgarem Arithmeticam haberi non poteft 
propofiti quzfiti folutio qux fit cxafta in rigore Mathematico : fcd tamen haberi 
poteft folutio cxafta in rigore ciuili : quzqbe 3 foiutione exa^a , in rigore Ma- 
thematico, aberret quidem , fed tam parum aberret, vt raiis error in re ciuili pro 
nihilo reputetur : licet enim exxda radix comtoemocati numeri radicalis , ex- . 

primi 



Vulgaris Arithmetica? regula?. r/i 

primi non po/sic vilo vulgari numero, nihilominus iuxta didla in praxi 3. cap.5^ 
|i>). I . appropinquando ad veram radkcm, haberi poceft numerus vulgans , mi- 
nus minufquc pro libiru aberrans a vera flue exadta radice, atque bxc aberrans > 
radix adhiberi porerir, vc in fecundo cafti adhibetur numero vulgari exprefla ve- 
ra radix, quando inueniri poceft. Quod ad hoc fecundum quxlicum diximus 
exemplo non indigee vt magis declaretur: quippe didis ad fecundum reguix 
cafum, tantum addic . vc quando inueniri non poceft vulgaris numerus qui fic 
vera aeque exada radix, quxq: iuxea regulam lucri fuccefliui adhiberi deber.eius 
loco adhibeatur radix verx proxima , itue fatis parum aberrans a vera radice. 

Si nobis hic fermo non cftet de folis regulis vulgaris Ariihmcticx , fcd fimpliciter 
Arithmeticx regulas proponeremusilaborandum nonfui 0 ec,Gucfcripti radicalcs 
numeri, babeant,Gue n6 habeant indicatam radicem exprimibilem per nutncrutn 
vqlgarcm ; Gquidem Aricbmctic» non minus conucniat vfus radicalium , quam 
vulgarium numerorum : verum ad Arithmeticam vulgarem , fpedac quidem in- 
uentto radicum quashabcnc vulgares numeri, tcl appropinquatio ad veras ra- 
dices quas non babenc : fcd tamen ad vulgarem Arithmeticam non fpedac vfus 
numerorum radicalium proLogifticis operationibus; adc6q; pro vulgari Arith- 
metica illicitum putamus pcacfctibcre, additionem , fubtradionem, mulciplica- 
lionem, aut diuifionun, atuncrorum radicalium, & confequenter vfum denomi- 
natoris alicuius progreffionis , eo ipfo quod talis denominator fit numerus radi- 
catis . Quoniam vero hate appendix i nobis proponitur , non tam Logifti» no- 
firr amatoribus, quam ijs^qui pocilfimutn deledantur vQlgaripradica Arithme- 
tlca tn ordine ad vfus ciuilest quod hos mhit iuuat, practcrmitcesdum putamus; 

. Vtfimcalttores peaxion confidictatiooes. aatcletnonfiracioncs. 
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Capi ta Libri Secundi Logiftica:. 

P Rimum Capur. Proponit annotata & paucis declarata quindecim 
axiomata noftra» Logiftics. 

Secundum Caput. Continet odio theoremata elementaria de pro- 
portionibus. , 

\ Tertium Caput. Continet oouem theoremata elementaria pro ijs 
qux dependent ab adgulis. 

Qjiartum Caput . Continet odio theoremat^ elementaria dedudli-. 
bus Geometricis nottra togiftica: . . . • 

Nota.Pr;cedentibus quatuor capitibus continentur illa omnia, quat» 
fuppofita terminorum intelligentia , conftituunt vniuerfalia noftrae Lo- 
gifties elementa fpeculatiua,qu^ aflcruti^ur breuius propofita, latius pa- 
tentia, folidius dcmonftrata quam Euclidea elementa: in reliquis capi- 
tibus, fiue huius,llue etiam praecedentis libri, ampliiCme declaratur vfus 
atque vtilitas illorum cleroentorum,ex quibu««onftant reliqua,nue pro- 
blemata, fiue praxes,nue thcoremata,quie aut hoc aut praecedenti libro 
continentur . , ' 

Quintum Caput . Oftendit verltateni. praxium propolitarum cap.a. 
lib.i. atque agentium de additione &rubtradlione. < 

Sextum Caput. DemonftratTubfiftentiam praxium quae in parte'-t. 
cap.3 . lib. I . alFeruntur pro regula aurea, vel eiuscompendijs : quae aliter 
dicuiftur multiplicatio,autdiuino,& proponuntur in capite 2. lib.i. 

Septimum Caput.Probat legitimas elTe praxes quae in diuerfis parti* 
bus capitis a.tib.i. apponuntur declaratis illic operationibus Logidicis; 
qu9 omnes agunt de inuentione aequiualentium quantitatum. 

Odauum Capuc.Demonllrat nouemdecim diuerfa problemata, vtilia 
pro Geometria pradica, atque annotata cap.5.lib.i.LogiAicae. 

Nonum Caput. Proponit demonllrationes lingularum alTertionum^ 
quae ad fexdiuerfashypothefes annotantur capite nono lib.i r in fingu- 
lis his alTertionibus a£Brmatur aliqua aequatio inter diuerfas quantitates. 

Decimum Caput.In priori parce proponit,ac demondrat aliqua theo* 
remaca,alTerentia diuerfas proprietates conuenientes numeris vulgari- 
bus , aut illorum radicibus.In fecunda parte dcmonllracas exhibet libri 
primi praxes agentes de numeris radicalibus. 

V ndecimum Caput. Agit de refolutionibus aequationum, atque olleil- 
dit fubfillcnciam praxium propolicarumcap.y. lib.i. 

Appendix. Euclideorum elementorum , fex prioribus libris , quarto 
excepto, contentas propofitiones exhibet demonftratasjin his tamen-, 
demonllrationibus nihil vnquamalfumitur vt demondratum velab Eu- 
clide vel ab alio Mathematico . 
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LIBER SECVNDVS 

LOGISTICAE VNIVERSALIS 

I N ^ r 0 

Demonftrata proponuntur eius fundamenta fpe- 
culatiua; ex quibus inferuntur eius elemen- 
ta pradica. 

Pcculatiux LogiAicc prima elementa confideramus conHAere, 
in terminorum inielligentia,& veritatibus, qux fatis imme- 
diate manifeAz fune ex terminorum intelligentia, quzquc ali- 
ter appellantur axiomata.Qux his primis elementis fuccedunr, 
idedque fecunda fpcculatiuzTogiftic; elementa dici poflent, 
aliter appellantur theoremata elementaria , & funt veritates, 
tion admittende, niii ex primis elementis legitimi inferantur. 
Quoniam vero manifcAum eft , ex primis elementis legitimi 
inferri: qu* vera elTe euincuntur difcurfu legitimo, in quo breuiter repetitur,at- 
que commemoratur fenius terminorum alibi expolitorum i reprehcnfibilem non 
arbitror Logi Aicam ex eo capite , quod inter elementaria numeret aliqua theo- 
renuta,non minus manifella ex terminorum intelligentia, quam lint nonnulle 
veritates, qux proponuntur inter axiomata. 

Inter theoremata Logifticx, quz appellantur elementaria , non admittimus qsxuis ^ 
theoremata , licet pulchra lint ^ & vtilia , atque non nimU difficilia pro ij$ , qui 
accedunt ad Matheleos Audiuro: fed pro Logi Aicx fpeculatiuz elementis, i no» 
theoremata, appellamus elementaria; elegimus autem pauca, fed qu{ 
nobis videbantur magis necelTaria, atque fufficientia LogiAicx Methodo, non., 
tantum pro omnibus , verum etiam pro longi pluribus , quam Ant illa, pro qui- 
bus fufficiunt prolixiora , atque paflim vfitata Mathefeos elementa, qux appel- 
lantur Euclidea : Auefermont de bis elementis.vt ab antiquioribus fuerunt pro- 
poAta, fiue vt reArifta, vel ampliata, vel reAkuta , vel expurgata, vel quibuf- 
cunque alijs Amilibus titulis inAgnita , proponuntur a Mathematicis magis 
modernis . LogiAicx enim elementa licet breuiflima, tamen fufficerc arbitra- 
mus , tum pro ijs , qux antiqux Mathefeos Methodo ex pr^idlis amplioribus 
• elementis demon Arantur , tum pro ijs , qux ars illa magis moderna , atque cele- 
berrima, qux appellatur Algebra deducit ex fuis elementis: tum etiam pro , 
proquibus non fufficiunt, & antiqux Matbcfeos,& Algebrx clcmenia:qua ! 
de re pluribus agimus lib.j. Logi Aicx. '■ 

Commemorata LogiAicx elementa, frudfu adeb ampla , quam mole exigua atque 
rcAridta Ant : latis con Aat ex prxcedcnti libroi Aquidem cius theoremata omnia 
demonArationibus deAituta, annotata inucniantur capite odauo primi libri Lo- 
giAicx ; vbi tamen pauciora, quam triginta theoremata inucniuntur: neque ab 
■ his alia theoremata requirimus, vr deraonArata exhibeamus Logi Aic^ no Arx eic» 
iDcnraria theoremata , qux Amul cum terminorum expoAcionibus, Sc veritatibus 
ex terminorum intelligentia manifcAis, conAituunc vniuerla elementa, qux ad- 
mitttt, & requirit Logi Aica noAra, 

iihr Stim>elin\ ^ Ho 
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2 Logiflica? vniuerfalis Lib. II. Cap. I. 

Horum elementorum incclligentiamrcquirimus,& fufSccre exiAimamusLogidice 
ftudiofisivt per icgicimos. atque dialeidicae regulis conformes difcur(us,demon- 
ftrcn', aut veritatem, aut falfitatem propolit* propofitionis Mathcraatic*: atque 
in bunc finem, non quidem neceffarias, fcd tamen maximi vtilesexiffimamusin- 
ucntionis regulas priori libro propofitas : etenim licet alTcrucrimus pratdifta 
Logiftic* elementa fulficere pro demondranda veritate , aut falfitate propofitf 
propofitionis Mathematicat, tamen non affirmauimus has dcmondraciones fcm« 
per obuias, & faciles elTc. Immo vero independenter a fecunda regula LogidN. 
cae, exempli gratia demondrarealiquod inpoderioribus eiusexemplis propoG- 
t um theorema, ade6 arduum ed, atque difficile, vt illi, qui fimiles difficultates fu- 
perarunt , numerentur inter Mathefeos heroes : tamen conformiter ad eamdem 
fecundam regulam,dcmondratum exhibere idem illud theorema , labor ed di- 
fcenti Logidicam proportionatus : atque ad efformandam talem deraondratio- 
nem illi fufficiunt Logidicae elementa; idque verilfimum effe quilibet cognofect, 
n confiderando i nobis cap. i a. allatam talis theorematis demondrationem, ad- 
uertat, nunquam citari vllum eiufdem capitis 1 2 theorema, fed tantum citai i,aut 
LogifticE veritates elemcntai es capite 8. libri i. enumeratas 1 aut veritates ex 
his clementis prius deduAas, atque facili deducibiles. 

Dixi, pauciora quam triginta tReoremata fufficere pro Logidicae clementis; notu 
tamen negaui, his plura addi poflfe, in multis circumdamijs fatis vtilia , & maxi- 
mi commoda, atque fciiu digniffima>nihilominus augenoum non putaui exigu- 
um numerum elementarium theorematum nodrx Logidicc.Maximi vtiles afle- 
ruimus veritates annotatas capite p. libri primi: Sc aliquam illarum vtilitatcnu 
exhibuimus in parte 3. cap. 1 1. eiufdem libri, in declinandis compofitis aequa- 
tionibus : & tamen veritates , fiue theoremata , quat continentur capite 9, remo- 
uenda putauimus ab elementis Logidicat . Cdcberrima prfdantiffimaque fa- 
temur theoremata, quae capite la. libri 1, condituunt exempla fecundae regulae 
Logidicae: nulla tamen ex ipfis annumeranda putauimus Lo i dicae elementis; 
fed pro elementaribus theorematis tantum pauca elegimus: minor enim elemen- 
tarium theorematum numerus, multum conducit, vt elementa facilius difeantur, 
atque retineantur.dt in promptu habeantur . Aliud vero ed, theorema ede vtile, 
aut commodum, in ordine ad finem intentum a Logidica: aliud ed, quod fit vti- 
le, aut commodum in ordine ad alium finem . Logidica intendit docere Metho- 
dum datuendi, an propofita propofitio mathematica vera fit, vel falfa.atque in- 
ucniendi propofiti problematis fulutionem; huic fini accommodata effe debent 
cius elementa : hac de caufa pro elementis Logidicx pauca theoremata elegi- 
mus, fed quae videbantur fufficere ad finem commemoratum : dummodo praeter 
dida elementa fciantur regulae Logidicae. Opam vcr6 facili illis fit ex Logidicae 
elementis inferre, atque demondrare lingula theoremata propofita capite 1 2 .fa- 
tis manifedum clf ex demondrationibus illo capite annotatis . Similiter quanu 
parum difficiles fint demondrationes theorematum , qux capite 9. continentur 
patebit ex huius libri edpite, in quo lingula exhibemus demondrata . Deniquo 
fi lingula , aut plura huiufmodi theoremata ex Logidicx elementis fatis facili 
deducibilia , annumeranda forent Logidicx clementis , nihil remaneret, in quo 
Logidicx dudioli fefe vtiliter polfent exercere, nili illa, qux proportionata non 
funt Logidicam difeentibus ; eofquc obrueret elementarium theorematum im- 
menfus numerus . An forti vtilc non ed , vt Logidicx dudioli , minores diffi- 
cultates fuperando Logidicx Methodo, vcluti cum foniffimis antiquorum Ro- 
manorum militibus ad palum lefe exerceant, & difcant cum maioribus vcrifquc 
difficultatibus congredi,& de illis gloriolam palmam referre, quam fperare non 
poted I nili bene exercitatus f An laudabilius , atque veilius non ed , ex p aucis 
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crementis expediti inferte polTe.vtrum verum, vel falfum, aut quomodo facien- 
• . dum fit, de quo dubitatur : quam tantum meminifci, quod, vel etiam quomodo 
ab alijs oftcafum fit:id verum, vel falfum elTciVcl faciendum fit i Certi communi 
Mathematicorum iudicio,cotnmilcratione, vel rifu dignus haberetur, qui vellet 
. ia vnura volumen colligere maximam multitudinem problematum folutorum 
• per regulam auream, vt deinde in hoc volumine inueniat folutionem problematis, 
‘ de quo recurrit fermo . Etenim in expedito vfu regulat aureat , commodius at* 
•: . qucdecentius , quam in huiufmodi aliquo volumine circumferuntur , & vbi fefe 
•<^rt occafio in promptu habentur quxlibetfolutiones problematum fpe&an- 
v: tium ad regulam auream i quod autem communi Mathematicorum iudicio cer- 
tiffimum eft de regula , quam vocant auream, alijfque fimilibus prai^icis regulis, 
, . quibus vtuntur : ctiam,feruata proportione, verum exifiimamus denollrat Logi* 
fticx regulis. fpcculatiuis dirigentibus difeurfus. < , 

Hatc, & alia me raouerant, vt proponerem Logifticx elementa maximi cootrad^au, 
atque pro illis elegerim pauciora quam 3 o.tbeorcmata : immo vcr6 hunc etiam 
, numerum amplius contraxilTcm , nifi magis confultum cxifiimalTem inter ele- 
mentaria theoremata numerare nonnulla , qu* potius pro fubfcquentium ele- 
mentarium theorematum commoda demonfiratione requirebantur, quam vt au- 
gerent numerum theorematum elementarium. 

Elementaria Logiftic* theoremata in tres , vt iti dicam claffcs , fiuc fpecies di- 
nerfasdifiinguo.Vna cladis continet theoremata elementaria de proportionibus, 
fiue rationibus. Altera proponit theoremata elementaria dc angulis, vel ijs.qux 
dependent ab angulis. Tertia continet theoremata elementaria agentia dc pro- 
ducis ex Logifiicx duCibus Geometricis, atque nomjnatis . Diucturum clamum 
theoremata complcCor diuerfis capitibus,qux immediati fubfcquuntur primum 
caput, in quo proponuntur axiomata ; atque ita vniuerfa Logillicx nofirx fpc- 
culatiua elementa, quxa terminorum expolitionibus diucrfa funt,compleCor 
quatuor prioribus capitibus huius libri. Pro tetminorum cxpofitionibtis confu- 
lenduselt index, in quo annotatus inuenictur locus,inquo dccIarantur.Hxc ca- 
pita continentia Logifiicx elementa , fubfcquunturrcliqua in quibus demon- 
llracum proponitur, quod pro Logilfica requiritur , & dcmonftrationc indiget, 

, atque diucrfum eft ab eius clemcmis fpcculariuis. 

; : . c A P V T I. 

. . ’ ‘ ' Axiomaca Logiftkj. 

A xioma dicitur propofitio, qux ex reCa terminorum intcliigentia, adeo mani- 
fcfta cft, vt nulla probatftme indigeat . Talia axiomata exi^limamas fingulai 
qux fubfcquuntur i finguloru^nim Veritas immediati patet ex terminis in Lo- 
giftica adhibitis , dummodo intclligantur in fcnfu , qui declaratus inuenitur im. 
loco citato in indice , etcniip ncauc eodem in loco fingoli termini declarantur, 

• neque etiam fingulis-fignificatio Siit attribuitur, quam habent apud alios Mathe- 
maticos. Hinc non rcCara,led plapi pcrperam terminorum Logifiicx intclligcn- 
tiam adhiberet, qiii Logifiicx tcrrajnis attribueret fignificationem diuerfam ab il- 
la, qux d nobis tfeclaratur, atque hic fupponitur,quandn affirmatur,axiomata clfe 

2 UX fubfcquuiitur.Si exemplum placet lege decimum fubfcqu£s axioma,& con- 
dera an axioma fit, eiufque veritas immediati patear, aut ex illa aliorum defi- 
, nitionc rationis, qux atfirnutquod ratio, fiuc proportio, fit duarum eiufdcm ge- 
neris magnitudinum mutua quxdam fecundum quantitate bab4udo,auc cx alijs 
Mitr Stif/fdiff, A t vUi» 
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vilis definitionibus, quz apud Euclidem inueniuntur. Deinde confidera i» Lopi- 
fiica.prius quidem rationis, deinde rationum zqualium definitionraiific enim in* 
(ciligetur.quod in axiomate decimo aflena veritas immediati manifefia fit ex rer* 
minis, prout in Logiftica expon!itur>& adhibentunnullatenus autem manilefta fit 
extermiais prout adhibentur.&exponunturab Euclide: qui propterea interfua 
tb«orcmata numerat hanc veritatem a nobis alTcrtam in decimo axiomate. Hxc 
non monui vt reprehendam, aut Euclidem.aut alium Euclidi aflentientem quoad 
omnes definitiones quibus innititur eius dodrina de proportionibus ( licet inter 
modernos Mathematicos , cales perpauci inueniantur ) fcd ideo cantum in* 
dicandum putaui, ne exillimetur,a me, aut inutiliter, aut fine vrgenti neceffitate 
didnm quod hic monui, nimirum Logifiicz terminos intelligeudos efie io ieoTu, 
qui in Logiftica declaratur,meque non aliter,quam fuppofito hoc fenfu,a(Tcrerc, 
lubrequentes huius capitis propofitiones.eOc verilfima, & proprii dida .atque., 
rigorofa axiomata : his tamen addo,quod cerminorum expolitionem, apud alios 
vfitacam, non variauetim, nili me ad hoc impellente, aut vrgenti necefliiate,aut 
maxime notabili commoditate , atque vtilicate ; quod fi ipfis EocUdez dodrinx, 
expofitoribus, mulco leuiori ex caufa licitum fuit , & pasfim vficatam : certi mi* 
hi illicitumdici non poterit, qui in .'tradenda Logifiica.ouUumicadBceia fequor, 
vt eius, aut dodrinam, aut dodrinat partem vllam prsfupptmam. 

Axioma I. 

Dui» quantitates, eidem terti? quantitau ?quale$,fiue quoad'» 
magnitudinem , fiue quoad valorem ; etiam inter fe 
?quales erunt. 

N Ota, quod in hoc axiomate non determinem vtrum valor quantitatis. St, vel 
non fit quantitas ,de quo plura dicenda in loco cicaro in indicead vocem., 
valor quantitatis. Czcerum fuppofito quod valbr quantitatis etiam fit quantitas, 
facis erat dicere, quod quanticateszidcm terciz zquales, fim inter fe zquales.Si 
contrarium fupponacur, verum non erit, quod duz quantitates, quoad valorem 
eidem tertiz zquales, fint inter fe zquales,: fed adien erunt quantitates , quoad 
valorem inter fe zquales.quz aliter dicuntur quantitates inter fe zquiua- 
lentes: polfuntquc inter fe zquiualewcs effe duz quantitates, licet fine inter fe 
maximi inxquales. 

Axioma II. 

Duo produtfta ex eadem operatione Logifticaifoat inter fe *qaa-‘ 
lia : quando fuperiores genitores inter fe » & etiam 
inferiores genitores inter fe ?quantur. 

N Ota , quod in hoc axiomate brenios afferitur , non eft diuerfum ab eo , quod 
pluribus fignificxretur.dicenda Primo quod zqualibus addendo zqoalix„ 
producantur zqualia . Secundd , quod ab zquaUbiu auferei^o zqualia, rema* 
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Beant ^uah*a. Tcrti^ qnod inter featqualia, ducendo in alia etiam atqualia inter 
ic, producantur atqualia. Quartd,quod inter fc atqualia diuidendo per alia inter 
lexqualiatprt^ucantur atqualia inter fe.‘ nullas enim prxtcrhas quatuor Lo- 
gilticas operatimes admittit Logiftica: vbi tamen viterius aduertenJum , quod 
radicum extraAio,(it ipecies diuifioois. & confequenter iuxtd poficam hic quar- 
tam aiertionem t atqualium quantitatum radices eiuidem nominis, lint inter ft* 
itquales. Axioma inanifeftum cft ex Logifticarum operationum incclligeocia. 

Axioma III. 

Frodudum ex proprie didla additione, e(l maius 
quolibet genitore. 

N Ota additio proprii diAa, eft illa , io qua Gnguli genitores, Se genitum, funt 
quantitates eiuidem fpecici: hoceit quantiutes, quateonliderantur 
modo rellriAat : reliquae addkibnes omnes, non funt additiones proprii di^z, 
li«t fint mz , ac realcsadditiones,quibusoaininoconucniatdefinicio additio- 
nis.Froprii diAa additio c(l,per quamequorum numero,addendo numeru Ico- 
num, habetur maior animalium numerus: in quantum in hac additione equi , Se 
Icones cantum confiderancur vt animalia funt. Secundi proprii diAa additio eft 
illa , per quam nummis aureis, addendo nummos argenteos , produciepr maior 
nummorum numerus: in quantum aurei,Sr argentei nummi tantum confideran- 
^ vt nummi funt. Tertii, proprii difta additio eft,per quam vino bono adden- 
00 1 dc milicendo vinum corroptum, habetur maior vini qnantitas < Quarti, pro- 
prii di&i additio eft , per qnam vnitatibus poGtiuis, addendo vnitates neglti- 
«as, nafeitur maior vnicatum numerus: in quantum vnitates pofitiux , fle nega- 
ttiw tantum confiderantur vt vnitatesfunt. Hic viterius aduercendum , quod in 
primo, fle fecundo cxemplo,etiamproduftivaior,maior fit valore cniudibet ge- 
^orui verum in cercio, fle qnarco exemplo, produfti vaIor,non eft maJor,immo 
cft minor valore alienius genitoris. 

Rurfus proprii diAa additio eft, in qua punAi vnicas, additur pun^orum numero: 
verum non eft proprii di^ additio, tn qua punAum , punftis additur ; Se pro- 
ducum cx hac impropria additione . non cft maius quolibet producente : pun- 
fium enim quantitas non cft : punfii vnicas,eft vera vnitas, fle quantitas difcrcta. 
Denique propni dida additio eft, in qua valor vniuetfalis line* .additur vaio- 
n <tmucrfali Tuperfidei, vd corporis, vel numeri: quodque ex hacaddicion&< 
producitur,eft quantitas vniucrfalis, maior quam inueniatur in quolibet genito- 
re : przterca genitores, fle genitiun fnnt quantirares eiufdem fpcciei, fiue eodem 
modo reftridz; propria additio non eft, in qua linex additur fupcr 6 cies,vel cor- 
• pus, vel numerus: quia gerticorcs.fltgenitum non funt dufdem fpcciei , aut 
generis, neque produdum,eft maius quolibet genitore. 
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Axioma IV. 

' Frodu(!^um ex proprie di<Sb fubtra£);ione,eA minus 
aliquo genitore. 

N Ota proprii di^a fubtraAio cfl,in qua producum, cft quantitas eiufdein fpe- 
cieicuin fingulis genitoribus : hoc eft, quantitas codetn modo reftria.n reli- 
quae fubcraiiiones, non fnnt fubtradiionespropric didae. Caeterum.quz vlterius 
indicata funt circa tertium axioma , vtilia funt pro vltcriori intcJligcntia huius 
axiomatis. ‘ ’ 

Axioma V. 

Quantitatum conftantium ex antecedente , & confequente rer> 
mino, qui connexi funt particula $rr,per,adt atque com*. 
mune confequens habentium,additio abfoluitur,quan* 
do manente eodem confequente termino «ad- 
duntur termini antecedentes. V 

\ 

N Ota i Familiare, & neceflarium eftproLogillica, conCdcrare produdiaex 
multiplicatione, & diuifionc , indicata per genitores connexos particula/», 
Jtlfen ita fcripiio 4/» i,(ignjficat produdnm ex multiplicatione indicatum per 
genitores , quod produdtum plan^ xquiualet produAo 8, quod ex tali multi- 
plicatione etiam oritur,fed aiiterquam per penitores indicatur. Similiter feriptio 
8 fer a, fignilicac produdum ex diuilione , in qua 8 diuiditur per a : fed cft pro- 
duiSum indicatum per genitores, plane zquiualens produdlo 4, quod cx eadem 
diuilione edam oritur, fed non indicatur per genitores. Particula xd inLogiftica 
adhibetur, vt per proportionis, vel rationis terminos exhibeatur propoitio, nimi- 
rum eius terminos connedendo particula lamverb in huiufmodi (ctiptio- 
oibus,ex duobus terminis connexis aliqua particula >» ,ptr , *d, antecedens di- 
citur, qui procedit, liue ant^ particulam politus cA : alter terminus qui /equitur, 
iiue poA particulam politus cA,appcllatur confequens terminus. Ex his videtur 
manifcAustfcnfus quinti axiomatisi vt eius veritas mani/cAi patear cx conceptu 
Huc definitione additionis,fatis arbitror poA intelligcmiam multiplicarioois , di- 
uilioniS|& proportionis, refle&ere, quod quemadmodum produdum exmulti- 
pIicati6ne,cA antecedens terminus dufiusinconfequentemi iti producum ex 
diuilione, eA antecedens terminus diuilus per confequentem terminum : & pro- 
portio, cR antecedens tcrminus,rclatus ad con/cquentem terminum : cx quo fit, 
vt li manente inuariato confequente termino, antecedentes addantur, fiat addi- 
tio lingularum iAarum quantitatum conAantium cx antecedente, & confequente 
termino;non poccA autem confequens terminus inuariatus permanere, nili cum- 
dem confequentem terminum bwant qaantitaces,aocecedcotes terminoscon- 
Aienentes, qu( adduntur. 
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Axioma VI, 

Quantiratumcofinancium cx antecedente^ confequente t«rmi- 
no * qui connexi fint particula in j per , ad^ atque commune 
confequens habentiam, fubtra<^oabroluitur,quando 
manente eodem confequente termino, fit lub^ 
tradbo circa terminos antecedentes. 

N Ow, quod ad intelligendum huius axiomatis, aut fenrum, aut veritatem, ni- 
hil defiderari poflc videatur diucrfum ab iji ,quat iufti requiri polTunt pro 
axiomate prasccdcnti : quare hic nihil addo, fcd Logifticat ftudiqfum remitto ad 
notas quinto axiomati appofias , fi forti in aliqua axiomatis parte aliquid inue- 
niat ubi minus intclligibile. 

Axioma VII. 

Poft «que multas , & additiones reales, & fubtra6fiones 
zquiualentes inferiorum genitorum inter fe fquiua- 
Jentium : quoad valorem inuariaius manet fupc* 
rior genitor. 

N Ota, in Logifiica admitti, & maxime neceflariaraelTc aliquam additionem-» 
quac.fiue proprii , fiuc improprie additio dicenda fit: tamen cft vera, & rca- 
Jis additio; atque illi conuenit denuitio additionis, cftquc polfibilis , Sc vtilis, vt 
caHcra; additioncr ; nimirum tam in cafu, in quo cx datis quantitatibus confe* 
quens cft minor antecedente, quam in cafu , in quo confequens cft maior ante- 
tedente: in quo fecundo cafu fubtradlio polfibilis non eft . lara vcr6 prxdiifta- 
rcals Sc vera additio, licet vera, Scrcalisadditio fit, atque polfibilis in omni ca- 
su, iiihdoininusplaneatquiualct fubtraftioni.&fubtradlionis loco adhiberi po- 
tert s tum in afibus, in quibus fubtraftio polfibilis cft, quam in cafibus , in qui- 
bus eft impomofllyPr^fdida additio, aliter dicitur fu^raftio aequiualens t & cft 
Illa, in qua quantifatibiu po'fici|ifsaddiiqtur quantitates negatiux , vel quantita- 
tibus ni gatiuis, adduntur poftiuat : de quibiis poluiuis,Sc ncgatiuismaaxim^que 
myrteriolis quantitatibus, confuli poteft Index; de hac vera additione , qu* fub- 
craiftioni atquiualet, agit feptimum axioma : quoniam ver6 cx cius intelligentia.. 
confiet, quod talis additio rcalis, in ordine ad imminuendum valorem, omnino 
arquiualeat fubtraftioni,tam manifefti verum cft, quod dicitur in axiomate, quam 
clari patet , quod quantitas inuariatam retineat luam magnitudinem poft equi 
multas, ciufdcm alterius quantitatis, Sc additiones, Sc fubtraftioncs. 
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Axioma VIII. 

Qwndo bafeosy qu^ duci poteft du^ primo Geometrico • & no^ 
minaco) Hnguli termini oppofiti , due dngula pun(%t termi- 
nantia lineas rc(9as,per badm excurrcntesa^Uurguntad 
eamdem altitudinem: edam totabafisaflurgitad 
camdem altitudinem» ad quam alTurgunc 
didd bafeos termini, aut pundbi. 

N Ota. BaGs qux duci (>oteftdu£lu primo Geometrico, atque nomioato, nooJ 
inuenitur vlla diueria a plana fuper6cie,vel linea, cuius partes omnes lint in 
eadem plana fuperficic: vtconllat ex definitione illius dudlus Gcomcirici, qui i 
nobis dicitur primus, ciufquc intcliigentia abundi videtur lufficcrc, vt propofi- 
tum axioma, habeatur, non tantum verum, fed etiam clarilfimum. 

Axioma IX. 

Bads qu$ eft ret^a linea, vel plana fiiperdcies , mota per exten- 
llonem quam habet : non caufat produdlum ex vllo du- 
dlu Geometrico : fed tantum caufat obliquitatem in 
tali produco, quando concurrit cura motu ba- 
feos iuxta extenfionem, quat in bad non 
inuenitur. 

N Ota. Triplex diuerfa extenfio tantum polfibiliseft. Prima efi.extcnfio in lon^ 
gum. Secunda eft, extenfio in latum. Tertia eft,extenfio in altum. In linea 
inuenitur vnica tantum ex his tribus extenfionibus : bxc fecundum fe confidera* 
n,indifreten$ eft, vt dicatur , vdexrcnfioin longum, vel extenfio in latum , vcl 
extenfio in altum. In luperficic duplex extenfio inuenitur , quarum vna dicitur 
in longum ; altera extenfio , fecundum fe indifferens eft , vt appelletur extenfio, 
vel in longum, vel in latum. Suppofito quod vnica illa extenfio, quae in linea 
inuenitur appelletur extenfio in longum.-quodque ex duabus extenfionibus, quae 
in fuperficie plana inucniuntur.vna dicatur extenfio in longum.altera extenfio in 
latum : axioma confidera; duos cafus ; primus cfl, quando reda linea, vel plana 
fupcrficies, tantum moucturiuxta extenfioncra quam habet : hoc cll, quod rc^ 
linea, tantum extenfa in longum, non aliter quam in longum moueatur: yel quod 
plana fupcrficies.tantam extenfa in longum, & in latum, moueatur qi^dem , fed 
non aliter quam in longum tantum, vel cert^ in latum tantum; in hoc primo cafu, 
axioma negat ex tali moto nafei pcodudum ex vllo dudu Geometrico . Secun- 
dus cafus eft, quando rcAa linea,tantum extenfa in longum , moueatur quidem 
in longum, fed fimul.fiue eodem tempore,moueatur in latum : vel certe, quando 
plana ruperficies,untum extenfa in longum, & latum, moueatur quidem , vel in 
^7 ' lon- 
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gDin,vel in latum;fed fiinul (tue eodem tempore moueatur in altum:atq;hoc cafu 
axioma afferit, quod motus in longum, qui in linea inucnitur: vel cert^ motus in 
Iongum.aut in latum, qui inuenitur in fuperficic.caufet obliquitatem inproduiSa 
quod generatur per reliquum cx duobus motibus , qui hoc cafu fupponunturfi- 
tnul concurrere. Intellego axiomatis fenfu.hic fulius declarato, videtur impolfi- 
bile aliquem dubitare pofle de eius veritate, dummodo intelligat primum, & fe- 
cundum dudum Geometricum noflrse LogiAicx. 

Axioma X. 

Q^Iefcunque fint quantitates A, B, C, D : fuppofito quod A 4^B 
=: C D, legitime fequitur A /4 D ^ B m C: hoc eft produ- 
cum ex multiplicatione extremorum terminorup A & D» 
tequari produCo ex.multiplicatione mediorum terminorunu 
B & G . Et viciflim, fuppofito quod A /Va D c= fi /Vf C , legitime 
fequitur A B s= C D : & praeterea kadCtz^adD: hoc 
efi inter fe xquari duas rationes , quarum extremi termini con- 
lUtuuntur a terminis primi produCi, nimirum A & D : termini 
autem medij confiituantur a terminis fecundi produdU > ni^ 
mirum B&C. 

N Ota in definitione rationum xqualium qua vtitur logifiica, quxque proponi»' 
tur initio cap.j, lib.i.confiderari prius xqualitatem facili cognofcibilenu,. 
Vtpote confidentem inter duas quantitates abfolutas : nimirum inter duo produ- 
da ex multiplicatione indicata per genitores , adebquc indicata quatuor diuer» 
lis terminis A,B,C,D. Deinde fiatuit, quod in omni, & folo cafu , in quo verum 
cd C.ctiamiuxta logidicam verum e(rc,A<ci/B = C4i/D, hoc 

ed antecedens primi produdi ad antecedens fecundi produdi, habere eamdeoL» 
rationem, quam conlequens fecundi produdi .habet ad confe uens primi pro- 
dudi. Quoniam enim per xqualium rationum definitionem hoc verum cd, in fo» 
locafu, in quo A D = B C: patet verum elTe in cafu in quo per fuppofitio- 
tiem verum cd quod A ai/B =; C xi/ D : adeoque fuppofito quod A B s C 
m4 d , neceflarib verum ed , atque legitime infertur : ergo A /» D e= B /» C ; vt 
afferitur in prima parte axiomatis , Prxtecc.a^ia per xqualium rationum defini- 
tionem in omni cafu, io quo verum ed A&D = B />>C: neceflari6 verum cd A 
md B caC td D : etiam id verum ed, in cafu in quo per fuppofitionem verum ed, 
quod A M D := B C : adeoque fuppofito quod A D B /« C , legitimi 

infcrtur:crgo A4</B=C4 i/D: vt primo loco alferitur in fecunda parte axio» 
matis. Denique ex conceptu multiplicationis manifcdum cd B C s: B C,& 
confequenter verum effc non polfe A D =rB C.nifi etiam A D C m Bt 
ergo fuppofito quod A D = B »» C, neceflario verum cd A /'« D s= C »* B:& 
confequenter, vt prius, per definitionem xqualium rationum, verum ed A 4 ,/C 
s B 4i/ D : igitur fuppofito quod A /» D = B C , etiam neccflari6 verum cd, 
& legitimi fequitur : ergo A 41 /C = Bai^D: vt fecundo loco alTericarin fecun» 
da parte axiomatis. 

Ex his condat quomodo fiugula,qu{ aflcrunturinaxiomatc.manifcda fiat ex intel- 

B hgen- 
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ligentia illius definitionis rationum squalium, qua vtitur Logiftica. Ex tribus ta- 
men confequentijs, qux in axiomate afTcruntur Icgitimx : prima quxinfert A /» 
D = B/« Ct & przterca fecunda, qux infert A xaf B O , immediati pa- 

cent ex bypothefi, Sc definitione rationum squalium, qua vtitur Logifiica, Viti, 
ma , qux infert A JidC — B *dD,non confiat immediati ex bypothefi, & defi. 
nitione rationum squalium, qua vtitur Logifiica,fed immediati patet ex veritate^ 
euidenter non feparabiliab bypothefi, & rationum squalium definitione . Hsc 
veritas euidenter non feparabilis ab bypothefi, qux lupponicA/»D = B/«C: 
efi,quod Aia D = C >a 6 , quia C B = B a« C, 

Axioma XI. 

Proportionalitas , fiue proportio quam habet vna ratio ad alteram 
lationdra : xqualis eA proportioni) quam prima; rationis an- 
tecedens terminus , habet ad fecunda; rationis antece- 
dentem terminum, quando vtriufque illius ra- 
tionis confequens terminus idem eft. 

N Oti, pro huius axiomatis intelligentia, necefiaria elTc pleraque, qux notantur, 
initio cap.j.libri primi Logifiicx: ex quibus manifefium efi.qaod quantitas 
Ai relata ad quantitatem B,fit iUa qux aliter dicitur ratio A 4 J Bi umiliter quan. 
titasC relata ad quantitatem B,cfi illa quz aliter appellatur ratio C dJBidi- 
uerfitas vero relatz quantitatis fiue magnitudinis, a qua vna aliqua vel fcipfiL/* 
vel altera, etiam minore, maior dici potefi : tantum caufatur exdiuerfa magnitu- 
dine termini ad quem fit rchtio . Sic i xempli gratia, quod quantitas 4 , relata ad 
quantitatem a, fit maior quantitate 8 , relata ad quantitatem 6 : tantum caufatur 
ex inzqualitate terminorum 3 r/ 5, ad quos fit relatio. Pari modo, quod eadem 
quantitas 8, relata ad quantitatem 4 ,non fit squalis quantitati 8, relatz ad quan- 
titatem 2 , tantum caufatur ex inzqualitate quantitatum 4 «/ a,adquas fit relatio. 
Si ver 6 hi termini fiue quantitates, ad quas fit relatio in^quales no fint,ex ipfis nS 
rcfultat vlla inzqualitas in relatis quantitatibus : fedeamdem prorfus magnitu- 
dinem habent, fiue relatz, fiue non relatz confiderentur: ex quibus mani&ftum 
cfl, quod quantitates A & C, linguis femper eamdem magnitudinem habeant ad 
inuiccm.fiue viterius non relatz confiderentur,fiuc confiderentur relatz ad cam- 
dem quantitatem B; atque hoccli quod alTericur in axiomate , & fignificatur di- 
cendo proportionalitate rationis A dd B.relat^ ad ratione CddBs rationi A dd 
Ctquod idem breuius indicatur hac Icriptione A ddB rcfpc Au CddBsAddC 

Axioma XII. 

Red^a linea cum altera redb linea, vel plana fuperficie 
tantum concurrit in vnicopundh). 

N Ota axioma agere de cafu in quorcAa linea concurrit cum altera rcAa linea, 
vel plana rupcrficicrin quo cafu afli rit quod illud in quo fit c 6 curfus,ade 6 que 
commune cft. Se lines quz concurrit , & lines aut fupcrficiei cum qua concur- 
rit, 



Digitized by Googie 




Axiomata Lbgiftica?; ji 

rit, fit linez terminus, fiue putidum, nullam habens, aut longirudhem, autlatiru-i 
dinem, aut altitudinem, que fingula fatis manifefta fune cx iucelligeatu redx 
linee, & fupeificiei plane, 

A*xiomi XIII. 

Quando arcum circuli femel tantum interfecat, aut redla < 
nea , aut alius circuli arcus ; hsc interfedlio fit in voi^ 
co pundlo. 

N Ota, quam manifeflum eft precedens axioma incafu in quo reda linea fecit 
aliam redam lineam: tam clar^ patet veritas huius axiomatis, fuppolita in* 
celligcntia illius curue Imce, que circuli arcus dicitur. 

Axioma XIV. 

Du£ fuperficies plan^, tantum femel concurrunt, & hiccon* 
curfus,fiue communis interfe£lio,efl redla linea. 

N Ota, ad cognofeendam huius axiomatis veritatem , nihil requiri videtur dt* 
uerfum ab intelligenda illius quantitatis , que non tantum fuperficies , fed 
plana fuperficies dicitur. 

'Axioma XV. 

Anguli re^linei i aut plani , inter fe habent eam propor- 
tionem > quam habent arcus , qui fune ipforum 
roenfurse. 

N Ota, de roenfuris angulorum, aut redllineorum, aut planorum . aliqua notata 
inueniri initio cap. <$. libri primi; ex quibus facis intelligibilc,&m3nifefiuni 
efl hoc axioma. Rationabiliter umen dubitari poflet , & peti an angulus, fit , vel 
non fit quantitas : fuppofito vero, quod fit quantitas, vlterius qu*ri poflet , ad 
quod genus quancitacis pertineat: nufquamrnim indicatum cft genus quantita- 
tis continens aperturas: angulum vct6 aperturam cflcaflcritur initio cap.tf.lib.i, 
Suppofito autem quod angulus non lic quantitas , vlterius peti poflet quomodo 
hic dicamus vnum angulum ad alterum habere proportionem , quandoquidem 
Logiflica non admittat proportionem,nifi inter quantitates, immo ad hoc requi* 
rit, vt fint dux ciufdcm generis quantitates . Rcfpondeo aperturam quantitatem 
non cfle,ide6que angulus quantitas non cft,ncq;vlIo quantitatis genere contine* 
tur: tamen magnitudo apciturz, fiue anguli , quantitas efl , & continetur eo ge- 
nere quantitatis, quam appellauimus maximi vniuerfalcm. Hanc quantitatem in 
diqerfa quantitatum geuera fubdiuifimus in parte j.cap. i.lib. itnon egimus 
Liher Stapiis', B a tanKn 
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tamen de fpcciebus diuerfis, qu» admittuntor a fingulis iftarum quantitatum ge- 
neribus. Cacterum cum logiftica admittat, magnitudinem vlterius non reflriSam 
efie quantitatem ,& perrcilrifiiones diucrfas quas admittit, non definat eflo 
quantitas: negare non poteft magnitudinem anguli, (iue aperturx,quamitatenu. 
effe ; & fimiliter magnitudinem valoris, curuitaifc, Ioni, impetus , &c. efle quan- 
titatem; quoties verd confideratur proportio vnius anguli ad alterum angulum, 
confideratur magnitudo vnius anguli , relata ad magnitudinem alterius anguli, 
&fic cum antiquis Geometris, & Euclide in propolitionc ao. lib. 3. qux proxi- 
mi conuenit cum theore.7.partis 3.cap.8.1ib.i.Logi(Hcx,bebe,& veri afferimus, 
angulum ad centrum duplum effie anguli ad circumierentiam > & in hoc axioma- 
te ben^ affirmamus angulos eamdem proportionem ad inuicem habere , quaou 
habent angulorum menfurx. 

C A P V T U. 

Theoremata elementaria de proportionibus. 

A Liqoos terminos pro rationum intcliigentia magis neceflarios declarauimus 
initio cap.3 . lib. I . pro reliquis terminis citato loco non fatis declaratis, con^ 
Iuli poterit index. 

Theorema I. 

Qualefeunque quantitates fint A,B,C. 

D ico primb legitimi fequi, A B : ergo A 4</ C c: B 4^ CJ 

Dico fecundb legitime fequi, A 4i^C c: B 4</ C : ergo A = B: 

Dcmonflratur prima pars. Quoniam per hy pothefim A r= B per axioma 1. Patet A 
M C = B C : igitur per axioma 1 o. etiam A 4</ C =: B 4<f C . Quod erat de- 

raonftrandum in prima parte. ^ ■ 

Dcmonflratur fecunda pars. Quoniam per hypothefim tdCtaam per 

primam partem axiomatis i o. patet A »» C s= B C : ergo per fecundam partem 
axiomatis io.A4</B = C4</C:fcdCs=C;ergo AsrB.Qnod erat demonftran- 
dum in fecunda parte. 

Theorema II. 



Qualefcunqne fint quantitates A,B>C»D : Ita tamen vt 

KadBe^CadD. 

D ico legitimi fequi. atque inferri pofle. 

Primd, ergo B 4</ A s: D 41/ C; qui modus argumentandi dicitur tttutrttndo, 
quia termini , qui in hypothefi funt antecedentes,fiuntconfequentes, in rationi- 
bus, quarum xqualitas infertur. 

Secundd,ergoA 4 i/C=B 4 </Di qui modusargumentandi appellatur /rrw 4 » 4 »<*, 

quia primx rationis confequens terminus, permutatur cum antecedente termino 

fecundae rationis. ' ^ 

Ter- 
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Tertiat ergo AfA4i/Bt=CfC«</D; vcicrgo AfB^i/BtrCfD 4 ^D: vcl 
AfC4</BfO:=:A«/B:hic modus argumentandi dicitur etmftntnd», fiuc fi- 
militer addendo aequalium rationum fimiles terminos. 

^artd. ergo A — A 4</ C — C =s B 4</ D , vcl A — A 4</ B tr C — C4</ D : vel A 
_B 4 ^Be=C — D41/D: vcl A— C4^B — 0 c: A 41/B s hic modus argumen- 
tandi dicimr : fiue comparando quantitates orcas per fubtra^ionem 

realem vel aEquiualentem terminorum qui in rationibus xqualibus limilcs fune. 

Demonfiratio primx alTertionis . Quoniam per hypothefim A 4<f B s C 4<^ D : per 
axioma 1 o. A i« D cn B 1« C : ergo per idem axioma B ai A = D aiC, Quo 4 
erat demonfirandum. 

Demonfiratio fecunda; aflertionis . Per hypothefim, A aiB = C aiD: ergo pec 
lo.axiomaietiam Af« O e=B<4iC: ergo per idem axioma, A aiC er B ai D. 
Quod erat demonfirandum. • 

Demonfiratio tertix alTertionis, quam claricatis gratia diftinguo in tres partes cor- 
refpondentes tribus diuerfis exemplis appoficis tereixafiertioni.In prima parce, 
quia per hypothefim A aiB tr C ai D: etiam per 10. axioma, A D er B/aC: 

igitur vtrinque addendo xqualia A m O « velC /i B :eciam per 2. axioma A i» 
D er f A /« D e= C /V» B r/ f C B: ergo contrahendo hui us xquacionis parces, 
A t A »■« D c=C f C/« Bj igitur per 10. axioma.Af A ai B CfC ai D,vc 
elicitur in prima parte tertix aflertionis. 

Infecunda aflertionis parte, per hypothefim A aiB er C aiO : ergo per 10, axio- 
ma A D := B C > ergo vtrinque addendo B in O, etiam per x . axioma A ia 
Dr/f Br»Dr=B«/sCerf BmD: ergo contrahendo vtramque xquationis 
partem, A f B/« D sBriCfD: igitur per io.axioma,Af BaiB trC fD ai 
vt dicitur in fecunda parte tertix aflertionis. 

In tertia aflertionis parte. Per hypothefim A ai B er C ai O : ergo per io.axioma, 
AmD = B/» C: ergo vtrinque addendo Ci« D, etiam per 2. axioma, At/sD 
01 1 C M D s B «« C e/ f C /« O : ergo contrahendo vtramque xquationis par- 
tera.AtC/» D er B f D»»C: igitur per io.axioma, A f C aiBf D = CaiD 
11 A ai B , vt confiat ex hypochefi : patet igitur quod in tertia aflertionis parto 
demonfirandum erat. 

Demonfiratio quartx aflertionis, in qua iterum tres partes difiinguo refpondentes 
tribus exemplis allatis in aflertionc. In prima parte.per hypothefim, A aiB s C 
ai O : ergo per 1 o.axioma, A D s B /» C : igitur vtrinque xquiualentcr au- 
ferendo xqualia, A in D, vel B in C, per a. axioma, A 1« D rr — A in D~Rin 
Cex — BinC: ergo contrahendo hanc xquationem, A —A in D sC — Cin 
B: ergo per 10, axioma', A — AaiC — Cs BaiD,vcl A — Aai BsC — C 
ai O. Quod afferebatur in prima parce quartf aflertionis. 

In fecunda parte, per hypothefim, A aiB 3 C ai D: ergo per 10. axioma,)A/»D 
3 Bi«C: igitur vtrinque xquiualentcr auferendo BiffO, per a. axioma A <« 
D r/ — B /« O 3 B /« C rr — B in D:ergo contrahendo hanc xquationem, A 
B IA D 3 C — D >« B : ergo per 1 o.axioma, A '-*BaiB 3 C>-Dai D,vc erat 
demonfirandum in fecunda parte. 

In tertia parte , per hypothefim, A ai B 3 C ai O : ergo per i o. axioma , A /« D 
=sBinC : ergo vtrinque xquiualencer auferendo C in D, per a. axioma, A in 
D <r — C 1« D 3 B IA C rr C IA D : ergo contrahendo hanc xquationem, A 
— Cia D 3 B — D ia C: ergo per 10. axioma. A — Cai B — D 3 CaiD 
11 A ai B, vt patet ex hypothefi: adedque confiat quod pro tertia affertionis 
parte erat demonfirandum. 

Theo: 
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1 4 Logiftic» vniuerfalis Lib.ILCap.il. 
Theorema III. 

Qualefcunquc fint quantitates A, B, C, D, E, F. Suppo^ 
fito tamen , quod AadB^ Da^lE,6c praeterea 
Ba^C:=BadF. 

D ico etiam A «/C s= F . Hoc argumentam vfitato vocabulo appellatur,' 

ex eque, Gue ex aequalitate rationum. , 

Dcmonftratio. Quoniam per hypothcfim A D rf^E»pcmmtando>pcr tbeor. 

* patet A 4</D = B4WE; eodem modo,quia B4^€ = E 4</F, permutando, pa- 
tet B 4</ E £= C 4</F : igitur A4</ D c= C4-/F,quia fingui* atquantnr eidem ter- 
ti* rationi B 4</ E ; %itur permutando , A 4 rfC s D 4WF . Quod erat demon; 
Brandum, 

Theorema IV.’ 

Q^efeunque fint quantitates A, B, C. 

D ico ili quinque fubfequentibus feriptionibus, antecedentem terminum ad con- 
lequentcm , camdem rationem habere. 



Frimai K*d'Bl 
Secunda g 



Tertia 



9.edS. 

B A 



Quarta A t* C 4 i B m C. 



Quinta C i» A tdC ix B. 



Dcmonftratio. Primb, quoniam cx terminorum intclUgcntia cqnftat, A 
Bi»s : etiam per 1 o. axioma 1 A adQ s= vtafferiturde-» 
prima, & fecunda fcriptionc. « c . .-J 

Rurfus, quia ex terminorum intelligentia manifeftum eft, j i« A ~ C:& 
praeterea j i» B = C : patet | i» B s x,*» A : ergo per i o. axioma.,, 

I A tft/B : vt deprima,&tcrtiafcriptioneafferitur. 

Praeterea, quandoquidem pateat, A /» C 1» B A »» B ;«C,per 10. axioma, A m» 
CMdBixC = A edBi vt de prima , & quarta feriptione affcritur. 

■ Denique , quia C i» A »» B = C /» B /» A, patet ex i o. axiomate, C r» A 4 rf L tm 

B =: A 4,/ B;vta(Teritur de prima, 8e quinta fcriptionc. 

Quoniam igitur proportiones repraefcntatgfingulis feriptionibus, qu* primam luo- 

fcquuntur , aequales funt proportioni, quaerMr^fentatur pruna faiptione: pa e 
omnes iftas proportiones inter fe aequales efle , fiucrcpr^fwtMC camdem , au 
inter fc aequales rationes. Quod erat demonftrMdum. 



Theo^ 
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Theoremata elementaria de proportionibus 1 5 
Theorema V. 

Qualcfcunque fine quantitates A, B, C, D. 

D Icofubfcqucntcs quatuor aequationes tales eflc.vt fuppofita vnius veritatej; 
neceffarid verae finc reliquae omnes :tamctfi prima confiftat inter duas pro-' 
portiones: reliquae confidant inter quantitates diuerfas d proportionibus. ~ 



Prima aequatio, AaiB = C 
Secunda aequatio, A /« D = B iVi C. 



Tertia 

B “D 

Quarta — 5. 
C“D 



Dcmonftratio. Primae, & fecundae a^'quationis veritatem, aut falfitatemi 
itd connexam effe , vc vna fine altera non poffit efle vera, immediati 
patet ex axiomate lo.Prxtcrca facla hypothefi,quod ^ fingula 
ducendo in B , etiam y i» B, hoc eft A = 5 i» B 11 : & iterum 

lingula ducendo in D, «iara A i» D DllCiVsB. Rur- 

fus fafta hypochefi , quod A 1 » D B /» C , fingula diuidendo per 
D, etiam ^-,hoc eft A igitur fingula diuidendo per C, etiam 

i = C 11 5 . Hinc patet fecund;, & tertiae atquationis , aut ve- 

ritatem, aut falfitatem feparari non pofle. 

Denique fupponendo, quod § = fingula ducendo in C, etiam^ /m 
hoc efi A = 5 /» C 11 igitur fingula ducendoin D , etiam Ai« D 
S= ift D II B •» c . Si verh fiipponatur A t» D =a B in C: fingula^ 
diuidendo per D, etiam hoceft A s= ergo fingula diuiden- 
do per C, etiam $ Cll|.Exquo patet fecundae ,& quar- 
tae aequationis veritatem, aut falfitatem feparabilem non effe. " 

Quoniam igitur conftat.quod prima, & fecunda aequatio ita ab inuicem dependent 
vt ad vnius yeritatcin nccelfario fcquatnr alterius veritas : & etiam oftcnfum fic 
Mdem modo ab inuicem dependere, fecundam, & tertiam , ac praeterea fecun- 
d|ra& quartam cxpropofitis aequationibus j patet omnes quatuor iftasxqua- 
iioncs tales c(T^ vt ex ipfis vna aliqua vera eife non poflSc, quin reliquae oi^es 
verae fim. Quod erae dcmonflrandum. 1 



Theo; 
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1 6 Logiftic^ vniuerfalis Lib.II.Cap.lI. 
Theorema VI. 

Proponuntor quatuorLogiftIcas fcriptiones , qu* per datos 
qualefcunque tres terminos A,B>C. diuerfimode exhi- 
bent quartura> atque ad datos tres proportiona- • • ; 

lem terminum. ' * ' 

£) Ico primd.A =; C 

Dicofecundd,A«/B = C4^ ^ 

A 

C 

Dicotertii, A<iWBE=C4rfB/» 

Dico quartOi A 4</ B s C »» B r» C, 

Demonftratlo. Primi), B »» C s: A m — ; ergo per axioma lo, patet, A . 

aJBs^C . Quod primo loco afleritur. 

Secundi), X in C s=^- : fed iamoftenfumefl,quodA adB sCsJ^-i 
igiturctiaro A <idB ^Cadjin C .Quod fecundo loco afferitut, 
Tcrtib. Per theor.4, conftai x ad~ =:BndC: ergo per i o.axioma,| »» 
C t= B i» X : fed iam oftenfuro cft A <»<iB = C 4 ^/ x ^ • ^•'8® etiana 
A4</B=iC4dBi»x. Quodtcmolocoaireritur. ^ /* 

Quartb. A i» j = i : ergo flngula ducendo in B i» C , etia^‘ A i» x .f" B 
,‘f> C ss I in B i» C 11 B i» C : ergo per 1 6. axioma, A 4<f B s=C adj iit 
B in C. Quod quarto loco afferitur. 

Theorema VII. " 

Qual|jNSt>quej & quotcunque fint propofitf rationes. • 

D ico pAn6 , rationem extremorum terminorum efle compofitam ex omnibus 
meaijs rationibus. 

Dico fecundd , rationem quam habet produdium ex omnibus antecedentibus fuc- 
cefliui multiplicatis, ad produdium ex omnibus confequentibus terminis luc- 
celliu^ multiplicatis , effe rationem compofitam ex omnibus propoficis rationi- 
bus. . . 

Hypothefis pro prima partci extremi termini fint A & B , inter quos medij termini 
fint, Acrapli gratia tres diuerfi, C,D, E,quo cafu dcmonftrandum eft,A td C /* 

Dcmonftratio prim? partis. Per i r. axioma AadC rcfpcdu CtdC — A C,« 
praeterea h*dt> rcfpedu C 41 / D ;= A ai C: ergo per i . axioma A aiC rcfpc; 
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C = A refpcdhiC4i/ Di igitur per axioma lo, etiam A 4JC i» 

C 4^ D ~ A 4</ D f » C II A 4^ D /o 1 1 11 A 4i/ D : ergo A 44/ C im C 
4^ D =: A 4<^ D : ergo lingulas zquationis partes ducendo in D adE'. etiam A 
4</ C 1» C 4</ D »» D 4<1 E e: A 4 ^D ia D 4<^ E : fed quia vt prius probauimus, 
AadC iaCad D = A D: etiam manifeftum eft.A adOia D ad Es: A adEi 
igitur A ad CiaCadDiaDad £s= A 4</E tergo lingulas zquationis partes 
ducendo in rationem E 41/B: etiam Aai/C/n C D >/>0 4 </£ m E41/B = A 

adE ia E 4<sl fi: fed argumento prius adhibito vt oBenderemus A ad Cia Cad 
D = A 4// D, etiam patet,A4</E ia EadB = AadB-.igimr AadCia C adD 
im D ad E ia E ad Rz= AadB. Quod erat dcmonllrandum in propolita hypo- 
thefi : quodque hic demonllrauimus incafu . in quo inter extremos terminos A 
& B interponuntur tres ali j termini C,D,E,vniueruliter verum elTc.quotcunque, 
& qualefeunque medii termini inter extremos intcrpoliti fint, manilefte patet ex 
aliata demonftratione. 

Hypothelis pro fecunda parte . Propolit* rationes Cnt quatuordiuerfz.A ad R,C 
ad D, E 4 </ F, G 4:^ H ; quo fuppofito.aflbritur, A 4</ B /« C 4 </ D /» E 4</ F ia G 
4d H = A 1« C ia EiaCadB ia D ia F ia H. 

ConftruAio. C 4i D = B 4<il K : ptzterea E 4</ F s= K 4</L t denique G xd H = L 
adM. 

Demonllritio fecundz partis , Per 4. theorema huius capitis, A ia CadB ia C tiA 
B : & przterea BiaC adBialXssCadDUB adK,\t conflat ex conllru- 
Aionc tergo exzquo per 3. theorema , A»» C4<^B/» D = A4</K:fed quia^ 
per conllruAionem C 4<f O r= B 4</K : etiam A 41/ B /a C 4d D e; A 4^ 6 «« B. 
4 d K 11 A 4 :/K , vt patet ex prima parte : ergo A m C 4 </B /a D = A 41/ B r» C 
4^ D 11 A adK. Iterandohoc idem argumentum pro reliquis lingulis rationibus, 
ex quibus probandum efl componirationem , de qua agitur: euincitur verunu 
clfe quod infecunda parte demonftrandumell: vt tamen hocclatiuspate?.t,bis 
repetendo idem argumentum ad longum, concludo, quod in przmilfa bypothe- 
li alferitur. Itaque rurfus per 4. thcorema,A ia C ia EadBiaD iaE~A ia C 
adB ia D II A 4d K> Vt prius ollenfumcll t&przterea B ia Dia E adB iaDim 
F e= E 4i^F II K 4<^L, vt patet ex conllruAione t ergo ex zquo pes 3. theorema, 
AiaC ia E 4^B ia D /« F —A «^L'fed quia priusoftensuell A adB ia Cad EX 
sAai/Kt&per conllru Aionem EadFaKadLt patet A 4</ B >0 C 4 </ O /» E 
F tr A 4i/ K M K 4</ L U A 4</ L, vt conflat ex prima parte .* ergo A ia C ia E 
ad B ia D ia F i: A ad B ia C ad D ia E ad Fll A ad L. Denique iterum per 4. 
thcorcma,A ta C laE ta G adB ia D ia F >4 G " A ia Cia E adB ia D ia F 
II A ad L, vt iam ollcnfum ell: & prztcrca B ia D ia F ia G adB ia DiaF ia H 
zzG adHllL adM, vt conflat ex conflrudlionctergo cx zquo, A iaCiaE ia 
GadBiaD iaFia H srAad M ; fed quia prius oflenlum cll,A adBiaCadD 
ia E ad Ft: A 4i^Li& per conftruftioncm G adHahad Mt patet A adB ia C 
adD iaE adF ia G ad Ht= A ad L ia L ad M ll Aad M , vt conflat cx primz^ 
parte: ergo A ia Cia Eia G adB ia D /»F H =5 A adBiaCadDia E adE 

ia G ad H. Quod rrac demoollrandum. 






C 



Theo- 
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Theorema VIII. 



Qualefcungue Hnt quantitates A> B> C, D, ■ 



D ico feptem fubfcquentibus diucr(i$ fcriptionibus, indicatas rationes, inter fe 
xqualcselTc. 



Prima A D B C 

Secunda 

C D 



Tertia 






B D 
Quarta A B •>> D 



Quinta A ad C i» D «d B 
Sexta 

CadU 



Septima 



P^*dC 

B4</D 



C OndruAio.D adC^^adV, Suppofita hac conflru£lione, demonllro iingu* 
las ex feptem rcprxfcntatis rationibus , xquari rationi A ad¥ , adebque 
omnes inter fc zquales ciTe. 

Demonftratio. Primo, per theor, 4. conflat A in 'Dad'&inD~ A ad B, & prxte- 
rea B fv D 4./ B D 4</C 11 B 4</ F , vt conflat ex conflrueiione ergo ex 

xquo per 3. theorema, A in DadBinCs=Aad F. 

Secundo. Per theorema, ^ s=AadB,& prxtcrca ^ ad l szDaJ 

CllB ad F, vt conftat ex conftruAionc : ergo ex xquo per 3 . theore- 
ma,! ad^ssAadF, 

Tertio . Per 4. theorema, patet s^d§ sz A adC,& prxeerea 5 £ =D 
B n C F > vt permutando patet ex conftrudione : ergo ex xquo 
per 3. theorema,! s:AadF. 

Quarto. Per conflru£lionem Dad C sBad F : ergo A ad B inD adCs= A ad B 
in B 4if Fli AadF,vt conflat per 7.ihcorema: ergo A 4</B <4 DadC = AadF. 
Qinnto . Quia per conflrudlionem D 4,^ Ct= B 4</F, permutando, D 4^ B=s C 4,/ 
F ; ergo A 4«/ C /■» D 4</B = A 4,/ C C 4</ F II A 4i/F, Vt conflat ex 7. theo- 
remate : ergo A 4i^C »» D 4./ B = A 4</ F. 

Sexto . Ex 7. theoremate conftat , A <u/ B =3 Aad C In CadD in D ad 
B:ergof«DguladiuidendoperC4</D, etiam A adC inD adB 
II A adF,vt hic quinto locooftcnfumeft; ergo^-^as =: A F. 
Septimb.Ex|7.theoremate conftat, A 4</C c=A nt/Bi» B<t</ Di» Dnt/C: 
crgofingula diuidendo per B<i^D, etiam patet t= AadBinD ad 

C 11 Aad F, vt hic quarto locooftenfum eft ; ergo s= A F. 



CA- 
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Theoremata elementaria de angulis ip 
. C A P V T III. 

Theoremata elementaria dependentia ab angulis. 

N Onnulli termini magis neccflarij pro intelligentia angulorum .declarantur 
initio cap.tf. huius libri. Pro triangulis fimilibus,&reliquiSjConluli poterit 
index. 

Theorema I. 

Ex pundlo C dudhe (int tres re^ lineae C A, C D, C ^ quas 

lingula: fine in eodem plano: &re^C A) &CB> ' * 

(int ad diuerlas partes re^ C D. 

Ico primb, angulum ACDtDCBs duobus redis angulis, quando pun* 

1 ^ da A,C,B. funt in diredum. 

pira fecundi, panda A, C, B, effe ia diredum, quando angulus A C D f D C B Kg. s'.' 
r; duobus redis angulis. 

Conftrudio.Centro Qquouis radio deferiptus Gt arcus,fecans redam C B in puu« 
do K: redam C D in pundo M: & redam C A in pundo P. 

Demonftratio primat partis . Per hypothcGm punda A,C,B, funt in diredum, hoc 
eft in eadem reda linea: ergo arcus PM f MK = dimidia; integri circuli circum? 
ferentia; : ergo arcusPMtMK = duabus quartis panibus iutegrar circumG> 
rentia; circuli , hoc eft duabus menhiris vnius redi anguli ^ fed arcus P M, 
cil menfura anguli A C D, & arcus M K eft menfura anguii D C fi : ergo mea* 
furz angulorum ACDfDCBs menfuris 'duorum redorum angulorum..^ 
ergo angulus A C D f D CBs= duobus redis anguiis.Quod cratdemonftran- 
dum in prima parte. 

Demonftratio fecunda; parcis. Per hypothcGm angulus ACDtDCB = duobus 
redis angulis : fed mcnfurz duorum redorum angulorum adzquant dimidiam 
circuli circumferentiam tergo menfurz angulorum A C D f DC B, adzquant 
dimidiam circuli circumferentiam : fed arcus P M f M K =: menfuris angulo- 
rum AC Df DCB.tergo arcus P M f MK = dimidizcircumferentizcircoli: 
ergo Knea P C K , eft diameter circuli , hoc eft reda linea : & in hac reda lineo, 
funt punda A,C,B, vt pacet ex conftruftione vergo punda A,C,B, funt in dire- 
dmndioc eft in eadem reda linea . Quod erat dcmonftranduuj in fecunda paite. 

f Theorema II. 

Dua: redhe lines D F & G H Icfc interfecent ia 
pundoC 

D ico angulos ad verticem oppoGtos inter fe zquales eflcjhoc eftanguluou 

D C H = angulo F C G. Fig. i. 

Demoi^acio. Per bypotheGm, Sc theorema i . angulus D C H f angulo G C D c= 

Ziiir C a duo- 
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20 Logiflica? vniuerfalis LibJI.Cap.III. 

duobus rrdiis: & (imilicerangulus F C G f angulo GCO duobus redis; ergo 
angulus DCHfGC DssanguloFCGf GCD.-ergo vtrinque auferendo 
aequalia t nimirum angulum G C D :etiam angulus DCH = angulo F CG. 
Quod erae demonftrandum. 

Theorema 111. 

T res re6te linear A B, D F, G H, fint in eodem plano, atque 
redbas A B & D F, fecet re£b G H, in pundis E & C. 



D ico prim 6 . SuppoGto quod redz AB&DF fint paralleix: legitime fe> 
quitur. 

Fig. 3 . Frimd. Angulum internum zquari angulo externo , ad eamdem partem pofito: 
exempli gratia,anguIumBEG = angulo FCG. \ ‘ 

Secundo. Angulos alternos inter fe zquales efle : exempli gratia, angulum B E G 
=: angulo DCH. 

Terti 6 . Duos angulos internos, ad eamdem partem politos, fimul , zquari duobus 
redisicxempli gratia, angulum B E G f angulo F C H duobus redis angulif. 
Dico fecundd. Legitimi fequi > atque inferri polTe, lineas A B&DFclTe inter fe^ 
parallelas. 

Frim 6 . Suppofito quod angulus internus fit zqualis angulo externo, ad eamdem.. 

partem pofito ; exempli gratia , fuppofito quod angulus B E G = angulo FCG. 
Secundo . Suppofito quod duo anguli alterni inter fc zquales fint ; exempli gratia, 
fuppofito quod angulus B E G s= angulo DCH, 

Tertio . Suppofito quod duo anguli interni , ad eamdem partem politi , fimul , fint 
zqualesduobusredisicxcmpligratia, luppofitoquod angulus BEGf angulo 
F C H = duobus redis angulis. • 

Demonftratio primz partis . Per hypothcfim,liiiez redz A B & D F funt inter fo 
parallelz, & intcrfecantur a reda G H : ergo ex intelligentia linearum, qux ia. 
Logifiica dicuntur parallelz ( pro qua conluli poteft index ad vocem parallelz) 
manifefium cfi,angulum internum B E G c= angulo externo F C G ; vt in prima 
parte primo loco afferitur. Quoniam vcr 6 iam confiat, angulum B E G := angu- 
lo F C G: & prf tcrca per i. theorema, angulus D C H = angulo FCG; patet 
angulum B E G =: angulo D C H j vt fecundo loco aiferitur in prima parte.Dc- 
niquc.quia confiat.angulum B EG sanguloF CG: vtrinque addendo cum- 
dem angulum F C H,etiam angulus B EGf angulo FCH := angulo FCGf an- 
gulo F C H J1 duobus redis angulis, vt confiat cx i . theoremate: ergo angulus 
BEGf angulo FCH := duobus redis angulis, vt in prima pane tertio loco affe- 
ritur. Confiat igitur quidquid afleritur in prima parte, atque pro hac pane erat 
dcmonftrandum. 

Demonfiratio fccundz partis . Suppofito quod angulus B E G s: angulo F C G:cx 
intelligentia linearum, quz in Logifiica dicuntur parallelz (proquaconfuli po- 
teft index ad vocem parallelz) manifefium eft, redas A B,&DFeffc parallelas, 
vt in fecunda parte primo locoa(Teritur.Przterea,(uppolito quod angulus B EG 
= angulo DCH, quoniam per a. theorema , etiam angulus F C G si angulo 
D C H: patet angulumB £G sangulo F CG : igitur vt prius manifefium eft, 
lineas A B & D F ifle parallelas, vt in fecunda pane fecundo loco alCctitur.De- 
nique,ruppontoquod angulusB E G f angulo F CH e= duobus redis angulis: 

quoniam per i . theorema, etiam angulus F C G f angulo F C H c= duobus rc- 
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Ai$ angalis, patet angulum B E G f angulo F C H = angulo FCG -f angulo 
F C H : igitur vtrinque auferendo atqualia, nimirum angulum F C H : etiam an> 
gulus B E G s angulo F C G : igitur vt prius manifellum efl , lineas A B O F 
e(Te parallelas inter fe,vt in fecunda parte tertio loco alTcritur.Coftat igitur veru 
elTe quidquid in fecunda parte alfericur , atque pro fecunda parte erat demon* 
(Irandum- 

Theorema IV. 

Sint duo triangula plana» & re£b’linea,A B C>& D E F ' 



D ico legitimi fequi, atque inferri poffcitriangula AB C,& D E F»efle inter fej 
fimilia. 

Primd. Suppolito quod angulus A c angulo D.*& praeterea angulus B sanguid E. 

Secundi . Suppofico quod angulus A = angulo D : & praeterea reda A B D E 
2 A C* D F. Fig* 4* 

Tertio. Suppolito quod reda A B «d D E s A C D F U B C 4sf E F. 

Conftrudio . Supra redam D E intelligatur fa&um triangulum P K E .firnile tif* 
angulo A C B i quodmanifefie poflibile eft. 

Demondratio . Per conflrudionem triangulum A B C, ell fimile triangulo D K E: 
ergo angulus B A C =: angulo E D K t fed per hypothcfim , angulus B A C e= 

EOF: ergo angulus E D K. s angulo £ D F>ex quo patet, lineas D F,& OK co> 
incidere, nue diuerfas non cQe. Similiter.quia per con(lru^'onem, triangu lunu. 

A BC.eftlimiletrianguIoDEK: confiat angulumABCsanguloDE K:fed 
per hjrpotbelim , etiam angulusABCe=anguloDEF:crgo etiam angulus 
DEKcanguloDE Ftergo lineae EF&EKcoincidnnt, nue diucrfae non., 
funt: igitur pundum K communis interfediolinearum D K & E K,diuer. um non 
efi d pundo F, quod cfi communis interfedio linearum D F de E F; igitur trian- 
gulum D K E diuerfum non eft d triangulo D F £: fed per conftrudionem,trian- 
gulum DK E,efi fimile triangulo A CB: ergo etiam tnangulum D FE.cfi fimi- 
le triangulo A C B. Quod primo locoerat demonfirandum. 

Rurfus; quia per conftrudionem,trianguluro D EK,efi fimile triangulo ABCan- 
gulusED K E= angulo B A Cefcd per hypothefiro,etiam angulus EO F tcBACr 
ergo angulus £ D K c: angulo E D F:eigo linea: O K & D F cointidunr. Prae- 
terea , quia per confirudionem, triangula A B C & D E K funt fimilia : A B ad 
O E = A Cad D Ki fed per hypothcfim, etiam AB ad DEasAC ad D F:ei go 
AC ad DKsACadOF: igitur per i , theor. cap. 2. D K = O F: fed etianu 
oficnlum efi lineas D K & D F coincidcrciigitur punda K&F diiaerfanon funr, 

. adc6que triangula D E K & D £ F non funt diuerfa 1 fed per confirudionem^, 
triangulum O E K,cft fimile triangulo A BC: igitur etiam triangulum OE F,eft 
fimile triangulo ABC Quod fecundo loco cratdemonfirandunu 
Denique, quia per couftrudionem, triangula A BC & O £K funt fimilia retiam.. 

A BadOEsA Cad D K: fed per hypochefim , etiam A B ad DE = A C ad 
D F: ergo ACadOKsACadD Fxrgo per 1 .theor.cap.s.patet,D K e= DF: 
ergo punda KdcF funt in eodem arcu,radio DK, & centro Ddeferipto. Praete- 
rea , quia triangula A B C & D E K funt fimilia per conftrudionem , patet A B 
ad D E es B C adE Krfcd per hypothcfim etiam A BadD E e= BC ad E Frergo 
BCadEKesBCadE F,ade6que per i.theor. cap.a, confiat, E K es E F rergo 
punda K & F funt in eodem arcu,radio £ K & centro E deferiptorergo per axio- 
ma 1 2. patec,punda K&F non ciTc diuerfa , & confequenter diuerfa non effo 
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triangula D E K & D E F > fed per condrufiionem triangulum D E K,cfi fimile 
- triangulo A B C;rrgo etiam triangulum D E F>efl flmilc triangulo A £ C.Quod 
tertio loco erat demonftrandum. 

Theorema V. 

Sint cluo circulorum fetores F G H & F I K, in quibus 
angulus G F H angulo I F K. 

D ico arcum G H ad arcum I K != reidat G F ad re&am I P. 

Conllrudio. FaAum fit triangulum re^ngulum A B C , iti vt A fi s F Gt 
Fig. pratterea A O c= F 1 : & etiam re^a B C s arcui G H : denique du&a fit reda 
D E parallela redar B C> atque occurrent reda; A C in pundoE. 
Demondratio.Ex intelligentia dudut tertijGeometrici atque nomiaati>manifcllum 
efi, quod dua: bafet inter fe atquales, quat duda; in altitudines inter fe xquales» 
vniformiterac tota; decrefcunt : etiam atqualiter imminutae , adcoqne inter 
aequales fint , podquam aflurrexerunt ad a;quales altitudines i fed per condru- 
dionemibaGs B C tr bafi G H i praeterea altitudo BA s altitudini G F: atquo 
bafes fingulae dudae in has altitudines dudu tertio , totae, atque vnifbrmiter de* 
crcfcunt: igitur podquam aflurrexerunt ad altitudines BD& G I inter fe aequa* 
let, etiam aequaliter imminutae, & inter fe aequales lunt : fed in cafu de quo agi* 
mus, vniformiter Imminutae bafes , funt reda D E ,& arcus I K , podquam ad 
aequales altitudines B D & Graflurcexerunt : igitur arcus I K redae D E: fed 
etiam arcus G H b redae B O ergo arcus G H ad arcum I K b B C D E : fed 

per tptheorema condat, B C D E B B A 4</D A 11 radio G F ad radium I F, vt 
patet ex con drudione: igitur arcus G H ad arcum 1 K B radio G F ad radiunu 
1 F . Qt^od erat demondrandum, < 

Theorema VI. 

Sit quoduis triangulum A B C ; & ex pun£lo B du£b fic 
re£b linea occurrens bafi A C in puntSlo D. 

D ico ptimd. Suppofito quod angulus AB D B angulo CBD: legitimi fequi* 
tur atque infertur, A D«^D C B A B4«/BC. 

Fig* 6 . Dico fecundd. Suppofito quod AD4 </DCbAB tdh Olegitimi fcquitur atque 
infertur, angulum A B D b angulo C B D, 

Condrudio. Ex pundo C duda lit reda parallela redae DB, occurrens redae A B 
produdae in F: & reda B Edit perpendicularis ad redam C F. 

Demondratio primae partis . Quoniam per condrudionem redae DB&CF funt 
parallelae, per 3. theorema, angulusBFCsanguloA BDllangulo DBC, vt 
patet ex bypothcfi : fed per j. theorema , etiam angulus D B C b angulo B C F: 
ergo angulus B FC b anguioB CF: atqui percondrudionem, etiam angulus 
B ECb anguloBE F: ergo per 4. theorema, triangula BE C&BEF funt fi- 
milia: ergo E B 4</ B C b E B 4</ B F: ergo per i . theorema cap. a. etiam C B b 
B F: ergo ABfBFBBCtAB:fed quoniam odenfum ed.angulum A B D b 
angulo A F C, & praeterea angulus A cd communis , per 4.thcorcraa , triangula 
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A B D & A F C funt (imilia: adeoquc AB4iBFtAB = AD 4 </DCfAD: 
ergo etiam A B -*//BC t A B=; A D D C f A D: igitur per a. theor. cap.i. 
patet AB4(/BC=:AD4</ DC . Quod erat demonftrandum in prima parte. 

'Conftrudlio pro fecunda parte. Produdtaflt A B vfque in F,iti vt B F = B C: Htque 
pofita re£fa F C >ad quam dufta fit reda B E, vt C E r= E F. 

Dcmonflratio fecundx partis.Fer confirudionem B C =: B F: ergo per i .iheor.cap. 
a. patet A B 4</ B F s= A B 4</B C : fed per hypothefim, AB4^BCe=AD4<< 

D O ergo etiam A B 4</ B F c A D 41/ O C: ergo per a.theorema cap. a. etiam 
AB4</BFf AB=AD4</DCtAD;ergo ABfliAFs AD td^Ci^cA 
etiam angulus A cfi communis: ergo per 4. theorema, triangula A B D & A F C 
funt fimiiia, adeoque angulus A F C =: angulo A B D: igitur per j.theorema, li- 
nez B D & F C funt parallelz: ergo per idem 3. theorema, angulus O BC e= an- 
guld B C E: fed quoniam per conftrudionem,B C4<iBF = BE4<fBEllCE 
4^ E F: per 4, theorema,triangula B E C & B E F funt fimiiia 9 ade6que angulus 
BCEe=anguloBF£: ergo etiam angulus D B C angulo B F C U angulo 
A B D. vt prius ofienfum efi: igitur angulus A B D s angulo D B C.Qpod erat 
demonfirandum in fecunda parte. 

Theorema VII. 

Sint duo quiuis anguli , qui llnguli squalium circulorum^ 
vel eiufdem circuli squalibus arcubus inflflanc. 

D ico primo . Srprior habeat verticem in centro , alter habeat verticem in cir« 
cumferentia, prior erit duplo maior altero. 

Dico fecundb . Suppofito quod Unguli ifii anguli habeant verticem, vel in centro,' Kg- 7. 
. vel in circumferentia, inter fexquales erunt. 

Pro demonftrationc primz partis, diilinguo trescafusdiuerfos . Primus cafusfup> 
ponit circuli centrum A, neque cadere intra, neque extra crura anguli' habentis 
verticem in circumferentia, fcd inueniri in vno cx his cruribus . Secundus cafus 
fupponir, circuli centrum A, cadere intra crura anguli habentis verticem in cir> 
cumferentia. Tertius cafus iupponit,circuli centrum A, cadere extra crura angu- 
li habentis verticem in circumferentia. 

Hypothdis,& conftrudio pro primo cafu. Angulus habens verticem in centro cir- 
culi.fit B A C: eidem arcui B Cinfifiens alter angulus , habens verticem in cir- 
cumferentia, fit B D C, cuius vnum crus B D tranfeat per centrum A t prztcrea 
duda fit reda A E parallela redte D C: atque reda A F occurrat redx D C in_, 
pundo F,iti vt C F = F D. 

Dcmonftratio primx panis, in primo cafu. Ex conftrudionc condat , A C 4</ A D 
sAF4<fAFllCF 4i/FD:crgo per 4. theorema , triangula A CF& A D F 
funt fimiiia : adedque angulus A C F ra angulo A D F 11 B D C, quia pundum., 

A cd in reda B D :fed<mia per condrudionera,A E & D C funt parallclx , per 
3. theorema angulusB D C raanguloB A E, & prxtcreaangulusE AC =: an- 
gulo A C F: igitur inter fe xquales funt anguli BA E.EAC, BDCi ergo an- 
gulusB A EfanguloEAC, hoc ed angulusB A C .duplus ed anguli B D C. 

Quod erat demondrandum in primo calu primx parris. 

Hypothefis,& condrudio pro fecundo cafu primx partis . Angulus habens verti- 
cem in centro A, fit B A Cteideraque arcui B C infidat angulus B D C , habens 
verticem in|circumferentia, atque intra cius crma cadat cenernm A , per quod 
duda fit reda D F, arc ui B C occurrens in F. demon- 
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Demonflracio primx parcis in fecundo cafu . Ex dctnonftrationc primi cafus con- 
Aac,angulum B A Fad angulum BDV — ^ dJ t ,&prxterca angulum F A C ad 
angulum FDC~ a dd neigo per a. chcor.cap.a.angulusB A F f angulo FAC 
ad angulum B D F f F DC s: 2 tdi ;fcd angulus B A F_f F A C e: angulo B AC, 
& etiam angulus BDFtFDC = angulo B O C ; igitur angulus B A C ad an- 
gulum B D C= a dd i.Quod in fecuudo cafu prim; parcis cracdcmonftrandum. 

Hypothefis.&conftru&iotercij cafus primx partis. Angulus habens verticem itu 
centro, fitB A Creidemque arcui B C, infidae angulus B D C, habens verticem 
in circumferentia : atque extra eius crura cadat centrum A , per quod duda fic 
redia DF.circumfcrentii occurrens in F. 

Demonftracio . Ex primo cafu condat , ang. F A C ad ang. F D C s a i II ang, 
FA B ad ang.FDB: ergo per a.theor.cap.a.etiam ang.F A C — FABa/^ang. 
FDC — FDBr=aa</i : Icd ang. F AC — FAB s ang. B A C: & prccerea 
ang. FDC — FDB=s ang.B D C; ergo ang.B ACaJBDC=:aa<rf i.Quod 
in tertio cafu primx partis erat demondrandum. 

Demondratio fccundx partis . Ex 1 5. axiomate condat, angulos inter fc habere, 
eam proportionem, quam habent ipforum menfurx : fcd angulorum habentium 
verticem in centro, eiufdem, vel xqualium circulorum, raenlur^funt, arcus qui- 
bus infidum: igitur fuppofito quod hi arcus fint xquales, etiam anguli func inter 
fe xquales. Suppofico vero quod xqualium circulorum xqualibus arcubus infi- 
dant , fcd habeant vcrticcmad circumferentiam : hoc cafu. eifdera arcubus infi- 
llentes anguli ad centrum, inter fc xquales erunt, vt iam odenfum cd: fcd etiam 
hi anguli ad centrum finguli erunt duplo maiores angulis , qui cifdcmjarcubus 
infidunt, & verticem habent in circumferentia : igitur etiam idi anguli inter fo 
xquales erunt. Quod erat demondrandum pro fecunda parte. 

Theorema VIII. 

• 

In triangulo rcdangulo A B C > ex pundo B , vertice refti 
anguli , du£);a fit redb B D perpendicularis ad bafim 
A Q atque illi occurrens in pundlo D. 

D ico primi inter fe fimilia cfle trianguIa*^A B C, A D B, B D C. 

Dico fecunddU^ D ddD B = D B ddD G, 
Dicotemd,.ACddBC=:BCddDC. 

Dico qdani.A C dd A B tta A B A D. 

Dico ACq != ABq f BCq. 

Demonftratio primx partis. Per hypothcfim, angulus A B C = angulo A D B, quia 
vterque redius ed: & prxtcrca angulus A ed communis tergo per 4.theor.tnan- 
Fig. 8. gula A B C & AD Efunt fimilia tergo angulus C ^angulo A BD : fcd etianu, 
angulus A D B := angulo C D B, quia per hypothcfim vterque redlus cd: igitur 
fingula ex triangulis A B C, A D B, & B D C, habent illam duorum anguloimm 
xqualitateni, ex qua in theoremate 4. odendimus nccclfarii clTc inter fe fimilia: 
igitur tria ida triangula inter fe fimilia funr. Quod erat primum. 

Demondratio fecundx,tcrtix,& quarrx partis.Pcr primam partcm.triangula A D B 
& B D C funt fimilia: igitur AD<d D B =: DBx</D C, vt fecundo loco afleri- 
t ur: Ruifus per primam partcm.triangula A B C & B D C funt fimilia, igitur AC 

dd fiC 
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B C = B C 4</ D C vt tertio loco alTcritur . Denique per primam partem in- 
ter fc fitnilia funt triangula A B C & A D fi . ergo A C A B = A B «.V A D. 
Demonftracio quinta; partis. Ex hypotbefl patet AC = ADfDC: ergo AC iit 
A Cjhoc cft A C q e= A C /« A D t D C 11 A C /a A D « f A C /'» D C : fed 
quoniam per 4. auertionem A C W A B s A B A D , per 10. axioma A C 
sa AD= ABqidc fimiliter quia per j.aflcrtionem A C^t/B C =BC<u^DC: 
per 10. axioma.A C ia D C := B C q : ergo ABqfBCq=AC ia AD it f 
A C ia D C 11 A C q > Vt prius oftenfum eft ; ergo ACq = ABqfBCq. 

Quod erat demonUrandum in quinta parte. 

Theorema IX. 

- • ” A 

Cuiufcunque trianguli ret^ilinei, tres anguli interni 
fimul funipti, funt squales duobus retSlis 
angulis. 

C Onftrufiio. Qualecunque fittriangolum A B C, recti produdum flt eius latus 
A B vfquc in F vtcunque : & quxuis redla B E Iit parallela lateri A C. 
pcmonllratio . Quoniam per conllrudlionemfiE & A C fune parallelx:per j.theo^ Fig. 9, 
renu > angulus A c= ang. F B E , & prxterea ang. B C A c= ang. C B E : ergo 
ang. At ang.B C A = ang. F BEf ang. EB Cll ang.FBC: feti per i.theor. 
ang, FBCfang. ABC = duobus re( 3 is angulis : ergo etiam ang. A t B C A 
t A B C =: duobus re^is angulis . Quod erat demondrandum. 

C A P V T IV. 

Theoremata elementaria, de Logifties duftibus Geo- 
metricis atque nominatis. 

r A magis necelTaria pro intelligentia du£luum Geometricorum , atque>' 

x\. nominatorum de quibus hoc capite agimus, notantur in parte 4. & 5. cap.i. 
lib.1. pro reliquis quxad hancintelligentiam vlieriusdcfiderantur, confulipo- 
teli index. 

Notandum quod fingula huius capitis theoremata aflerant aliquam proportionem, 
quam habet vnum producum ex aliquo dudu Geometrico ad aliud productum, 
quod oritur , vel ex eodem , vel ex diucrfo dudtu Geometrico: atque duo hxc 
produAa indicantur per bafes,dc altitudines ex quibus. oriuntur ; iam vero 
quando iftx dux , vei bafes , vel altitudines , indicantur per ealdem dignitates, 
diligenter aduertendum quxnam fit illa bafium, aut altitudinum identitas , qux 
indicatur per camdem dignitatem . Hxc identitas dignitatum in feriptione ad- 
, hibitarum, tantum fignificat identitatem quoad magnitudinem ,non vcr6 iden- 
titatem quoad fpccicm in quantitatibus qux per eafdem dignitates fignifican- 
tur . Prxterea dignitas qux pro indicanda bafi, vel altitudine adhibetur , fignifi- 
care non potefi nili quantitatem, qux potcll efle bafis, vel altitudo in dufiu do 
quo agit feriptio ; quare mal& intelligcrct noftras feriptiones Logifticas , qui le- 
gendo, exempli gratia primi theorematis alfertioncm in qua dicimus A /vBdu- 
Liier Sectutdut, D £lu 
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t aJ A t» B duAu tsstsJt, cxiftinuret cius feoTam eOe , quod duo pro. 
duftiex duAu primotfint inter fc zqualia, quando oriuntur cx bafibus folo nu. 
mero diifcrcatibus,& altitudinibus folo numero differentibusilongi vniuerfalior 
eft sefus huius aflcnionisiiignificat enim quod duo produAa ex dudu primo s£- 
per fint inter fe zqualia, dQmodo bafes inter fe,& altitudines inter fe n6 differant 
quoad magnitudine, quomodocunqialiter inter fe differant.Hinc fuppoGto quod 
in primo produdo,bafis A fignificet quadracQ,in fecudo produdo,bafis A potell 
fignificare,auc circulu, aut triangulu, aut quilibet alia quantitate,dummodoha* 
beat has duas proprietates, primo, vt iit quantitas, quz in dudu primo poffie efse 
baCs,fccundo, vt iit quantitas zqualis qnadrato,quod fupponitur efse bafis primi 
produdi;& niii in hoc fenfu intelligantur afscrtiones huius capitis, ederarietatem 
inuoluunt omnes in quibus agitur de dudibus in quibus eadem quantitas bafis 
efse non potcil aut altitudo, & tamen bafes , & altitudines ijfdem literis expri. 
rountur; exempli gratia,ex conceptu dudus primi patet in hoedudu altitudinem 
clfe redam lineam : ex conceptu verd dudus quarti conflat in hoc dudu altitu* 
dinemnccefrarideire lineam circularem: igitur qui aflertionem agentem de du* 
du primo , 8c quarto , atque eadem litera exprimentem altitudines in quas bafes 
ducuntur, vellet intelligcrc , vt eadem litera tantum fignificaret eiufdem fpeciei 
lineas : aut talem affertionem intelligercnonpoiret,aut prius deberet tollere., 
fpecificam differentiam inter redam, Sc circularem lineam: quarum prior curua 
non ell, altera curua efl. 

Pro citationibus compendiatis przfcrtim neceffarijs in difeurfibus qui conformes 
funt exemplis fecundz regulx Logiflicz, retineo, atque adhibeo feriptiones 
compendiatas expofitas initio capitis i a .lib. i.cum hac fola differ£tia,quod pro 
litera P,quz illic partem fignificat,hic adhibeam literam C,quz fignificat caput: 
hic enim in difeurfibus cito elementa, quz hoc libro in diuerfa capita dillinda.. 
atque demonflrata proponuntor, quorum foli tituli capite 8. libri primi conti^ 
nentur dillinda in ^uerfas partes. 

Theorema I. 

Q^lefcunque fine quantitates A&B,ita tamenvt A/V»B 
du6);u primo, producat A dutftu primo, 
producat Z. 

D ico A «« B dudu I aJA in B dudu i t «i / 1 , hoc eft quantitatem X pro. 
dudam ex dudu i,ad quantitatem Z, etiam produdamex dudu f=i td u 
quando vcriufque produdi bafes inter (c. & altitudines inter fe zqnalcs fune. 

Demonftratio • Qyoniam ex intelligentia dudus primi conftat, quod hoedudu, 
bafes nullo modo immutatz, redi fiuc pcrpcndicularitcr , affur^nt in alticudi* 
nem : facis patet produda X & Z.pertotam altitudinem plan£ vnifottnitcr atque 
zqualiter participare eamdem totam bafium longitudinem & latitadincm:fed per 
hypothcfim, produdorura X&Z.ba^cs, inter fe nullam habent inxqualitateou. 
quoad longitudinem vcl latitudinem; igitur in produdis X & Z nulla inzqua- 
licas inucnitur quoad longitudinem vel lacitudinem:fed etiam in produdis X & Z 
nulla inzqualicas inucnitur quoad altitudinem , quia altitudines in quas bafes 
dudz producunt X & Z,funt inter fe zquales : igitur inter produda X & Z, non 

' inuc- 
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inucnitur vlla inxqualitas» nei]uc quoad longitudinem, neque quoad latitu- 
dinem, neque quoad altitudinem: patet igitur produ£la X Sc Z cfle inter Te 
xqualia;ade6queXi«/Z=: I aditfed per hypotnefim A ««Bdudtu i rrX,& 
prztcrca A im B dudu i s Z: Igitur Ai» B du^u i *dA i» B dudn i =: 1 . 
Quod erat demondrandum. _ . 

. Corollarium. 

^ * ** ■ 

(^ualemcunque ex nominatis dudlbus fignificet ■ . 
litcra G. 

D ico A/j»Bdudu G a^AMBdnftuGs I xdi ,duaamodo adifiadubpro- 
duAa non concurrat alta baiium vel altitudinum dioerlitas , quam quod 
vtriufque produdi bafca inter fe «quales, aut ^citudines inter fe «quales « oo& 

lintlimiles. - 

/ \ 

Etenim hoc cafu inter A i» B dudii i i de A B dudu G , alia inxqnal^as don in- 
aenitur , quatn inueniatur inter A i» B > & vt conflat ex duduh 
um conceptibus, de intelligcntia eius de quo hic agimus, quando llabilimus pro-’ 
portiones quas habet dudus primus ad hngulos ex reliquis nominatis ducibus: 
' quoniam igitur A <» B a</ A m B r= ^~ad ^'yVt conflat cx theor.4. 
cap. 3. patet etiam A i» B dudhi t »d Ai» B duAu 1 s= A m B du^u GddAi» 
B duAu G : fed A i» B duAu ladA mB dudu i er i «i i : ergo etiam A tj»B 
dudu G <cd A M B dudlu G =r 1 «d i : vt erat demonftrandum in hypotheli de^ 
quaagitCoroUarium: hoc eliquando ad illa produ^ non concurrit alia. ba- 
c lium vel altitudinum diuerlitas , quam quod vtriufque produdi bafes inter fo 
«quales, dealtitudines inter fe xquales,nonfint limilcs. 

Ad facilioremhuius CkiroIIari; intelligentiam, notandum , quod quando ex «qua- 
libus balibus, dudis in «quales altitudines produci polTunt in«qualia per du- 
dus dinerfos,hcc produdomm inxqualitas oritur cx eo, quod bafes ille 
«quales diuerfimodd alsurgant in xquales altitudines ,* fimiliter cx «qualibus 
balibus diucrlimodidudilin «quales altitudines , produci pofsunt inxqualia^ 
eodem dudu , quando talis dudus admittit diuerfos modos quibus ba- 
Cs poffit afsnrgerc in altitudines «quales . Exempli gratia in dudu 5. licet duo 
arcus inter fe xquales , conflituant duas bafes , tamen illi arcus inter fe aequales 
polTunt cfsc diuerlimodi inclinari ad axem, &confcqnenter pofsunt diuerlimo- 
d^afsurgere in altitudinem in quam dudu y. intelliguntur alsurgere : fimiliter 
in dudibusquos ampliatos nominamus,pofsunc bafes «quales diuerlimodb du- 
ci in altitudines «quales eodem dudu ampliato, in quantum bafes pofsunt ma- 
gis, vel minus dccrefcere,vel maiorem aut minorem ad axem inclinationem ha- 
bere, licet in «quales altitudines ducantur. 

Ex his fatis patet quid Iit «quales bafes eodem dudu , fed diuerliroodi afsnrgero 
in xquales altitudines :& confequenterquilintcafus qui excipiuntur in propo- 
lito Corollario, quod afserit in reliquis omnibus calibus «quales balies eodenu 
dudu nominato afsurgcntesin «quales altitudines,produccre quantitates qua- 
les, quod idem de dudu primo alseritur in primo theoremate. 
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2 8 Logifticx vniuerfalis Lib. II. Cap.I V. 
Theorema II. 



Q^lercunque lint quantitaces X & Z ; ita tamen , vt A B 
dudtu E > producat quantitatem X , & prxterea C h D 
du£lu F , producat quantitatenvZ. 

D ico rationem quam habet quantitas X ad quantitatem Z.elTe xqualem ra^^ 
tioni compefitat ex quatuor rationibus, quarum prima cft ratio baiis A ad 
bafiro C : fecunda cft ratio altitudinis B ad altitudinem D : tertia eft ratio duAus 
Eaddu&umprimum: quartaeftratioduAusprimi addudum F. 

Conftrudio,fiue hypothefis, pro demonftratione.' 

M R ? A B dudu A /« B dudu i. 

RtdPsi A i» B dudu ladC inD dudu i. 

F 4</Q = C M D dudu t MdC in D dudu F. 
Demonftratio.PerconftrudionemA/V>BduduE«/A>/)Bdudo x caM<i,/R;fed 
per conftrudioncm,etiam A in B dudu i 4i/C /» D dudu t c= R P : ergo ex 
aequo|>er3.cheor.cap.2.patei AxffBduduEai/CfMDdudu 1 := P.atqut 
etiam per conftrudionem,CMDdudu i aafCxixDduduFsrPWQ: ergoex 
arquo, per j.theor. cap.a. conftac, A in B dudu EndC in D dudu F = M 4</Q; 
fed per 7.theor.cap.3.conftar,quod ratio Mat/Q, xquetur rationi compofitz ex 
eribus rationibus M *J R,R *d P,P'sdQ: ergo A /wFdudu E C m D dudu 
F zquatur rationi compoGtz ex tribus rationibus R a,/P,MaiR,PWQ;fcd quo- 
niam per thcor.7.cap.a. conftar, quod ratio A m B C «j» D r= rationi AndC 
in BtdD, hoc eft rationi compofitz ex duabus rationibus AddCScB*d7), 
etiam ratio R 4i^P, quz per conftrudionf zqualis eft rationi A in B*dC in D. 
neceflfarid zqualis eft rationi compofitz ex duabus rationibus A C & B D: 
ergo etiam A x« B dudu B.*dC in D dudu F = rationi compofitz ex quatuor 
rationibus A*dC,B ndDM nd R, P nd Qi,fcd ck hypothefi conftat, A /» B du- 
du E a: quantitati X: & prarterea C in D dudu Fo quantitati Z : ergo ctiam^ 
ratio quantitatis X ad quantftatem Z es ntkoieampbfitz ex quatuor rationibus 
A4(/C,B4i/D,M4<^R,P>/Qifea«* cbnftrudionc vel hypothefi conftat 
quod hx quaraoitratioaea fiotiilz quz in aiTcrtione enumerantur : ergo ratio X 
4</Z e= ratiotf iiitimpoGtae ex quatuot rationibus in afici tione enumeratis. Quod 
eratdeqiliifeandum. 

“C Theorema III; 

Quatefeunque dnt quantitates A &B. 

jp^ lco A (sBdudu I 4<f A/sBdudu i e= i*d i, 

Dcmonftratio , Czteris paribus, fiuc fuppofitis ijfdem bafihus, & altitudini- 
bus, tam pro primo , quam pro fecundo dudu Geometrico : inter hos duos du- 
dus, fola ifta differentia inucnitur : quod in dudu primo, baCs prxeise tantum- 

yeha- 
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vehatur vnico motu per extentionem quam habet ; in fecundo vero dudu, bafis 
vehatur duplici motu diucrfo ; nimirum motu per extcntlonera quam habet, & 
motu per extentionem quam non habet . Quoniam igitur primo, & fecundo du> 
dui communis etl motus quo batis vehitur per extentionem quam nonhaber, 
exteris paribus , quantum eft cx vi huius motus ex eadem bati A , in eamdeeL, 
altitudinem B afl'urgente, producuntur quantitates xquales inter fc : hoc etl A >/» 
fi dudu I e= A B du&u 2 : atqui alter motus , quo in dudu fecundo batis A 
vehitur per extenfionem quam habet(tantum proprius etl duAui fecundo , & in_. 
duftu primo non inuenitur ) hic inquam motus, per axioma 9. cap. i . plan^ inu- 
tilis etl ad caufandum aliquod produ(£lum cx dudu Geometrico . adedque inu- 
tilis etl ad vitiandam xqualitatem quam duo produ£la inter fe habent, quan- 
tum etl cx vi alterius motus vtrique du<tlui communis : igitur exteris paribus, 
produAa qux quantum etl ex vi primi motus , primo , & fecundo duftni com- 
munis, funt inter fe xqualia s ex vi fecundi motus, qui tantum in fecundo duflu 
inuenitur, non detinunt cfsc xqualia : igitur tota diucrtitas motuum quibus bafes 
afsurgunt in altitudines, dudu primo & fecundo : hoc etl tota diuerhtas qux in- 
uenitur inter dutSlum primum & fecundum : non caufat produ&orum inxquali- 
tatem, igitur fuppofito quod bafes inter fc xquales tint,& quod etiam altitudines 
inter fe xquentur, produ£la cx du^u primo & fecundo,funt inter fc xqualia: hoc 
ctlA««Bdu£lu I *ii Ai» Bdu&a 2 1 i . Q^d erat demontlrandum. 

Theorema IV. 

Qualefeunque fint quantitates A&B< 

D ico primo, A /V) fi dudlu 1 <c/A««Bdu£lu3 = 244! 1 : quando bafeos A,vni- 
ca extentio tota dccrefcit. 

Dicofccundd, Aij»fidui 3 u i.4</At»6duiHu 3 3 : quando bafeos A 

duplex extenfio tota dccrefcit. 

Nota ex defcrlptionc dudus terti/, qux proponitur In parte 4. cap. i. lib. 1 . conflat 
quod pro dudlu tertio non admittamus baflm, qux fit linea, nifi omnes cius par- 
tes exiflant in eodem plano ; quod autem circularis lincx partes omtfes fint iiu 
eodem plano,maBifcflumcfl, adcoqucex hoc capite non excluditur i lineis,qu( 
pofsunt efse bafes in dudu 3;prxterea linea circularis potefl rooueri , atque dc- 
crcfcere,vt requiritur pro du&u tertio, ideoque cfl vna ex lineis ,qux ^fsunt 
cfsc bafes pro du<^u tertlo,& hoc dudu potefl producere, vel circulum, vel coni 
redi fupcrficicm : vbi notatu digna videtur differentia inter hxc diucrfa produ- 
da, qux lingula oriuntur dudu tertio, cxbafi, qux cfl circularis linea; hxc enim 
bafi$,quando dudu tertio producit circulum,ducitur in diflantiam bafeos a fuo 
centro, hoc cfl in bafeos radium , quz efl breuiffima omnium linearum poflibili- 
um in quas duci potefl dudu tertio 3 quando autem hxc eadem bafis producit 
fupcrficiem coni redi, ducitur in diflantiam bafeos ab aliquo fuo polo, uuepun- 
do axeos diucrfoa centro, qux dillantia aliter appellatur latus coni redi, cuius 
fuperHcies producitur ; hxc vero dillantia femper maior efl fcmidiamctro,& cg- 
teris paribus, tanto maior efl, quanto maior efl axis coni , cuius fupcrficies pro- 
ducitur . lam vero ex ipfo conceptu dudus terti/ xqualiter manifeflum cfl , cx 
bafi qux bt circularis linea, produci pofse, & circulum, & coni redi fuperficiem^: 
immoexhic prxnotatis vlterius coflat, quod duo cafus in quorum altero cx cir- 
. cu- 
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culari linea producitur circulus, in altero ver6 ex circulari linea producitur co^ 
ni rc£ti curua Superficies: non aliter inter fe differant, quam quod in priori cafu 
bafis illa qux eft circularis linea ducatur in breuiffimam lineam in quam duci 
potefidudu 3 :in altero vero cafu, ducatur in Uncam diucrfam a breuiffima.ia 
quam duci potefi. 

tqotandum etiam quod agendo hic de fuperficie coni qux dudlu 3 producitur ex 
bafi qux eft circularis linea , tantum nominauerimus coni redi Superficiem : ete- 
nim Logiftica inter produda ex dudu tertio , admittit quidem conum obliquum: 
Sed non Superficiem coni obliqui; ficuti inter produda cx dudu tertio admittit 
quidem pyramides obliquas, Sed non Superficies obliquarum pyramidum: vtro- 
bique eadem cauSa eft , nimirum, quia vna eademque altitudo eft, in quam totaJ 
bafis , & finguix cius partes intelliguntar alTurgcrc , quando bafis dudu tenio 
producit pyramidem,aut conum ; verum quando circumferentia bafeos produ- 
centis pyramidem obliquam, aut conum obliquum , producit Superficiem talis 
pyramidis,aut coni: diuerSx partes circuSerentix bafeos alTurgunt in diuerSas al- 
titudines; obliqui enim coni, Sc pyramidis vertex diuerfimode atque inxquali- 
terdiftat. Saltem ab aliquibus partibus circumSerentix bafeos ; hinc fit quod in- 
ter produda, qux cx dudu tertio oriuntur non admittatur Superficies obliqux 
pyramidis, aut coni obliqui ; Superficies tamen pyramidis obliqux confiat ex 
aggregato plurium triangulorum , qux fingula quidem cx dudu tertio produ- 
cuntur cx Suis bafibus , Sed ficut fingula ifia triangula non habent aliquam eam- 
dem altitudinem,fingulx triangulorum baies dudx in aliquam camdem altitudi- 
nem , non producunt illud triangulorum aggregatum , cx quo confiat obliqux 
pyramidis Superficies ; quare licet verum fit fingula triangula confiituentia obli- 
qux pyramidis Superficiem produci dudu tertio , tamen falfum eft totam obli- 
qux pyramidis Superficiem produci dudu tertio , in quantum non inucnitur vlla 
aliqua eadem altitudo in quam dudu tertio adurgendo producere pollit totamu 
Superficiem obliqux pyramidis. 

Pro demonfiratione propofiti theorematis diftinguo tres cafus diucrfos. Primus ca- 
fus eft, quando bafeos vnicam tantum extenfionem habentis, vnicaifta extenfio 
tota dccreScit . Secundus cafus eft , quando bafeos duas extenfiones habentis, 
vnica tantum extenfio decrefeit, ac tota dccreScit. Tertius cafus eft , quando ba- 
feos duas extenfiones habentis vtraque ifia extenfio tota dccreScit . Ex his tribus 
cafibus, priores duo pertinent ad primam aflertionem propofiti theorcmati$;ter- 
tius cafus Spedat ad {«undam adertionera. 

Conftmdio, pro primo cafu. Reda CD*»B dudu i (vcla producat parallelo- 
gratmnuro C DF E , cuius diametn fit C F, prxtcrea proportio dudus primi ad 

duduratcrtium,quxoftendendaeftxquaria si/r,fitz«i/X. 

Fig.ioi Dcmonftratio primi caius in prima hypothcfi.Confiderentur duo produda, nimi- 
rum C D »» B dudu I vel a : & C Dt E F iw B dudu 3 . Ex quatuor rationibus 
commemoratis in fecunda regula Logifticx. 

. I th CDdJCDfEB ci i dd a 

^ c h B dd B I dd t 

3 4 f I vel 3 I * I 4^ I 

^ 'th tdd yC a sd X 

Igitur per theor. 7. cap. a. ratio compofita eft iddiX: ergo per theor." a. confiat 
C D B dudu 1 vel a, hoc eft parallclogrammum CDFE4</CDfEF/»B 
dudu 3 : hoc eft triangulumC D F f F EC=: a 4</ aX :Sed cx hypothefi patet, 
parallclogrammum C D F E 4</ triangulum CDFfFEC=i4</i;crgoi4d 
I sr a4<SaX:led 1 1= i: ergo a = aX : ergo X':= i ; ergo a 4^ X = a : Sed 
per confttudionem a s^Xeft ratio dudus primi ad dudum 3 : ergo etiam a dd i 
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eft ratio dudus primi ad du^um tertium in primo cafu> quando baGs A cft redla 
linea tergo per corollarium theorema i. etiam 2 i cA ratio dudlus primi ad 
dudum tcnium in primo cafu quando bafis efUinea alterius fpeciei,quz potcll 
efle bafis in dudu tertio . Quod erat dcmonfirandum in primo cafu. 

Tametfi primus cafus hic fuificicnter demonftratus fit.non cantum quando bafis efi 
reda linea, verum etiam quando bafis efl linea alterius fpeciei qu; poteft cfio 
bafis in ^du tertio: tamen animi gratia placet hic primum cafum dcmonftrare, 
fuppofimquod bafis fit arcus circuli > quodque hxc bafis duda in radium, pro- 
ducat fedorem circuli i pro qua tamen demonftrationefuppono, A /»Bdudu i 
mJAmB dudu 4 r: a 4W I , vt demotiftratur in theor. 6 , fcd prorfus inde- 
pendenter ab hoc quarto theoremate : quare licitum e(l ^.theorenu hic afliimere 
licet non prxcedat , fcd fcquatur. 

Confirudio.Sedoris circuli Xi arcus fit A, radius fit B. \ 4 

Demonllratio. Ex conceptu dudus tertij confiat A ia B dudu 3 = fedori X : fcd 
ex concepta dudus 4 , etiam confiat B A dudu 4 = fedori X : ergo per t . 
theorema cap.a.confiat B ia A ductu 1 <idBi> Adudu 4 s B /m A ductu 1 a</A 
s«B ductu jtfed perthA>.£.B>» A ductu i 4</B/« Aductu 4 e= a 4^ 1 tergo B ia 
A ductu I , hoc efi A ia B dudu i 4</ A B dudu } ts» aJi . Quod erat de- 
monfirandum. 

Conftruaio pro fecundo cafu . Rectangulum C D E , hoc efi C D /« D E ductu i Fig. 1 1 . 
s bafi A.prattcrea rectangulum C DE/» B ductu i vela =: corpori K E* quod 
nccelfart^ erit parallelepipcdum : hoc vero parallelepipedum KE fcaum intfl- 
- ligatur plano tranfeunte per puncta CFG. 

Demonllratio . Per confiruaionem, reaangulum C D E /» B ductu i vel 3 =r pa- 
rallelepipedo K E II parallelogrammo C D F K /» O £ ductu 1 ( vtroque enim 
modo produci idem parallelepipedum K E, confiat ex ductuum intclligcntia^) 
fed quoniam per primum cafum confiat , parallclogrammum C D F K 4</ trian- 
» gulum C D F = a 4t/ 1 k vtrumque ductu primo ducendo in eamdem altitudi- 
. nem DE, per theor, i.& a. etiam CDFK/s DE ductu i atiC FD/« D E 
ductu t = a 44I t: ergo etiam rcctang.C D E/« B ductu i vel a triang.C D F 
ia DE ductu I c= a 4</ 1 ; atqui C F D /» D E ductu 1 s rectangulo C O £ /» 

B ductu 3 • quando vnica bafcosextenfiodecrefcit (vtroque enim modo produ- 
citur idem prifma.confiitucns alteram ex duabus partibus in quas per confiru- 
ctionemfeccumcfiparallcIepipcdum)ergaCDE/»Bductu 1 vel 34^ CDE 
ia B ductu %^2*di . lam vcr6 quod hic ofiendimus infecundo cafu verum ef- 
fc, quando bafis A efi rectanguluin, vniuerfaliter in fecundo cafu verum eOe, fa- 
tis patet ex corollario theorematis primi , adeoque confiatin fecundo cafu vni- 
uerfaliter verum efle , Qijod erat demonfirandum. • ' 

Confiructio pro tertio cafu.Bafis A = triangulo K H Ckx quo doctu primo produ- Fig.i a, 
ctum fit prifma triangulare, cuius altitudo CF aliter appelletur altitudo B: fint- 
que ductx rectx linex K F , H O , H F , atque recta H 1 ad rectos angulos occur- 
ratin puncto! rectxlinexKC. 

Demonllratio terti; cafus. Triangulum K H C/'» CFductu 3 s triangulo K F C 
ialH ducto 3 , producunt enim diuerfimodd eamdem numero pyramidem: at- 
qui triangulum KHC/» C F ductu 3 = triangulo OEF/«EHductu 3(quando- 
quidem triangulum K H C = triangulo O E F, & etiam recta C F = reax E H) 
prxterca triangulum KFC/» mductu 3 = triangulo K FO/« 1 H ductu 3tigi- 
tur triangulum KHC/»CF ductu 3 = triangulo KFO/»lHducni 3 11 trian- 
gulo OE F/» E H ductu 3 : fed fingula hxc tria producta ex ductu tertio funt 
pyramides, qux fimul adxquant prifma productum ex triangulo KHC/»CF 
ductu I ; igitur KHC/»CF dudu i s=3KHC/»CF ductu 3 tergo K HC/«' 
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CF ductu 1 H C >» C F ductu 3 = 3 . in tertio cafu quando bafis cft 

trianeulum '■ igitur pcr corollarium thcor. i . etiam conftat A 1» B ducn i 4^ A 
imB ductu 3 = 3 t in tertio calu.qualiJcunquc fitbalis A&alMtudo B.Quod 
erat dcmonl^andum. 

Theorema V. \ 

Qualefeunque fint quantitates A &B.‘ 



D 



Ico A »■» B duau I 4 dA in B dudlu 3 ampliato =: aX X f Z. 
Suppofito quod aX c= baC maiori A ; quodque aZ s: bafi minori. 



Fig. 14 



Nota pro dufiu tertio ampliato , bafis A , vel cft refta linea , vel circuli circumfe- 
rentia : vtroque cafu produdtum habet duas bafes: nimirum bafim maioreoL.. 
quae in hoc duian decrefeit, & per literam A indicatur in pratmiffa aflertione i ac 
prxterea bafim minorem , quae poft decrementum maioris bafeos A remanet, & 
per literam D intelligi debet. « , - 

ConftruSio pro primo cafu.Refia C E = bafi A, atque producum ex A in B duftu 
3 ampliato , fit figura C E K Qj praiterca reA* C Q & EK produOae concur- 
rant in P: atque refta P L fecet rrfiam C E in punAo L , vt C L = L E .atqut» 
occurrat reflas Q K in punflo M j denique dufla? fint reflas K 1 & Q G parallelus 
reflas P L, atque occurrentes reflat C E in punflis 1 & G. 

Demonftratio primi cafus . Quoniam per confiruflionem C L s= L E , atque inter 
fc parallelas funt, tam reflas C E & ^K, quam reflas QG & K I : per tertium ca- 
put huiuslibri confiat, reflas Q M, GL, MK, L I inter fciqualeseffe , &con- 
ftquenter C G s I E. Quoniam vero per hypoihefim, C £ <> B ductu 3 amplia- 

■ to= figuriCQK E 11 triangulo CGQJ parallcIogrammoGQK Ittrian- 

gulol KEllCG/aiBduc.3 srtGIr> Bduc.i r/f I E/» Bductu3 llaCG»» 
B duetu 3 s/ 1 ^ 1 ® dunu i ( quia C G s= 1 Edi C G /» B ductu i rt | G I 

Bduau tllCGf GI/»B ductu i IICI<»B ductu i : patet,Cl<> B djtc^ * 
ssCEm B ductu 3 ampliatotatqui C E «*B ductu i 1 /»B ductu ' ® 

■sadCl: ergo etiam C E »’» B ductu i ai/ C E in B ductu 3 ampliato = C E 4« 

- CI:fcdCE = A& Cl=sXt Z.vt patet ex.hypothefi : ergo A in B ductu t *d 

■ AinB ductu 3 ampliato == A fijLX f Z 11 *X 4.^ X f Z . Quod erat demon- 

'Cofircarpro fccundoca&CaiJ^do bafis cft linea circularis . ^o hoc cafu bafis 

' fit circularis linea diametrum CN:cx hac bafi dufla m rcflamGO 

duflu tertio ampliio producta fuperficies, fit illa pars fuperficici coni refli 

- C P N qux coorfnetar circularibus lineis Y & S 5 Sitque circularis lineas S dia- 
meter 6 L . Pneterca ducta fit recta C E asqualis ipfi Y , atque perpendicularis 
ad rprraiO^^^&fcctarE PoccurratinK,rcctaOK, parallela rectas CE. His 

Y 11 aX & praeterea D == SII »Z. 

Demon®**’® • conftruccionc & thcor. 4. cap. 3. conftat C E niO K = C P 4« 
O PliC N 41/ O L 11 Y 4</ S , Vt patet ex thcor. 5. cap.3. fed per conftructioncm 
Y ; ergoO K= S: igitur CE »» CP ductu 3, hoc cft triangulum E PC 
-3 C P ductu 3, hoc cft toti f jpcrficiei coni C P N , atque praiterca O K in 
jJlP ductu 3 . hoc cft trianguluroK O P = Si »0 P ductu 3 , lioccft totifuper- 

• '^iei conO P L : igitur triangu'um C P E, ablato triangulo K P O, hoc cft figura 
E K O C t= fuperficici coni C,P N , ablau fuperficic coni O P L : hoc eft fuper- 
ficiei 
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fidekoni contentat lineis circularibus Y & S, hoc eft produdo er Y i» C O du- 
ctu } ampliato ; ergo Yr« C O ductu i 4^ Y /* C O ductu j ampliato = Y/« 
C O ducto I ad figuram E K O C , hoc eft ad E C itt C O ductu 3 ampliato, vc 
patet ex conftructtone&intclligentia huius ductus: fed quia ex conftructiono 
conftat C E =a Y.patetCEr» COductu i =Y /'«C O ductu i:crgo etiam Y /* 
C O duc. I Y /« C O duc. 3 ampliato =; C E /« C O ductu i E rn C O 

ductu 3 ampliato : atqui per primum cafum conftat, C E /« C O ductu 1 C E 
im C O ductu 3 ampliato s= iX <1^ X f Z : ergo etiam Y /« C O ductu 14JY in 
CO ductu 3 ampliato,:= aXadXfZ.Quod eratdcmonftrandum. 

Theorema VI. 

Qualefcunque Hnc quantitates A &B. 



D Ico A Bductu I mJ A im B ductu 4 = 2 44^1. 

Nora. Producta quarto, bafis A neceflarib cft , vel recta linea, vel rccrangulun.. 
planum ; quarnobrem propofiti theorematis demonftratio duplicem admitti: ca- 
fum : primus eft, quando pro doctu quarto bafis A eftrecta linea: fecundus ca- 
fus eft» quando bafis A cftreaangulum planum, 

Conftructio pro primo cafu. Bafis A =: recta; X Z , & centro Z , radio X Z deferi- Fig. i j. 
ptus fit quiuis arcusX R C : praeterea centro C , radio C Z deferiptus fit alius 
arcus Z Q D, a»}ualis arcui X R C. 

Dcmonftratur primus cafus.Quando recta X Z ductu 4 producit fcctorem X R C Z: 
tunc punctam X terminus rectae X Z, tantum promouetur in altum, quanta cft 
longitudo arcus X R C, & recta XZ perucnit vfquc ad rectam Z C . Rurfus 
quando ha;c eadem linea X Z , fiuc C Z , ductu 4 producit Tectorem Z Q D C: 
punctum Z>termious rectae X Z, tantum promouetur in altum, quanta eft longitu- 
do arcus Z Q Difed per conftru<ftionem, arcus X K C := arcui Z Q.O.igitur qua- 
do recta X Z duc<4 luccelliu^ producit totam figuram RQj^tunc rcct(line« XZ 
(ineuli termini K 8 cZ alTurgunt ad altitudinem aequa lem arcui X R Ci igitur hoc 
calu per axioma octauum,tota recta X Z alTurgit ad altitudinem aequalem arcui X 
R C:ergo tota figura R Q, eft aequalis producto cx tota linea X Z alTurgentc in- 
altitudinem, aequalem arcufX R C: fed huic producto , etiam aequatur produ- 
ctum ex recta XZi quando ductu primo aiTurgir in altitudinem aequalem arcui 
X R C tigitur XZ X R C ductu 1 X Z m X R C ductu 4 er f X Z Z Q O 
ductU4 II iXZr/rXR C ductu 4; igitur XZ rnX RC ductu i tdXZimXKC 
ductu 4 r= 2 4,/ 1 : fed p:r hypothcfim, XZ =: A , & infuper X R C s B : ergo A 
M fi ductu i*d \imB ductu 4 =: i*dt , quando bafis A eft recta linca. Quod 
erat dcmonftrandum. 

Conftructio pro fecundo cafu. quando bafis A eft rcctangulum , pro quo bafis A Fig. i5. 
aequetur rectangulo E X Z I: decentro Z. radio X Z,dcfcriptus|fit quiuis arcus 
X R C , eodemque radio, fed centro C, deferiptus fit arcus Z Q D , aequalis ar- 
cui X R C. 

Dcmonftratur fecundus cafus.Quando rcctangulum EX Z ductu 4 producit partem 
cylindri recti infiftccem fectori X R C Z, tunc tota recta X E,hoceft vnus bafeos 
terminus, tantum promourtur in altum, quanta eft longitudo arcus X R C.Se ba- 
fis E XZ pcruenit in F C Z . Rurfus quando lixc eadem bafis B X Z , fiue F C Z 
ductu 4, producit partem cylindri recti infiftentcm fectori C Z Q O ; tunc recta 
^(T Sttmmdu$, E Z 1 
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3 4 LogifticsB vniuerfalis Lib. II. Cap.I V. 

1 1 , alter, fiue oppofitus bafcos terminus, tantum promouetur in altum , quanta - 
eft longitudo arcus Z QD bypothefjm , arcus X R C = arcui Z Q D< 

igitur quando balis A , hoc eft rectangulu n E X Z, ductu 4 fucccfliui producit 
cylindri recti partes infiftentes fcctoiibus XKCZ&CZQp, tunc baleos A, 
hM eft rcctanguli E X Z, oppofiti termini finguli alfurgunt ad altitudinem zqua* 
lem arcui X R C : igitur hoc cafu.pcr octauum axioma, tota bafis A , fiue rectan* 
culum E X Z , affurgk in altitudinem «qualem arcui X R Ci ergo productum., 
ex ductu quarto inliftens duobus lectoribus X KCZjdtCZ QD»cfi «qualo 
producto ex rcCtangulo E X Z aihirgcntc in altitudinem «qualem arcui X R C: 
fed huic producto, etiam xquitur productum ex ductu primo , quando balis A. 
fiue rectangulum E X Z.affurgit in altitudinem «qualem arcui X R C ; igitur A. 
fiue rectahgulumEXZ/uXRCductu i = a Ai»XRCdu«U 4 :igiturAwX 
R eductu 1 u^Ai»XRCductU4=:ia</iiade6que A/nBductu 
ductu , quando balis A eft rectangulum. vt fit in fecundo cafu.Quod 

erat demonftrandum. 

Pig. 17. Placet hic animi gratia aliter dcmonftrarc fecundum cafum. Pro qua dcraonftra* 

^ tionc i^uppono recti cylindri X .bafim elTc Ai huius bafeos radium, cfle E F; cif- 

cumferentiam,eflc iD } eiufdem cylindri axemelTcFGjlatus verd efle E H, deni- 
que rectangulum F H = B. 

Demonftratio . Cylindri X , balis A = E F »» 1 D ductu 4 II E F O ducto s . vt 
conftat ex ptimo cafu : Icd A r» E H ductu 1 = cylindro X : ergo cylinderX s 
EF EH ductu i llEF/aEHri» DllBi» Dductu i, vt conftatexcoH- 
Ilructione : fed etiam cylinder X = B<» ap ductu 4:ergoBr/i Dductu t sBr» 
aD, ductu 4 : ergo B «» D ductu 1 *» i = B »» D ductu 4 1* arergo per axioma 
to.cap.i. patet Bm D ductu 1 ductu 4 = a ai 1 . Quod erat demon- 

Arandum. 

• Theorema VII. 

Qualefcunque iint quantitates A &B. 

D ico A /vBdu£lu 1 aiA i/tBdudu4ampllato::aXa4iXf Z.fuppofito 
quod X fignificet radium maiorem, 5 C Z fignificet radium minorem, circula- 
rium linearum qule defetibuntur ab extremis punctis bafeos A in ductu quarto 
ampliato. 

Pig. tg. Conftructlo . Rect« L E oblique infiftat recta E K , atque ad rectam L E perpen- 
dicolaris fit recta L M . conftitueni axem circa quem tantum rotando circumfer- 
tur bafis EKquse ducitur ductu quarto ampliato t atque quartam partem circu- 
larium linearum hoc cafu deferiptaru i punctis E & K»rebr*fcntent arcus E C & 

X D I pr«terea recta E K reptJEfentet bafim A : & altitudo B fit quiuis arcus E R 
deferiptus i puncto E, fiue bafeos extremo quod magis diftat ab axe L M t atque 
recta K Mi fit perpendicularis ad axem L Mi quibus politis, A B tcct«E K: item 
B B arcui £ R •* item X = rect« L E s item Z b rect« M K. 

Demonftratio. Ex conceptu ductuum qui dicuntur ampliati , fatis conftat .quod 4 
arc.C E 1»E K ductu J ampliato = E Ri* 4 arcus C B ductu 4 aropliato,quan- 
doquidem eadem prorfusfuperficies fit vtriufquc productum i fed per cbeor>4. 
conftat 4. afc. E C f* E K ductu t »d 4 arc, E C w E K ductu ) ampliato b 4 
arC. E C 41/ 2 arc. E C f » arc. K D i igitur 4 arc. E C /> E K ductu i , hoc eft 
SKta4uc.EC ductu tai^EK /v 4 arc. B C ductu 4 ampliato b 4 arc , E C 

td i 
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arc.E Cf 2 arc.KD:fed quia per theor.j.cap.i. conflat , quod 4 are. E C 
arc. K D = E L dJM K , mcnifeflum efl , 4arc. ECdd 2 are. E C f 1 arc> 
K D =iE Lad £ L t KM : ergo KE im 4arc.EC dudlu idJKE in 4arc. 
EC dudlu 4 ampliato =: lE L <t</ELf KM; fcd quoniam per coroTlariunu. 
theorematis i.conAat, KE/«4arc. ECduc. 1 44/K EMarc.ERduc. i sKE 
/> 4 arc. E C duc. 4 ampliaro dJKE in arc. E K duc.4. ampliato : etiam per* 
mutando manifcllum e(l , K E m 4atc. E C duc. i 41/ K E 4 arc. E Cduc. 4 
ampliato =:KEin arc. £ R duc. i dJK E in arc. E R duc. 4 ampliato : igitur 
K E in arc. ER duc. 1 4</KE«o arc. ER duc. 4 ampliatos lELdJEL f KM 
1 1 2 X 4</ X t Z, vt patet ex hypothcfi : fcd etiam per hypothefim.K E = A,& prae- 
terea arcus E R s B : igitur AinB duc. iddA in £ duc. 4 ampliato s%XddX 
f Z . Quod eratdcmonftrandum. 

Lemma I. 



Qaalefcunque Hnt bafes A & B , atque altitudines C & D : ita ta- 
men vt AadBf=^CadD: quodque AinCdu^uG4</A 
in C dutf^ I e= X 4 ^ Z : & pneterea etiam B in D du- 
di^HadB in O dutSlu i ^'X.adZ: quicunque 
fint dudlus Hgnificati per literas G & H> H- 
ue inter fe diuerH» aut non diuerfi fint. 



Ico A in C duAu GddBinD dufiu H s Aa ii Bai 
Demonftratio . Confiderando afTcrtx zqnationis,quatoor rationes commemoratas 
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XddX 
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Z ddxj 


Iddl 





dd B 
dd B 

dd I 
dd I 



^uui pet (iicur* 7. cap. z.r^ciu cumpoura cru nz ma ui ; ergu per uicuu z>uuiu& 

capitis ,AinC du^u G dd B in O dudu H s Aa 4</ Ba . Qjpd erat demon* 
(Irandum. 



Animi gratia, hoc lemma propofuimust& dcmonflrauimus fub maiori vniuerfalita- 
te quam alTumatur hoc capite , pro quo fufficic conAarc , quod circulus quouis 
radio A dcfcriptusisd circulum quouis radio Bdeferiptum s As 44Ba «quod 
manifcAumeftcxvniucrfaliori propolito lemmate . Etenim circumfercntiaaL. 
prioris circuli appellando C , & poAerioris circuli circumferentiam appellando 
D, pcrtheor.5.cap.j. coiiAat, A ddBsCddDtptxteta vterque iflc circu* 
Ius produciturdu^u 4<qui ad duAum primum habet proportionem quam 1 4V s> 
vt conflat ex 6. theoremate : adeoque per demonllratum lemma 1 circulus radio 
A dcfcriptus.ad circulum radio B deferiptum = As 4i Ba. 



Liitr Stenndns. 
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3 6 Logifticaj vniuerfalis Lib. II. Cap.I V'. 
Lemma II. 

Angulos C L E reftus fir , atque ex pun<fto E dudhe fint tres te&x 
linea: inter fc atquales : harum prima E F, fit parallela re6te 
L Cfecunda E K,fit inclinata ad redlam L Gfed cum illa 
non concurrat : tertia E H, habeat terminum H com* 
munem cum rcAa L C ; denique du£be fint reda: 

F C fic K M perpendiculares ad redam L C . 

D ico primo . E F circumducam circa axem L C aJK E circumduCam circa.. 
axcmLC = 2LE«/LEf MK. 

Dico fecundo . E F circumduCam circa axem L C 4./E H circorodudam circa., 
axem L C = aL E 4</L E. 

Dico terti6 . E K circumdudan) circa axem L C «i/E H circumduCam circa axem 
LCcLEf MK«/LE. 

ConftruCio. Sit arcus E R quarta pars circularis lineas quas deferibitur i punCo E, 
quando aliqua ex nominatis lineis circumducitur circa axem L C. 

DemonRratio primas alTertionis . Ex intelligcntiaduCus primi patet .eamdem efle 
fuperficiem quam producunt, tum 4 arcus E R /» E F duCu primo , tum E F cir- 
cumduCa circa axem L C: igitur E F circumduCa =: 4 arc, E K m E F duc. 1 11 
EF /«4arc.ERduc. lifed ex conceptu d udus quarti ampliati & propofita.. 
hj^otheii, etiam condat, E K circumduCam s E K /V« 4 arc. E R d uc. 4 ampliato, 
quia vtroque modo producitur eadem prorfus fuperficies : igitur F E circumdu- 
^ ad EK circumduCam s E F i» 4 arc. E R duc. i adEKin 4 arcus E R II 
iLExdLEfMKiVt condat ex theoremate 7, & hypothcli . Quod erat dc< 
mondrandum pro prima alTertione. * 

Demondratio fecundas alTertionis . Ex hypothefi,& conceptibus du£ius primi & 
tertij, manifedurned, eamdem fuperticiem produci , tum ex 4 arc. E R E F 
duc. t,atque ex E F circumducta: tumex4arc.E R E H duc. j, atque ex E H 
circumducat igitur E FcircumduCta adEH circumducam = 4arc.E R iit E F 
duc. t ad ^ arcus E R <« E H duc. 3 II 4 arc. E R /« E F duc. 3 : fcd per theor. 
d. etiam 4 arc. E R ««E F duc. 1 <td 4arc.E R ia EFduc. 3 == 3 1 il 2LE 4./ 

LEtergo FEcirCumduCa a^fEHcircumduCams aL E 4^L E . Qi^od cratde- 
mondrauduoi pro fecunda adertionc. 

Demondratio tertix alTertionis .Per primam alTertionem E F circumduCa adEK 
< circumduCam siLEadLEtMK: ergo inuertendo £ K circumducta adEF 
circumductam = L E f M K E: fcd per fecundam alTertionem, E F circum- 

duaa 4 <^ £ H circumductam = aL E 44IL £ : ergo ex xquo, E K circumducra ad 
£ H circumductam sLEfMR 44 lLE. Quod erat demondrandum pro tertia^ 
alTertione. 



Lem* 
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Theoremata elementaria de dudtibus. 37 
Lemma III. 

Cemro Y, diametro E F, defcriptxcircularis linea* pars aliqua non 
maior medietace,fit arcus D P,qui diuifus Hc in quoclibet partes Fig. lo. 
inter fe squales , exempli gratia DB|BG,CQ,QP: atque 
ex illorum arcuum terminis diuerils^ pundlis E & P, du- 
Hnt xe6\x perpendiculares ad diametrum E P , ni- 
mirum lines D L , B I > C H > Q F : Htque du£b 
re£la E Q. 

pIcoDLf iBItiCHf iQF/»PQ=sLPwEQ. 

ConftruAio . Rcifix O L , B I > C H , QFproduAx iterum occurrant circumferen- 
tix diametro EPdcfcriptz,inpundisM>N, 0 |R:&du^z rcctxMB.NC» 

O Q fcccnt diametrum E P in punctis K, S, G. 

DcmonRracio . Ex theoremate 4. cap.3. conftat inter fe fimilia efic»fingula trian- 
gula QF F, QFG, O HG,CHS,NIS,BlKt M LK,quia fingulorum^ 
vnus angulus per hypotheiim rectus eft,& prztereaex reliquis duobus angulis 
vnus habet verticem in circumferentia, atque hi flnguli infiltunt arcubus squa- 
libus , adcbque perthcor.7.cap.j. inter fexquantur tigitur QF F P = Qe 
^FGllOH<^HGIlCH«</HSllNI xifl S llB I IK ilML LK. 
ergo per theor. 1. cap.a, omnes antecedentes fimul ad omndS con:cqucntcsfi-‘ 
muIs:QFi«fFP:atqui omnes antecedentes limuIsMLtB ItNlfCHf 
OHtQFfQFIlDLf aBIf aCHf aQF,quandoquidcm ML = O L, & 
etiam N 1 s B I • & prztcrca O H = C H : omnes ver6 confequentes fimul =: 

L P, vt patet ex hypothefi & confiructione : igitur D L f xBIf aCHt xQ.Fa</ 

L P = E Q 4-/P Q: ergo D L f aB I f iCH f aQF wP Q sa L P i* EQ.Qjlo<l 
eratdemonfirandum. ' 



Lemma IV, 

Suppofita hypothefi terti) leramaus, quodque E C^adX, 

cs X P L. Rg, jo. 

D ico circulum radio X deferiptum r= fuperficiei produets cxPQfQCfCB 
tBDcircumJuctiscircaaxemEP. * 

Pro conftructione fuppono fequentes squationes. 

PQjt</G=:G4-/QF. 

Qi:44^K = K4</QFtCH. 

CBai/S rsSa^fCHf BI. 

BD4^M = Ma</BlfDL. 

Nota. Lines qus vnica litera indicantur, non reprzfentantur i figura qus citaiun 
quod ver6 esdem iftz litcrs in figura denotent punctum aliquod , caufare non 

poteft 
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poceftcquiuocacionem: quandoquidem cxcircumftamiis Tatis conftct vcrunu. 
fignificent punctum, vcl lineam . Quando vero talivnica litera lineam fignifi- 
cante, indicatur circulus : intelligcndus eft circulus habens radium xqualcm li- 
neae Ggnificatz per talem vnicam literam. 

Demonl&atio . Quoniam per hypothelim E Q «/X X ai F L : per i o. axioma^, 
etiam E Q «>i P L s= Xi ; Gmilitcr ex conftructione,& i o. axiomate condat, P Q 
^ Q F s Gs : item QC »« QF f C H s= Ka: item CB/»CHfBI=: Sa:item 
BD*MBIfDL=:Ma: atqui per lemma 3 . condat P L «« E Q = F QJ» 1 QJF 
tiCHtiBItDLllPQi»QJ MtPQ.»»QFfCH « tPQ*»CHtBI 
€t f PqVjsBI fDLtergo Xa s:Ga fKa f Sa f Ma: ergo per i. lemnta,cir> 
culus X sz circulo G t circulo K f circulo S t circulo M : fcd ex condruceione^» 
& lemnute fecundo fatis condat, circulum G = F Qcircumductz : item circu- 
lum Ks=Q<3circumdu&z : item circulum Sa=CBcircumductz: item circu- 
luro M = B D circumductz; igitur circulus X s= PQ tQCfCBtBD circum- 
ductis. Qtmd cratdcmonlUandum. 

Lemma V. 

Se^ori D A P inferipta fit figura zquilacera , cuius primum latus 
Fi*, iil fit P Q » vltlmum D B : eidemque feflori circumlcripta fit figu- 

ra zquilatera , inferiptz figurx fimilis, cuius primum latus 
F M fit parallelum lateri P Q^vltimum G G fit parallelum 
lateri D B ; praeterea in re^a F A produdla , notata fint pun£la 
N &E,ita vt AN e=AFy& etiam AE s=AP :fincque du- 
dbe rectz N M & E Q; denique litera X fignificet omnia late- 
ra inferipta, quorum primum eft Q P, vlt/mum D B : atque li- 
tera Z fignificet omnia latera circumicripta, quorum primunu 
eft F M, vlumum C G. 

D ico priroft, reaam N M =: reaz E P. 

Dico fecundd, XtJZsE Qjui E P. 

Condructio .Recta PK perpendicularis ad rectam BP, occurrat in puncto K 
rectz EQproductz : &recta A S perpendicularis ad P occurrat in R arcui 
QP. 

Demondratioprimz aflertionis. Ex capite tertio & hypotheli vel condructione^, 
Tatis manifedum ed fimilia eOc triangula E P K & EQ,F s adebquc angulunu. 
QKPsangulo SPAtfed anguAisPQIf= angulo AS P.finguli enim recti 
fune :ergo per theor.4.cap.3.trianguIa A S P&PQKfunt inter fe Gmiiia:ergo 
PQ^<f PKt= A AFUARa^AF llQPxff MF ; patet enim triangula- 
ASP, ARFjPQKeffc inter fe fimilia 1 ergo QPtf</P/C = QPa<fMF: ergo 
FK:=MF:fed quoniam etiam fimilia funt triangula E P K & N M F , condat 
PK4<fMF*=EP 4 ulS M : igitur N M ss E P . Quod erat deraondrandum. 
Demondratio fccundz aflertionis .Quoniam per hypothe(im,X fignificat laterum 
Q P aliquem numerum K : & prztcrea Z figoiUcat laterum M F eumdem nurac-* 
rumK:patet,QPf*K=:Xi&prztereaMF f«K=:Z:fed per tbeor.4.cap.2. 
t. ' . ■ " ■■ con- 
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eonftac , QP/» K M F/> K = Q P 4^ M F: ergo etiam X4</Z = QP4</MF 
11 E QjJ N M : fcd per primam affertioncm M M ss E P: ergo X 4t/ Z s E Qat/ 

£ P.Quod erat demoaftrandum. 

Lemma VI. 

Centro A, diametro E F defcriptas Ht arcas D F » non maior dimi- 
dia circumferentia circuli : atque ex puncto D, perpendicu* Fig. 3 u 

laris ad diametrum E F • ilU occurrat in puncto L : de- 
nique E F c Y L F. 

D ico arcum D P circumductum circa axem E P b circulo deferipto radio Y. 

Conftru&io. Suppoilta hypothefi lemmatis prccedentis/eCtori O A P infcriptarJSe 
circumferiptx figurx timiles, tales fint, vc vcrificentur hic annocatz hypotnefes, 
quod poflibile e^e, fatis manifeftum cft. 

i.LP4<rY = Y4rfE P. 5.EP4i/YtR=YtR4</C. 

3. L P 4iT S = S «fE Q. E Q (it maior quam G. 

3. Ep4dT=:T4^HF. 7. C fit maior quam H F. 

4. Lp4iYwR=:Y— R«/G. ‘ §. R fit qualibet data linea.' 

Kota hic quod ante demonfiracionem lemmatis 4. notatur. 

DetaonAratio . Per 4, hypoth.L P4dY — R = Y — Ra^f G.& przterea per a.by. 
poth. L P 44fS =: S ddE Qi fcd per 6 . hypoth, E Q c A maior quam linea G: erw 
go linea S,eA maior quam linea Y — R : ergo circulus $• eA maior circulo Y ~ 

Rtfed per lemma 4. circulus S b X circumdu^ : ergo X circumducta, eft 
maior circulo Y — R: atqui arcus DP circumdu^s , eA maior quam X cir- 
cumducat ergo arcus D PcircuraduCus.eA maior circulo Y — K. 

Rurfus, per 7. hypoth. linea CeA maior quamH F tergo ex ; &5 hypotfaefi,pa* 
tet quod linea Yf Ri fit maior quam linea T tergo circulus YfR. c(l maior cir- 
culo Ttied quoniam per 3. hypoth. E PaifT =:T4iHF,&per j.Ummacon- 
Aat,EPB N M.patet etiam N M cT 4<fHF,adc6que per 4. lemma circu. 

. Ius T B ZcircumduCz: ergo circulus YfK.cA maior quamZ circumduCa.* 
fedZcircumduCa,cA maior aicuDP circumdtiCo : ergo circulus Yf R, cA 
maior arcuD FcircumduCo. 

Quoniam igitur hic primo loco demonAraium eA. arcum D P circumduCum,ciro 
maiorem quolibet circulo Y — R, qui fit minor circulo Y t & prxtcrca fecundo 
loco demonAratum cA. arcum D P circumduCum,circ minorem quolibet circu- 
lo Y f R , qui fit maior circulo Y| manifcAum cA arcum D P circumduCum,ne- 
que maiorem , neque minorem efie circulo Y tadedque arcum DPcircumdiH 
AufflB circulo Y.QModfratdea^Arandum. ^ 
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Lemma VII. 

• ♦ 

Dimidia circuli circumferentia F K Q , diuifa Hc in duas partes in< 
cer fe arquales a pufn6lo K ; przterea in hac femicirculi circum- 
ferentia, notatum (it quoduispundlumD, ex quo du6ta re£b 
perpendicularis ad diametrum P Qnii occurrat in G , denique 
arcus KR (it quarta pars circularis linez quam defcribitpun- 
fbu Kiquando femicirculus PQK ctrc&uoluitur circa axem FQ. 

Ico 4 arcus K R i» GP duftu i s= ire. P D m 4 arc. K R dudu y. 

DctnonRracio. Aflumptarcdla linea M,ica vtP P: atque intr> 

gra circuli circumierentia habens radium M , appelletur L . Couliderando prp> 
portionem quam habet. 

M L du6tu 4 aV4arc. K R G P duAu I . 

Quatuor rationes commemoratae rn fecunda regula Logillicx erunt. 

" V* 
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1 ad I 



M 4 </GP 
M «rfQP; 

1 ad I 
S «d 1 ' 

Igitur per cipitij i l theor. 7. ratid compoltra eit M M ad G P 1» Q P : fcd quo- 
niam per hypothcfim P Q ad M M ad G P : per axioma 1 0 condat , M t* M — 
OPa>PQ; igitur etiam M/» L duAu 4C=4arc.K R/»G P duftu 1 j atqui per 
4 lemma, conftat M iit L duftu 4 ea arc.P D 4 arc. K R duftu 5 ; ergo etiam 4 
i. *rc.K R M G P duc. 1 = atc.P D »» 4 arc.K R duftu j.Quod erat dem6ftrandQ. 

Theorema VIIL 

Qualefeunque dnt quantitates A & B. 

D ico primo AaaiBdufta i udAroB duftuy issEadFUtG ad H quando 
baiis A e& linea. 

Dico fecundo A duftu 1 adA/«Bduftu y — jEadaFll jG ad H quando ba- 

fis A cR fuperficies. 

Nota llteras A, B, E, P, G, M pro hoc theoremate incelligendas elTe , quando foli^ 
tari^ poiltae inueniuntur vt ^ 

A s bad qua: ducitur duftu quinto i fine haec bafis fit arcusifiue fit feftor circuli, 
fi SE altitudini iti quam bafit duciturduftu quinto. 

■ ■ ■ ■ E ss 
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Theoremata dementaria de dudiibui 41 

E = arcui qui eft bafis, vel qui terminat baBm quando baiis eft fe^or circuli. 

F := parti axeos, circa quem baiis circumuoluicur du&u quinto, & refpondet arcui 
E : iiue intercipitur inter duas parallelas perterminosarcusE tranicuoces, atque 
perpendiculares ad axem. , 

G = fedori terminato ab arcu E. . - i.:- t • 

H = re£tangulo quod oritur dudu primo, ex radio arcus E, duAo ia F. 

ConftrnAio.Seoucirculi centro N dcfcripti,circumierentia fit P K Qi.fintque arcus 
F K & K Qjnter fc aequales: atque in arcu P K Q notata fint duo punita D & H, Fig.a a. 
fic vt arcus P D fit maior arcu P H : reda: linea: D G & H I pcrpcndicularitcr 
occurrant axi P Q in pundis G & I : fitque arcusK R , quarta pars circularis li- 
neae quam deicribit pundum K, quando iemicirculus FQK circumuolttftw: cir- 
caaxem PQi, 

Pro prima parte primx afiertionis didinguo duos cafus quos poted admittere . Fri* 
muscafus eft quando arcus qui cil bafis habetaliqucm termii)uiD commimci^ 
cum axe PQ. Secundus cafus eft quando arcus qui eft bafis non habet aEqncm 
terminum communem cum axe PQ. > 

Demonftratio primx partis primx aflcrtionis.incafu in quo bafis AtsarcuiP D: 

Pro hac demonftratione aftumo rationem E 4JX, vt fignificet ratiocem dudus 1. 
addudum 5 .Inprimocafupcr 5 . 1 emma - ^ 

4arc. KRiVtGPdudu I =:arc.PD(«4arC. KRdudu5. . 

Confiderando hanc aequationem , quatuor rationes commemotatx in (ccun 4 a re- 
gula Logifticx, erunt. ' ' i ' , 

i \fh 4arc.KR/(<f arc. PD »3 4 are. KR 4 arc. KR i *d t ; 

1 ch GP ttd^zic.KR GP dJ uc.VDcA F dd E. 

3 4TI I dd I Ii ,dd I i ;t .1 arf 1 I , . 

4 e* E dd X B dd ' X Bdd X, . ' 

Igitur per theor. 7, cap.a . ratio compofita eft F E 4^ X i» Ei fed ex ai^ua^oneJ 

qnam confideramus, patet hanc rationem compofitam, eife rationem xqualitatis; 
igitur F E s= X M E : adebque F e= X : igitur E F =: E ad X : fed per, hy po- 
thefim& conftrudioncm,AMBdudu i dd Ai» Bdudu 5 = E ddX: ergo etiam 
AixBdudu I ad A /«Bdudu 5 = E4dF,vt erat demonftrandum imprimo 
cafu primx alTcnionis, quando bafis eft arcus P D habens aliquem terminum P 
communem cum axe P Q^, , 

Demonftratio primx partis primx affertionis in fecundo cafu quando bafis eft ar- 
cus bi D, non habens vllum terminum communem cum axe P Q^Per primuuL.. 
cafuroconftat, arcum PD/«4arc.KR dudu ladarc.PD /« 4 arc. K R dudu- 
5r=arc.PDadGP,& prxterca arc. P H /« 4 arc. K R dudu i «d arc. P H i» 4 
arc. K R ductu ; s= arc. P H «d 1 p : igitur per theor.a.cap. a. etiam arc. P D /« 
4arc.KRductuie/— arc. PH /• 4arc.KRdudu ladarc. PD/«4arc, KR 
dudu5« — arc. PH/«4 arc. KR dudu 5 =rarc.P D — arc.P HadG P — IP 
11 arc. D H ad G I : fed arc. P D /« 4 arc. K R ductu i tt — arc. P H /« 4 arc.K R 
dudu I =: arc. D H /» 4 arc. K R d udu t ; & prxterea arc. P D /« 4 arc. K R 
ductu 5 rr — arc. P H /« 4 arc. K R ductu 5 s arc. D H /» 4 arc. K R duau 5: 
igitur arc. O H /« 4 arc. K R ductu 1 ad arc. D H /« 4 arc. K R ductu y = arc. 

D H adG 1 11 E «dF , vtconftat ex hypothcfi . Quod erat demonftrandum in., 
fecundo cafu primx aflertionis.quando bafis qux eft arcus, non habet. vllum ter- 
minum communem cum axe P Q. 

Qijoniam manifeftum eft . arcum , qui eft bafis, neceifarib vel habere aliquem ter-^ 
minum cum axe communem , vel non habere aliquem terminum cum axo 
Ltter Secundus, F com- 

I 
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42 LogiftioB vniuerfalis Lib. II. Cap.V. - ' 

communem : ex duabus propofitis demonftrattonibut confiat veritas primr 
partis priour aflcttionis in cjuolibec cafu. 

Demoofiratio fecQdx parcit primx a(rertioni$,qux aflerit £ s aG mJH. Quo- 
niam ex theor. 6 . confiat N K in arc. H D ductu 4 N K /« arc. H D ductu i 
s I d//i: Sc exhypochcii, 2 e ductus quarti intelligentia confiat, N K #>arc.H IX 
duc.4.= feccori H N D: pacet N K /« arc.H D s: duobus fectoribus H N D: ergo 
TiS’ *>• fingula ducendo in rectam G I , etiam G I /»NKmHD = G 1 /j« aH N D: igi- 

tur per axioma 1 0. conftat>H D aW G I caH N D 44/ G I m N K : fed per hypo- 
' thenm,E e= H D« item F =: G 1 « item aG c= aH N D, item H = G 1 N K: ergo 

etiam E a^/F cr aG H . Quod erat dcmonftrandum. 

Demonftracio primx partis /ecundxaflercionis . in qua aflcriturAixB ductu i *d 
AraBducru jsjE ai/aFi quando bafisefifuperficics . Pro demonlirationcy. 
cbmoditatis gratia, fuppono Iiteram P iignificare K N /aarc.DH duc.4;& prx- 
terea Iiteram Qiignincare arc.D H in 4arc. K R duc.5 : atque retineo prius pto- 
pofitamcooftructionem . Ek ductuum conceptibus confiat, idem omnino corpus 
efle quod producitur tum ex Qm K N ductu 3, tum etiam ex P in 4 arc.K R du- 
ctu 5; quare confiat. 

P««4arc. KR ductu 5 cQ/x K N ductu j. 

ConCderando hanc xquationem, atque fupponendo quod hactenus incognita ra- 
tio duaus primi ad duaum j =Xa4iZ: cx quatuoc rationibus commemoratis 
in fecunda regula Logifitex. 

KN 4 d KN 
arc.OH dd arc.DH 

t dd I. / 

arc.HD dd GI 

4 arc.KR dd 4 ire. Kfi 

1 dd X 

3 dd X 





: tf 


.luo-ii _ 1 


KN dd arc. DH 




s 


ck 


. P dd oJa 


arc.DH ad 4arc, KR 


"3 






I f 




I 'dd a 












arc.HD ad GI 




a 


ek 


4 are. KR dd KN 




4ard.KK ad KN 




3 


th 


t dd X 




Z ad' X 




4 




3 ■ ■■ dd f 




3 «d t 





t dd t ' ■ ■- 

t dd I ■■■ I ■ V 

t dd I , • 

arc.HDa^GI - . 

t dd I 

Z ad X 

' 3 ad a 

gitn^^r a. capitis theor. 7. ratio compoiita,erit 3H D in Z ad aG I in X : atqui ex 
ftiq^Cione qnx confideratur, & theor. a.conftar, hanc compofitam 1 ationcm.efie 
, ^ rancinem xqualitacistcrgojHr* Z r=aGI/»X: ergo per axioma 10. 3H Dad 

aG 1 rcXadZtfed vc fupponebacur X adZ s A /« B ducto iddAinB ductu 5: 
ergo Ar»B ductu 1 adA/a Bdnctu5 DadxGIll jEadaF , vt confiat 
ex nypochefi , Quod erat demonfirandum. 
d Nota. Exhypothefi,& theoremate fecundo, confiat quod ratio P ad Q^fit com- 
pofita ex quatuor rationibus, quarum prima cfi , K N ad arc. DH i fecunda cfi 
arc. D H ad 4 arc. K R ; tertia cfi, 1 ad x, vt confiat cx theor. diquarta cfi,arcus 
H DadGI, vt confiat ex prima parte huius theorematis: quare iuxta notam^ 
quartam fecundx reguix Logifitex. pro ratione P ad Q, qux in prima rationum 
(erie inuenitur,bcncTubfiituunn]r, quatuor rationes cbponentes ratione PadQ^ 
Demon firatiofccundx partis fccundxallcrtionis, qux afferitjE ad iF = jG ad H. 

' Ex ductu 4 & conftructionc confiat, j O N H = 3 D N /« arc. O H ductu 4: igi- 
rur iingula ad D N <• G I habent eamdem rationcmtcx his duabus inter fe xqua- 
hbus rationibus poficrior cfi. 3 D 
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Theoremata elementaria de dqiSlribus. 43. 

3D /« arc. D H ductu 4 4iD G Iduccu i. 

Conflderando hanc rationem, iHamcooponentestquatuorruiones commemoratz 
in fecunda reguix Logifticz, erunt 
I th }DN4</DN 3 *d i 
a th arc.DH^^GL , arc.DHat/GI ' » • 

3 4(6 I dd 2 ' I dd 2 

4 4fi “ I dd t 1 i ' dd i- • ■ t vJf...'! 

Igitur per fecundi cap. (hcot. 7. ratiocoKipoiita.erlt sDHad aGIll 3E ddtle , vt 

patetexh)rpothefiiergo3DN/«arc.DHductU444iDN«>i'GIductu i s=3E 
dd aFdied prius hic etiam oftendimus.3D Ni« arc.D H duc.4 4^ O N >> G I du- 
ctu I = 3DNF4dDNMGlil3DNF4i^KNi«GIU3G4i/H >vt patet C|( 
hypothefi: igitur 3E 4<fsFc;3G4</H.Q!]od erat dcmonilrandum. ; ‘ J 

Scholium. v.. 

. ■ i { f. 

T Ota Logifticx noftr; dementaris dodhina de duAibus Geometricis atque no- 
minatis, confidit in paucis theorematis hoc capite dcmonibatis,& terminorQ 
intelligentia > quam requirunt atque fupponunt iftx dcmonfttacioocai pro hac 
terminorum intelligentia confulendus ed index iJireuior enim atque pro praxi 
etiam requifita terminorum expofitio , magna ex parte continetur libro primo^ 
illa ver6 qux paucis fufficienter proponi non poterat , Sc tamen requiritur pro 
Logidica (peculathia, continetur libro tertio . Ab his diuerfa nonnulla atque non 
indigna confideratione, fpedantia ad demondrattones hoc capite propoutas>vi- 
deri polTunt in loco citato ab indice ad vocem demondratio. 

Theoremata dabilita in poder ioribus tribus ciphibus pnecedentibos , de propor- 
tionibus, de angulis, dedudibus: illa funt, in quibus confidunt L^ifiicxnpdrx 
' fpeculatiux dementares veritates indigentes demondratione: etenim inter ele- 
menta fpcculatiux Logidicx nodrx, non numeramus problemata aut praxes, 
aut pro his requifitas demondrationes: fed problematum& praxium auc folu- 
tiones aut demondrationes, annumeramus dudibus quiexfpeculatiuis elemen- 
tis producutunhuiufmodi tamen problemataaut praxes a nobisdidinguuncur in 
dementares, atque conditnentes Logidicx praOicx elementa ,&> non demen- 
ures i problemata Sc praxes elememares Logidicx praAicx elementa conditu- 
cntesdunt, qux cbntinentur libro primo, in quo egimus de nodra:Logidica pra- 
dUca . Ex his praxibus aliqux fatis manifedx ex terminorum intelligentia>nulla^ 
indigem demondratione : alix tamen indigent demondratione, vt admitti de- 
beant infallibiles atque fufficienter fubfidentes : requifita vt tales admitti debe- 
ant finguix praxes qux libro primo concinentur, proponimus, aliquot capitibus 
fubfcquentibusi vt in hoc libro dabilita elementa fpeculatiux nodrx -Logidicx, 
immediati fuccedanc requifita ad firmam fubfidentiam elementorum praAicx 
nodrx Logidicx . Quoniam ver6 inter praAica eius elementa , primaconfidunt 
ininuentioneproduilorum qux oriuntur ex Logidicis operationibus, interquas 
operationes prxcedunt illx quxdocentinuenire produdum vel additionis vel 
fubtrailionis, hoc ed duarum quantitatum aggregatum vel diderentiam : de his 
agimus in capite proxime fubfequente : i quo-pergirous ad requifita pro praxi- 
bus docentibus inuenire produda, aut ex regula aurea, auc ex eius coropendijs 
qux aliter appellantur multiplicatio Sediuifio, atque condituunc poderiores 
duas operationes Logidicas : & ita paulatim procedimus ad requifita pro fpe- 
culatiua fubfidentia reliquarum praxium, conllicucntium elementa pra^ica no- 
drx Lt^idicx: quxque in ordine ad praxim fufficienter declaratx funt inlibro 
primo , in quo tamen libro, nihil diximus de fpeculatiua praxium fubfidentia. 
Liber Secundus. F 2 CA- 
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C A P V T V. 

l » 

De additione & fubtraftione : atque ex his duabus operatio- 
nibus produ&is quantitatibus, qux aliter appellantur 
quantitatum aggregata vel difFerentiac. 

E X quaruor openeionibot quarum pnuea iradiditnusfupcriuscap.a. lib. i. 
dux ametiores, camrifque faciliores,funt Ulx, quarum altera dicitur additio, 
altera fubtraAio: prior docet inuenire duarum datarum quantitatum aggrega- 
tum, altera docet inucnire duarum datarum quantitatum difTerentiam . Diucrli- 
tas quantitatum » vel qux dantur pro operatione > vel qux per operationem in- 
ueniendx funr, notabilem canfare poteft diuerfitatem inter has operationes: 
idedque ciutum caput diuidimus in ^o dkicrfas partes, atque in lingulis tradi- 
ta quantitatum additio &lubtra Aio, diuetfaell, ab additione & fubtradiono 
qux traditur in reliquis partibus. 

Inter has quamitatum additiones 8t TubcraAiones reales , nulla quidem inucnitur 
qux fatb immediati maniicfta non fit, vel ex intelligenua terminorum quibus 
vtliur Logifticanollra , vel ex prius liic demonftratis eius elementis > vt tamen^ 
clarius condet hoc veri£mume(fe, non parum prodefle pofTunt rubrcquentcs 
notx. 

Nota prim6 . Additio qnantitatum A 3c B, eft inuentio quantitatis C, qux cft ag- 
gregatum quantitatum A & B . SubtraAio quantitatis A ex quantitate C , eft in- 
uentio quantitatis B, qux cft diftercDtia quantitatum A & C • Licet hoc vniuer- 
faliter, ac femper verum fit: quoniam tamen datx quontitatcs,quarum aggrega- 
tum vel differentia inucniri debet, fubinde confiderantur vt tales quantitates 
funt, fubinde verd confiderantur quoad valorem quem habent : etiam aggrega- 
tum vcl differentia non femper eodem modo intclligi debet : fed aliquando eft 
aggregatum vel differentia quantitatum qux dantur pro additione vcl fubtra- 
Aione-. aliquando cft aggregatum, vcl differentia valorum quem habent illx 
quantitates! atque ex circumftantijs in quibus de additione vcl fubtraAiono 
agitur,colIigi debetquomodo confiderentur datx quantitates. 

Nota fecundd . QiKmadmodum duAus Geometricos , pro fpcculatiua Logiftica^ 
diftinguimus, in reales & xquiualcntestvt pluribus declaramus in loco citato 
ab indice ad voces :*<7«-e^w*4;r»r!iti etiam additionem & fubtraAionemdi- 
ftjnguimus, in rcalera & xquiualcntcm: per rcalcm intcliigcndo, illam, in qua., 
adhibentur quantitates datx pro operatione: per xquiualcntem vero intcllieen- 
do, illam, in qua adhibentur , non quidem ipfx quantitates datx , fed alix ftuio 
alterius fpcciei, datis quantitatibus xquiualcntcs . Prorcali additione Sc fubtra- 
Aione fufficiunt prxfcripta qux capite a. lib. i. traduntur fub titulo additionis 
vcl fubtraAionis : pro ijs qux xquiualentes appellantur , vtiles funt praxes qux 
eodem capite traduntur in fine diuerfarum partium , in quas caput illud diui- 
fumeft: in quibus praxibus non docetur, neque additio, neque fubtraAio quan- 
titatum, fed inuentio quantitatis alterius fpcciei , qux alteri quidem datx quan- 
titati xquiualeat, habeat tamen proprietates diuerfas ab illis qux in data quanti- 
tate inucniuntur , quxque vtiliores fint ad propofitum finem, nimirum inucncio- 
nem aggregati aut differentix. 

Nota tertio . Ex addkiooibus & fubtraAionibus de quibus agit noftra Logiftica^, 

— alias 
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De additione, 5 c fubtraCiionc. 45 

aliu appellat proprii didaa, al/as vero improprie diftas : <]uidquid roim (1t»an^ 
aliae «aiijs magis proprie loquendo dicendae lint additiones aut fubtradtioncs 
(quod non controucnimus, neque verum putamus ) illam additionem aut fub- 
tradionem appellamus proprie di&am , in qua quantitates quae adhibentur in^ 
additione vel /ubtra<fiionc,funt quantitates eiufdem fpeciei : reliquas, in quibus 
quantitates quae adhibeatur, non lunt eiufdem fpeciei, fed inter fe aut fpecie aut 
genere differunt , appellamus improprie diftas additiones vel fubtradiones. 
Hanc proprii de improprie didcadditionisintelligentiam.fupponimus in ter« 
tio de quarto axiomate capitis i . nobis enim non placet axioma in quo Eucli** 
des pronunciat omne totum qualibet fua parte maius efle , vt notabimus cap.a- 
lib.j.ad quartum Algcbrte axioma : quandoquidem enim inter produ&aex ad- 
ditione, que de aggregata de tota dici poiTunt, admittamus complexum ex (uper- 
Ecie dt linea, vel alijs quibuslibet duabus quantitatibus diuerli generis: Se tamen 
inLogidica nollra , vt in antiqua Matbefi, nefas (it inter duas diuerfi generis 
quantitates proportionem admittere , adedque vnam altera maiorem aut mino- 
rem aflerere ; illicitum putamus , illud totum , quod cll aggregatum ex linea Se 
fupcriicie, maius alTerere, Se fola linea. Se fola fupcrHcie, quae illius totius partes 
funt . Fatemur quidem , complexum ex linea Se luperficic efle totum , quod ex- 
cedat, tum folam fuperfeiem , tum folam lineam : quia continet fupcrficicm Se 
aliquid amplius : de praeterea continet lineam Se aliquid amplius : atque vox tx. 
itdert aliud nun fignificat, quam alterum Se aliquid amplius continere ■, hanc ta- 
men fignificationero concedere non polTumus voci ma/Mr : quia vt diximus in^ 
MathcA vfitatum cft, vocem ma/a/ ita intelligerc, vtidem fignificctur, alTertndo 
quantitatem A clfc maiorem quantitate B , Se alTcrcQdo quantitatem A ad quan- 
titatem B habere rationem maioris inaequalitatis : quod dici non potcll, eoiplo 
quod genere inter Ce differant quantitates ASe B. 

Nota quartd . Ex additionibus Se fubtraiUionibus de quibus hic agimus , aliae di- 
cuntur compenfantes, aliae non compenfantes . Additio vel fubtraSlio appella- 
tur compenfans , A pro illa data quaelibet quantitas, non fit exiliis quae in Logi- 
Eica noftra appellari poffunc pofitiuae : Icd vna fit pofitiua, altera fit negatiua i li- 
ue vna fit affe^a ligno f, altera fitaffedla ligno i- 1 quo ca:u date duae quantita- 
tes, erum quantitates compenfantes t reliqua; additiones Se fubtraAiones dicun- 
tur non compenfantes. Se pro illis data; quantitates ( qux linguix funt , aut pofi- 
tiux, aut negatiux, fiuc fimilibus lignis affedx ) non funt quantitates compen- 
fantes . In coufideratione 2. cap.5. lib.3. vbi pluribus agimus de quantitatibus, 
compenfantibus , fiuc affe^is diucrfis ex lignis f vel — , quarum alias poGtiuas, 
alias negatiuas appellamus ! fatis dcclaiamus iitarum quantitatum fienificatio- 
ncm,8e quomodo inter fc differant : dicimnfquc has quantitates inter fe differre, 
vt merita bona, de merita mala i priora valent in ordine ad augendum prxmium, 
vel imminuendam pxnam : polleriora valent in ordine ad augendam pxnam.vel 
imminuendum prxmium ■ ^ hac intelligentia quantitatum pofitiuarum Se ne- 
gatiuarum, quarumalix ligno f,alix ligno — afficiuntur: fatis maniieftumeft 
quod quSadmoduinordinead augmentu prxmij, vel pxnximminutionem,inter 
(cxquiualent,tumacquilitio fiuc additio quatuor graduum meriti boni,tum^ 
amilfio, condonatio,fiucfubtraiftio quatuor graduum meriti mali : de fimiliterin 
ordine ad augmentum pxnx, vel prxmij imminutionem, inter fe xquiualent.tum 
acquifitio fiuc additio quatuor graduum meriti mali, tum amilfio, perditio, fiuc 
fubtra(lio quatuor graduum meriti boni; ita vniuerfaliccr inter fe xquiualcnr, 
produAa orta, tum ex numero negatiuo — 4, addito alteri numero fiuc pofitiuo 
fiuc negatiuo : tum ex numero pofitiuo f 4,fubtra£lo ex eodem illo numero fiuc 
pofitiuo fiuc negatiuo i fimiliter inter fexquiualcnt,produdla orta , tum ex nu- 
mero 
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’ mero pofitioo f 4 addico aireri numero fine pofitiuo fiue ncgatiuo , tum ex nu- 
mero ncgatiuo — 4 fubcrado exilio altera numero fiue pofitiuo (iue ncgatiuo . 
Ez quibus viterias coftat quod qucmadmodO quacuor gradus meriti boni prius 
mutare in quacuor gradus meriti mali, & hos gradus addere alijs decem gudi. 
bus meriti boni vel mali, fit additio arquiualcns fubtraAioni,in quaquatuot 
gradus meriti boni fubtrahunturez decem gradibus meriti boni vel mali: vel 
certi quacuor gradus meriti mali prius mutare in quatuor gradus meriti boni at* 
que illos addere decem gradibus meriti boni vel mali , fit additio zquiualens 
• fubtraSioni in qua quatuor gradps meriti mali, fubcrahumur ez decem gradibus 
meriti boni vel mali; icafimiliter atque vniuerfaliccr , quantitatis A i lignum f 
prius mutare in lignum >- , ac deinde negaciuam quantitatem — A, addere poli* 
tiuz vel negatiua; alteri quantitati: fit additio zquiualens fubtra&kml,'iaqua^ 
quantitas pofitiua f A fubtrahitur ex altera quantitate pofitiua aut negatiua: vel 
cert^ quantitatis ncgatluz A, lignum ~ prius mutare in fignum t • ac deinde 
quantitatem pofitiuara f A addere quantitati vel pofitiuz vel negatiuz , fit ad- 
ditio zquiualens fubtraAioni, in qua quantitas negatiut — A , fuUrahitur ez al* 
tcra quantitate liuc policHia fiue negatiua ; in hac ver6 zquiualcDua inter fub- 
tradionem fine vlla fignoruro mutatione, & additioni cum przccdeutefigni mu- 
tatione in quantitate fubtrahenda, fundatur illa fubcra^ovniuerfitlisquiz pro- 
ponitur in parte prima cap.a . lib, 1 . przdida vero figni mutatio, tantum fieri de- 
bet circa fnbtrahcndi numeri numeratorem : quia hic numerator adzquate indi- 
cat , quot vnicates contineat numerus fubtrahendus : & ficut dignitas , ac deno- 
minator , tantum indicant quales fint vnitates d numeratore indicatz:.itd conu. 
numero fubtrahendo particula vel fte connexi alij numeri , tantum indicant 
quales fint vnitates, quz fignificantur a numeratore numeri fubtrahendi , atquo 
conllituunt viteriores refiritSiones vnitatum indicatarum d numeratot£:numeri 
fubtraliendi.Qgpd ver6 bzc figni mutatio pto libitu fieri poffit vclin fignonu*. 
mer fubtrahendi , vel io figno vnius numeri particula m vd fer connexi cunu’ 
numero fubtrahendo , inde tantum fit , quiaidem numerus exempli gratia — i a 
producitur, tum ex f 3, tum ex >- 4M t B : atque generaliter, czerris pa- 

ribus, inter fezquiualc8r,tum numerus pofitiuus duAus in numerum negaciuum, 
aut per illum diuifus Mum numerus negatiuus dudus in numerum pofitiuum-, 
aut per illum diuifus : vt conflabit cx dicendis de multiplicatione de diuifiono 
iftofum numerorum. 

Nota quintb . Voxtggregttum in noftra Logillica ita intelligenda eft , vt.fignificct 
illud, quod adzquatd condat ex illis quorum aggregatum dicitur s ita aggrega- 
tum quantitatum A St B,fignificat complexum cx quantitatibus \St^x fiue il- 
lud, quod condat ex quantitatibus A & B,& nulla alia quantitate diuerfa d 
quantitatibus A & B ; hinc numeras feptem & nullus alius , cd aggrega- 
tum numeri 4 St numeri 3 ; przterea complexum cx linea A & fupcrficie B. 
aliter dicitur aggregatum Ii nex A & fuperficiet B : neque refert vtrum aggre- 
gatum aliquod condituentes quantitates fpccieconucniant, vel inter fc fpecio 
aut etiam genere dilTcrant. Omne etiam aggregatam aliter & bene dicitur totum, 
cuius panes tunc fingulz quantitates quarum aggregatum cd : itd falcem voces 
tttMm St fert intclligi debent in nodra Logidica, tametfi in hoc fcnfii incclligcn- 
do voces tMvm Se fers , verum non fit Euclideum axioma, aflerens omne totum, 
qualibet lua parte maius elTe : vt diximus in tertia nota. 

Nota fexto . Quod vox differentie generaliter quidem fignificet omne illud pro- 
pter quod vnura ens diffen ab altero ente : atque itd curuitas bend dicitur diffc ■ 
rentia propter quam lincz curux differunt ab ijs quz cuniz non fuot : item cx- 
- tenfio differentia ed , propter quam quantitas continua differt d quantitate qux 
' continua non cd : atque itd innumeris alijs diuerfis modis inter le differre pof- 

funt 
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runtdoc quantitates, & admittere differentias inter (c diuerfas. Quoties in Ma* 
thefi fcnnoeft de aliqua ex innumeris iftis, atque inter fe diucriis dilTerentijs, 
quae inucniri poffuot inter duas quantitates ; exprimitur, declaratur de qua dif- 
lerentia fermo fit «praeterquam in vno cafu , nimirum quando per differentiaoL» 
duarum]quamitatum A & B, intcUigi debet quantitas qug ell exceffus quo vna cx 
his duabus quantitatibus excedit altcrS.In tue fignificatione intellig 6 da eft vox 
<//^ere«//x,quandodidtur quod produdu ex fubtraftione aliter appelletur diffe- 
rentiashaec differentia duarum quantitaiu A dcC,ueccflari 6 quantitas eft, & pars 
. vniui ex iAis duabus quantitatibus A & O quare fuppofito quod B fit differStia 
duaru quantitatu A 3c QnccelTarid verum erit quod fi fitquantirascitem quod B 
fit pars quantitatis A vel quantitatis C. Praeterea fa da hypothcfi quod B fit pars 
quantitatis Qncccffarid verum erit, quod C fit aggregatum quantitatum A & B: 
irem quod A fit differentia quantitatum B & C : non tamen ncceffarid vcruai^ 
• erit, quod quantitates A& Bfint quantitates eiufdem generis: aut quod quan* 
titas A vel B( quae fingulz luntpanes quantitatis C) fit minor quanritarc C ; id 
en im fallum eft, faltem iuxunoftram Logifticam, eo ipfi> quod quantitates A 3c 
3 B genere inter fe differunt : atque exempli gratia A fignificet lineam, B fignificet 
Superficiem, quo cafuCfignificat complexum fiue aggregatum ex linea A & fu- 
perficie fi, cuius aggregati C , pars vna eft linea A, pars altera eft fuperficies B> 
in hoc cafu aggregatum C , non poteft dici maius , aut fua parte fiue linea A, aut 
fua parte fiue tupcrficie B, fed tamen aggregatum C,cxccdic, atque fuperat, tuou 
pirtcm fuam A , tum partem fuam B : quia nimirum voces cxccJne Sc /kftrmrt, 
quando viia quantitas edicitur excedere aut fuperare quantit^m A vel B.tari' 
cumfignificanc quod quantitas C contineat quantitatem A vel B«dc aliam ali- 
quam quantitatem , fiue eiufdem generis, fiue diuerfi generis: verum quando 
quantitas C dicitur maior quantitate B, fignificatur quod quantitas C contineat 
quantitatem B Sc aliquam aliam eiufdem generis quantitatem \ quod ialfam eft 
in premiffa hy potheu , in qua quantitas C continet quantitatem B , fed nullam^ 
aliam eiufdem generis quantitatem, licCT viterius contineat quantitatem A, qua: 
non eft quantitas eiufdem generis cum quantitate B, vt fupponitor in hypochefi 
de qua agitur: quodque hic diximus de diffin-eniia fignificationis excedere de 
I maius efle, iterum notauimus in nota tertia. 

His prxnotatis circa additionem 8 c fubcra^Uonem, aut quantitates produ Aas ex his 
operationibus Logifticis, afferimus 

Primo , quod addicto & fubtraiftio vniuerfalis quae traditur in prima parte cap.a. 
lib. I , Logifticz, polfic effe vel proprii difla, vcl etiam improprii di^ i neque^ 
enim refert an fpecie conucniant , vcl certi fpecic ant genere inter fe differant, 
quantitates adhibitx in hac operatione . Pranerea quod iingula huius fiue addi- 
tionis fiue fubtraAianis przfcripta ex terminis manifeftannt, fuppolitaintelli- 
gentia eius quod in nota quarta dicitur de figoi mutatione in quantitate fubtra- 
henda. 

Secundo, quod additio & fubtraiftio vulgaris circa integrat numeros que tra- 
ditur in parte a , fupponat datos integros numeros ,numerare vniutes eiufdemJ 
fpeciei, idedque iuxti notam 3 . eft additio & fubtradfo proprii difta ; eius prx- 
' feripta c5ftant ex intelligentia vatoris pfoprij & localis quem habcnt noee Arith- 
metice : qui diuerfi iftamm natarum valores declaramur in parte t . cSp. i . lib. 
x. Logifiicc. 

Tertib ,quod additio & fubtrndlio fraAionum vulgariam que traditor in pane 3 . 

cap.l.lib.i. fit additio & fubiraAio lealis ,& non differat abaddicione &fii^ 
. uaAione integrorutn nomerorum vulgarium , quando datz fraAiones,iuntfra« 
• Oio- 
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Aioncsciufdem nominisifi datx fraAiones non fint eiafdcm nominis atque fpe« 
cici, hzc additio & fubtraAio non c(l rcalis, fed zquiualcnsi etenim in operatio- 
ne non adhibentur datz atque inter fc fpecic fiuc nomine differentes fradiones, 
fed aliz fradiones ciufdem fpeciei (iuc nominis, quz datis £-adionibuszquiua- 
Icant i vt autem tales & datis zquiualentes Sc ciufdem nominis fradiones vulga- 
res inucniripofltnt,potilfimum feruiiint praxes quz proponuntur in fine huius 
tertizpartis. De his praxibus agemus cap. 7. : przfcripta pro additione &fub- 
tradione rcali non dependente ab his praxibus , ex eadem terminorum intclii- 
gencia manifcfla funt,cx qua confiat quod dicitur de additione & fubtradiono 
numerorum vulgarium qui integri dicuntur. 

Qnatt6,quod in4.partccap.a, diciturde additione vel fubtradione , (iuc decon- 
tradionc numerorum afiedorum (ignis fvel—: manifefium cft ex iinclligentia 
fignificationisquam inLogifiica nofira habent figna f vel — , de quibus (ignis 
hic videri poteft nota 4 : intelleda fignificationc ifiorum lignorum, & quantita- 
tum quarum aliz pofitiuz,aliz negatiuz appellantur : refluendum tantum cft, 
quod quidquid in his numeris fubfeqoitur numeratorem, (iue fit dignitas ,(iue 
dignitatis denominator (iuc aliquid connexum panicula vel /er , fc habeat vt 
in fradionibus denominator ; adc6 vt in his diuerfitas, etiam caufet, vel fpecifi- 
cam, vel etiam geneticam diuerfitatem,-vnde circa numeros talem lubcmesdi- 
uerfitatem , inutilis cft in hac 4. parte tradita contradio : circa cacteros numeros 
. tradita contradio manifefia cfi ex intelligentia numerorum affcddrum (ignis f 
. , vel — vt hic diximus. 

ejuinto, rcalis additio vel fubtradio rationum quz traditur in parte $. cap.a. fatis 
manifefia cft ex intelligentia rationum , pro qua videri poteft quod dicitur initio 
cap.j.lib. I ,Si pro additione vel fubtradione datz rationes non habeat eumdem 
confequentem terminum, h;c rationum additio non abfoluitur nili prius pro da- 
tis rationibus fubftituendoxationes zquiualcntesqux habenteumdem confe- 
.. quentem terminum, &cfi additio fiuefnbtradio zquiualens; vt habeantur ratio-' 
nes datis zquiualcntes,atque habentes commune confequens. vtilcsfunt praxes 
propofitz in fine partis quintz.dc quibus agimus m cap.7. 

Sext 6 ,exijsquzin<$. parte cap. 3. notantur circa additionem Sc fubtradioncmJ 
numerorum radicalium, confiat, ad realem additionem tantum pertinere cafum 
in quo illic agitur in prima nota,quando fcilicet dati numeri radicales inter fc no. 
differunt,quoad aliquid quod fcquitur literam ^iin quo cafu fatis manifefiu efi 
quod dicitur de additione & fubtradione in prima illius partis nota . Cafus tcr- 
tiz notz illius partis, fpcdatad additionem & fubtradionem vniuerfalem tradi- 
tam in prima parte capitis a. Cafus propofitus in fecunda nota 6 . partis, agit de 
additione & (ubtradionc zquiualentc , atque dependente a praxibus propolitis 
in fine huius 6 . partis, de quarum fubfifientia agitur cap. 1 o. huius libri. 

Septimo , redarum linearum additio vel fubtradio quz traditur in parte feptima., 
cap.a. manifefia efi, & tantum in Logifiica proponitur inter reliquas additiones 
& fubtradiones, propter caufam illic indicatam. 

Qdauo, quod in parte 8. cap. a. dicitur de additione Sc fubtradione (unilium figu- 
rarum, manifefium non efi ex terminorum intelligentia : tamen verum effe de fi- 
guris fimilibus quz funt quadrata , immediati confiat ex affertionc 5. theor.8. 
cap.3.iaihvcr6 vt idem etiam confiet de alijs figuris fimilibus de quibus agitur 
in parte 8. cap. a. lib. i. Sc prztcrca de multis figuris non fimilibus de quibus non 
agitur , fed agi poterat in parte 8. cap.a. 

Nota eamdem rationem quam inter fc habent quadrata linearum AB, AC, BC 
, etiam inueqjri > primo inter figuras fimiles , atque produdas ex aliquo eodem 

du- 
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dud^u Geometrico nominato, quaru bafcs funtprxdiAz linex.vt confbt ex eo. 
rollario theorematis i. cap.8. Secundd, inter figuras quz finguix funt aggrega- 
ta orta ex xqui multis figuris inter fe fimilibus, additis fingulis ex figuris fimi* 
libusquz pro bafibus habent lineas A B, AC, BC ,fiue fimiliter additx fint, 
adeoque fimnl figuras fimiles confiituant : fiue non fimiliter additx fint, adc6* 
que fimul non confiituant figuras fimiles ; etenim hxc aggregata inter fe habent 
eamdem rationem quam vnaparsad vnam partem fimilcm.vt confiat ex theor.z. 
cap.i.Tcnib, imer figuras qux habent pro bafi vnam ex lineis A B, A C,vel B C, 
atque iuxta lemma i.theor.8. cap. 4. habenf-mter fe rationem quam habent 
ifiarum linearum quadrata. 

De his omnibus fiue inter fe fimilibus,fiue non fimilibus figuris qux infiflut lineis 
A B,A C,C B,atque eamde inter fe rationem habet quam habent ifiarum linea* 
rum quadrata, aOerimus verum efic ,quod ex theoremate 8. cap.3. confiat do 
ifiarum linearum quadratis; vt breuiter demonfirem hancalTertioncm, fa^a hy* 
pothefi quod voxyl^aracum appofito nomine illius linex cui inlifiit,fignificct n* 
guram tali linex iniifientem, ita difeurro; per hypothefim , figura A B «^figu- 
ram A C e: A Ba tJACz : & prxterea figura B C figuram A C = B Ca 
ACa :ergoperdi£la hic de additione rationum, etiam figura A B f figura B C 
dd figuram A C =; A Ba f B Ca 41/ A Ca : fed per affertionem 5.theor.8.cap.3. 
AB a f B Ca s= ACa : ergo figura A B f figura B C = figurx A C . Quod erat 
demonfirandum. 



C A P V T VI. 

De produ£);is ex multiplicatione, ^ regula aurea, 
vel eius corapendijs quz aliter appellantur mul* 
tiplicatio & diuiHo. 

M VItiplicatio dupliciter confiderari potefi, ^ pro noftra Logifiica fpeculatt- 
ua necefle eft eam dupliciter confiderare ; prima multiplicationis confide- 
rat io non dependet ab intelligentia rationum xqualium : immo efi fundamen- 
tum dodrinx de rationibus xqualibusi hoc modo breuiter definita multiplicatio 
proponitur initio cap. 2. lib.i.Logifiicxnofirz: fufius verd exponitur in lib.j. 
'.osifiica; , atque ex eius notitia deriuatur decimum axioma propofitum 
tijhrii^bilitis clementis doclrinx de proportionibus qua vtitur no* 
fir'aI 3 g^a libri demonfirata exhibuimus : aliter 

" coilfideratnus mulfipiraiBKMK ab xqualium rationum 

cognitionci in hac confimnlumt dici potefi compendium regulx 

aorex qote ad datos tres terminof docet inuenirequartum terminum proportio- 
nalem . De hac aurea regula agitur in parte prima capitis 3. lib.i. vbi dfuerfx 
cius folutiones afferuntur , nulla tamen qux agat de cafu in quo ex datis tribus 
quantitatibus dux funt ea illis quas copenfantes appellamus, quaru vna quidfi 
eft politi ua, altera negatiua : cuius regulx aurex folutionem, ampliore confidc- 
ratione dignam, prxtcrmifimus in citato tertio capite libri primi, illam vero fusi 
declaramus in libro tertio. - ^ 

Quoniam verbfiabilita rationum dodirinaelcmentari, quam capite fecundo huius 
libri propofuimus, commodius efi multiplicationem & diuifionem confiderare^ 
vt compendia regulx aurex: hoc capite prius notamus requifita ad fpeculati* 
uamfubfifientiam (olutionu regulx aurex qux afferuntor in parte prima cap. ]. 
Ltbtr S((»udHS, ~ , G lib. 
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!ib.i> Deinde proponimus requifita ad fpcculatiuam fubnftentiam compen* 
diorum regule aurcx,(iuc Logiflicarum operationum, qux aliter dicuntur mul- 
tiplicatio & diuifio: quarum operationum przfcripta proponuntur cap.a, lib.i. 
quod ample£litur omnium Logifticarum operationum praxes. 

Septem priores reguixaurex folutiones propofitxin parte prima capitis 3. lib.t. 
fatis immediati condant ex capite a. huius libri: atque pixfcrtim cx 6 . theore- 
mate illius capitis. 

Suppodta oftaua folutionc,atq:illicorrcfpondctc€gura;quoniu reSx B D & E C 
funt parallelx.per thcor.j.cap. 3. condat, angulu A DB r: angulo A E C,& an» 
gulus A cd communis ; igitur per theor. 4. cap. 3. triangula A D B & A E C funt 
inter fcdmilia.adcoquc AB/tdlAC = AD4^A E. Quod cratdemondrandum, 

Suppolita nona folutionc , & dgura qux illi refpondet,quoniam linex B C & E D 
funt parallclx , per theor.3 . cap. 3. angulus C B A = angulo E D A , & prxte- 
rca angulus B C A = angulo DEA: ergo per thcor.4. cap.3 .triangula ABC 
& A DE funt (imilia,adc6que A Boif A C;r A E.Quod erat demon» 

drandum. 

Suppolita /olutione decima , & cius figura , per thcor.7. cap.3. angulus CB Es 
angulo C D E, quia eidem arcui C E iniidunt : fimiliier condat, angulum B C D 
s angulo B E D, quia eidem arcui B D inddunt : ergo per theor.4. cap.3.inter 
fc (imilia funt triangula B A C & D A E , adeoque A B A C s A D A E. 
Quod erat demondrandum. 

Pro eo quod dicitur in vndecima regulx aurex folutionc propolita cap.3. lib.i. 
Nota quod cx dieffs in capite prxccdenti de (imilium figurarum additioncSe 
fubtrailione,fatis condet, hguras fimilcsfaftasfupcr lineas AB, A C,AD,A E, 
habereproportionem quam habent idarum linearum quadrata :& limiiiter pa- 
tet, corpora (imilia fafta fupra idas eafdem lineas, habere proportionem quaia., 
habent idarum linearum cubi : atqui cx allata regulx aurex vndecima folutionc, 
manifedum cd , lineas idas condituerc terminos duarum rationum xqualium-, 
hoc ed.ABai/ACsADxi/AE: adc6que idarum linearum quadrata aut cu- 
bos condituerc terminos duarum xqualium rationum , hoc cd ABa *dACx s 
ADa td AEa : atque AB3 ad AC3 s AD3 ad AE3 : patet igitur etiam figu- 
ras fimiles , aut corpoia (imilia qux (imiliter inddunt di&is lineis , condi- 
tuere quatuor terminos duarum rationum xqualium , hoc cd , figuranu 
AB ad figuram ACsfigurxAD*</ figuram A E:& etiam corpus AB ad cor- 
pus AC s corpori A Dai/corpusAE: dummoddpcrfiguras aut corpora qug 
habent idem nomen cum didis lineis , intelligantur , fuper idas lineas fimilitcc 
defniptx figurx, aut (imiliter deferipta corpora. Quod erat demondrandum. 

Solutio regulx aurex pro qua ex datis quantitatibus aliqux funt quantitates com» 
penfantes , condat ex confideratione 7. cap.j. iib.3. 

Quod dc multiplicatione & diuilione vniucrfali dicitur in prima parce cap.a. lib.i; 
facis manifedum ed ex regula aurea, dummodo condet quomodo hxc muiti- 
pIicacio& diuifio (it compendium reguixaurex: pro quo nota,Ai> i sA:& 
etiam , A /er i s A : adeoque A /1» B/er i s A /» B ; & prattcrca A i» i ftr B 
s A/er B : quoniam igitur fcripiiq A in B /er i , indicat folutionem regulx 
aurex in qua primus terminus ed vnttas, reliqui ver6 funt A & B: etiam feriptio 
A in B, indicat folutionem regulx aurex in qua primus terminus cd vnicas, reli- 
qui ver6 termini funt A & B : fcd cx duabus feriptionibus intet fc xquiualenti- 
bus « quarum prima cd A in B/er 1 , fecunda cd A «>B : primx feriptionis indi- 
cantis folutionem regulx aurex pro qua primus cx datis terminis cd vnitas,com- 
pendiu ed fccddangirur feciada feriptio A m B cd compendiu regulx aureahpro 
qua primus ex datis terminis vnitas cd : quod regulx aurex compendium aliter 

voca- 
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vocatur multiplicatio . Rurfus quoniam fcriptio A/» i ptr B, indicat folutioncm 
rcguixaurcz inqua primus terminus efl B , reliquorum vcr6 vnus cft vnitas, 
etiam fcriptio A fer B indicat folutionc rcgul* auicz in qua primus terminus i ft 
B, ex reliquis vcr6 duobus alter eft vnitas : fed ex duabus feriptionibus inter fc 
xquiualentibus, quarum prima cft A i fer B, fecunda eft A B ; primi feri- 

N ptionis indicantis folutionem reguli aurei pro qua primus terminus cft B, ex 
reliquis vcr6 datis duobus terminis vnus cft vnitas, fecunda fcriptio compen* 
dium cft: igitur fecunda fcriptio A fer B cft compendium reguli aurei in gm ■ 
primus terminus cft B , ex reliquis ver6 duobus terminis vnus cft vnitas ; quod 
reguli aurei compendium aliter appellatur diuilio. 

Q^od de multiplicatione 8 c diuillone integrorum vulgarium numerorum dicitur 
in fecunda parte capitis fecundi , paret iterum ex regula aurea cuius compendia 
funt: efle vero conipendia reguli aurei, conftat ex didis de multiplicatione & 
diuillone vniuerfali tradita in i. parte cap.a.lib. i.qualcfcuqiic enim integros vul- 
gares numeros reprifentent A & B, atque exempli gratia A =: i a,& B = 3:ficuc 
A /« B , lioc cft 1 2 t» 5 , eft compendium reguli aurei A /» B fer i , hoc cft i a 
/'» j fer I : itd numerus j5,qui eft compendium numeri 1 2 /'» 3, etiam erit com- 
pendium reguli aorci i a 3 fer t . Rurfus ficut A per B, hoc cft 1 2 fer 3, cft 
compendium reguli aurei A />r 1 per B,hoc cft 12/« 1 per 3 : ita numerus 4 qui 
eft compendium numeri 12 3, cft compendium reguli aurei 121» i per^. 

Quod de multiplicatione Sc diuillone fradionum vulgarium dicitur in tertia parte 
cap.a.lib. I. quoad eam partem qui agit de multiplicatione, patet vt patent hade* 
nusdidade multiplicatione : quandoquidem clarum fit > quod quemadmodum 
A iti B eft compendium regulat aureat A in Bpen: ita etiam ^ in | ,lic 
compendium regula: aureae ^ in | per i, in qua regula aurea primus 
terminus cft vnitas. Vt fatis conflet quod in hac parte dicitur de fra- 
ftionum diuiConc, oftendendum eft, ^ per\ = ^ ^ . Vt hoc often- 

dam verum effe, fuppono ^per% c: E , qualifcunquc fit quantitas rc- 
praefentata a litcra E. Hoc fuppofito, quoniam i in ^per\ § per 5; 
etiam i in ^ per g e:: E; fed i = | ; ergo l- in ~ per g = E : ergo ex in- 
telligentia regula aurea: =$4</E- atqui pertheor.4. cap.i. 

5 “ B D;ergo^ 4</E t= B 4</D 11 J 4<f ^ ,vt conftatex theor. 

4. cap.2. ergo per IO. axioma, etiame =E/» ^ IIE: igitur^ /«5 

=; Ej fed per conftrudionem, etiam dEtergo^ />er0 s:^in~. 

Quod eratdcmonftrandum. 

Multiplicatio 3 c diuilio qui traditur in 4. parte cap.2. agit de cafu in quo dati 
quantitates funt compenfantes : quomodo hic multiplicatio vel diuifio fit com- 
pendium reguli aurei indituri circa quantitates compenfantes, dicitur in con- 
fiderationefeptima cap. 5.hb.3, vbi traditur hic aurea regula , & lingula qui 
fpedant , aut requiri polTcnr ad fpcculatiuam fubfiftentiam eorum qui dicuntur 
in 4.paitecjp.2. lib.i. dc multiplicatione aut diuillone. 

Qui de multiplicatione & diuillone rationum dicuntur in parte j. cap.a. lib. 1. pa- 
tent ex theor. 7. & 8. cap.2. huius libri jctcnim thcor.7 continet quidquid re- 
quiritur pro fpcculatiua fubllftcntia praxium agentipm de rationum multiplica- 
tione : praxis ver6 allata pro rationum diuillone , conftat ex theoremate 8. vbi 
oftendimus A a</B /> D = A eJB per C edV>. 

Quod requiri polTet ad fpcculatiuam fubfiftentiam multiplicationis aut diuillonis 
numerorum radicalium, feruamus pio cap. 10. quod agit dc numeris radicali- 
Liber Secundus. G 2 bus " 
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bu<,& continet demonftraciones fingularutn praxium contentarum in <. parte 
cap.a.lib.1. 

Pro multiplicatione & diuifione > aut rearum linearum , aut figuraram fimilranu, 
nulla praxis affertur in parte 7. vel 8. cap.a. lib. i . quare nulla hic remanet aut 
declarandaaut demonfiranda. 

C A P V T VII. 

De inuencione aliquarum quantitatum atquiualentium. 

D Atis 'quantitatibus , diuerfimod^ atquiualere poffunt aliz quantitates : nimi- 
rum in ordine ad finem aliquem, pro quo, atqualem vel etiam maiorem vti- 
litatem habent : praeterea in quantum funt ex illis quae dicuntur habere cumdem 
aliquem ex diuerfis valoribus.quos io quantitatibus confiderat noftraLogifiica: 
In ordine ad finCm pro quo in noffra Logiftica vtilis eft aequationum confidera- 
tio, capite fexto lib. i . afferuntur variae praxes , frequentiOim^ vfitatx in nofira.. 
Logiftica, vt huiufmodi xquationes reddantur commodiores ad intentum finem. 
Similiter pro operationibus Logifticis.darx quantitates non femper tales funt,vt 
circa illas inftitui poffitquxuis operatio Logiftica, licet talis ^cratio inftitui 
pollit circa alias quantitates datis zquiualentes . De huiufmodi quantitatum., 
zquiualcntijs agimus hoc capite , & potilfimum afferimus requifita pro fpecula- 
tiua fubnftcntia praxium qux annotantur in quarto,& fecundo capite libri primi. 
In capite quarto lib. i . Logillicx propofita praxis prima , quz antithefis appellatur, 
confiderat duas zquationis partes , antecedentem quz dicitur alteri zqualis, 8c 
confequentem cui antecedens pars zqualis dicitur ; ex his duabus zquationis 
partibus, antecedens confequenti, & conlequens antecedenti oppofita eft : anti- 
thefis v.er6 docet,fatis notabilem & commodam variarionem,poflibilem in aqua- 
tionis partibus, fed tamen non vitiantem zquationem : docet enim zquationem 
no vitiari, per translationem cuiufuis quantiratisfeum reliquis alifer qua figno f 
vel — connexis) ex vna zquationis parte, ad eius partem oppofitam ; adeoque 
(uppofito quod A f B = C : etiam neceffarid A = C — B ; hoc verillimum effe 
condat ex axiomate fecundo cap.i.dc nota 4. capitis przcedentis, etenim in vna 
zquationis parte delere , fiuc omittere quantitatem f B , nihil aliud eft , quanu, 
ex hac zquationis parte fubtrahere quantitatem pofitiuam f B : verum mutato fi. 
gno, fiueeamdem illam quantitatem mutatam in negatiuam apponere oppofitz 
zquationis parti ( iuxta notam 4. capitis przcedentis ) eft zquiualentcr ex illz. 
parte fubtrahere pofitiuam quantitatem f B : igitur facere quod przfcribitur in., 
antithefi, aliud non eft, quam ex duabus zquationis partibus inter fc zqualibus, 
fubtrahere idem, fiue zqualia :ado6que produdla ex tali fubtraftione, iuxta fe- 
cundum axioma funt inter fc zqualia : & confequenter , non magis per antithe- 
fim, quam per zqualium quantitatum fubtradiunem , vitiatur zqualitas , confi- 
ftens inter oppofitas partes zquationis. 

Caufa quare talis translatio eff vna zquationis parte ad partem oppofitam ,prz- 
feribatur circa folas quantitates non aliter quam fignis f vel —inter fc connexas, 
patet ex additionis & fubtradlionis intcliigcntia, quz non fit circa quantitarunu. 
nomina, fed circa quantitatum numeratores : fingulz verd quantitates alteri co- 
h^rentes particula in, vel per , aut aliter quam figno f vcl — , pertinent ad no- 
men vnitatum quz a numeratore indicantur, iuxta didain nota 4. capitis prz- 
cedentis, & indicant cuius fpeciei fint vnitatesquz numerantur. 

Quod dicitur in fecunda praxe capitis 4,lib. i. fatis manifeftum eft ex nota 4. capi- 
tis 
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cis prxcedencts ,&ngni&acionc quam innoftra Logiftica habent figna f & >-• 
Etenim ex quantitatibus compcnfantibus,licitum,& arbitrarium e(li vel has, vel 
illas pro negatiuis eligere, atque (igno — aiheiendas (latuere : iam verd mutatio 
qua; in praxi permittitur, alia non c(l, nili vt libera illa & ab arbitrio dependens 
rle( 5 lio quantitatum quas placet negatiuas appellare Sc (igno — afficere, mutetur 
in contrariam cle^ionem, in qua pro negatiuis atque (igno — aRiciendis quan- 
titatibus, eligantur reliqua; quas prius non placebat vocare negatiuas. 

Quod dicitur in tertia praxi cap,^ pacet ex (ignilicatione quam particulae i» & fer 
habent in compendiatis feriptionibus nodrz Logidicar. 

Quod dicitur in praxi 4. cap-4. condat ex eo quod capite prxcedente demondra- 
tura eft, ad di^la dc fradlionum diuifione ; nimirum ~tper%^^, in ", 
notando quoti C c C^er i , & prjeterea C s= Ci» i : vnde fit, quod 
ficut A per - e: Ai» f , ita A perC r= A in 

Quod dicitur in praxi cap.4. Iib.i, condat ex regula aurea, de qua agitur in prx- 
cedenti capite. Etenim luppodco exempli gratia quod A f B>» C = D : necef- 
fario AtB/«C = D/'» t ,ade6qucpcr 10. axioma cap. 1. etiam C a,/ 1 e= D 
«iAt B; igitur ex regula; aurea: intclligentia, i in D/er C = A t B; adeoque 
A t B = D fer C : quare (uppodto quod A t B »/» C p= D ; etiam A f B e: D /rr 
C : & vicidtn.fuppodto quod A t B s: Dprr C : etiam A f B C = D , vt di- 
citur in quinta praxi cap. lib.i. 

Quod dicitur io 6 . praxi cap.4. lib.i. immediati manifedum cd ex 10. axiomato 
capitis 1. 

Fraxis 7. cap.4. lib.i. tres diuerfos cafusdidinguit; quod docet in primo cafu , A 
perBdJCperB^AddC: demondratum cd in fecunda alTertione theorematis 
4. cap.a. huius libri : ibidem in alTertione tertia demondratur quod in fecundo 
cafu docet hxc feptima praxis, nimirum C per BddCferA = A dd B. Denique 
quod hzc eadem praxis docet io tertio calu .nimirum A/er fi W C/er D s A 
inDdJB in C, demondratur iq theor.8. cap. 2. huius libri. 

Fro eo quod dicitur in praxi 8. cap.4. duabus diui/Ionibus in hac praxi 

przfcriptis, vna taihed, vt produdum nccelTario (it numerus dcnominatus,alte- 
rius ver6 diuilionis produ(dum nece(Tari6 cd numerus vulgaris, vt patet ex iplis 
praxeos przfcriptis: quoniam igitur numeri qui diuiduntur>funt inter fe zquales 
& vtriufque diuilionis diuifor idem (it, ex axiomate 2. capitis i. patet hzc pro- 
du Aa inter fc necelTario e(Te zqualia , adedque in illis haberi numerum deno- 
minatum zqualcm vulgari numero. 

Quod dicitur in praxi 9. cap. 4. libri i . fatis notum ed ex terminorum intelli- 
gentia. 

Quod dicitur in prima praxi partis;, cap.a. lib.i. de menfura communi duorum 
numerorum vulgarium,magis proprie fpe^atad huius libri caput decimum, vbi 
demondratam exhibemus hanc primam praxem. 

Quod dicitur infecunda praxi partis 3.cap.a.lib.i.de magnitudine aut paruitatc,nS 
ipfarum fraidionu,fed terminorum condituentiu duas fraftiones inter le zquales: 
diuerfum non cd , ab eo quod capite i o. huius libri dicitur de magnitudine aut 
paruitate terminorum condituentium duas rationes inter fe zquales : vt fatis 
patet ex theor. j. cap, 2. vbi demondratum cd , quod AferBzzCferD, fup- 
polito quod AddBc:CadDiSc vicillim AddBzzCddD , fuppolito quod 
A/rr B = C^rr D . Quare fuppolito quod datz iradlionis termini Hnt A & B. 
quodque iuxta praxim x.partis j.lib. i.inucntz Iradlionis termini (int C 
& D.pertheor.a. cap. le. huius libri, ratio De: A «idB, Seprzterea con- 
dat minimis integris terminis : igitur etiam fradlio C per Afer B, & prztc; 

rea 
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rc2 condat minimis integris terminis . Quod erat demondrandum. 

Praxis 3. partis s.cap.z.conrideratdatasduasfradiones^ &5.hisfra- 
Aionibus asquiualences atque eumdem denominatorem habentes af> 
ferit effe frafiiones ^5 & has duas fradliones eudem habere de- 
nominatorem Biu D manifeftum cft : fradionem ~ ss , patet ex 
theor. 4.cap. 2. ex quo eodem theoremate etiam conftatg s 
Quod in praxi aiTeritur. 

c A p V T yin. 

Continens requiilta pro fpeculatiua fubfiAentia folu- 
tionum quam habent problemata pro vfu angu- 
lorum propofita cap .6 lib. 1 . Logiflicat. 

S VppoGcis qux prxfcribuntur in folutione problematis primi cap.d, libli & ia 
bgura illic ciuta 'repnefentantur, dudx dnt redixlinexF D ,F C, F E . Per 
hypothefiffi , in triangulis D C F & £ C F , re^a DC«</CEr=DF4<^EFlI 
C F ad C F : igitur per theor.4. cap.j , triangula D F C & E F C funt inter f«« 
(imilia: ergo angulus D C F s angulo ECF : fed hi duo anguli fimul , per 
theor. I. cap.j . funt xquales duobus re£lis angulis : ergo flnguli funt redi;ade6- 
qne linea C F, ed perpendicularis ad lineam A B . Quod erat demondrandum. 
Suppofitis qux prxfcribuntur in folutione problematis fecundi cap.6, lib. 1 . io fi- 
gura illic citata, duAx fint reftx D G, E G, D F, E F. Per hypothefim.in triangu-’ 
lisFGD&FGE/FDadFEsDGadGEIl F GadFG : igitur per theor.' 
4.cap. {.triangulum F G D ed fimile triangulo F G E : adebque angulus G F D 
=3 angulo G F E : fed etiam FDadFEE=FC4dFC: ergo per theor.4. cap.' 

angulus F C D cs angulo F C E : atqui idi duo anguli fimul xquantur duo- 
bus redis per theor. t. cap. 3 : ergo angulus FCDredused;ade6que reda., 
FCed perpendicularis ad redam A B. Quod erat demondrandum. 

Solutio tertij problematis manifeda ed ex intelligentia angulorum, pro qua fulH-| 
ciuntqux de anguljs Sc angulorum menfuris annotantur in principio cap.d. lib. 
i.Logidicx. • . 7 

Frofolntione quarti problematis, fuflicit intclligere quomodo in nodra Logidica.^ 
declarentur rcdxiincxparallcix, de his lineis agitur in confideratione 8. cap.' 
5.1ib,3. ... 

Profubfidentia folutionis quinti problematis,fufficit terminorum intelligentia,fup> 
pofito axiomate 1 3. cap. i. huius libri : hoc Logidicx nodrx axioma, non anno- 
tari , fed tamen ab Euclide fupponi in demondratione huius problematis (quod 
in eius elementised primum lib,x.)notamus infine rcilexionis i. cap.4.1ib,3. 
Logidicx. 

Suppofitis qux prxfcribuntur in folutione problematis 6 . cap.d. libri i. & figur£: 
qux illic citatur ; dudx fint redx linex F A , FB , F C . Per hypothefira , A E 
aJEBs:EF*tiE F,Sc prxterea angulus A E F e= angulo B E F: igitur per theo- 
rema 4.OP.3. triangula A EF& BEF funt fimiliaicodemquc modo patet, tri- 
angula A DF&Co p inter fe fimilia effe; igitur F A 4</FB = FE 4</F E , 8 c 
prxrcrcaFA 4 ./FCc;FD 4dFD:fedFE = FE,& etiam F D = FD: ergo 
F A F B & cciam F A = F C ; ergo tres redx F B, F A, F C funt inter fe xqua- 
les ; ergo punda B, A,c, xqualiter didant d pundo F : igitur centro F.radio F A 

dc- 

Dy 
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defaipta circularis linea trinfit per purnfta A , B,C. Quod erae dcmonftran- 
dum. 

Suppofitis qua; praeferibuntur in folutioncprimx parcis problematis 7. cap.5.1ib i. 
& in figura illic citata reprxfentantur : du(Sx lint rcA* D A. D B, E A, E B . Per 
hypothefim, in triangulis D A E & D B E , patet AD«/DB = AE«i/EBll 
DE^D E! igitur per thcor.4.cap.j. triangula DAE&DBEfunt inter fo 
fimilia: adc6quc angulus A D E =anguIo B D E; fed etiam DA4<^l>B = D<j 
4i/DC:ergo pertheor,4, cap.j.triangulaDC A & DC B funt inter fi (imilia: 
adedque A C C B = D C 4<^D C : fed D C = D C : ergo A C = C B.Quod 
erat dcraonftrandum pro prima parte. 

Suppofitisqux prxfcribuncur in lolutione fccundx partis problematis 7.cap.fi.lib' 
1 . & in figura illic citata reprxfentantur, fit F C xqualis E F, fitque duSa rcAa^ 
C B. Per hypothefim, A C&BDfuncparallclx: igitur cx confiderationc S.cap. 
5. lib. j. confiat quod C A vehendo tantum promota per redam C B, pcrucniat 
in D B,fic vt fingula punda C,F,E,dcfcribant lineas CB.FG, E H.inter fcparal- 
Iclastcrgoper thcor.3. cap.j.anguli A LE,A KF,A BC sut inter fe equalcs:fed 
angulasC AB efi communis : ergo per theor,4.cap,j. triangula All E, A K F, 
ABC, funt inter fe fimilia : ergo A L A E = A K A F 11 A B A C; 
igitur per thcor.a.cap a. etiam AL A E = LK 4</EF 11 KB aiFC: quo- 
niam igitur per hypothefim,A E, E F. F C inter ie xquantur, etiam A L,L K, K B 
inter fe xquales erunt . C^od erat demonfirandum. 

Suppofita folutione allata in problemate 9. cap.tf. lib. i.& figura illic citata . Per 
hypothefim , linex DE, F H , G K funt inter fe parallelx : ergo per theor.3. 
cap.3 .inter fe xquales funt anguli CDE.CFH.CGK: angulus vero D C E 
communis efi: ergo per theor. 4. cap. 3. inter fe fimilia funt triangula C D E, 
C FH, C GK: igitur CD a<^C E e=CF4^C H II CG 4<f CK, atque diuiden- 
do per theor.a. cap. a. etiam C D 41/ C E = F D 4<f H E 11 G F 4if K H 11 C G 4^ 
C K . Quod erat demonfirandum. 

Suppofita folutione problematis p.capicis d.lib.i. & figura illic citata, centro D,ra- 
dio D B deferiptus fit fcmicirculus occurrens redxD A verinque produdx inj 
Z & X: fineque dudx redx X B & B Z . Quoniam per theor.7. cap. 3. angulus 
X B Z redus efi , per theor. 8. capitis 3. patet XA4VAB=AB4<fAZ: ergo 
XA /V»AZ = AB/« AB: atqui X A /» A Z = D Zi» A Z w t D A /» A Zll 
D A w A Z « f A Z »4 A Z « f D A »» A Z 11 aDA A Z rr t A Z I» A Z 11 
AB »» ACet f AC /» AC, quia cx hypothefi patet , aDA = AB, ac 
prxteteaAZ = ACrergoAB/» A C r/ f AC*>AC = ABi» ABllAB 
i» AC wf ABf» BC:crgo vtrinque auferendo AB in AC.ctiamABl» 
C B = A C A Gergo per axioma i o.cap, i . A B 4<^ A C = A C C B.Quod 
erat demonfirandum. 

Suppofita folutione problematis decimi capitis <f. lib. i. atque illic citata figura.^: 
reda A B fecet redam E D in pundo G : atque cx pundo F centro arcus A B, 
dud? fint rede F A & F B. Ex dcmonftrationc problematis y.cap.tf. lib. i. confiat 
A G s G B ; igitur AG 4</GBs=FG4:/FGllFA4i/FB; ergo per thcor.4. 
cap.3.triangula AFG&BFGfuntinterfefimilia.adeoqucangulus A FC = 
angulo BF C» igitur ifiorum angulorum menfurx inter fe xquales funt, hoc cft 
arcus A C = arcui C B. Quod erat demonfirandum. 

Suppofita quauis folutione problematis vndecimi,atq;illic citata figura; quonia in 
folutione prim^ partis, angulus C A B redus fupponitur,& in folutione fccundx 
partis,ctia angulusC AB redus cfi.vt patet cx folutione & thcor.y.capij^fume- 
do in reda A B quantucunq;produda,quodcunq;pundu 0,diucrfum a pundo A, 
«q;duccudo re^m C D, per theor.8.cap.3. patet CDa = ACa f ADa : igitur 

rc- 
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te&i C D necclTario eft maior rcAa C A: atqui C A cft circuli radius:ergo C D 
eft maior circuli radioi adedque punAum Dfadit extra circulum, fed ex hypo- 
thefi,puo£lum D,cft quodlibet pun^um lineae AB, diuetlum a punAo A: igitur 
quodlibet punfium lineae A B diucrfum i punAo A, cadit extra circulum,igitur 
lin ea A B occurrit quidem circulo in A, reliqua ver6 cius punAa cadunt extra^ 
circulu,ade6q;linea A B tangit circulu in punAo A.Quod erat dcmonftrandum. 

Nota, (imili plani difcurfu confiare, quod rcAa A Blecct circulum. (i angulus 
B A C reAus non cft , adeique duci poflit re Aa C D, vt angulus C D A rcAus 
fit : hoc enim Cafu C D erit minor quam C A, adebqur punAum D cade t intra, 
circulum. 

Suppofim folutione problematis is. cap.£. lib. i. atque figura illiccitata: duAa fit 
reAa A F , quae fit diameter circuli , & rcAa F D . Per theor.y. cap.j. angulus 
A D F reAus eft ; ergo per theor.p. cap.j. patet angulum A F D f ang. F A D 
s= vni reAo angulo, kd quia A B efi tangens circuli, & eius diameter cft A F : ex 
demonfiratione praecedentis problematis patet, angulum F A fi rcAum effe,adc6> 
que angulum B A D f ang. F A D r: vni rc Ao angulo, igitur angulus A F D f 
ang. F A D c: angulo B A D t ang. F A D, igitur vtrinque fubtrahendo vel ad- 
dendo angulum F A D.etiam angulus AFD s= angulo B A D: atquipertheor. 
7. cap.j. quiuis angulus faAus in fegmento A F D, aequalis eft angulo A F D: 
ergo angulus B A D atqualis cft cuiuis angulo faAo in Icgmento AFD. Quod 
erat demonftranduD. 

Suppofita folutione problematis tj.cap.d. atq; illic citata figuratquoniam perhy- 
pothefim.angulusB AC reAus eil, patet vt in demonftrationc vel nota vndecimi 
problematis, reAa B A ciTe tigentcmcirculi.centro C,& radio C Adcfcriptikrgo 
vt in procedenti , hic etiam conflat, quod angulus quem capit fegmentumde- 
fcriptum.fupra reAam A D, fit aequalis angulo B A D . Quod erat dcmonftran- 
dum. 

Suppofita folutione problematis i4.cap.d.Iib.t. & figura illic citata , patet angu- 
lum C A B = angulo F D E,& pr.-eterea angulum C B A = angulo FED: ergo 
per theor.4. cap. j . triangulum A C B eft fimilc triangulo D F E . Quod erat de- 
monftrandum. 

Suppofita folutione problematis 15. cap.d. lib.i.Bt figura illic citata: ex ijsquaein 
confideratione 9. cap. 5. lib.3. dicuntur de figuris fimiUbusimaniieftacfllolucio 
huius problematis. ^ ' 

j. In problemate itf. cap.d. lib. i. agitur de triangulo Stqnadrato. Talis trianguli 
^ ^ ABC bafis fit A C,aItitudo D B,quadniti vero bafis fit EF,altitudo F Gtquibus 

fijppofitis,oftcndendu cft,triagulum A B C ~ quadrato E F,Guc quod idem eft 
Oftendendum A Ci« D B duAu jziEFi» F GduAu 1. 

Suppofito primo E F = F G. 

SccundoAC^era adEF = FGa</DB. 

Confiderando aflertam atque probandam xquationem, rationes commemorate in 
fecunda regula Logifticz, erunt 

1 ch AC«dEF ACadEF l»3 ACad AC/er 2 \ x 

2 \x h DB c> EF ACpcr^a EF aVEF 1 1 

3 4T4 i itd X X \ td X X td X 

4 \t^ci t dd i I dd I t dd t / t dd X 

Igitur per thcor.y.cap.s. ratio compofita eft 2 ad 2 : ergo per theor.a. cap.4. patet 
ACm D BduAu 3 adEFr/t F G duAu 1 := 2 ad 2 : atqui 2 = 2: ergo A C i» 
D MuAu 3 == E F F G du Au i . Quod erat dcmonftrandum. 

Fig,23. In promemate 17.cap.tf. lib. i. agitur dctriangulo & parallelogrammo.Talis trian- 
& 25. guli A B C bafis fit A C, altitudo D B i paiallclogrammi vcr6 F E H bafis fit E F 

alti- 
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altitudo GHicx hypothefiipatctanguIumF E H aquari dato angulo ioftcn- 
dendum vcrd triangulum A fiC = parallelogrammo F E H: fiue quod idem cft, 
OUcndendum A C m D B dutitu 3 = E F /'/» G H dudu i vci a. 

SuppoCto quod AC fert aJE F = G H B. 

Confidcrando affcrtara atque probandam squationcra , rationes commemoratg in 
fecunda regula Logifticx, erunt 
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Igitur per theor.y. cap.a. ratio compofita erit t tdi-. ergo per thcor.a,cap.4. pa- 
tet A C (>D Bdudu 3 E F/« GH duAu i vel 2 = 2 «</2 :atqui 2 er 2:crgo 
A C /> D B dudlu 3 = E F G H du^u i vel 2 . Quod erat demonllranduin. 

Solutio problematis tS. cap.d. lib.a. nulla indiget probatione, lingula enim huius 
folutionis prxfcripta, vel ex terminis manitelta funt. vel conftant ex demonftra- 
cionibus problematum qux in folutione citantur. 

Inproblemate ip.cap.d. lib. r. agitur de quadrato&circulo. Talis quadrati balls Fig.24^ 
litE F, altitudo FG: circuli radius fit A B: dimidia circumferentia B C D. & 26. 

Ollendendum elt E F/»FG duAu 1 r=ABi« 2BCDduAU4. 

Suppofito primo quocf E F s: F G. 

Secundo quod A B41/EF = E F <iS’B C D. 

Confidcrando hic alTcrtam atque demonfirandam aquationem, rltioncs commemo^ 
rat; in fecunda regula Logi(iic(, erunt 
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l 4d t 
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Igitur per theor.y.cap.i. ratio compofita erit 2 41/ 2: ergoper thcor.2.cap.4.coiv 
ftatEF«FGdu(ftu 1 4 </AB»'* 2 BCDdu( 2 u 4=:2 4</2:atqui patet a — atergo 
etiam £F «>*FGdu£tu i e: A B /«aBCDduAu4.Qupdcratdemonllrandum. 



C A P V T IX. 

Proponuntur hypothefes contenta: cap. 9-lib.i. atque in 
iingulis afTertx veritates demonArata: exhibentur. 

P Lerxque veritates, qux hoc capite i nobis proponuntur & demonfirantur, an> 
notatx inueniunrur in Analyticafiue Algebra, tumd Francifeo Victa, tum i 
diucrfis alijs Algcbrx Dovtoribiis conferipea ; vbi inferuntur difeurfibus , qui 
nonmultumdilfimilcs funt ab illis quibus nos vtimur;inhis tamen ipfi fuppo- 
nunt Algebrx feriptionum intelligcmiam , vt nos hic fupponimus inceUigcntiam 
Logifticarum feriptionum . Magna autem differentia intercedit, inter noftras , & 
illorum dem mflrationes earumdem veritatum , rcfultans ex eo capite, quod 
apud ipfos fpcculatiu^ non fubfifiant praxes , ex quarum fubfillentia dependet 
demonfirationis illatio; in Logillica ver6 no^a, praxes illx omnes, fpeculatiui 
LTker Secuadift. ~ " H fub- 
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5 g Logifticae vniuerfalis Lib. Il.Cap.lX. 

fubfi(lant;cx quo fic quod noftrx demondrationcs Icgitimz (iac , atque fpc> 
culaciui fubfiftcDtcs : illorum ver6 demondrationes, fi bonx flnt, non nifi pradii- 
cc dici poffinc. Hoc vcriflimum efle, facili colligitur reficiendo ad vfum figno- 
rum t & I in his demondrationibus communem, tum nobis, tura Algebtz fcri> 
ptoribus : deinde confiderando quod libro 3. nodrx Logidicx dicimus , de di- 
uerfitate fignificationis quam habent bxc figna f & — , in Algcbra, & nodra Lo- 
gidicat fic vt exempli gratia praxisqux docet — 4<« — 4 = t 16, vera demon* 
ftretur in confideradone 7. cap.j.lib.j. Logidicx, intelligendo figna fdf — in 
fignificatione quam requirit atque fupponit nodra Logidica: verum intelligen* 
do hxc eadem figna f & — , in fignificatione quam requirit & fupponit Alge- 
bra, praxis illa docens — 16, tantum praiice vera cuincitur , itu 

quantum innumeris exemplis vera comprobatur, vt ex Algebrx Doioribus.no* 
tamus in primo paradoxocap.3. libri 3. Logidicx: fi tamen verius non edquod 
probatur in paradoxo tf.einfdem capitis: nimirum prxdiiam Algebrx praxim, 
(qux in theorematum de quibus hic agimus demonftrationibus vera fupponi* 
tur atque aflumitur) tam male cohxrerc cum reliquis Algebrx principijs, vtn«n 
minus facili cuincatur falfa, quam vera. 

Prima Hypothefis. 

Supponit duas qualefcunque quantitates quaram vna (it ma- 
ior altera : quo Tuppolito 

P Rimb afferitur.X a X f Z t X - Z;er a 11 £iS f ~ 

Demondratio. Manifedum cd f Z — Z 5= O : ergo aXfO = XfXtZ — Z 
UXfZfX — Z: ergo fingula dinidendo per numerum a. etiam X = X f Z f 
X — Zf rr 2 11 ii - 1 quae lingula patent ex fcriptionum Logifti- 

carum intclligemta » ex qua proinde condat primx alTcrtionis veritas , qux hic 
erat demondranda. 

Secund6aireritur,Z = XtZ — XtZper allii- — -ti 

Demondratio . Vt in prxcedente demondrationc,patet f X — X := 0 ,ade 6 quc aZ 
ssZfZtX—XllfXfZ — XfZ: ergo fingula diuidendo per numerum a . 
etiam Zs=X|Z— XfZper ali ii* — 11 t >qu>aper 

partem 4. cap.i lib.i. — -f- — t ■ conllat igitur veritas qu* hic 
erat demondranda. 

Tertid afferitur, X f Zq r: Xa f Za « f X <« aZ. 

Demondratio . E » feri pthrtuim Logidiqiram Intel ligentia condat ,X f Zq s X t Z 
s« X t Z 11 X M X er t ZwZ erfX /« Zert Xr»Z II Xa f Za er f X aZ: 
etenim primam feriptionem paululum producendo,habctur fecunda, quam vite* 
rius proiducendo,habetur tertia, hanc ver6 contrahendo , habetur quana -* igitur 
etiam prima xquatur quarti^ hoc cd X t Zq = Xa f Za f/ f X /« aL Quod erat 
demondrandum. 

Quartd alTeritur X t Zq != X — Zq er | X /» 4Z. 

Demondratio. Ex intelligcntia Logidicarum feriptiohum condat, X — Zq e=X Z 
wX-ZllXi» Xer-Zw-Z e/tXr»-Zerf Xr»-ZIIXafZa er f 
K»» — aZ, vt patet exparte 4. cap.a. lib.i : ergo per antithefim, X — Zq ert X 
r«aZ sXa f Zatergovtrinquc addendo X/» aZ, etiam X — Zqer f X /»4Z 
65 Xi tZa ert Xf«aZ 11 XtZq,rt condat ex tertia affcrcione : crgoXtZqs= 

X- 



-OOgll 




Nonnullae aequationum demonftrationcs, 5 p 

t X — Zqfft XM4Z. (foderat dcmonftrandum. 7 
Quint6 aflericur X » Zq s Xa t Za r/ — X /» aZ. 

l>emonilnieio . Initio praecedentis dcmonfirauonlsofienfuoieft, ex faiptionnow. 

' Logiaicarum intcUigemia conllarc,X — Zq e= Xa t Za e/ f X is »- aZ : fcd fX 
is — aZ = — X is aZ iuxta praxim a. cap.7. lib.a. crgpX — Zq s= Xa f Za « 
X is aZ . Quod erat demonArandum. 

Sexto afleritur Xx ~Za = X f Zis X — Z. 

Demonftratio . Ex faiptionibus LogtlUcis conflat quod X|ZisX»Zs:XisX , 
e/f Xis — Z« fX is Z «t Zis — ZllXa «fXis — Z«f XisZ«~Za: 
ergo per antithcflm tra nsierendo X is — Z , etiam X f Z is X >- Z f r f X is Z 
=: X a — Za e/ f X is Z: ergo vtrinque aaferendo X is Z,etiam,X t Zis X Z 
=: Xa Za . Qupdjerat demonArandutn. 

Septimo alTericur,Xa — Zaq = X f Zq is X — Zq. 

Demonfiracio. Per fextamaiTertioneniX f Z is X —ZarXz — Za 11 Xa — Za/s 
1 : ergo per axioma i o.patct, t ergo Angulos 

idarum aequalium rationum terminos ducendo in fc ipfos« etiam iq «liX f Zq 
= X — Zq s(iXi — Zaq: ergo per i o axioma, Xa — Zaq is iq,bocc(lXa — 
Zaq = X f Zq is X — Zq^Qupdcrat demonflrandura,' 

Secunda Hypothefis. 

Supponit X t Z F £= F ) & prsterea X f Z 4 t/Q 

QadX. 

P Rimo afferitur , Qa s X is X f Z . Quod immediati patet ex bypotheli &: 
axiomate IO. cap.t. 

Secundo alTcritur , Fa e= Z is X f Z . Quod immediati patet ex hypothcG & axio- 
nuce IO. cap.t. 

Tertii afleritur, X f ZqesPatQl. 

Demonftratio. Xf 2 q =Xf Zis XfZllX isX fZ erf ZisXf Z: fed per fe- 
eundam airertioncm,Z is X f Z =: Pa, & praeterea per primam aOertionctDjX is 
XfZsQzi igitur X t Zq s= Pa t Qi . Quod erat demonflrandum. 

Quarti afferitur, X — Zq — Fa f Qa et — Xis 4Z. 

Demonflracio. Per alfenioncm 4.primae bypothcCs,X — Zq «/ 1 X is s X fZq 

ergo per antithefim , X — Zq =: X f Zq er — X is 4Z , fed per ceniam aflertio* 
nem,X f Zq = Pa f Qa ;crgo etiam X — Zq 8 Pa f Q.a er — Xis4Z . Quod 
erat demonflrandutn. 

Tertia Hypothefis. 

Confident tres quantitates A> B,C in tribas diuerfis cafibus^ 

P Rimas cafus fupponit A c= B t C ; in hoc primo cafu afferitur, Aa s A f B is 
Cref Ba. 

Demondratio. Per hypotheflmHA = B f C : ergo vtrinque addendo B, etiam A f B 
=3 aB f C eergo Af Bis C 8 ifit Cis C: ergo vtrinque addendoBa, etiam 
AtB is C er tBasaBfC is Cf/tBallBatCar/fC is aBllBtCq. VI 
^er Stcmtditt. Ha* - - - 
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> condat ex aflcnionc primae hypothefis : fed quoniam hypotfacfim A ss B 

•(■CaeiiainAa s B f Cq: ergo Aa cA f B i»Ce/t'Ba .Quod cratdetnoa^ 
dranduuit 

Secundus cafus fupponit, A s: B ! in hoc cafn afleritur, AfCqs=AfBfC«iC 



Demondratio . Per hypothcfim A = B s ergo vtrinque addendo B f C , etiam A f 
B + C = *B t C; ergo A f B t C i» C s aB t C w C: ergo V trinquddendo Bx, 

• ctii A tBfCwCfr tBs saBf CiwCrrtBillBatCie/ tCwiBllB 
+ C q .vt patet ex j.aflcrtione prima hypothefis: igitur BfCq = AtBfC^ 
C «/+ B* . Quod erat demondrandura. 

Tertius cafus fupponit, A 4</ B s B 4</ C. 

In tertio cafu afleritur ptimb, 7 1 Cq t= ^ t Bi fCz. 

Dethonftratio. Per j.aflertionem primae hypothefis, ^ fCq := iqfCx 
rt t - i» aC 11 t Ci er t A in C ; atqui A i»C s= Ba, quia per hy- 
pothcfim, A -d B s: B <u/C;ergo UGaqcr-^fBat Ca.Quod crat 

demon ftramluro. 

In tertiocafuaffctitur fecundi, A tCq=AafaBi+Ca. 

Demondratio . Per affertionem j. primae hypothcfis,A f Cq = Aa f Cx e/ f A *• 
aC: fed quia per hypotheflm.A^dB c=B «irfC , per 1 0. axioma A»» C sBx, 
xdc6quc Pii» aC e: xBx : ergo A f Cq = Aa f Ca f xBi 11 Aa f xBa f Ca\ 
Quod erat demondrandum. 

In tertio cafu affetitur tertii, Ba c= A f Cq — Aa - Ba -• Ga. 

demondratio . Per prxcedentcm adiertionem , Aa f aBa f Ca = A f Cq : ergo 
per antithefim, Ba c: A f Cq — Aa — Ba — Ca . Quod crat demondrandum. 



Quarta Hyppthefis* 

Supponit X /ra Z A , & pr*terea X2 f Zz 5= B , ac deni- 

' que quantitatem X,eflc maiorem quantitate Z. 



P «. i • RiffBfaA RifB — aA 

Rim6 afleritur , — i — ! ^ — Z— ^ -5= 



Secundb afleritur, 



RiyBf aA R>y B -r aA _ ^ 
. • a • " • i “ 



Demondratio vtriufquc aflertionis . Per affertionem 3. primae hypothefis, X f Zq 
= Xa t Z» « t X i» aZ : fed Vt fupponitur, Xi t Za =: B , & praeterea X i» iZ 
=: a A : ergo X f Zq c: B f a A :ergo Rif B taA = RiyXtZqllXf Z.Rur- 
fus per affertionem j. prima; hypothefis, X ■— Zq s= Xa f Za e/ — X »/» iZ 11 B 
— a A, vt patet ex conditionibus hypothefis :ergoRifB—aA = RtfX--Zq 
UX — Z.hoc ed diff'ercntiac quantitatum X & Z : atqui per alfcrtionem i.prim» 
hypothcfis,dimidio X f Z addendo dimidiu X _ Z , habetur maior ex quantitati- 
bus X & Z,hoccd qualitas X,vt patet ex hypothefi:& praeterea ex dimidio X f Z 
auferendo dimidiu X — Z, habetur minor ex quantitatibus X & Z, hoc ed quan- 
titas Z, Vt conftat cxhypothcfi : igitur etiam f = X, 5 c 
praeterea- **.^ — 21.<^oderat dcmonftrandum. 

^ ^ ' Quin- 
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.Nonnlillx sqiiationuni demondrattonds. 6 r 
> -Quinta Hypothefis. 



. ...1 _ . 



- Supponicdoas redhs A B&C D fefe in^rfecanus io pun- 
Gio Ejhabere terminos flue pundh A> B> Q D,in circum> 
‘ ferenda eiufdeni circuli. ' , 



TA Sferitur, AE(«EB.-DE( mEC. 

Deinonftratio . Ouftis reSis AC&DB: per thcor.^.cap.}. angulus C A B 
ss angulo C D B , quia eidem arcui G B infiftunt, & przterea angulus A C D =: 
angulo A B D , quia eidem arcui A D infiflunt : 'ergo pcrtheor.4. cap.j. inter 
fc fimilia lunt triangula A E C & D E B > adebque A E I) E = C E 41/ E B: 
igitur per io< axioma •AEt» E Bs: DE>»EC.QilodcracdcmonArandum. 



Fig. 17. 



Sexta Hypothefis.- T. . . . ' . ' 

Supponit expungo A,conflituto extra circulum, do^s duas 
redas, alteram AB tangentem ciicolum in pundoB: 
alteram AD, prius in pundo C , deinde in pundo D oc- 
currentem circumferenti* circuli. f ^ 

A Slcritur D A /■* A C a: A Bq. . ■ 

Conftru£lio . Centro E propofiti circuli, & radio E A.dcfcripta; circulari li- 
neae occurrat in pundo G, reda A D produda : ctdemquecirculari linexoccur- pjg, ^ 2 . 
rat in pundis F & H reda F H tangens in pundo C propofitum circulum C B D. 
Deraonftratia. Fer aiTertionem prxctdcotis hypothefis, A C /»C G = HCi»C F: 
fed fatis patet, G D s= C A, adeoque C G = U A : ergo A C /> D A =: H C 
C F: fed quoniam per conftrudionem.H F tangit circulum C B O in pundo C, 
adedque perpendicularis cft ad radium E C, patet H C = C F.adeoqiH C »« C F 
s C Fq : ergo A C D A =: C Fq : fed etiam ex hypothcfi Sc conftrudioncj 

fatis coaftat,tangcntem A B = tangenti F C,adc6que A Bq = C Fq : igitur D A 
»■» A C s= A Bq. Q(jp<i C3t dcmonftrandum. 

Nota , in prxcedcnti demonftrationc duas veritates aflumimus qui nobis videntur 
fatis manifeftx ex h^othcli&con(lrudione,nimirum G D = C A : & przterra 
B A =: C F: Ii fortams alicui videantur non admittend; line demondrationc: eas 
hiccxltibcmusdcmonllraru i iuquc fuppolita hypothcfi dccOnllrudi.onc allatx 
dcroonllnuionis. , r -i 

Dico primo G D s C A. 

Dico tecundoB A =C f. 

Demonllracio primx alTertipnis. Vel A C tranllt percommuiie centrum E, vel non 
tranllt per centrum; in primo cafu , patet , tam redam D Ct • quam redani CA, 
efle refiduum quod relinquitur quando ex mamri radio minor aufertur,adc6quc 
confiat, G D = C A . In fccuiido cafu, duda Iit reda E K, redx A G perpendi- 
cnlariter occurrens in pundo K , & etiam dudz fint redx DE, CE, GE, A E. 

Per tbeor.8. capitis j, deantithelim patet GEa — EKa — GKa , Be -etiam AEz 
— EKa ;xKAa : fed quia G E s E A, etiam G£x oEKxesEAa •- EKa i ergo 

GKa 



6z L^gifticifcyniucrfalisLibJLCap.IX; 

GKj = AK», adcdquc G K = A K. ^njiliter patet, Ofii — EKz = DKa, item 
ECa - EKa =CK»^i<»d^iia DEtt E,C.«ia«D^--EKa =:ECi - EKa: 
ergo etiam DKa = CKi, adc6que OK s C K: igttiir G K ^ O K, hoc cfl G D 
=: A K— C K, hoc eft A.C . Quod erat demonftranduni. 
Defflonftratiofecuiidxaflenionii. Du^s redisEA,EB,E F,EC: qQonum per ’ 
hypotheCo* B A & C ^iiagulx rutu uogentea, ex dcoionfttatiqaet probkmatis 
vndcchni cap.8. condat , angulos E B A & E C F rcAos clTc: ergo ex theor.g. 
cap. 3. Sc per amitheiim patet, EAa >- EBa = BAa , & prxterca EFa ECa se 
CFa : atqui EAa — EBa ss EFa — ECa ; ergo BAa =: CFa , ade 5 que B A s 
G F . Qu ud erat demondrandum. 

C A P V T X. 

. V . ♦ 

De nqmcris ndicalibus. 

I Ncondderationcquinra capitis quinti libri tertij Logidicac , agitur de di ucc/is 
quarttitatum menfuris, atque declaratur quid fit duas quantitates ede commen* 
iurabiles vel incomtnenfurabiles s & quomodo aliqux quidem ouantitates coo* 
tii)ux.vel etiam di^cretxt fint incommenfurabilcs : tales vero nuilx inueniantuc 
inter numeros qui iqnodraLogidica vulgares appellaiuur: ex quo fit quod fi 
dux quantitates A B-fint incomidenfurabiles, omnino impoflibile fit exhibere 
, duos vulgares nummos C&D.itil ve ratioCadDsAai/B i hxc tamen pro> 

' portio A «VB exprimi poted per duos numeros qui fint vulgarium numerorum 
radicesiatque ex hoc capite rcfultar vius & vdlitas radicum vulgariumnumero- 
rum: fiquidemper tales radices exhiberi pofiit, quxiibet duarum incommen(u> 
rabilium quantitatum proportio , licet per vulgares numeros tantum exhiberi 
pol&t proportio duarum commenfurabilium quantitatum. Varias praxes vtiles 
pro yui radicalium numerorum , aderuntur libro primo nodrx Logidicx : hic 
verd aduri de idarum praxium rubfidentia fpeculatiua , prxfens caput diuidi* 
musia duas partes: in prima parte afferimus aliqua, tum axiomata , tum theore» 
mata condituentia idarum praxium magis propria fundamenta : axiomata huic 
materie magis propria,qux hic annotamus,notioncs appellamus,vc fic melius di* 
ftinguantur ab illis qux annotantur in capite primo huius libri. In fccupda par- 
te agimus de fubfidentia praxium agentium de numeris radicalibus atque cxpo^ 

' fitarum in libro primo nofox Logidicx. 

P A R S I., 

Proponuntur ac demonilrantur nonnulbe proprietates 
numerorum vulgarium ex quibus refulut yfus 
numerorum radicalium. 

Notiones,nue veritates fatis manlfeAas ex intelligentia 
terminorum. 

P Rimd,quod metitur menCuramiCtiam metitur menfuratuffl il tali menfura.' 
Secund6> quod i»ctitu( fingulos genitores additionis vel fubtradionis realis 

etiam 
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Dc numeris radicalibus. 

etiim metitur producam ex tali reali additione vel fubtra^ifone. 

Terti 6 ..quando liagali genitores multiplicationis • fune numeri vulgares integri, 
etiam finguli genitores metiuntur producum ex multiplicatione. 

Quartd, quando finguli genitores diuifionis, funt numeri vulgares integri, & prae- 
terea producum ex diuifione efi numerus vulgaris integer , tam diuilor, quam., 
numerus exdiuifioneprodudlus, finguli metiuntur numerum qui diuiditur. 

i 

Theorema I. 

In ferie diuiTionum) prima fic in qoa maior imeger numerus A, 
diuiditur per minorem integrum numerum B: in fubfe* 
quentibus vero «femper proxime antecedentis diui* 
for per eius refiduumdiuidatur, donec ex diui- 
uone nullum remaneat refiduum : atque 
huiufmodi diuilionis diuifor llt Z. 

D ico numerorum A St B , maximam communem menfuram efle numerum Z. 
ConftruAio. In prima diuifione A — CprrBsF.adedque refiduum fit C; 
in frrunda diuifione B — D C rr G, adeoque huius diuifionis refiduum fic Oi 

in tertia diuifioneC>-Z/rrD = K,adcdquc refiduum fitZi inquartadiuifio- 
ne D /rr Z = L , adeoque huius diuifionis nullum refiduum remaneat . Denique 
nuBoerus X fit maxima communis menfura numerorum A & fi. 

Ollendendum, numerum Xatquari numero Z , adedque per fadias diuifioiies in- 
uentum numerum Z , efie maximam menfuram communem numerorum A & B. 
DemOnfiratio . Per hypothefim.A — C/rr B = F: ergo per prax.5.cap>7.ctiam A 
— C s Fm B : fcd per bypochcfim.X metitur B : ergo per 3. notionem, X meti- 
tur F i» B : ergo X metitur A — C : fcd per hypothefim, etiam X metitur A: ergo 
per 3. notionem , X metitur C. Rurfus B *- D /er C s= G : ergo B — D G 
C : fed oficnfum eft X metiri C , adedque per 3. notionem , X metitur G t» C: 
ergo etiam X metitur B — D : fcd per hypothefim,etiam X metitur B : ergo per 3. 
notionem,X metitur D . Rurfus fupponendo C — Z D = K, etiam C — Z 
K D t fcd prius oficnfum efi X metiri D , adeoque per 3. notionem , X meti- 
tur K i» D: <^o X metitur C -> Z : atqui prius oficnfum fuit , X metiri C: ergo 
per 3.notionem,X metiturZ . Eodem prorfi^ argumento cuincitur, numerum X 
necelTari6 metiri refidua fingula remanentia ex lubfeqaentibus diuifionibus . fi 
plures forent (aciendx antequam haberetur numerus Z , per quem diuidendo 
diuifotem proximi antecedentis diuifionis nullum relinquitur refiduum : Bc con- 
fequenter femper verum efic, quod numerus X metiatur numerum Z : atque> 
hinc patet quod numerus X non fit maior nomero Z . Quoniam ver6 D/erZ = 
L> patet, Z metiri O . adedque per 3motionem , Z metitur D m K : fed D /« K s 
C — Z : ergo Z metitur C — Z : led etiam metitur Z i ergo per 3.notionc,Z meti- 
tur C , ad^que per 3. notionem, Z metitur G C : fcd G /a C s B •- O : ergo 
Z metitur B — D: fed prius oftenfuifi efi.Z etiam metiri D: ergo per x.notioncm, 
Z metitur B : adeoque per 3,notioncm,Z metitur B m F : atqui B F = A — C: 
ergo Z metitur A — C: fed oftenfum fuit quod Z etiam metiatur C : ergo per 3 . 
notionem, Z metitur A : fed prius oficnfum fuit quod Z metiatur B .* igitur Z 
metitur A & B : atqui per conftrudfioncm, maxima menfura numerorum A & B, 

cft 
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eft numerus X : igitur Znoncfl maior nmncro X •* fed prius etiam oftenfum iuic 
quod numerus Z non (it minor numero X : ergo numerus X — numero Z: atqui 
pcrconftruiSionem, maxima communis meniura numerorum A & B , eft nume- 
rus X : ergo etiam Z eft maxima menfura communis numerorum A & B . Quod 
erat demonftrandum. 



Corollarium. 

t 

H Incconftac quod maxima menfura communis numerorUm A&B erit vnitasi 
adedque numeros A Sc B non habere pro communi menfura vllum nume- 
rum vnitate maiorem, (i per continuatam, vt diximus , diuilionum feriem inuca- 
tus numerus Z , (it vnitas. 

Theorema II. 

Singula: literx A,B,C,D, reprxfentent integros jvulga^ 
res numeros : pnecerea AadB t^CadD , atque pro- 
portio AadB conftec minoribus terminis quam 
proportio C<f<!/D. 

D ico ptim&i proportionem, A B non conflare minimis terminis integris, G A 
non metitur C. 

pico fecu,-id6, A metiri C,&pr«erea B metiri D; C proportio A aiB conflet mi- 
nimis terminis integris. 

Demonftratio primae Senionis. Per hypothelim A »db =: C dJD: ergo per theor. 
S.cap. 2 . etiamC^er A =3 D^er Btergovtriufque huius diuifionis produftum 
maximum atque integrum, e(l aliquis idem numerus K; & quia per hypothcfim, 
A non metitur C, etiam C fer A non = K; ergo etiam D^er B non = K ; itaque 
reCduum ex diuifione C fer A, (it E : & refiduum ex diuihone D fer B,(it F : hoc 
fuppofito, patet, numerum A effe maiorem numero E, & numerum B efle maio- 
rem numero F , atque praeterea A »» K = C ~ E , & ciiam B K = D — F, ex 
quo conflat, A y»K 4</B /»K =:C — E«y D — F: it-d per theor. 4 .cap.a. A «» 
K B «« K r: A *d '& il CtdD,vt conflat cx hy pothcfi : ergo CddD — C — 
Ei«/D — F:crgoperthcor.2.C3p.2,C4<yO=:E<«.yF: fed per hypotheCmA 
«y B s C D : ergo A 4<y B = E «f F : atqui etiam oftenfum eft A efle nume- 
rum maiorem quam £, & B elfe numerum maiorem quam F : ergo proportio A 
4 ^B conflat maioribus terminis, quam illi aequalis proportio E 4 ^ F: igitur pro- 
portio AddB non conflat minimis terminis. Q^od erae demonftrandum. 
Demonftratid fecunda; partis . Si numerus A non metiretur numerum C : per pri- 
mam partem, proportio A B non conflaret minimis integris terminis : fed per 
hypocheGm proportio A 4^ B condat minimis integris terminis: ergo A metitur 
C.- ergo CferAtd numero integro G ; fed quia per hypothcfim AndBziCdd 
D, per theor.8.cap.s. etiam C A = D^ee B : ergo B = numero integro 
G : igitur A mctiwi C , & etiam B metitur D . Quod erat demonftraudum. 
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Theorema III. 

Singuljc litenc A & B , integros vulgares numeros 
repr^fentenc. 

D ico primo.proportionem hdd^ CQndarc minimis terminis fl A 2 t B non 
beant communem menfuram diuerfam ab vnitate. 

Dico (ecundo, proportionem A B non conftare minimis terminis ; fi A & B ha- 
beant communem menfuram diuerfam ab vnitate. 

Demonfiratio prim* partis.Sit enim ratio IctdK. minimis integris terminis expref- 
fa, fic vt F-«</K = A <</B; igitur per theor i. patet, F metiri A, adeoque A^rrF 
s= integro numero X : fed quoniam per hypothcfim, F K = A B, etiam per 

theor.8.cap.i.confiat,A F ss B fer K.ergo etia B^rr K = eide ifltcgro nume- 
ro X: ergo per 4.notionem.numcrus X metitur A & B: fed per hypothefim, A & B 
non habent menfuram communem diuerfam ab vnitate: ergo X =: i ; ergo A fer 
F = I > & etiam B K = i ; ergo A = F , 8e prstterea B r= K : fed per hypothc- 
fim , ratio F «i/ K expreifa efi minimis integris terminis : ergo etiam ratio A td B 
confiat minimis integris terminis . Quod erat demonfirandum. 

Demonfiratio fecundat partis . Per hypothefim A & B habent aliquam menfurain 
communem atq; diuerfam ab vnitate, hanc menfuram reprzfcntet litera Z: ergo 
A /er Z = integro numero F , & etiam B Z = inte gro numero K : ergo A 

F M Z , & przterea B =r K Z : ergo A B = F Z ai/K r» Z : fed per theor. 
4, cap.x. confiat, F /«Z Kr'«Z =Fa</K: ergo Aai/B s F ai/K: fed quo- 
niam PiferZ — F, confiat cx 4. notione, F metiri A : ergo per thcor.a. propor- 
tio A B non confiat minimis integris terminis . Quod erat demonfirandum.' 

Theorema IV. 



SinguI? literjc A&B reprffentent vulgares integros numeros » 
quorum maxima communis menfura fit Z, atque A 
=5 F : pneterea B Z 6= K. 



D ico, proportionem V’*dT/i, exprclfam eCfc minimis integris terminis, atquo 
Fa<f/C=Aa</B, 

Demonfiratio. Per hypothefim, Z cft maxima communis menfura numeroru A&B; 
ergo qualemcunqiie integrQ numerum .ib vnitate diuerfum rcprxfentct X,fem- 
per numerus Z/»X erit maior numero Z : ergo Z /« X non cft menfura com- 
munis numerorum A&B; ergo A ftr ZiaX non = integro numero, & etiam B 
per Z in X non integro nutnero: fed A per Z /» X = A in i per Z in 
X Uz-tH II r i» j II f per* lllperX : atque fimiliter patet, B perZinX 
j per X: igitur jper Xnon =:ioregrb numero, & etiam JperX 
non = integro numero: fed per hypothefim, j = F,& prjterea ^ — 
K : ergo F per X non s: incegro numero, & etiafuKper X non = integro nume- 
ro: ergo numerus Xnon metiturauoKrosF&Ktlcd numerus X cfi quilibet 
Liher Seemidus, - - . - - ^ . nume- 
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numerus integer diuerfus ab vnitate: ergo nullus numerus integer diuerfus ab 
vnitate metitur numeros F & K : ergo numeri F&K non habent menfuranu 
communem diuerfam ab vnitate : ergo per theor.j. proportio F K cft expref- 
fa minimis integris terminis: quoniam verdper hypothe(im,A/rrZ = F, Sc prx- 
tereaBp<rZ=K>atque per theor.4.cap.a.conftat, A/er Z 
B : patet etiam F 4</K sAtdB. Quod erat demonftrandum. 

Theorema V. 

Slngulx litene A> B,C repnefencenc integros vulgares 
numeros. 

D Ieo prim&i numerum A im B, & numerum C, habere communem raenfuram.i 
diuerfatnab vnitatetfi numeri C & A, vel numeri C &B, habeant talem men- 
furam communem. 

pico fecundb, numerum A i» B, & numerum C, non habere communem menfu* 
ram diuerfam ab vnitate; fi . neque C & A i neque C & B habeant talem men> 
furam. 

Demonfiratio primae partis . Perhypothefith, aliquis integer numerus X > metitur 
fingulos numeros A & Qvelfingulos numeros B&C: fed numerus qui meti* 
tur vel A vefBi per notionem j. metitur A /V> B:ergo aliquis integer numerus 
X.metitur fingulos numeros C>& A /«Btatqui per hypothefim, numerus X eft 
integer atque diuerfus ab vnitate : ergo numeros A m £, & numerus C , Gnguli 
menfurantur ab aliquo integro numero X diuerfo ab vnitate. Quod erat demon* 
Orandum. 

Demonftratio fecundx partis. Si fieri potefi , numerus X diuerfus ab vnitate , fit 
communis menfura numeri C » & numeri A B : ergo A ia B^er X = integro 

numero F: ergo AmB=F/« X: ergo per lo. axioma cap.i. etiam XadA — 

B «i F: quoniam vero per hypothefim, X metiturC, adeoque per notionem i. 
quxlibct menfura numeri X menfurat numerum C: & prztcrea per hypothefim, 

. nullus numerus diuerfus ab vnitate menfurans numerum C,raenfurct numerum 
A,patet igitur nullu numcrudiuerfumab vnitate atque menfurantem numet u X, 
menfurire numerum A : ergo per 3 .theorema, ratio X dd A,eft exprefla minimis 
integris terminis : fed iam oftenfum cft, X A c: B ai F : ergo per a.theorema- 
X metitur B : atqui numerus X eft diuerfus ab vnitate.atquc menfurat numerum 
C: ergo numeri B & C habent communem raenfuram diuerfam ab vnitate: igi- 
tur fuppofito quod numerus C, & numerus A »» B , habeant communem men- 
furamdiucifam ab vnitate, conftat etiam, numeros C& B , habere communem- • 
menfuram diuerfam ab vnitate : atqui per hypothefim , numeri C & B non ha- ' 

bent communem menfuram diucrfam!ab vnitate : ergo numerus C , & numerus 
A B. non habent communem menfuram diuerfam ab vnitate . Quod erat de- 
mon flrandum. 
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Theorema VI. 

Singula; Utenc A&Bjreprjfcntent vulgares integros numeros: 
pnecerea litera n ; Hgnificet aliquem denominatorem ap- 
ponibilem dignitatibus A vel B. 

D ico prfcno , A & B« , &prxterca A» & B» , habere tnen furam cotnmunemi 
diucrlam ab vnicace : quando A & B habent talem menfuram. 

Dico fccundd . neque A & Bo , neque A« & , habere menfuram communca^ 

diuerfam ab vnitate, quando A & B non habent talem menfuram. 
Demonftratio prinue partisprimz alfertionis . Perhypotheiim A & B habent conu 
munem menfuram diuerum ab vnitate: ergo per theor.5.etiamB<« B& A,hoc 
cftBx& Ai habent talem menfuram: fcd per hyp.ctiam A&B habent taleni^ 
menfuram.' ergo per theor. 5. etiam conflauBa i«B& A,hoceil B3 & A, habe- 
re talem menfuram : atqui per hy p. A & B habent talem menfuram > ergo per yi 
theor. B3 r» B & A, hoc efl B4 & A.habent talem menfuram . Simili plan^ argu-; 
mento patet de B$ & A,item dc Bd Se A,atq; ita de exteris dignitatibus B quetn-^ 
cunque denominatorem at habentibus, quod habeant communem menfuram ab 
vnitate diuerfamcum dignitate A . Quod erat dcmonftrandum. 
pemonllratio fecundx partis primx alfenionis . Per prinum panem , A & B» ha 2 
bent aliquam communem menfuram Z , diuerfam ab vnitate .■ igitur numerus Z 
eft diuerfus ab vnitate, Se metitur A & Bv : fed quoniam Z metitur A , per ftotio- 
nem 3 etiam metitur A» : igitur A«&B/> habent aliquam communem mcnfulaoi 
Z. diuerfam ab vnitate. Quod erat demonftrandum. 

Demonflratio primx partis fecundx alfertionis. Perhypotheiim, A&B non-ha^ 
bent menfuram communem diuerfam ab vnitatet ergo per thcor.y. etiam A & B 
M B, hoc efl A & Bx, non habent menfuram communem diuerfam ab vnitate, & 
infuper per hypothclim, A & B non habent tale menfuri: ergoper theor. j .pater, 
A& Bxi»B, hoc eft A& B3 , non habere talem menfuram. Rurfus quoniamJ 
^ conftat,A & Bj non habere menfuram communem diuerfam ab vnitate, & infu- 
’* |>crper^pothcfiro,A&B non habent talem menfuram communem, patet per 5. 
thcoreiBX^&B} iaB, hocefiA &B4,non habere talem menfuram. Simili 
plani argumento patet de reliqaisawawis fignificatisa dignitate Bcum appoli- 
' 10 quouisdcnominatorc n, quoid opnN^fltwBiiip non habeant conununcoi incn- 
furam diuerfam ab vnitate . Qgpd erat dctrionflranJbm, 

Demonftratio fecundx partis, fecundx alfertionis. Per prinum partem, B» & A non 
liabcnt menfuram communem diuerfam ab vnitate : ergo per 5. theorema, B» & 
Atm A,hoccftB» & Ax,non habent talem menfuram communem : fed per hy- 
pochcfim,nequc B» & A habent talem menluram : ergo per j .theorema B/» & Aa 
»u A, hoc cft B« & A3, non habent talem 'menfuram ; eodcmq;argumento idem 
verum cflccuincitur dc numero B»,& dignitate A cum appolito quouis deno- 
tninacorc x : ex quo patet,Bx & A» non habere menfuram communem diuerfam 

ab vnitate. Quod mtdcmoofttandum. •" 
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Theorema VII. 

Litera ft Ggnifjcet nomen cuiu(cunque radicis : atque datus vulga- 
ris integer numerus A non habeat huius nominis radicem, 
integro vulgari numero exprimibildm. 

D ico, numerum A non habere radicem cuius nomen indicatur a litera «r^xpri< 
mibilemper duos integros vulgares numeros conftitucncesfraifUonem vul- 
garem. 

Demonftratio. SuppofitoquodRi^As CferD,patet 5 ,r» | s All^i 
igitur ex diflis de multiplicatione fradionum vulgarium.C m C r= A, & ctianL< 
D<»D=: i:ergoRi^D«>OsRi^i :fedRi^D(»D = D)&Ri^t =i:ergo 
D = I •* ergo iradio C/rr O = vulgati integro ; fcd per hypotbelim , fradio C 
per D,cft qusuis fradio vulgaris, squalis radici prims numeri A : ergo nume- 
rus A no habet radicem primam qus (it fradio vulgaris diuerfa a hadione quae 
squiualet integro vulgari numero . Simili prorfus argumento conflat, quod A 
oon habeat radicem fecundam , vel tertiam , vcl aliam a denominatore » indica- 
tam , qus fit fradio vulgaris C /er D non squiualens integro vulgari numero: 
etenim quemadmodum numerus CperD femel in fedudus,squatur numero A» 
fuppoficoquod Ri^A e= Cper D : iti numerus C /er D toties in fc dudus quot 
vnicates indreantur a litera n , neceflario squatur iradioni A /er i , (upprato 
quod Rj*f A = C /erDx quare fiue femel , (iue fspius in fe dudus numerus C 
/er D , femper verum erit quod A producetur ex numero C fspius in fe dudo: 
quodquej.produceturexnumeroDfspiusinfe dudot&conrequenter quod O ' 
3 I , adeoque fradio Cpcr D 3 Cpm : & quoniam manifcRum efl , (radiO'* 
nem C /er t squari integro : etiam fradio Cper D , hoc eft R»f A , non poteft 
efle vulgaris fradio, nifi fradio squiualens vulgari ^ntegro numero .ppod ‘ 
erat demonflrandum. 

Theorema VIII. 

Singulj litei? A , B , C , D , integros vulgares numwos 
rcprjfentent. 

D ico, proportionem A /er B *i C/er D, confidentem inter duas vulgares fra- 

dioncs.cxhiberipofTcperduos integros vulgares numeros. 

Dcmonilracio . Per theor 8. cap. a. patet, A /er BeJC /er D 3 A *« D in C: 

fcd quoniam finguli termini A, B, C, D/unt integri vulgares numeri>patet,etiam . 
numeros A efle integros vulgares numeros: igitur proportio 
A »» D adBin C exprclTa efl duobus integris vulgaribus numeris , & tamen- 
squalis cfl proportioni quamhabctfradio AprrB4<fCprrD. Qutiderat dc- 
monflrandum. 
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Theorema IX. 



Sic qu^uis vulgans fractio C/^^rDi habens radicem indicatam a 
denominatore n : atque fractioni Cper D xquiualeat fractio ' 
X fer; Z conAans minimis terminis integris. 

D ico, Gngulos numeros integros \ 8 cZ, habere radicem 

Dcraonftratio.Supponco quod denominator m vnam amplius vnitatem con- 
tineat quam denominator t$t quodque per hypothefim, podibilis atque minimis 
terminis conftans fradlio Aptr^:= Rn^Xper Z > quoniam fragio A per B con- 
Aat minimis terminis,per theor.tf, etia iraiAip Amper Rm coAat minimis terminis: 

S uia vero fractio Aper B e= RnqX per Z, & manifeAucA, fra£iioncm Aper B t 
nqAm per B«s : patet quod fra£lio XperZr:i fraAioni Ara per Bra : igitur fia- 
Aio Xper Z = iradioni Ara per Bra, atque vtraque conflat minimis, adedque i;* 
fdem fiuc atqualibUs terminis: ergo Ara := X,& Bra e= Z : fcd patet etiam quod 
A— R«^Ara, quodque B=: Bra: igitur A e=Il«^X,& etiam B=:R»fZ; er- 

go quantitates X & Z , fingula; habent radicem indicatam a denominatore rc- 
prattentato i litera* . Quod erat dcmonflrandum. 

Theorema X. 

Singulf llter^ AyB.CD, vulgares integros numeros repr$feneent> 
ita tamen vt k odB s:C adD : atque proportio Aad^ ex- 
prelTa fit minimis terminis » & aliquis ex terminis A & B 
non habeat radicem n exprimibilem vulgari numero. 

D ico, proportionem ad R»^Dnon cfTe exprimibilem vulgaribus nume- 
ris :adc6quc eius terminos Roi/C&Rff^Delfe quantitates inter fe incom- 
menfurabiles. 

Dcmonflratio . Per hypothefim, A «/B C : ergo per lheor.8. cap.i, etiam 
A prr B = C prr D , critque fradlio A prr B cxprefTa minimis terminis , quia per 
hypothefim, ratio A B efl expreffa minimis terminis: fed quia per hypotheflm, 

aliquis ex terminis A & B non habet radicem it exprimibilem vulgaribus nume- 
ris, etiam per theor.9, fratAio A per B non habet radicem /1 exprimibilem vulga- 
ribus numeris : ergo fraAio C per D iqualis fridlioni Aprr B , non habet radi- 
cem 0 exprimibilem vulgaribus numeris ;cr^oR»qCdiui/aperRnqD,c{t{Ti- 
flio non exprimibilis vulgaribus numeris ; ergo proportio RnqC ad R»^D , dl 
proportio non exprimibilis vulgaribus numeris , adeoque cius termini lunt in* 
commenfurabiles. Quod mt dcmonftraadum, 
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Theorema XI. 

Emfdem quadrati lacus (Ic X • diameter Z. 



D ico, rationem X Z exprimi non poflfe vilis numeris vjulgaribus : adeoguo 
quantitates, (iuc lineas X & Z , cllc incommenfurabilcs. 

Dcmonftratio . Manifeftum eft,rationcm t tdt conflare minimis terminl$,8c tamen 
numerum x non habere radicem primam cxprimibilcm integro vulgari noinerQ: 
ergo per lo. theorema, ratio quam habetRi^i non ell exprimibilis 

vilis numeris vulgaribus , atque huius rationis termini funt quantitates incom.; 
menfurabiles :Icd qnoniam per theor.j.cap.j, conflat, Xa ddZt ti s, pt' 

tctetiam,X4</Ze=Rifi «/Riyn ergo ratio X <»</Z non cft exprimibilis vilis 
numeris vulgaribus , adc6quc quantitates, fiuc line» X & Z, fune incomm^fu* 
rabiles . Quod erat demonftrandum. 

Theorema XII. 

In triangulo D A B angulos A redlius lic , atque D A 
«t^AB ts 1 o 42 . 

D ico I rationem D B B A , nullis numeris vulgaribus exprimi poffe : ade^ 
que iineasDB&BAyCfleinterfeincommenfurabiles. ; ' 

Demonflratio . ManifeRum eR rationem fddn conRare minimis integris terminis, 
de tamen numerum 5 non habere radicem primam exprimibilem integro vul> 
gari numero tergo per theor. 10. ratio quam habet R 175 4</Rif4, non cR ex- 
primibilis vilis numeris vulgaribus , atque huius rationis termini funt quandta- 
res inter fe incommenfurabilcs i quoniam vero per hypochefim , A B = xDA; 
adedque ABx s: 4DAX , & per thcor.S.clip.j. etiam DBx t= ABi f DAx : ma- 
nifcRuro eR, DBi = jDAx : quare DBx 4^ ABx xs fDAx td 4DAX 11 s 4^4»' 
& coufcquenter Ri^DBx4df Ri^ABx .^hocefi DB *d AB=:RifS4</Rif4: 
ergo ratio DB41/ A Bnon cft exprimibilis vilis numeris vulgaribus , atque nu- 
' ius rationis termini, hoc cR linex D B & B A , funt quantitates inter fe iucOtn- 
menfurabiles. Quod erat dcmonRrandum. ^ 

Theorema XIII. 

Redia A B fedh Cc in C , excrema 8 c media ratione : hoc eR 
vtAB^t^AC £=AGss</CB. 

D ico, rationem A B 4</ A C exprimi non pofTe vilis nilmcris vulgaribus: adei- 
que huius rationis terminos, fiuc lineas A B & A C, cfle quantitates incom« 

menfurabiles, 

.ConRruflio.Duaafit AD.vtanguIusBADrcAus fit, atque DA fit dimidia-, 
A B i prjrKf” *•> rcfta A B noucunf fit punduro E , vt D E = D A. 
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Dcmonflratio . Quoniam angulus B A D redas eft , & praeterea aDA = A B : per ^ 
theor. I a . patet, rationem D B B A cxprimibilem non clTe vilis numeris vulga- 

ribus , adcoque eius terminos cfle quantitates incommenfurabiles : ergo ex ra- 
tione DBa</B A auferendo rationemDEaVB A ( per hypothcfim aequalrmu 
rationi i *d a, adcoque cxprimibilem numeris vulgaribus refidua ratio E B 41^ 

A B, adeoque ratio A B44IEB, erit ratio non exprimibilis vilis numeris vulga- 
ribus, eiufqVermini erunt quantitates incoma)cnfurabiles : led quoniam ex con- 
ftrudione & demoBratione problematis 9.cap.8.cd(fat quod A C =: B E.quado 
reda A B Teda efl extrema & media rationc,vt hic fupponitur, etiam ratioA B dd 
AC=:AB4</EB: ergo etiam ratio A B 4</ A C non cB exprimibilis vilis nu- 
meris vulgaribus, ade6quc cius termini funt quantitates inter fe incommenfura* 
biles . Quod erat demonBrandum. 

Theorema XIV. 

Eiufdem quadrati diameter fit Z , latus vero Ht X. 

D feo, z 4 iTX s Rifa ddRuft II RtfaeVi. 

DcmonBratio. Per theorema S.cap.j.patet, Za = aX3,adebqueZs4itfXs 
7 a aV f : crgoRiyZa 4</RifXa sRifz *d R191; fcd manitiBumeB.Ri^Za 
zsZ,tc etiam Ri^Xa s X, adedqueZai/X c= Ki^Zi 41/ Rt 9X1 : igitur Zai/ 

X = Rifa4i/Rif illRi^zai/ 1 , quiaRifi si*Q|^odcrat demonBrandum. 

Theorema XV. 

; 

Recta linea A B fecta iit in C extrema Sc media ratione, hoc 
ell vt ABsfs^AC c=AC4t/CB. 

D ico, A c 4</CB = Rry44i/Ri jy — Ri^i 11 2 41Z Rif j r/ — t', 

ConBiudio. Angulus B A D rcd»s lir,itquc B A =: aDA:& rcd?DB,par$ Fig. if l 
D E =: D A i denique vnitas vulgaris ( quat quamlibet quantitatem repraefen- 
tarc potcB ) lignificet lineam D A. 

DcmonBratio . Quoniam per conBrudioncro D A s: i , atque D A ad A B = 1 ad 
a:ctiamAB:r a lergoOAa = 19, & praeterea ABa r: 2^ II 4: igitur per theor. 

8. cap.j, etiam Dfiz = 4 f 1 11 5 : fcd linea D B = R 19DB2 : ergo linea D B = 
Kiyytatqui cx dcmonllrationc theorematis ij. patet.DB — DE, hoc eB D B 
D A = AC: ergo ACsRi^y — Rifi: ergo A Bad AC = Rif4adRi^y 
— Ri^i 11 a ad K 195 e/ — i , quia Ri^4 =: a , & Riyt c= 1 : atqui per hypo- 
ihefim.A Bad A C = ACadCB.* ergo etiam AC adCB = Ri ^4 ad Ri^y — 

Riyi 11 3 ad Ri^j er — £ . Qiipd erat dcmonBraiKlum. 



Theo^ 
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Theorema XVI. 

Q^lefcunque quantitates (ignllicent llterx X > Z , A » B : id 
tamen vt X per 2 tsKnqk per B. 

■X IcoX4</Zt=R»fA«VB. 

Dcmonftratio-Pcr hypotheCmX/rrZ = R*^A^^rB: crgoX^rZq»s 
A^er B; fed X ftr Zq» s= Xq» ftr Zq«: ergo Xq*^fr Zq« tzkftr B: ergo per 
theor.S.cap.a.cciainXq» 4<^Zq»r: A WB ; fcd pertheor, 7. cap.2>patet,XqM 
4^Zq»sX 4i/Zq»:crgoX 4 i/Zq« := A «</£: igitur X 4</Z c: R»f A 4^B, 
Quod erat demonfiranduoi. 



Scholium. 

'l^otaHtur Aliqtui fpeUaniia ad rationes qua exhU/eri non 
pojfunt vilis numeris vulgaribus integris aut fra&is ; 
paucis indicatur aliqua ex caujis quare neglexerimus indi^ 
uiftbilium methodum fiue Geometriam. 

I N theoremate 14. per numeros radicales exhibetur ratio quam in quadrato hi» 
bet diameter ad latus ; quam rationem nuUis numeris vulgaribus exhiberi pof» 
fe demonftratur in theoremate i a; iimiliter in theoremate i ; . per numeros ra- 
dicalcs exhibetur ratio qua: inuenitur inter partes linea: fcdia: extrema & media 
ratione : quam rationem exhiberi non polle per numeros vulgares docet theore- 
ma i ^ ex quibuspatet quomodo vulgarium numerorum radices fubminidrcntt 
quod haberi non poteft per numeros vulgares. 

Quoniam vcr6 impolTibile cft aliquam ex enumeratis duabus rationibus per nume- 
ros vulgares exhibere > manifeftum eft impoflibileclTe , afferre folutionem pro- 
blematis, in quo petitur diuifio alicuius propofiti numeri vulgaris in duas par- 
tes. iic vt maior pars ad minorem habeat proportionem quam habet eiurdem-. 
quadrati diameter ad latus; vel certe diuifio alicuius propofiti vulgaris numenV 
vt partes inter fc habeant eam proportionem . quae inuenitur inter partes lineae 
(edii extrema 3 c media ratione . Quod haec duo problemata infolubilia Cnt per 
numeros vulgares.caufa efi, quia fingula petunt rationem aliquam cuius termini 
funt quantitates incommenfurabiles : tales vero terminos non inucniri inter vul- 
gares integros numeros, etiam fatis patet ex vulgarium numerorum integrorum 
intelligcntia. ex qua manifcAum cft omnes & fingulos mcnluiati a vulgari vni* 
tatc;rrc de fraiftis vulgaribus numeris remaneret dubium, in theoremate 81 
huius capitis ofiendimus, quamlibet proportionem exprimibilem per Irados 
vulgares numeros, exhiberi polTc per vulgares integros numeros . Ex didis dc 
impolTibilitatc folutionis duorum problematum enumeratorum.faiis manifeftum 
cft.prvptcreamdem caufaroelTcimposfibilcm folutionem omnium problema- 
tum , in quibus petitur vt per VBigares integros aut frados numeros exhibeatur 
aliqua proportio conftfteas iiver duas quantitates inter fe incommenfurabiles : 
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& etiim pa(ct, quod talem problematis folutiouem petere, aliud non foret, quam 
fuppolito quod termini A 6e B incommenfurabiles fint , petere vt pro ter- 
mino B, alius illi zqualisfubBituatur, qui cum termino A fit commenfurabilis: 
adedque petere duos terminos B & C inter fe zqualcs,fic vt terminus C 
cum termino A habeat menfuram communem, & tamen terminus B cum termino 
A non habeat vllam communem menfuram. 

Commemorata imposfibilitas , per duos vulgares numeros exprimendi rationem^ 
quxinuenitur inter partes linez iedx extrema & media ratione , auteiurdem- 
quadrati diametrum & latus, abundi futScit vt cognofeatur infubfiftentiado- 
ftfinz quorumdam modernorum Mathematicorum ,qui vtita dicam geometri- 
zare volunt circa vulgares numeros , fiue continuz quantitatis proprietates in- 
ferre ex fola vulgarium numerorum confiderationc > in quem finem docent, li- 
neas , ac reliquas continuas quantitates , efse confiderandas vt quxdam pun&o- 
rum fiue indiuifibilium aggregata, adc6quc vt numeros vulgares: in quo primo 
huius indiuifibilium Geometrix fundamento , fupponendo camdem elTe condi- 
tionem linex, Sc vulgarium vnitatum aggregati : etiam fupponunt non aliter li- 
neam , quam vulgarem numerum diuidi polTc, nullafquc proportiones inue- 
niri lineis exprimibiles, qux exhiberi non poflint per vulgares numeros ; quan- 
tum hzc fuppofitio atque fundamentalis doArina Geometrix indiuifibilium ad- 
uerfetur Logifiicx nollrx dodlrinx hoc capite traditx , nemo non videt : hanc 
tamen demonfiratiui deducimus ex Logifiicx nollrx fundamentis , quodquo 
deciufdem quadrati diametro ,& latere ofiendimus , nimirum proportioneia- 
quam inter fe habent, non inueniri inter vllos duos numeros vulgares, etiam in 
Euclideis elementis tam folidi veru euincitur,vt apud Geometras omnes habea- 
tur indubitatum. Quapropter nemo mirari debet quod in nofira Logifiica agen- 
do dc multiplici methodo Gcometrizandi,illam negligendam putaucrimus,quz 
appellatur Geometria indiuifibilium ; lunc non negamus prxfiantis ingenij par- 
tum , alijfquc fimilibus dignam laudibus: noftro tamen iudicio pro fpeculatiua 
Mathefi parum vtilis efi, fed fortaffisnon parum noxia: quam deformem atquo 
nonfiruofam (ibi fingat continuam quantitatem, melius coguofei pot^ex 
' conclufionibus docentium de quantitate continua fententiam apud modernos 
fatis nominatam, atque cx ijfdem fundamentis genitam vel illis innixam, quam 
communiter dicunt fententiam dc punilis inflatis: hx conclufioncs alTerunt 
quantitates continuas aliud non ciTe quam indiuifibilium aggregata , adeoqut- 
illam intclligi volunt compofitam per additionem ; quemadmodum tamen ra- 
tiones compofitx , non per additionem , fed per du61um fiue multiplicationem., 
componuntur; & dignitates fccandx,tcttix,quartx,&c.cx primis componuntur, 
non per additionem, fed per du^fium fiue multiplicationem : fic continux quan- 
titates intclligi debent natx, produifix, fiue compoficx, non ex additione, fed ex 
- duifiu fiue multiplicatione ;itd docet nofira Logifiica , & in hac dodlrina infidit 
antiqux Mathefeos documentis, vt notamus initio partis 4. cap. i. lib i. Prxtc- 
rca fiatuunt, cx hts indiuifibilibus per additionem componentibus continuam., 
quantitatem, aliaalijs maiora efletex q^uo, inbona Mathefi, fequitur, quod in- 
ter fe proportionem habeant, adeoque lingula quantitatibus annumeranda fint: 
quippe inter lolas quantitates proportio admittitur a Mathefi; non dicunt tamen 
cuius generis quantitatibus indiuifibilia illa debeant annumerari, ne fort^ afle- 
rendo fingula illa indiuifibilia , elTc continuas quantitates , non inucniant ab his 
prioiibusdiucrfa aln indiuifibilia, quorum aggregata dici poflint priora illa., 
indiuifibilia . Affirmant indiuifibilia fimul addita conilitucrc continuam quanti- 
tatem; qux proinde quantitas continua, dici debet tantum diuifibilis iii par- 
tes indiuifibilcs quas continet , nc cius partes indiuifibiles , dicendx fint diuifx 
Libtr StcuHcius, K aut 



Digitized by GoogU 



74 Logiftic* vniuerfalis Lib.II. Cap.X. Par.I. 

aut diuiCbiles ; hxc profeAo quantitas continua folis Matbefeqs ignaris cognita 
dici debet ; etenim continua quantitas , de qua agit Maiheiis , in eius elementis, 
tum Euclideis, tum noftris, ftatuitur,& demondratur femper vlrerius diuilibilis 
in infinitum . Docent exindiuifibiliumpluralitateconftantem quantitatem con- 
tinuam , realiter quidem indiuifibilem efTe in quotlibet partes, fed tamen aequi- 
ualenter femper viterius diuifibilem cfTe i igitur noua illa , atque ex indiuifibili- 
bus coinpofita quantitas continua, tantum eft femper viterius diuifibilis, vt vni- 
tasvel quiuis numerus vulgaris : in quantum per fradlas vnitatesexhiberipo- 
tefl quaelibet vnitatum multitudo , quae aequiualeat vel vnitati vulgari ,vcl dato 
vulgari numero : hoc elt, tantum femper viterius diuifibilis dicenda eft ea diui- 
hone.qua; aliter dicitur compendium regula: aureae : non vcid ca diuifionc, qua: 
aliter dicitur fcAio. qua diuifionc indiuifibilis eft vulgaris vnitas: tamen hanc 
diuilionem flue fedionero, femper viterius admittendam in quauis quantumcun- 
que parua quantitate continua , illud eft, quod afferunt , & demonftrant Maihc- 
feos elementa . 

Qui deflderat plures differentias inter quantitatem continuam de qua agit fenten- 
tia de pun&is inflatis , aut indiuiflbilium Geometria : quod huius fententiae, aut 
Geometriae dolores, aut fuppotfUnt, aut afferunt, de illa continua quantitate,de 

3 ua agutit, conferat cum ijs, quae in libri tertij, prima, ftcunda, vcl quinta confl- 
eratione docet noftra Logiftica; cui propofitum eft, non aliorum defe^us exhi- 
bere, fed fua declarare, atque pro viribus , a dcfedlibus expurgata proponere^; 
quae vcr6 hic inflnuauimus, fumcerc aibitrarour, vt conflet, a nobis non immeri- 
to, vt parum vtilcm -pro fpcculatiuaMathefl,negIe&am indiuiflbilium metho- 
dum flue Geometriam , vbi cum noftrae Logifticae methodo coBfctiinuSitum 
Algebtae, tum antiquae Mathefeos methodum, 

PARS II. 

Demonftrationes praxium contentarum lib.i. Logidica: 
atque agentium de numeris radicalibus. 

I Nter praxes libro primo propofitas, atque agentes dc radicibus vulgarium nu- 
merorum : reliquas praecedunt, quae proponuntur in initio partis 6, cap-a. lib. 
I. vbi agendo de operationibus Logiflicis circa numeros radicalcs , praemitti- 
tur additio . & fubtradlio « deinde fubfequitur multiplicatio , & diuiflo ; in hoc 
capite , ab ijfdcm illis Logiflicis operationibus dcfumittir exordium proponen- 
darum dcmonftrationum : prius tamen agitur de multiplicatione, & diuifionc^, 

f juiain demonftratione additionis , & (ubtradlionis radicalium numerorum, af- 
umitur a liquid quod conflat ex multipi icationis demonftratione .Reliquae pra- 
xes agentes de numeris radicalibus.demonftratae exhibentur co ordine quo pro- 
ponuntur in libro primo noftrae Logifticx . 

Multiplicatio numerorum radicalium propoflta in parte 6. cap.a, lib.i. Logifticx, 
docet quod qualefeunque numeri vulgares rcprxfcntcntur i litetis A & B, 
fcmp<r verum fit . 

RnyAq» tM R«jBq» r: Ra^A »a Bqa . 

Dctnonftratio . Ex feriptionibus Logiflicis declaratis in parte 2 . cap.i. lib.i. Ld- 
giflicx, manifcflum eft , quod A s= Ra^r Aq» , & etiam H = Rai/Bq» : ergo A /« 
B= RajAqa/aRa/Bqa: fed etiam limiliter manifcflum eft, quod A ia B = 
Ra^ A ia Bqa : igitur Raj Aqa ia Ra^Bqa s= RajA ia Bqa . Quod erat demon- 
ftrandum, Dmi- 
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Diuifio numerorum radJcalium propofita in parte tf.cap.i.lifa.i.Logiftie* , docet, 
quod qualefeunque numeri vulgares reprasicntctitur a literis A & B , Icmper 
verum iit , 

R»^Bqj« r= R«^A fer Bq« . 

Dcmonftratio . Ex feriptionibus Logifticis declaratis in parte a. cap.i.lib.i. Lo- 
giftic* raanifeftuiti cft , quod A = R*^Aq«, & etiam B = R»^Bq» ; ergo A fer 
B s= Aqa fer R/r^Bq» : fed etiam fimiliter raanifeftum cft , quod A fer B 
= R»^A/<r>- Bq»; igitur R»^Aq/» fer R»yBq» = R»jA fer Bq« . Quod erat 
demonftrandum. 

Pro additione, defubtraAionc numerorum radicalium , quae traditur in parte 
cap.j. lib.1. Logifticaf, tribus diuctfis notis, tres calus inter fc diuerfi ,ab Inui* 
cem diftinguuntunpro caCbus contentis prima & tertia nota, nulla requiritur dc- 
monftratio , fed fufficiunt , quat fuperius capite 5. notamus de hac additione, & 
fubtradionci reliquum igitur cft.vt hic afferatur demonftratio additionis atque-, 
fubtradlionis, ijpedantis ad cafum fecunda; notz . 

In additione fpcdlantc ad cafum fecundae nota;, afferitur , quod qualefeunque vul- 
gares numeros repraefentent liter* A, C, X, Z , ita tamen , vt RvjA a^/RjvaC = 
X 4^ Z femper verum fit , 

R»jAtR»fCc:R/jj XfZqv/ViC 

Zq» 

Demonftratio . Per hvpothefim Rv^A R»^C = X aiZ: ergo componendo,’ 
f R/r^C sd KitqQ f z 4 dZll RffqX f Zq« 4d Rjv^Zqjv , quia Xf Z 
Zq»,& etiam Zs=R;f^Zq»: ergoper io.axtoma,R«f A f R«^C/« 
RffqZam sr R«^X f Zc\/f in R;i^Cll Kx^X f Zqnin C,vt paret exhic ditftisde 
multiplicatione ; ergo R»?A f K»aCi» R»jZq» = R«^X f Zq« in C in t. igi- 
turper lo. axioma, i *d^nq\ f R»^Cs= Rar^Zqff4,/RMXfZq«y«C tergo 
per theorema 8. capitis a. etiam R»yA f ^nqCfer i, hoc cft RwA f RnqC = 
n Rnj ,vt patet ex paul6 ant^ ditfUsde diuifione: 
igitur etiam tUjA f R»jC = R»j Quod erat demon-. 
Rrandum . 

In fubtradione fpeAantead cafum fecundznotx, atque ftippofitis, quae paulban- 
•tc lucrunc luppo^ka pro additione, aOeritur icmper vciumcfre» 

R*fA-R4jC = R«j ^-Zq»tV»C 

Zq» 

Demonftratto . Per hypothefim R«^A 4^ RnqC iz\4dZi ergo diuidcndo.R»» A 
-^RnqCad R»^C_X— Z td Z 11 R»yX — Zq« 4,/R»aZq«:crgo per to. 
axioma , R»^A - RwyC in RnqZc^n = R»^X - Zq» in R»»C 11 R»»X - Zq« 
$n c,vt conftat ex hic didlisdc multiplicatione: ergo R»^A - RnqC in R»yZq» 
z=RnqX- Zq» /»C/» i: ergo pcr io.axioma,i »,^R»^A -R»^C c R»^Zq» 
4 d Rnqx — Zq» in C ; ergo pcr theor.8. cap.i. etiam R»,A -• R»»C fer i, 
hoc cll R»^ A - R«jC = vt conftatcx pau- 

Jo ante diilis de diuifione j igitur etiam R»oA— , R»aCs=Rw<? 
“^j^.~*Quod erat demonftrandum. 

Quod d^ctur in prima praxi partistf. cap.a. lib.i. immediati manifeftumcftcx 
fcriptionibu» Logifticis declaratis in parte 2 cap.i .lib. t . ex quibus conftat X = 
K»7\q» , hoc cft quantitatem X zquari radicali numero cuius denominator 
cft », numerus vero poft lircram q feriptus, cft Xq». hoc cft numerus X toties in 
ledunus quot vnitaces indicantur a denominatore». 

Liber Secundus. - Kz Vt 



Digitized by Google 



Dc numeris radicalibus. 77 

modi numerus denominatus A«. Caufa huius difierentix eft , quia formula ian> 
tum indicat valorem fubtrahendum ex propofito numero pro inuenta quocien- 
tisnotaa prima diuerfj : verum numerus denominatus A» iqui in formula non 
inuenitur , led inucnitur in produco quod illi rcfpondct , indicat valorem fub' 
trahendum pro quotientis prima nota arithmetica . Secunda differentia in eo 
conlilfit, quod in formula lingulis numeratoribus dignitatum A>tot cyfrxappo- 
fiix flnt ,quot formuix membra fcquunturtquxcyfrx non inueniunturin pro- 
duco cui rcfpondct formula; hx formuix cyfrx ad hunc finem tantum feruiunt, 
vt nimirum indicetur valor localis fingulorum membrorum ipfius formuix , at» 
que ita fine deculTata feriptione (etiam vfitata in vulgarium nunacrorum diuifio- 
ne )in vnam fummam colligendo fingulos membrorum valorcs, commodius in- 
ueniatur totius formuix valor . 

Tertii. Ille numerus denominatus A», quem diximus prxtcrmiffum in formula ta- 
dicis inucniendx, licet procedat in produco cui rcfpondct formulatindicat valo- 
rem fubtrahendu ex primo membro, atque huius valoris radix indicata a denomi* ' 

natore numen As, conftituit primam notam quotientis: qux lingula exhibet ta- 
bcllaj ex fubtra^ionc valotis As remanenti refiduo,fuccclTiui adferiptum mem- 
brum immediate fubfcqueas.dat oouum numerum , ex quo elicienda eft fubfe- 
quens nota quotientis. Tota hxc inuentioprimx ootx quotientis, fiue quxfi- 
tx radicis: aliter non differt ab inuentione primx notx quotientis in diuifione 
vulgarium numerorum: nili quod in vulgarium numerorum diuifione , prithi 
quotientis nota, debeat effe maxima,qux auferri poteftex primo membro, noa 
vtcunque, fed dudla in diuiforem propofitx diuifionis : verum in radicum extra* 

^ionc,pi ima quotientis nota debeat effe maxima, qux auferri polfit exprimo 
membro, non vtcunque,fcd toties in fe du<^a quoties vni tas continetur in deno- 
tninatorcradicisinueniendx. 

Quart6,Vt fuccclliu^ inuenianturfinguix ex reliquis quotientis notis, qux d primo 
diucrfxfunttferuic formula rcfpondens radici illius nominis, qux quxritur. 

Hxc formula per litcras A & B indicat valorem fubtrahendumex numero ex 
quo noua nota colligenda eft, in hypothefi quod A t fignificet numerum prius 
feriptum in quotiente. quodque Bi fignificet maximam notam arithmeticam., 
fimplicem, qux talis fit, vt in hac hypothefi valorum A j & Bi,inuentus valor to- 
tius furmuix fubtrahi poflitex numero ex quo colligenda efl noua quotientis 
nota fignificata per Biiicfiduoex hac (ubtraihionefuccefiiu^ apponendo fubfc- 
quens membrum, habetur nouus numerus, ex quo immediate fubfcquensnota 
quotientis colligenda cil : atque hoc eodem modo fuccefliu^ inucniuntur fingu- 
Ix quotientis notx , qux d prima diucrfx funt . Inter modum quo in vulgarium 
numerorum diuifione, & radicum extraflione inucniuntur quotientis notx a pri- 
ma diucrfx, hxc differentia intercedit : quod talis nota quotientis, in vulgarium 
numerorum diuifione, debeat effe maxima, qux du^a in diuiforem fubtrahipof- . 
fit ex numero ex quo colligenda cft;in radicis extra^ione , debeat effe maxima, 
qux affumi poteft pro valore dignitatis primx B,vtin hypothefi quod A i figni- 
ficet numerum prius feriptum in quotiente, inueniatur totius formuix valor 
auleribilis cx numero ex quo colligenda efl noua nota quotientis . 

Quinto . Indicatus formuix valor , ell ille , qui fubtrahi debet cx numero cx quo 
colligenda e ll quotientis nota a prima diuerfa,quod fatis conflare videtor ex 
formuix compofitionc, declarata cap.j. lib. t. qux vix aliud requirit , quam fa- 
cillimam multiplicationem numerorCi dcnominatoru,traditam in par. i .c.a.lib. t, 

Sexto. Pio radicum cuiufuis nominis inuentione, propofitx vniucrfaliori praxi 
rcfpondens, atque camdem vniucrfalitatcm habens, demonflratioin forma pro- 
pofita,rcquircrct prolixiorem difcurfumiquemvt inutile prxtcrmitiimus: quippe 

qui 

Diyiii-^-MiiyC-iOgU 
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qui , nodro iudicio , ad praxeos fubiiflcntiatn intdligendam prodclTc non po- 
' teftparum vcrfatis in noftra Logiiika : reliquis ad hunc finem abundi fufficiunr, 
quzhic breuiter annotauimus, aut inpraxi i. cap. 5. lib.i. traduntur de modo 
inoeniendi proximam radicem cuiufuis nominis, quam habet propolItusnume« 
rus vulgaris . 

Quod dicitur in praxi fecunda cap.5. lib.t. dc inuenienda radice cuiufuis fradiio- 
nis : fatis manifefium eft ex theor.9. partis primx huius capitis : vbi ofiendimus 
quod quotiefeunque propofita fragio vulgaris X /rrZ conflat minimis termi* 
nis. neceffarib fingulos iflos terminos X & Z habere radicem n, quando iradio 
propofita habet radicem m . 

Quod dicitur in praxi tertia cap.j. lib.i. fatis manifeftum videtur ex praxeos prx- 
feriptis, atque hadenus didis de radicalibus numeris : ita vt nullum praxeos 
przfcriptum videatur indigere noua dcmunflraiione. 

Scholium^ 

De radicibus rationum.' 

I Vxta Logiflieam noRra jtroportiones omnes quantitatibus annumerand; funt,8e 
circa illas Logiflicr operationes omnes inflituuntur : quare quemadmodii peti 
potcR propofiti nominis radix coiufuis numeri vulgaris, aut alterius quantitatis: 
iti etii peti potefl propofiti nominis radix cuiufuis proportionis : & qiifadmodC 
RwfA, aliud non cft quam quantitas, quz toties in fe duda, quoties vi.itas con- 
tinetur denominatore «,adxquet quantitatem A: ita etiam sd B,aliud non 

rfl, nifi ratio, qux toties in feduda, quoties vnitas contine :ur denominatore x, 
. adxquct rationem A ai^B.Dcinuentionehuiulmodi radicis cuiufcunque pro- 
pofitx rationis, pluribus feparatim non egimus , licet enim fatis magnam vtilita- 
- tem habeat, tamen diueru nonefl abinuentione radicis , quam habet fradio 
■ conflans ijfdcm terminis quibus conflat ratio propofita ; quod vniueifalitct vc; 
rom efle fluis conflat ex theoremate lO. primx partis huius capitis . 

C A P V T XI: 

Dc inuentione mediorum proportiorialium terminorum 
ex cognitione extremorum. 

D e pradica inuentione vnius pluriumuetcrminorum.quiinterduos extremos 
datos , fint medij proportionales, agitur in parte a. cap.j. lib.i. Logiflicx 
noftrx; vbi triplici problemate exponitur, non illud quod in hoc genere maximi 
expetendo arbitrantur, maximoque & per plura fecula continuato labore inquifi- 
ucrunt cultores antiqux Geometrix, & fortaflis defiderandum foiet pro Ipecu- 
latiua Geometria : fcd illud prxtcr quod nihil in hoc genere defiderandum vi- 
detur ad pradici Mathefeos , vel commoditatem, vel vtilitatem , iuxtaea qux 
notantur in fchoiio propofito ad calcem huius capitis . 

In primo problemate partis a. cap.j. lib. i. Logiflicx, traditur modus inucniendi 
terminum B,qui inter duos datos terminos A & C fit medius proportionalis: cu- 
ius problematis duplex folutio affertur; in prima folutionc fupponitur terminos 
Ait Cefle vulgares numeros: prxtcrca fuppofito quodB =: RifA//»C. 

Aflc- 
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AlTcricur A = B C 

Demonftratio . ManifeBum c(l, quod Ri^Am Cfcmcl infedu(Bi-S A/« C: fed 
per hypothcfim, B =: R i^A «* C : ergo B fcmcl in fe du£tum . hoc cB Bin B s 
AiJ»C :crgo per lo. axiomi,A 4<^B = B 4</C . Q^iod erat dcmonBrandum. 

Secunda folucio fupponic datos terminos A & Cefle reftas lineas: in hac. hypo* 
thefl , & fuppofita folutionc fecunda, in figura qux pro illa citatur , du£lx llnt 
rea* X P & R P . 

Afleritur A 4</ Z P = Z P C. 

DemonBratio.Pertheo.y.cap.j.patet.angulumX P R rcAum clTe.quia per conBru- 
aionem infiBit femicirculo: igitur per 8. theorema c.ip. 3.XZ4^ZPe=ZP 
4</ZR:fed per hypothefim X Z =: A , & przterca Z R = C : ergo etiam A 4</ 
Z P £= Z P 4</C . eroderat dcmonBrandum. 

In fecundo problemate partis a. cap.j. lib.i. noBrzLogiBicx, agitur de modo in* 
ueniendiduos terminos B & C > qui iqtcr datos duos terminos A dc D fint me- 
dij proportionales , hoc cB vt A 4</B xBai/CllC 4</0 . Huius problematis 
duplex foltitio affertur . 

Prima folucio fupponit datos extremos terminos A&D elfe numeros vulgares: 
quofuppofito przfcribicur, vc inucniacur Rz^D per A, atque vocetur X :dein- 
de A x« X £= B, & B /0 X = C : his peraais 
AOericur A ad B = Bai^C 11 C ^ D, 

DemcrtiBratio.MaaifcBumcB, i /«Xz x=Xi« X, ade^queper lo.axioma, i adX 
:= X ad Xz:fimilittr patet,X/«X3 =: Xa <« Xz.adeoquc per lo.axioma.X dJ 
Xa s Xa ddXj : igitur ladXaaXadXaUXaaidXj t ergo finguios iBarum 
proportionum terminOs ducendo in A : etiam Aiitt aJ Atit\s= A i»\dd A 
sjv Xa 11 A «j» Xa ad A X| t atqui patet, A m i a= A, & ex hypochefi conBac.A 
i» X :=B, atque A (ffXa := C: prztcreaquiaRzfD/rr Abisin ledudla =D 
ftr A.& per hypothcfim.X s Rzf D ftr A, etiam X bis in fedudtum, hoccB X^ 
= DftrA, & confequenter A MX3 :=Aim D/rr A 11 Df igitur etiam A adB 
=: BadC II C ad D . Quod erat dcmonBrandum. 

Secunda folutio fupponic duos datos extremos terminos . elTcrtdat lineas, nimn 
rumABSc A C : pcradlis vero qux in folucione prxfcribuntur, atque reprx- 
fentantur in citata illic figura .* rceta F C produdla , iterum circulo occurrat ia^ 
punfto G, fitque du(Ba reCia rt G. 

Afferitur ABadBE = BE adCF 11 C Fad AC, 

DcmonBratio. Per theor.7. cap.j. femicirculo infiBens angulus B G C.redlus eB: 
fed etiam per hypothefim patet, reftum e(Te angulum A CG: ergo per theor.j. 
cap.j. parallelx fum line* A C & B G: ied per theor.j. cap.j. etiam redlaE B 

■ eB parallela re<Bz A C , quia per hypothefim , angulus E B A =: B A C : patet 
igitur lineas E B & B G habentes commune pnn£) um G,cfTc in dircftu.fiue quod 
conBituant vnam reftam lineam : ergo per 6 . hypothefim cap.p. patet GE //» 
E B = A E /» ED II D F in F A, quia per hypothefim E D = A F, & confequen- 
ter etiam A E = DF : atqui per d.hypothefim cap.9. etiam D F /» F A = G F »» 
FC : ergo GE wEB 1= G F /»F C: ergo per 10 axioma, G F adG E — E B ad 
C F ; fed G F ad G E =: A B ad E B, triangula enim E G F & E B A , per theor. 

4. cap.j. funt inter fe Itmilia, quia angulus GEFeB communis , & prius 
ollcnfum cB angulum E B A = angulo E G F ; ergo A B ad B E = B E ad C F: 
fed etiam A B adB E trCF ad C A,funt enim fimilia triangula E B A & A C F, 
vt conBit ex theor.4. cap.j. quia per hypothefim , angulusEB Aer angulo 
A C F i & prxtcrea per theor.j. cap. j. angulus B E A s: angulo C A F > quia 
oBcnfuni cB reiBas E B & A C efle parallelas : igitur A B ad BE ssB E adC F 
11 C F ad C A . Quod erat dcmonBrandum . 



In ter- 
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Ia tertio problemate partis a. cap.j.lib.i.nollrz Logifticx, agitur de modo inue- 
niendi quotcunque terminos, qui inter duos datos extremos medij proportiona- 
les flnt, cuius problematis duplex folutio affertur ; primx folutionis demonftra- 
tio non differt a deroonftratione primx partis fecundi problematis , nifi inquan- 
tumquod pro fecundo problemate dicitur de fecunda radice fradionis faftx ex 
propofitis vulgaribus numeris, fimiliter verum cfl de ciufdcm fradibnis tertia^, 
quarta, quinta, aut cuiufcunque alterius nominis radice. Vt clarius hoc conflet, 
placet hanc dcroonftrationem proponere de inucncionc qujtuor terminoruio., 
proportionalium inter datos A &H, de quorum inuentione agitur in exemplo 
terti j problematis partis a. lib. i . 

Conftruftio. Supponitur R4fH^rrA s=X:item A/«X = B,- itemB/»Xc=C: 
item C ia X a= D : item D ia X = E . 

Alfcritur Ax<iBs:B gJCUCdJDW DaiiE 11 EadH, 

Dcmonftratio . Manifeftumeft, i ia Xa = X ia X, adeoque per lo. axioma i 4J 
Xs Xxi/X» jrurfuspatctX ia Xj s: Xa ia Xa, adcbque per 10. axioma X 4d 
Xa CiXaatiXj ;eodc modo,quia Xa iaX4 = Xj iaXj , per lo.axioma etiam 
Xa ««iXj = Xj *d X4/ fimiliter quia X3 »a X5 = X4 ia X4, per axioma 10. 
conftat.Xj «iX4=:X4<«iX5 : igitur i ad\ = \ad Xa llXa ad Xj II Xj ad 
X4 II X4aiiX3 : ergo ducendo A in fingulos ifiarum xqtialium rationum termi- 
nos,etiam A ia i aii A ia X := A ia X a<i A ia Xa II A <a Xa aii A iaX; 11 Aia 
Xj ad hin X4II A iaX4 adhinX^i fed patet hin i •^h :& per conftrudio- 
nem confiat, A ia X e= Bi item B ia X, hoc cfi A ta X a = C; item C ia X,hoc eft 
A iaXj tr DiitemDiaX, hocefi Aia X4 =: E : pi zicrea quiaX =: R44H^er 
A,& manifefiumeft R4^H/rr Aquaterin fedudam = ttfer A, etiam X qua- 
ttr in fe du£)um , hoc eftXs = H ptr h , adeoque A ia Xy = A ia A 11 H; 
igitur etiam Aa^B s B «iGllCx^/DU DatiEllEatiH. Quod erat demon* 
lirandum. ' 

Secunda folutio tertijproblematis partis s. cap.3 . lib. 1 . Logifiicz, fupponit datos 
extremos terminos effe reflas lineas. 

Confiruftio . Dat* rc 61 *, atqueextrem* line*, fint A B & A G; inter has, exem- 
pli gratia inueniendf fint quatuor medi* proportionales ; in hac hypothefi , la- 
tera normarum difpofitarum,vt dicitur in problematis folutione, cum lateribus 
regularum qux normas continent, confiituent triangula A B C, A C D, A D E, 
AEF.,AFG . 

Pemonfiratio . Ex folutione patet , triangula effc ABC,ACD,AD E,AEF, 
A FC , & fingula illa triangula habere vnumredum angulum, acprztcrea fin- 
gulis communem effc angulum A:ergo per theor.4. cap.3. inter fe fimilia erunt, 
& habebunt latera homologa proportionalia: igitur AB^afACnAC ad h 
D 11 A D A £ II A E 4^ A F 11 A F 4^ A G .Qupd erat demonfirandum . 

Scholium. 

Notantur aliqua de diuerHs gradibus a^dimabilitatis, 
qui inueniuntur inter diuerfas proble- 
matum folutiones. 

I Am inde ab antiquioribus illis temporibus quibus Platonem fioruiffe legimus, 
celebre fuit problema in quo petitor, quomodo inter datas duas redas lineas, 
du; medix proportionales poflint inucniri: huius enim problematis folutioni 

nar- 
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narrantur multum infudafle cum ipfo Platone quotquot Geometras eo tempore 
numerabat , Audijs Mathematicis florentilfima Gratcia : neque fuccedentibus 
temporibus ceflauii hic labor; etenim ab illis nominatiflimis Graecix fapientibus 
non fatis ex voto relatam palmam, fuam facete conati funt, quotquot propemo- 
dum in toto terrarum orbe ipfis fucccficrunt Geometra; . Hinc fadf um cft quod 
quamplurimz extent folutiones commemorati problematis: nulla tamen inter 
illas inuenitur pro qua fufSciant magis propria Geometrix in Arumenta, flmplex 
nimirum circinus & red^ regula, hoc cA circulatio vel rediarum linearum imerfe- 
dfionesiquzfufiSciunt vt inter datas duas rcdlas inueniaturvna media propor* 
tionalis, atque huic folutioni altera Amilis defiderabatur pro duarum mediarum 
proportionalium inuentione. Etenim antiquiores Geometrix fundatores, in pro* 
blematura folutionibus notarunt varios gradus xAimabilitatis; rcliquisomni- 
bus prxferebant folutiones , pro quibus fufficiebant circularium & redarum li- 
nearum interfediones , quas admittebant pro ea Geometria quam appellabant 
Aridiorem ac magis rigorofam ; his fuccedebant illx problematum folutiones, 
pfo quibus requirebatur linea Parabolica, vel Elliptica , vel hyperbolica : hoc 
cA aliqua ex tribus illis reliquis lineis quas prxter redam & circularem exhi- 
bere poteA conus fcdus plano aliquo: quas problematum folutiones appella- 
bant folutiones conicas quemadmodum Geometriam confldetantem figuras 
Parabolicas, Ellipticas, vel Hpperbolicas, dicebant Geometriam conicam. Co- 
nicis problematum folutionibus poAponendx habebantur Mechanicx ad quas 
requirebatur linea fpiralis,conchois,quadratrix aut huiufmodi linea aliqua,quae 
exhiberi non poterat nifi mediante aliquo ex inArumentis qux intelligi vole- 
bant per vocem machina: nifi enim fallor, confiderando lineas oriri ex pundi 
motu, dudu,vel Auxu : aduertebant motum pundi lineam deferibentis pofTe efle 
maximi fimplicem , vt eA redas de circularis : redus tantum , inuenitur in Aiif 
vertice iuxtarcguixredx diredionem deferibentis lineam: circularis tantum,iti 
uenitur in pede circini circularem lineam deferibentis: has duas lineas maximi 
Amplici motu deferiptibiles admittebant pro folutionibus prxAantioribus Ari- 
dioris Ceometrix . &enim vt trAatur Proclus in priores Euclidis libros iuxti 
Barocij interpretationem pag. 6o. P/sit ^uidtm lint* du*s fimfiinfimtf fr*ci~ 
futfyut ftmtHt ffttits , r»£fdm vtiqm & 'tircaltrtm , rtliquat $mnti ex mixtie- 
me ex hts frtgexitts . Huiufmodi fimpliciflimo moto deferiptis lineis 

sedis & circularibus fuccedebant linex qux aliter dicuntur conicx fediones: 
etenim quia in motu pundi talem lineam deferibentis , aduertebant motum mi- 
»om, fiue.^mpofitum ex pluribus motibus fimplicibus , redis vel circularibus: 
videbantur ']prioribus poAponendx, prxfercndx tamen pluribus alijs lineis ad 
quarum deferiptionem concurrunt diuerfi motus fimplices: atque adc6 mereri 
(pecialcm gradum & appellationem : tum quia fpeciale nomen habebat Geo- 
metria confiderans iAarum linearum proprietates , qux Geometria conica dici- 
tur : tum quia hx linex cum redis & circularibus in hoc conueniebant , quod 
exhiberi pofTcnt in cono fedo aliquo plano : qua fedione prxter tres prxJidas 
lineas, parabolicam, ellipricam, & hypei bolicam numeratas inter conicas fcdio- 
nes, etiam exhiberi poAunt circulares deredx linex. Rcliqux linex qux haberi 
non poterant nifi mediante motu ex fimplicibus compofito , atque caufaro d di- 
riedione alicuius inArumenti, referendas putabant inter mechanicas : etenim in- 
Arumenta caufantia talem compofituiii pundi motum , intelligi volebant per 
machinas: per quam vocem intelligi nolebant aut redam rcgulam,aut circinum, 
licet apud grammaticos redi dicantur machinx : quemadmodum per polygona 
fiue multilateras figuras intelligi nolebant aut triangulum aut quadratum, licet d 
grammatico male negaceatur ^urx multilaterx aut polygona. Fortd prxdida 
Liter Seeandas. 1. anti- 
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antiquorum Mathematicorum placita ram liberi non damnalTct CartcHus initio 
fecundi libri fux Geometriae , fi a(Tecu(us fuilTetcommcmarata motiua > quz nifi 
fallimur I przftantillimos antiquiores Geometras impulerunt, vt in problenu- 
tum folutionibus Geometricis diftinguerent commemoratos gradus xClimabili- 
catisi hos rctioedos putamus, ficut retinentur apud plerofque modernos fpecuia- 
tiuz Geontetriz cultores :hzc tamen graduum diftinfiio parum iuuat lolius 
pradiicz Mathefeos cultores, quibus non mal^ Cartefium annumerari pofle for> 
caffis conftabit ex dicendis libro tenio noilrz Logifiicz : quod fi verum eft , ne- 
que ipfe , neque eius fequaces damnandi funt , quod cum reliquis pradicz 
<^ometriz cultoribus fibi negligendam arbitrentur confiderationem zftimabili- 
utis, non ad praxim, fed ad fpeculatiuam fpeaantem . 

Non mali aliter quam fupra diximus confiderari poiTunt problematum folutiones: 
nimirum in ordine ad finem atque vtilitatem quam habent ; atque ab hoc fincj 
fumendo zfiimabilitatem, in ordine ad fpeculatiuam Mathefim magnopere zfii- 
mandam putamus folutionem primi problematis, quz fupponit datos duos ex- 
tremos terminos lineas elTe, eamque multum przfitrri delere, allatis fecundi Se 
eertij problematis folutionibus, fimiliter fuppone, itibus datos duos extremos ter- 
minos lineas eife : primi enim problematis folutio a rigorofa Geometria admit- 
tenda efi,^ qua admitti non polfunt rcliquz,qux tantum mech.inicz funt: tamen 
in ordine ad praAicum vfum problematis, nulli folutioni pofiponenda nobis vi- 
detur folutio tertij problematis, quz fupponit datos duos extremos terminos ef- 
fe vulgares numeros : etenim in ordine ad vfum praAicum id przferendum efi , 
quod magis iuuat ad exa^am accuratamque praxim : iam vero Geometricam., 
primi problematis folutionem in praxi adhibendo , nunquam haberi poteA ali- 
quid tam exaftum atque accuratum in praxi , ficut adhibendo tertij problematis 
folutionem fuppoaentem datos extremos terminos cAe vulgares numeros , ad 
quos mediante fcala tam facile &exa&ireuocanturdatz linex,quam facilede 
exade determinautur linearum interfediones.Triangulorum per lineas refolutio 
Geometrica, commoda cA , & facilis , atque fpeculatiui exada in omni rigoro 
Geometrico : quis tamen huic triangulorum rcfoIutioni,in ordine ad accuratam 
praxim , non przfert vfum tabularum Sinuum, Tangentium , atque Secantium ? 
in quo vfu pradico ,authoritate omnium , exadas praxes amantium .habemus 
comprobatum, quod hic diximus de folutione tertij & primi problematis . Qui- 
bus addo, quod tabulz finuum, tangentium, atque fecantium, cognitis omnibus 
vitijs laborent : folutio ver6 tertij problematis, in omni rigore prxAet quxfitum: 
ita tamen, vt hoc quzfitum exhi^at per numeros vulgares, quando ex propqfi- 
cis extremis terminis conAans fiadiovulgaris,habet vulgari numero exprimibi- 
lem radicem requifitam pro folutione problematis : fi vcr6 non habeat talem ra- 
dicem, hoc cafu tamen in numeris radicalibus exhibet quzfitum in omni rigore. 

Hzc videntur fufficere, vt conAct quo fundamento afferamus , vniuerfaliorem ter- 
tij problematis folutionem , przferendam rigorofz Geometriz folutioni 
primi problematis , in ordine ad vfum pradicum : ex quo fequitur , in or- 
dine ad hunc vfum problematis , paruam omnino iaduram rcfultare , ex 
eo quod , tertium , immo etiam fecundum problema follitum non inue- 
niatur .folutione admittenda a Aridiori Geometria j fi hinc refultat damnum., 
aliquod fpcculatiuz Mathefeos, certe videtur damnum proprium Geometriz, 
non vero commune Mathcfi ,quz ampleditur Geometriam & Arithmcticaio. : 
etenim ex libio tertio noArzLogiAicz conAabit, quod numeri radicales, vere 
ac proprie numeri fint,fiuedifcrctz quantitates : igitur problematis folutio quj 
in omni rigore atque exadiffime quzfitum indicat per numeros radicales, negari 
non poccA folutio legitimi atque in omni rigore quzfito fatisiaciens per difere- 
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ris quantitates: fi vcr6 legitima atque pro fpeculatiua Mathefi lubfifiens dicen- 
da elt folutio, qua; hoc pratfiat per quantitates continuas : negari non potefi le- 
gitima» atque fubfifiens pro Mathefi fpeculatiua , qiiz hoc pratllat per quan- 
titates diferetas: & confequenter in Mathefi fpeculatiua non dccft eat^a atque 
legitima folutio tertij problematis . 

C A P V T xli. 

De refolutionexquationum. 

Q Vid peratquationum refolutionem intelligamus: quomodo has refolutiones 
lubdiuidamus; didumell cap.7. lib, i . vbiduas diucrfas refolutiones pro- 
pofuimus '.prima agit de refolutioneatquationum vnius nominis, pro qua, vitra 
feriptionum Logillicarum intelligentiam , nihil requiritur praeter regulanu. 
auream , fatis declararam in praecedentibus : quare hic nihil dicendum iupereft 
de fubfiilentia illius praxeos, quz in libro primo aficrtur,pro refoiutione zqua- 
tionum vnius nominis . 

Secunda aquationum refolutio d nobis propofira in libro primo , indiget demon- 
Aratione i hzc refolutio agit de omnibus ,Sc folis aequationibus duorum nomi- 
num habentiu proportione duplam,fic vt maius nomen ad nomen minus habeat 
proportionem , quam numerus duo ad vnitatem: praxis huius rcfolutionis fatis 
clari proponitur, atque diuerfis exemplis declaratur in cap.7.lib. i .huc fpeiianc 
requifita ad praxeos fubfillentiam, pro qua aficrimus aliquot theoremata : fup- 
pofitis inim tribus illis diuerfis cafibns qui annotantur citato cap.7. P''*' 
ter quos alios nullos admittere potefi hate praxis , in primo theoremate ofiendi- 
mus , quomodo in lingulis cafibut , ex propofita aequatione legitimi inferatur 
altera aequatio, cum priori conUeniens quoad dignitatem : data enim aequatio 
confiftit inter complexum ex duobus incognitis numeris JAm aeque e A«, & co- 
gnitum numerum F: illata vero aequatio, confifiit inter complexum ex duobus 
incognitis numeris JAn atque /Aca, & cognitum numerum E : atque incognitis 
Iliis numeris omnibus communis cfi dignitas A : tamen in illata xquationc nu- 
merus cognitus E , indicat differcntiaui vel aggregatum duorum numerorunu, 
& /Aon contentorum altera aequationis parte. CJupmodo ex ijfdcm illis nu- 
meris SifAtu, produiflura per multiplicationem cognitum fiat, docet fecun- 

dum theorema. Denique quicunqucautqualelcuuque fint duo numeri, quorum 
productum per multiplicationem, atque aggregatum cognofeatur , etiam fingu- 
los iftos duos numeros inuenire, illud eft, quod docet problema 7. cap.i 1. lib. 
i: fiinilique difcurfu facildefi fingulosifios duos numeros cognitos redderci, 
przfuppofita cognitione produCliquod ex illis nafeitur per multiplicationenu, 
atque differentix quam habent inter fe . Praxis qux duplici hoc vniuerfali pro- 
blemate infertur, confiituit pofieriorem partem praxeos allatx cap.7. 
fecun.ia illic propofita refoiutione xquationis duorum nominum: huius rel^ 
lutionis commemoratam pofieriorem partem legitimam efle , euincunt pofierio- 
raduo theoremata hoc capite propofita; ex his tertium, fuppooitiuxtd primam., 
huius rcfolutionis partem, cognolci numerorum iM» &/Ae», tum produ£funu, 
ex multiplicatione, tum etiam dilfercatiamtcxqua przcedente cognitione , do 
duobus numeris X & Z inuentis iuxta fecundam refolutionis partem, docet ter- 
tium cheorema.minorcm Z in primo cafu, maiorem X in fecundo cafu , xqualem 
clfc numero </A«. Quartum denique theorema ofiendit ex duobus numeris X& 
Z ( inuentis iuxta fecundam partem propofitx refolutionis,ex prxccdentc cogni- 
tione, tum produdli ex multiplicatione, tumaggregati numerorum /A»#) 
Liicr Sccuitduj, L a vnum 



84 Logiflicasvniuer/alisLib.II.Cap.XII. 

vnum ncccflario aequalem eflc numero dAa . In primo & fecundo cafu, cx ipfil 
aequatione conftat quis ex numeris dAn &/A«» maior fit, etenim cx aequationt* 
patet maiore elTe qui figno f afficitur, idedque etiam fcitur quis cx inuentis duo- 
bus numeris X & Z , iquiualeat numero dAti , quandoquidem confiet, X eflo 
maiorem quam Z . In tertio cafu,ex aequatione in qua dA» f fAon cognofeuntur 
aequati numero E, non conftat quis ex numeris dAn & fAon&t maior : idebquc 
nefeitur quis ex his duobus numeris aequetur numero maiori X , vel minori 
verum quod hoc ignoretur nullo modo vitiat propofitam aquationis rcfolutioo6 

Theorema I. 

Qualefeunque numeros vel alias quantitates reprafentent liter? 
D,E,F;qua:fditariepofit?maiufculafcribuntur,minufcuIave- , 
ro quando repr?fentant dignitatis A numeratorem:atque deno- 
minator m ad denominatorem n^iadi. His fuppofitis,con- 
fiderantur tres cafus diuerfi > in primo fupponitur dhm f ehn 
F. In fecundo fupponitur dkm *- ehn != F. In tertio fuppo^ 
nitur t eA» != F. 

D ico prim6,quod in primo cafu,fiuc fuppofito quod dPiM f e A» s F : etitxaJ 

Dicofecundb, infecunda cafu,Gue fuppofito quod^/Am — eAarsFtetiamc/A* 

/Ae/t E= E . 

Dico tertid, in tertio cafu , fiue fuppofito quod >- dAtn f e A» = F ; etiam dA» f 
/Affj» s E. 

Demonflratio primi cafus. Fer hypotbcfim,m ad »::: 2 ad n ergo dAm b dA» id 
A» ; ied per hypothefim, dAmf e A» sz F : ergo etiam dA» /»A»erf<A» — Fs 
ergo fingula huius aequationis membra diuidcndo per A«, etiam i/Aaif Es 
/A«» : ergo per antithefim,etiam dA» — fAon == — E : ergo in fingulis membris 
mutando fingum , —(/A».t/A«»s E. Quod erat dcmonftrandum, 

Dcmoufiratio fecundi cafus. Quia mtd »z=. 2od t, patet, dAm s dAnin A»:fcd 
per hypothefim, </A »b — tA» s= F : ergo etiam dA» i» A» tt — e A» s= F : ergo 
lingula membradiuidendo per A» ,ctiam </Ao — E s/Ao;»: ergoper antiche- 
fira , dA» — /At» =: E . Quod erat dcmonftrandum . 

Dcmonftratio tertij cafus . Quia mtd nzzz i, patet, </Ajw et dA»i» A», aded- 

que — dAm = — dA» i» A» : fed per hypotlicfim ~ dAm f e A» s F : ergo >— 

8 A» i» A» et f e A» — F; ergo fingula membra diuidendo per A», etiam — 
f Es/A»«: ergoperantithcfim, — <1A«--/A»»s:--E: ergo fingulotun^ 
membrorum figna mutando, dPut \fA»» s E . Quod erat dcmonftrandum. 

Theorema II. 



Suppofita fignificatlone licerarum vt in primo theoremate; 

D ico dA» infAa » «= F D« 

— • • ' DemoDr 
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Dcmonftratio . Ex Logifticarum fcriptionum intclligcntia pater, ikn D = F 

/Am : igitur per i o.axiomai</A* i» fAu$ = F /« O.Quod cr« dcmon&randuQi^ 

Theorema III. 

Suppofita hypothefi propoHta in primo theoremate j quodque 
quantitatum r/Ao atque yAo»> maiorem quidem reprxfen' 
tet litera X> minorem vero repnefentet litera Z, ade6^ 
que X » Z difFerentif quantitatum dArt 
& /fiott : quodque P c= Ez e/ f F W4D. 

D ico quod maior ex quantitatibus dA»&/AoM,hoc eil X,zquetur 

"'-t# 

DcmonAratio . Fer aflertlonem 4.Tpritna> hypochefis capitis 9. condat, X f Zq s 
X — Zq et i X i» 4Z : fed ex hypocheii etiam patet , X — Z E ; adeoque X 
— Zq r= Ea , atque praeterea X Z = F D , vt condat ex hypothefi & 
theoremate 2 : igitur X f Zq Ea e< f F /» 4D 11 P , ‘vt condat ex hypo- 
thefi ; ergo X f Z = RifP : fed etiam per hypothefim , X — Z r= E : igi- 
tur per primam alTertionem prima; hypotheiis cap.p. patet > et f 
I = X II maiori ex quantitatibus dA» ScfAoa , vt patet ex hypothe- 
fi . Qupd erat dcinondrandum . 

Tl^eorema IV. 

Suppofltis quz fupponuncur in tertio theoremate, ita tamen 
vt E2 F ia 4D E= P . 

] 

H"^ Ico quod maior ex quantitatibus dAn SifAorty hoc eft X,atquetur 

Demondratio . Per afTcrtioncm 4. primx hypothefis capitis 9. condat , X f Zq =r 
X — Zq « t X /» 4Z ; ergo per antiihciim. X f Zq r/ — X 4Z = X — Zq : fcd 
quia per hypothelim.XtZ = E, patct.X f Zq =E2 ; & praeterea X /» Z =: F i» 
D , vt condat ex theor. 2. & hypothefi , adeOque X ;» 4Z =r F /» 4D : igitur X 
— Zq = Ea « — F II P . vt condat cx hypothefi : ergoX— Z := R19P: 
fcd per hypothefim, etiam X t Z = E: igitur per primam aiTcrtioncni prim* hy- 
pothefis cap. 9. condat , quod maior cx quantitatibus atque /As» , hoc 

cft quod quantitas X =s etf Quod erat demonftrandum - 
J^ompolitarum aiquationum refolutioncs, vtilcs funt in cafibus in quibus difeurfus 
indituti iuxta primam regulam Logidicx deducunt ad compofitam xquacionem: 
ca hoc cafu rcfoluenda cd ,vt habeatur loJutio propofiti problematis >qux tali 
difcurfu erat infercnda;in Logidicaquam fcribimus,nufquam inucnitur vllanc- 
ceditas vilius refolutionis corripofita; xquationis : fingula enim problemata que 
afferun.ur in parte 3. cap. 1 1. lib.i. folui quidem podunt difcurfu deducente ad 
rquationem compofitam : fcd etiam folui podunt, atque foluta exhibentur, alio 
dilcurfu qui non deducit ad compofitam atquationem . Vt tamen indicaremus 
Qoa efle prorfus inutiles difeurfus deducentes ad compofitas xquatkmes, volui- 
” ■’ mus 
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mus aliquid norarc dc modo rcfoluendi compofitas xquaiioncs : pra;tcrca • pri- 
ma Logiftica; noftrz regula, iuxtaquamhi difcurlusinllicuuncur, proxime cou- 
uenic cum ea quam alij appellant Algebraa regulam i pro hac apud Algebrae 
feripeores celeberrima; funt refolutionca compofltarum a;quacionum, de quibus 
paflim proponuntur longiores cradacioncstvc videri poceftapud Francilcum^ 
Vietam, Renatum Defcartes,Io/cphu Zaragoza, Claudium Francifeum Milliet de 
Chales, poRremofque Algebra; promotores, fatpius a nobis nominatos in tertio 
noRra; Logifiica; libro i hi omnes, pluribus fcripferuntde refolutionibus compo. 
(itaruip a;quationum,fed no plane eodem modoilic vt dicendi non nnr,fua tran< 
ftulifle de charta in papyrum : catterum, alij innumeri inueniumur Algebrz fai- 
ptores • a quibus proponuntur longiores tradiationes de hac materia , de qua_ 
agunt ea ferictate , ac fi feripta; ab ipfis Algebrz , maxima vtilitas confiReret in 
refolutionibus compofitarum zquationum. Satis nobis erat, alicuius amanuen* 
fis labor, vtplures ex huiufmodi compofitarum zquationum refolutionibus, ad 
hunc locum transferendo, efiiccremus,vt hoc vnum caput fua magnitudine adz* 
quareC omnia fimul quz in hoc libro przcedunt;fed vt verum ^tear, prorfus 
ignoro vtilitatem frudfuum , quos ex tam laboriofis fuis tradationibus collige* 
runt Algebrz feriptores : hi alium finem non habent quam problematum de 
quibus agunt folutioncsiiam ver6 cofiderando problemata quz conRituunt iru* 
^us quos adierunt iRarum compofitaru (quationu refolutioncs,aliquibus picraq: 
videntur talia, vt illorum folutionibus allaborare , arbitrentur dici poRc, occu* 
pari mufearum aucupio, ac bonas horas mali perdere; infudari potrR raufearum 
aucupio, quo non tantum pueri fubinde defatigantur, fed per plures nonnun* 
quam horas infudaOe Regem aliquem, non fine rifu narrant hiRorici: vciumqug 
ex huiufmodi, vel puerili, vel regia venatione vtilitas, quis fruiRus ? Si forte in- 
ueniantur vtiliora, vel non aded inutilia problemata quz mercantur diligentio* 
rem confiderationem refolutionumrequifitarumpro compoficis (quatiunibus: 
vel plura placeant dc hac materia, conluli poterunt Algebrf feriptores . In vni- 
ucrlalis noRr; LogiRice trafiatione his tribus libris propofita , non decebat plu- 
ribus agere dc compofitis zquationibus , vbi longi przRantiora , atque vtiliora 
piztermilTa funt, quia non fpedant ad doftrinasclcrocntares Mathefeos, quz 
his noRris feriptis confiderantur : tales funt confiderationes pulchcrrimarunu, 
atque vtilifllmarum proprietatum, quz ab antiquz , vel Arithmetiez, vel Geo- 
metriz cultoribus proponuntur, dcprogrclfionura feriebus, de conicis feilioni- 
bus, de triangulis fphzricis, de diucrfis curuis lineis, vt funt fpiralis , conchois, 
cyclois, &c. pro his alijfque Mathematis contemplationibus , fufScicntia, finna- 
que elementa proponere, fpefiat ad eam quam Icribimus LogiRicam , non vcr6 
dc fingulis iRis inRituerc longiores tra^ationes . 

APPENDIX. 

Euclideis elementis content? propontiones ordine enu- 
merantur ,& indicatur vbi in Logifiica inueniantuo 
vel vnde conftent fingularum veritates. 

P Roponendz huius appendicis, duplex nobis vtilitas fefe offerebat ; prima inj 
eo confiRit, quod in libris Mathematicis paflim citatz inueniantiir£uclidca 
elementa: hz citationes moleRz effe poffent Mathcfim difccntibus LogiRicas 
noRrz methodo > fi in ilia flufquiminucniretui indicatum , quomodo ex noRra 

Logi: 
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Logiftica conftcc verum cfTe, quod in huiufmodi citationibus fupponiturab Eu* 
elide dciQonftratum . Altera vtilitas in eo conlillit, quia rxidimo quod non exi» 
guam confolacionem alTcrre poflit Logiflica; meth»do Mathcfim dikentibus, 
collatio demonftrationmn, quarum alia; Euclidea.alia; LogiDicae noftra; metfao» 
do probant eafdem propolitioncs . Non enumero tamen in hoc capite fatis ce» 
lebres propo/itiones vndecimi vel duodecimi libri elementorum Euclidis, prat'; 
cipuae enim illorum duorum librorum propofleiones . ordine propolitat Sc de» 
monUrata;, in cap.i x.lib.i. Logillicar.conllituunt exempla fecundat regulzLo» 
gillicc. Praetermitto etiam propolitioncs minus frequenter citatas, aut libri 
quarti, aut aliorum librorum qui fextum fequuntur, pro quibus minus militant 
indicata motiua proponendi banc appendicem i frequentilTim^citarf inueniun- 
fur propolitiones Euclide*, contenta; libro primo , fecundo , tertio , quinto, vel 
fexto: & magis necelTari* funt, pro ijt, quos iuuant Euclidis tales citationes; 
quamobrem hic ordine enumeratas proponimus illorum librorum Euclideas 
propolitiones: ad easqux in noflraLogidicainueniuntur, notamus quo loco 
proponantur : maior tamen pars illarum propolltionum a nobis negleAa ell,vcl 
vt parum vtilis, vel vt non necelTaria in methodo nollrx Logillicx : his annota» 
mus vnde ex Logillica conflet veras elTc: Sc li forti demonllratione indigeant: 
ea affertur ex Logillica; nunquam alTumendo, aut citando, i nobis ncglcdanu 
'aliquam Euclideam propolitionem : vt fic etiam conflet quam parum necelliuip 
fmt in methodo nollrx Logillicx. 

Nota.'Nos, in lerie propolitionum Euclidis, fequi ordinem Theonis Alexandrini, 
qui etiam in codicibus Grxeis obferuari cernitur , Hoc idc6 dixerim, quoniam., 
a quibufdam Geometris propolitiones Euclidis iuxta ordinem Campani citan» 
tur, qui traditionem Arabum ell fccutus, quorum ordo propolicionumnoncon* 
uenit cum ordine Grxeorum . 

Elementorum Euclidis liber primus. 

P Ropolitio I. Suptr JatdreUditruHgulHm nq»iUitri$m(i>>^itHert ihoc efl, ex 
datis tribus redis inter fe xquilibus.conllruere triangulum.Negleda ell,quix 
vniuerfalius proponitur in problemate j.cap.tf. lib.i. Notatu dignum, quod de 
Euclidea huius problematis demonftrationc indicatur in fine reflexionis i. cap. 
4. lib, j. Logillicx . 

Propolitio a. dttum funnum.dtttrellt, ptatre', 

1 ’ropofitio 3. Dudius datis rtihs tintis,minorem tx maitri aa/erre.Vco hac fccun» 
da, & tertia propofitione Euclidea, confule partemy. cap.a, lib.i. 

Propolitio ^.Si duo iriaBgaU du» /astra daotms at/uatta iateaut,vtramqai vSritjatx 
iaheaHtvtri angulum angui» aqualtm fat aquahbus lattrikus ctmstnsum: & ia- 
fim bafi aqualtm habebunt, triique Sttum triangulum aquale triangula dr anguli 
ttrrefpondentes aqualibus lateribus, aquales erunt . Negleda, nam quod de late» 
lumvel angulorum proportione xqualitatisalferitur , conflat ex vniuerfaliori 
theoremate 4-cap. j.lib.a. Logillicx . Quod alTeriturde squalitatis proportio» 
ne inter fuperficies triangulares, conflat ex vniuerfaliori theoremate 4.partis a. 
cap. I a. lib. i . Logillics,quod apud Euclidem conllituit propolitionem i p. lib.d. 
Propolitio 5 .Iftfcelium triangulerum.qui ad bajim funt anguUdnttr fe funt aqualeSt 
dr prtduilis lateribus , qui fub bafi fiunt anguli, inter fe funt aquales. Ncgicda , 
nam prior pars patet ex vniuerfaliori theoiematc d.cap.j, lib.a.Logillicx,quod 
conllituit propolitionem 3. lib. d. Euclidis. Po/?erior pars patet ex priore & 
theoremate t.cap.3. Iib.a. Logillic;, quod apud Euclidem conl^tuil propoii^io» 
nem 13. lib.i. Pro- 
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Propofitio 6 . Si trUngnli dm 4 ngMli *<fu*Us inttr ft/atrint: dr tt angtt' 

lis futsessft UttvA inttr fe nquMlid erant , Ncglc£ia>nam dudij perpendiculari ad 
balim conneflencem aqualium angulorum vertices, cx theoremate 4. cap.J.Ub. 
3. Logiftic; patet haberi duo triangula fimilia,& latera dc quibus agit Euclides 
xqualia elTe . 

Propofitio 7. Saftr eadem rtHa linea, daatas eifdem reSts lineis alta dua reUa lintf 
aquales, altera alteri, ntn ctnftitnentar ad aliud atque aliud pundttm, ad tafiem 
f artes , tefdemqtquet prima refla linea termines /i4vr0rrr,Nrglcda,nam patet ex 
axiom. 1 j. cap. i .lib. s.Logifiicx, quod axioma ab Euclide alTumi in deroonfira' 
tione propofitionis primz lib. i. ad hanc eius propofirionero paulo ant£ notaui« 
mus. Aliqui ex Euclidis cxpofitoribusnegligcndam aflerunt hanc cius propoli^ 
tionem, inter quos P. Andreas Taquet . 

Propofitio 8. Si duo triangula dua latera habuerint daehus lateribus aqualia vtrum^ 
que vtrique , habuerint <i/eri & bajim baji aqualem t angulum queque fub aquali- 
bus reflis lineis cententum,anguU aqualem habebunt . Negicfta. quia conltat ex 
vniuetfaliori theoremate 4. cap.j. lib.a. Logiftic® . 

Propofitio 9. Vatum angulumreflilintumbif artam fetare. Patet ex problemate ro’ 
cap.6. lib. I. Logiftic*. 

Propofitio IO. Batam reilam bifariam fetare . Eft prima pars problematis 7. cap.' 
tf. lib. I. Logiftic*. 

Propofitio 1 1 . BatartHa linea, a punUe in ea date adreilts angules lineam dueert'. 
Eft problema j . cap.d. lib. i . Logiftic* . 

Propofitio I a. Super datam reilam lineam^ punile quod in ea ntn efi, perpendituUi 
rem reilam dueere . Eft problema 4. cap.tf . lib. i . Logiftic* . 

Propofitio 13. Cum re ff a limea fbper reilam injifiens Itneam angules faeit, aut dttes 
rtllos, aut duebut re&it aqualttfaeiet . Eft prima pars theorematis primi cap.j. 
lib.a. Logiftic*. 

Propofitio 1 4. Si ai aliquam reilam Umeam, atque ai eius pumilum, dua rtffa limem 
nem ad eafdem partes pefta , angules qui deinttps fumt, duebut rtais aquales fe- 
terint iipff reffa limeaimiireilumftbi imuitem erumt. Eft fecunda pars theore- 
matis primi cap.j. lib.a. Logiftic*. 

Propofitio I j. Si dua reila linea fe imuieemfteuerimt,amgules qui ad vertitemfumt, 
imter fe aqmalet ejftiemt . Eft theorema 3. cap.j. lib.a. Logiftic* . 

Propofitio t 6 .Smiufemttque trianguli vne latere predulle,extirmut angtUut vtrelibet 
imtermt, ^ tpptfitt maier erit . NeglcAa,nam vt beni notat Andreas Taquet con* 
tioctor in nuius libri ptopofitione ja.qu* in Logiftica eft theorema 9. cap.j. 
lib. 3 . 

Propofitio 17. Cuiuftunque trianguli due anguli fimul fumpti ,funt mineret duebut 
rtUis . Neglefii, quia.vt bene notat Andreas Taquet, continetur in huius primi 
libri propofitionc ja.qn* in Logiftica eft theorema 9. cap.j. lib.a. 

Fie Propofitio iZ.Omuistriangulimaius Ututjmaitrtmamgulumfubttmdit.Seniose^, 
‘ exeo quod in triangulo A BCalicjuod latus AC maius eftlatcrc BCneccfla- 
rioanguiumCB Aoppofitum maiori l.iteri AC, efle maiorem angulo C A B, 
qui opponitur minori lateri B C . In Logiftica ncgleaaeft vt parum vtilis. Vt 
ex eius elementis conftet veram effe.in reda CA qu* maior fupponitur, 
notatum fit pundlum D.vtCAxi/ CBsrCB ad CD fitque duda reAx., 
DB. Nam per conftruflionemCAs^CB — CBa^CDifcd per hypothe- 
Cm, C A eft maior quam C B : ergo etiam C B , adeoque C A eft maior q uanu. 

, C O : ergo pundium D cadit intra pundia C & A : ergo angulus C B A , eft ma- 

ior angulo C B D ! fed quia per conftrudlionem, CA^^CB — CB<^C D,2e 
angulus C communis eft pet thcor.4- bb.a. Logifticc , conftat triangu* 

- ■ . - Ia A C B 
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Ia A C B 8c B C D efle litnilia, adcdque angulum CABsanguloCBD ergo 
eriam angulus CB A maior cft angulo C AB . Quod cratdemonftrandum. 

Propolicio 19, Omnis trUnguli maior Angulus k maUri Uttre fubtenditur . Senfus 

cft , ex eo quod in triangulo ABC aliquis angulus ABC, maior fit altero an- Fig. 30. 
gulo C A B : neceOarid etiam latus A C oppofitum maiori angulo ABC, cflo 
maiuslatere C B quod opponitur minori angulo C A B . In Logiftica ncgleda 
cft vt parum vtilis; vt ex eius elementis conftet veram clTf, ex punclo B vertice 
anguli qui maior fupponitur, dufta fit reda C D occurrens redia: A C in D, vt 
angulus C B D s: angulo C A B . Nam per conftrudiioncm, angulus C B D ss 
angulo C A B, qui per hypothcfim minor cft angulo C B A : ergo rcfta B D ca- 
dit intra rcftas BC&B A ; adcdque rcfiaC A eft maior quam reifta C D; fed 
quia per conftruaioncm,angulus C A B = angulo C B D, & priterca angulus 
C eft communis, per theor.4.cap.3.1ib.a.Logifticaf conftat , fimilia cfle triangula 
A C B & B C Dtadedque ACadBC:=BCadCD: ergo etiam reda A C ma- 
ior eft reda B C.Quod erat dcmonftrandum . 

PropoCtio *o. Omnis Srianguli qualibtt duo UitraJSmnlfampta,relii]uofuntmaio~ 
ra . Negleda. Andreas Taquet in fuis elementis Euclidcis bend notat hanc pro- 
pofitionem immediatd manifcftam clTc ex Archimedea redz lineat definitione,/, 
quae afierit redam lineam elTc quae eft minima, fiue breuilfima omnium quat du- 
ci poiTunt inter iftos cofdcm terminos : quod idem fignificat Euclidea defini- 
tio, alTcrens quod reda linea fit, quae cx aequo (uis terminis interijeitun adeoque 
nulla indiget probatione. 

Fropofitio 2 1 . .f i trianguli vno latere, ab extremitatibus due relta linea duffa 
fuerint tjua interius iunganlur, ha linea reliquis trianguli duobus lateribus mino- 
res erunt, maiorem veri angulum continebunt, Negleda . Prior pars non indiget 
probatione: quae enim i breuiflima minus recedunt, fimul breuiores cflcrc^s 
lineas manifeftum cft. Si placet pofterioris partis probatio, haecfacild habetur 
ex theoremate 9. cap.3.1ib.a . cum enim interius triangulum vtrumque angulum 
ad bafim habeat minorem, paret reliquum eflie maiorem . 

Fropofit io 2 2 tribus datis lineis,quarum duf fimul tertia fintmaiores,triangulum 

conftruere . Eft problema 5. capitisd. hb.i . Logiftica; . 

Fropofitio Ad datam rtffam lineam , datumque in ea f unitum , dato angulo re- 

ttilineo,aqualem eonTlituere . Eft problema 3. cap.tf. lib. i . Logiftica; • 

Fropofitio 24. Si duo triangula duo later a duobus lateribus aqualia habuerint alte- 
rum alteri , angulum autem angulo maiorem , qui aqualibus lineis continetur : 
bafim bafi matorem habebunt, cft in Logiftica;ca;tcrumfacildconftatcx 

theoremate 4. cap.3. Iib.2. Logifticae. 

Fropofitio 2 5. i/ duo triangula duo latera duobus lateribus aqualia habeant alterum 
alteri, bafim vero bafi maiorem ; & angulum angule , qui aqualibus lateribus con- 
tinetur , maiorem habebunt, Ncgicda in Logiftica: facile patet cx theoremate 
4. cap-3. Iib.2. Logifticx. 

Fropofitio z6. Si due triangula duos angulos duobus angulis aquales habeant , alte- 
rum alteri : vnumque latus vni lateri a 'juale , vel quod aqualibus adiacet a ngulis, 
vel quod vni aqualium angulorum fubtendttur , (jr reliqua latera reliquis lateri- 
bus aqualia alterum alteri,^ reliquum angulum relique angulo aqualem habebunt. 
Negleda , quia conftat cx vniuerfaliori theoremate 4. cap.3, iib.2, Logiftica'. 

Propolitio ij.Si in duas rellas,re£la linea incidens, alternos angulos inter fe aqua- 
les fecerit, para/lelaerunt rella linea . Vide theorema 3. cap.3. lib. 2. Logillicc. 

Fropofitio 2S. St in duas reUas lineas reda incidens externum angulum interno ds" 
offefitoad cam iem partem aqualem fecerit, aut internos adeamdem partem duobus 
redis aquales , parallela erunt ifia reda linea . Vide theorema 3. cap.3. hb 2. 

Ltber Secundus. M Fro- 
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Propolicio jp, Jm ftr^UeUs rtUtt lintat rtffd line* incidens % & nUernes tngnht 
inser fe ecjHtles ; & exteriorem interiori & offofito *d etmdem ftrtem *<jn*lemi 
^ interiores *d t*fdem fortes duobus reUis *qn*les efficiet - Vidc theorema 3. 
cap.g. lib.a.Logifticx. 

PropoAtio 30. eidem reS* fnttt f*r*UtU , inter fe fmnt f*r*lleU . Pate; cx 
theoremate 3. cap.3. lib.a. LogiAica;. 

PropoAtio 31. Per dotum fmnBnm, d*t* rell* linet forstleUm reB*m linetm duce- 
re . EA problema 4. cap.tf. lib.i. LogiAicat. 

PropoAtio 3 a . Omnis triunguli vno Utere froduBo, exterior ungulus , duobus inte- 
rioribus & offofitit e fi uquulis triunguli tres interiores unguli duobus reSit 

u^uules/unt , PoAerior pars conAituic theorema 9. cap.3. lib.a. LogiAicz : ex 
hac parte & theoremate i. cap.3. lib.a. veritas prioris partis. 

PropoAtio 3 3 . ut/uulet, & furuUelus, ud eufdem furtes coniungunt rellu linet, 

fi- iffu uquules & furullelufunt . Ncgleda eA . Czterura conitat , quia iAz li> 
nrz erunt latera oppoAtain parallclogrammo : hzc verb latera inter fe zqualia 
. effe, patet ex geneA parallclogrammi, quod generatur primo vel fecundo duAu 
nominato . 

PropoAti* 34. Purtllelogrummorum /putiorum luter* quu ex offo/tto, & unguli inter 
fe uquuntur , ei- diumeter eu bifurium fecut . Negle^la cA . Prior pars agens dc 
aequalitate, aut iaterunu aut angulorum, oppoAtorum in parallelogrammo : pa« 
ter ex origine parallelogrammi.quod producitur primo vel fecundo dudu Geo- 
metrico nominato , dc poAeriori parce dubitare non poccA vcl leuitet verfatus 
in LogiAicz noArz materia dc dudibus Geometrici» nominatis . 

PropoAtio 35. Se 3tf.ConAituit theorema i. partis i.cap.ia. lib.i. LogiAicz , 

PropoAtio 37. & 38. ConAituic theorema a. parcis i.cap.ia. lib.i. LogiAicz. 

PropoAtio 39.T riungul* tqutliu its bufibus uquulibus ud eufdem furtes confiitutu^ 
in qfde.u quoque funt ftrutlelis . Ncgle^a cA . Ex LogiAicz dodrina dc dudi- 
bus, pacet huiufmodi triangula neccAari6habcrczquales altitudines ; qu( cum 
fint ad eamdcm partem baAum in eadem reda conAAentium,has altitudines, Auc 
triangulorum vertices connedens linea, baAbus parallelam cAe palet. 

PropoAtio 41. EA theorema 3. parcis i.cap.12. lib^i. LogiAicz. 

PropoAtio 42. Dutotriungulo uquule furulUlogrummum confiitutrt its dutt unguit 
reiltlineo. Vidc problema 17 cap.tf. lib.i. 

PropoAtio 43. Omnis fur ullelogrummiff uty , torum quutirt* diumttrum funt fu- 
ruUelogrummtrum fupf Ument* tnterft funt uquuliu . Negleda cA . Ex hypothefi 
&folucionc9. reguJz aurez propoAta in parte i. cap.3. iib. t. LogiAicz 
demonArata cap. 5 . lib.a. LogiAicz, conAat quod hzc parallelogramma necef- 
fario habeant latera circa zqualcs angulos reciproci proportionalia : ergo per 
theorema a. partis a. cap.i a. lib.i .LogiAicz, funt inter fe zqualia . 

PropoAtio 44. Ad dutum relfumlineum,duto triangulo uquule furullelogrummunut 
ufflicure . Vidc problema 17. cap.d. lib.i LogiAicz. 

PropoAtio 43. ReBilineo duto uquule f urullelogrummum eonfiitutre, its dutt unguit 
rcBiliuto. Vidcproblema 18. cap.d. lib.i, LogiAicz. 

PropoAtio qS.Adutu reBu line* quadratum dcfcribere.QocA^Ae, fcholium ante pro- 
blema i6, Cip.6. lib.i. 

PropoAtio 47. Iu reB ungulis triangulis, quod u lutere reBum ungulum fubttndtnte 
defcribitur quadratum, uquule eft quadratis quu t luteribus reBum ungulum con- 
tinentibus defribuntur . EA quinta pars theorematis 8. cap.3 . lib.a. LogiAicz. 

PropoAtio 48. Ji quadratum quod defcribitur ab vno latere triunguli , aquale fit 
quadratis quuureliquis triunguli lateribus deferibuntur, angulus rehquis duobus 
trianguli luteribus contentus reBus erit , EA conuerfa procedentis a(quc cx eius 
demonAratione manifcAa . Elc* 




Propoficiones Euclideas. pi 
Elementorum Euclidis liber fecundus. 

P Ropoficio t. Si/nerimr dutt rtlt*, qutrum slttra ftcld fit in qnttenntfHf ftrttn 
erit rt 3 *ngulum fimb tUis dutbnt ttmfrehtnfnm , nuntie rtHengnlis , quit fiub 
infiift & fingHlit fecinftrttbut tintinentur , Ncgleda cft .Cxtcrum incclledio 
dudu primo Geometrico, non minus manirdl^ patet bzc veritoj , quam aggre* 
gatum zquari (imul onuiibus partibus quarum aggregatum cft . 

Propolitio a . Si reift feli* fit vttunqut,dui rtlienguUfub tot* & f*rtibut comfre- 
htnf*,qu*dr*to totint *qu*li* fiunt . Negicdia clt . Cxtcrum veram efle patet ex 
terminorum intelligentiai immo vniucrfaliter patet. & ab Euclide vteuidensaf- 
fumitur, tutam quamlibet fupcrficicm, xquari omnibus partibus in quas fc> 
(ftaett. 

Propofitio j. Sit relt* vteunque fieli* \ erit reU ungulum fiub ttt* & furtium *he- 
rutr* cemprehenfiain,eqtt*le rtH unguit fiub furttbut, vn* eum quudrutt dill* fur- 
tis . Ncgledacft . Ex Icriptionum Logifticarum intelligcntia patet verum 
quod qualercuaquelint quantitates A & B, femper AfRinB— A in & et 
in B : id autem verum elTc in calii quod quantitates A & B fint re^c line^itotuid 
cft quod aflentur in propoltta propofitionc . 

Propolitio 4. Sit reliu vteunque feif* : erit quudrutum totius uquule quudrutis fur- 
tium , & bis reUungule fiub furtibus ctutento . Aftiertio 3. primz hypothefis cap. 
9. lib.a. docet vniucrfaliter verum elTc quod hzc propolitio aQeric de folo ca> 
fu in quo lingulz ex literis A St B lignificant redas lineas . 

Propolitio 'i. Si reUu fieSu fuerit uquuliter & inuquuliter :erit reUungulum fiub 
inuqUulibus furttbut eintentum , vnu eum quudrutt furtis intermediu , uquulea 
mnudrato dimidtu , Primus caiiis leriix hypothcliscap.9. lib.a. docet vniucrfa- 
liter verum clTc quod hxc propolitio afteric de folo cafu in quo lingulz literz 
A, B, C, lingulas redas lineas lignificant . 

Propolitio 6 . si reliu fit btf urium fieSu, eique reliu quudum udgeiutnritrit rtll un- 
gulum fiub titu etmfofitu (fi udieilu eententum, vnu tum quudrutt dimidiu, uquu- 
le quudrutt ttmftfitu ex dimidiu (fi udieliu . Secundus cafus tertiz hypothclis 
cap.9. Iib.2. docet vniucrfaliter verum effe quod hsK propolitio alTeritdc folo 
cafu in quo lingulx literz A, B, C, lingulas redas lineas reprxfentant. 
Propolitio 7. Si reliu fuerit vteunque fellu\ erunt quudrut* totius & figmenti ulte- 
rutrius, uqsttiu, bts reUun^ult eontento fiub totu & fiegmentt dilio, vn* tum quu- 
drtto fegmtntt ulterius . Negleda cft . Cxtcrum vniucrfaliter proponi poteft , 
dicendo, qualcfcunquclint quantitatesfiSt C: dico Bf Cq t Ba =: aB«« B t C 
etfCt. Etenim per alTertionem j. prim* bypothclk cap.9. lib.a. conflat, B f 
Cq = Ba t Ca rr t * B C : ergo vtrinque addEndo Ba, etiam B f Cq t Ba = 
aBa t Ca e/ 1 »B »» C 11 aB »■» B r/f aB in C « f Ca 11 aB B f C « t Ca : 
ergo BtCqtBa 5: aB/»B;f Cr/ f Ca . Vtoflerebatur. - - 

Propolitio 8. Si rtSu fuerit fietUtbifurium^ eique quudum reetu udqeiutur ierit re- 
ttungulum quod fiub dimidiu, (fi ttmftfitu ex fihnidi* (fi udieetu eontinetur , quu- 
ter fiumftum, vnu eum quudrutuiuUeftu, tq»ule quudrutt totius ttmfofitf . Nc- 
gleda cft . Poterat vniuerfalius proponi, dicendo , qualefcunque quantitates II- 
gnificent literz A, B. C itd tamen vt B =: a A: dico B f Cq s 4A «« A t C er | 
Ca •' Etenim per hypothefim.B s= aA: ergo B f Cq s aA f C m sA t C II a A 
f« aAe/f aA /J> Ce/f CrzaAer f CMCIl4Ar* Aert4Ai«Cer f Ca 11 
4.Af«Af Ce/ tCa tergo BfCq S4AM A f Cer f Ca . Vt allerebatur. 
Propolitio 9. si reetu fit diuifiu bifiutitm (fi ntn biforium : erunt qnudrutu furtium 
Liber steundus. M a iuu- 
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dafU qmidraftrum dimid/M, tir fartis intermedia . NcgleAa eib po- 
terat vniucrfalius proponi.dicendo.qualcfcunque Hnt quantitates A>B,C,ita ta- 
men vt Aer Bf C: dico A fBqfCasaAaf 2B2 .Etenim quia perhypo- 
thcfim.A = B f C:patet^/j* iBet f Ca s= B tC»»aB« f Ci II Bin zBetf 
Cin aBf/ f Ca II BwBerfB/» Be/ fCa et fC in iB II Ba f Ba f CaetfaB 
inOfed per j.aflenioncm primsehy potheliscap.p. condat, B 2 f Caetf aBtivC 
s Bf Cqll Aa ,quia A = B fCtergo At» 2B et f C2 = Aa f Ba :fcd quia 
per 3. alTcrtionetn primx bypothefis cap.p. etiam A f Bq e= Aa f Ba et f A *» 
aB, patet, A f Bq e/fCa s: Aa f Ba et f A in zBet f Ca tergo A t Bq « f 
Ca s= Aa f Ba f Aa f Ba II aAa f aBa. Vt afferebatur. 

Fropofitio I o.Si reSafit bifaria feUattiqne iinadam relfa adyeiatmr.ernnt quadrat* 
totius comf^ta aditffa,dufla quadratorum qua dtferibuntur fufer dtmidia,^ 
fuftr comfofita ex dimidiati adieiia , Negledia ed . Poterat vniuerialius propo- 
ni , dicendo qualefeunque fint quantitates A, B, C , it d tamen vt A = aB : dico 
A t Cq f Ca s= aBa et f Bf Cq /m a . Etenim per affertionem 3. primx hypo- 
thefis cap.p. pater, A f ^ siAimAtt f Cin Cet f aA /» C II aB in aB etf 
C/ffCetf 4Bt» C(quia per hypothedm A = 2H)llaBa f aBa f ^.^aet f 4B 
rxC: ergo vtrinque addendo Ca,etiam At Cq tCa = aBa f aBa f aCa et f 
4B in C : fcd ex affertione 3. primx hypotbelh cap.9. fatis patet , B f Cq r» a = 
aBa f aCaetf 4Bt»C: ergoA f Cqf Ca s= aBa et f B fCqt» a. Vt affere- 
batur . 

Propoli tio 1 1 . Datam reifam itifecarevt rtltangmltm fub tota & vna farte eonten^ 
tum, aquale ft quadrato fartis reliqua . Ed problema 9. cap.d. lib. i . Logidicx. 

Fropofitio \i.In trigono obtufangulo, quadratum lateris obtufo angulo offofiti^ua- 
drata laterum reliquorum excedit, bis reBangulo quod eomprehenditur fub latere 
alterutro obtufum angulum contineutium, in quod, cum frotrailum fuerit, cadit 
ferf tudicularis, eir fub intercepta exterius linea inter perpendicularem & obtufum 
Fig>]i. »»j«/»m.Negleftaed.Suppolitoquod in trianguloABC, latus AB obtufo 
angulo opponatur,quodque reda A F perpendiculariter in F occurrat lateri B C 
produdo i afferitur quod ABq = B Cq f A Cq et f aB Ce» C F . Etenim per 
theor.S. cap.3. lib.a. A Bq = A Fq t ® Fq s fcd per idem A Fq := A Cq — 
C Fq ,& per 3.affertionem primx hypotheus cap.9, etiam B Fq hoc edBC f 
CFqsBCqf CFqet taBCi«CF:ergoABq = ACq-CFq fBCqt 
CFqetf aBCt»CFll ACqf BCqetf aBCrxCF. Vt affercluiur. 

Fropofitio 1 3. In triangulo quoeuuqut,quadratum lateris acuto angulooppefti,i qua- 
dratis laterum reliquorum exceditur, bis rtlf angulo quod continetur fub latere al- 
- 1! terutro acutum anguium comfrabendtntiumdn quod cadit perpenditmlarit ab eppo- 
fto angulo, & fub intercepta inter perpendicularem & acutam angulum . Negle- 
Fig. 3 3. da ed . SuppoCto quod in triangulo A BC, latus A B opponatur acuto angulo» 
quodque reda A F perpendiculariter in F occurrat lateri B C : afferitur A Bq = 
B Cq f A Cq et aB C t» C F . Etenim per theor.S. cap.3 ■ condat, A Bq 
s AFq f BFq: fcd quia per affertionem3. primx hypothefiscap.p.BCqs 
BFqf CFq et f aBFt» CF, etiam B Cq — CFqet — aB F /» CF = B Fq : 
prxtcrca quia per theor.S.cap.3 .lib. a . condit, A Cq s A Fq f C Fq,ctiamA Cq 
— CFq =r AFq: adedque AFq + BFq=rACq~CFqfBCq — FCqet — 
aBFt»CF II A.Cq t B Cqet — aC Fa et — aBF t» C F ll ACq f BCq et — 
aBCinCF, quia — aCFa = — aCFt»CF:&manifedumed — aCFt»CF 
et — aB F /» C F = — aBC /■« CF» igitur A Bq e= A Cq f B Cq et — aB C /» 
C F. Vt afferebatur . 

Fropofitio 14. Dsqo rcdilineo squale quadratum condrnere . Vide problema 1 S. 

cap.d. lib.i. - - - ' - 

' Ele: 




Propofitioncs Euclidea;. P3 
Elementorum Euclidis liber tertius. 

P Ropodtio I , Ddti circuli centrum inuenire , Patet ex problemate 6. capitis 6l 
lib.i. 

Propoiitio *; si in circuli fcrifherU duo quslihct f unitu ucccftu /aerini ; relfa U- 
nea qua ad if/a f unita adiungitur, intra circulum cadet .hiegle&i > <{Wi ex ter- 
minis manifellaeft. 

Fropoiitio j , si in circulo relta quadam linea fer centrum extenfa, quandam non per 
centrum exten/am bifariam fecet : & ad angulos reltos illam fecabit , Et fi ad 
angulos reltos eam fecetx bifariam quoque illam fecabit .T^\v\iTXX 

(inc A B& COfcrciecantcs in F, atque prior tranfcatper centrum E . In primo Figij}.' 
cafu patet, EC«/ED = CF4(/FDllFE4i/FE: quare per theor.4.cap.3. 
iib.2. triangula CFE&DFE funt fimilia, adedque angulus CFEsangulo 
D F E: igitur per theor. i .cap.3.lib.a. Cngulire£li funt.In fecundo cafu.per theo. 

8. cap.3 . Iib.i. C Eq = C Fq t F Eq , & pr^terea E Dq=: D Fq t F Eq : fed quia 
CE t= E D, patet, CEq =DEq tergo CFq f FEq sDFq f FEq: crgoabla- 
tocommuni FEq, etiam C Fq s= F Oq, adeoque CF = F D, Vt aflerebatur. 

Propoiitio 4. Si in circulo dua relta linea fefe mutuo fecent, non fer centrum exten- 
f{! fefe mutuo bifariam non fecabunt. Ncgleda. Sit vna A B , bifariam fefia ab 
aicera C D in pundo E, quod centrum non (It . Per hypotheiim 5. cap.9. lib.a. Fig^ 37^ 
conftat, A E /» EB = CEi« EO : ergo per IO. axioma, C£4(/ A E c=E B 
ED: fed A E s: E B; ergo CE4</ AE= AEadED. lam ver6 quiaEcen- 
trOm non cft, reda A E non atquatur (ingul is redtis C E & E D, fed vna , exem- 
pli gratia C E, maior eft : ergo altera E O minor eft , & confequenicr C £ noiu 
=: E D . Vt aflerebatur . 

Propofitio 5. Si duo circuli fefe mutuo fecent : mon erit idem illorum centrum • Nc- 
glcAa ; patet ex terminis . 

Propodtio . .T/ r/Vr»/t fefe mutuo interius tangant : eorum non erit idem cen~ 
trum . Negleda . Patet ex terminis . 

Propofitio 7.S'r<» diametro circuli quodpiamfumaturfunltum,quod circuli centrum 
non fit, ab eoq\ punito in circulum quadam relta linea eadanf, maxima quidem erit 
ea in qua centrum, minima vero reliqua-,aliarum vero propinquior illi, qua per een- 
trum ducitur •, remotiore femper maior efi ; dua autem folum relta tinea aquales ab 
eodem panOo in circulum cadunt, ad vtrafq-, partes mtnima vel (W4Jt/W4.Neglefta. 

V t conftet veram cffetcirculi diameter (it A B, centrum E, diametri punAum 3 «e- 
tto diuerfum fic F , per quod dudta (it quzuis redia G F H non tranfiens per cen- pig. 34 - 
trum,atque circumferentix occurrens in Gft Htftque duda reda G E.Patet G E 
f EF cflcmaioremquamGFfcdquiaGEs: AEtc 6 fiat.G£tEF = AEfEF 
11 A Ftergo A F cft maior quam G F:fed G F eft quzuis no per centrum tranfiens: 
ergo A F per centrfi tranficns.eft maior quauis G F quz non tranfit per centrum: 
quod erat primum. Praeterea exhyp.5.cap.9.& axiomate i o .condat, A F 4 </GF 
2= H F 4 <f B F-Tcd quia oftenfum eft, A F efle maiore quam G F,patet, A F 41/ G F 
e(Tc rationem maioris inzqualitatis: ergo etiam HFxi/B F cft ratio maioris inz- 
qualitatis, adeoque HF( quae per conftrudlionem cft qualibet qua; produdia 
non tranfit per centrum) eft maior quam BF.qu; proinde minima cft. Tertio, 
patet quod i redla A F magis diftans linea K E neceflarib faciat angulum K E F 
minorem quam fit angulus GE F : fed huic minori angulo ( cuius latus K E = 
lateri G E, &latus FEeft commune )necclTari 6 rcfponderc minorem lineam.., 
patet ex ipfa anguli intelligentia: igitur ^ tcdla A F in fenfu Euclideo magia 

drcdla 
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diftans linea KF|DCceir3ri6 minor efiqaam linea G F.Quai td, quia es tertia 
parte condat , duas huiufmodi lineas non pofle ede xquales nili (qualiter dident 
a reda F A> dc manifedum ed.quod non ab eadem, fed tantuma diuerfls parti* 
bus reda! A F , pollint zqualiter didarc : condat etiam non mli ad diucrfas par- 
tes redx A F, duci pode duas redas inter fe xquales. Vt aderebatur. 

Propodtio 8. Si txtr* dreuitm fumatur fuuffum quadpiam , ah tetjue pauffe adtir- 
culum deducantur rttta tjuadam linea, qnaru vna quidem per centrum protenda- 
tur , reliqua vero vt libet ; in canam ptripheriam cadentium redarum Itnearuuua 
maxima quidem eft illa , qua per centrum ducitur i aliarum autem propinquior ei 
qua per centrum tranfit, remotiore femper maior efiiin connexam vero peripheriam 
cadentium reffari lineari minima quidem eft illa,qua iuter punffamyd- diametri 
intorponitur, aliarum autie ea.qua propinquior eft minima, remotiore femper minor 
tft.Dua autem tantum reda linea aquales ah eo pundo in tpfum circulum cadunt, 
J 5 v *d vtrafqut partes minima vel . Negleda . Vt condet veram cdt.: 

ex pundo F extra cireulum condituto, reda per centrum E tranfiens, prius in.. 
Ai deinde in B circumfereptix occurrat : atque ex pundo F duda, quxuis alte- 
ra reda, prius in G , deinde in H occurrat circumferemix circuli: cui fimiliter 
altera remotior prius in K, deinde in L occurrat : denique ex pundis G, K, L, H, 
ad centrum E dudx (int redx . His politis, patetiF E t E H ede maiores FH: fed 
FEfEH = FEfEBllFB: ergo FB per centrum tranliens ,ed maior quauis 
F H qux per centrum non tranfit : vt primo loco aderebatur . Secund6,quia F H 
propinquior ed redx E B , quam fit reda F Uparet, angulum F E H , ede maio- 
rem angulo F E L : fed latus H E = lateri L E , & latus E F ed commune : ergo 
F H ed maior quam F L . Teni6,E G fG F fimul maiores funt quam E F 11 A E 
t E F : igitur vttinque ablatis xqualibus, remanet G F maior quam A F . Quartd, 
quia redx F B,propinquior ed reda F G quam reda FK : patet, E K f K F fimul 
maiores ede quam EG f G F:igitur ablatis vtrinque xqualibus KE&EG, 
etiam K F maior ed quam G F . Quintb, manifedum ed ex pundo F ad eamdem 
partem F B duci non pofle duas redas xqualiter didantes d reda F B eas veto 
duci pode ad diuerfas partes redx F B : quoniam igitur inxqualiter didantes a 
reda F B, necedarib inxquales ede condat ex prioribus partibus : etiam manife- 
dum ed ex pundo F ad circumferentiam circuli, duas redas xquales duci pode, 
non quidem ad eamdem partem redx F B, fed tantum •* ad diuerfas eius partes . 

Fropofitio 9. Si in circulo acceptum fueris pundum aliquod ,d- ah eo pnf^P *d cir- 
culum eadant plnros, quam dua reda IttOea aquales } acceptum pund um eentruuLj 
eft ipfius circuli. Ncgleda ed . Veram efic, pater, ex demondratione problcma- 
■ 1|is tf.'cap.tf. lib.t. qux dcmonftratio proponitur cap.8. lib.a. 

Propofitio to. Circulus, circulum in pluribus, quam duobus pundis non fecat . Nc- 
gleda ed. Satis patet ex terminis : vel etiam vt prxcedcns > vel vt quarta pars 
propoficionis fcptimx . 

Propofitio 11.5» duo circuli fefe intus contingant, atque accepta fuerint eorum cen- 
tra i ad eorum centra adiunda reda linea, & produda,in contactum circuloruta-t 
cadet . Ncgleda ed . Patet ex donondeatione problematis 1 1 . cap.4. lib. 1 i du- 
da enim ad commune pundum tangente, hxccumvtriufquccirculiradiocon- 
dituct angulum rcdum,ade6qne per tbeor. i.cap.j. idi radij condituent redam 
lineam vtriufque circuli centrum connrdcntem,atque reda ex contadu ad vnius 
circuli centrum duda, etiam tranfit per centrum alterius circuli. Vt aderebatur. 

Propofitio 1 1. Si duo circuli fefe exterius eontingant , linea recta, quf udeentra^ 
eorum adiuUgitur , per contactum tranfibit . Ncgleda ed . Patejt vt praKcdcns; 
duda enim ad coaununc pundum tangente , paret vt prius < banc redum an- 
gulum facere cum veroque radio ad contadum dudo, adedque bi duo radi) per 

theor. 




Propoficiones Euclidex . . p5 

thror.i.cap.j.funt indireflum: ergo vnam rc£)am lineam conAicuunt vttumque 
centrum & contaAus pundum conncdentesduoradij. Vt afferebatur. 

Ffopolitio I j. Ctrcuius tirculum nont*ngit in flurtbus fanetis ■ <jatmvno,fiat in- 
tus yfiue txtr» tangat . Ncglcda cft . Catteruin cum tangere in pluribus pundis» 
idem Iit , ac habere arcum aliquem communem vtrique circulo qui fe tangunt. 

In primo cafu in quo duo circuli centris A & Bdeferipti , fupponuntur habere,, 
arcum C D communem : ad harc punda C& D, ex centris A & Bdudat (int re> Fig. ^ 6 . 
dz : hoc polito, anguli C A D & C D D habebunt eamdem menTuram , adc6- 
que zquales erunt: quod patet effcimpollibiletadebquc impoffibile cA illud 
vnde hoc fequitur, nimirum circulos,ccntris A & B deferiptos, habere commu- 
nem aliquem arcum C Di vt in primo cafu afferitur. In fecundo cafu , in quo 
circuli centris B & £ deferipti fupponuntur habere communem aliquem arcum 
FG , duda At reda linea B E: hanc per vtrumquepundum F&Gnon tranArc 
maniftAum c A : (uppoAio ver6 quod non tranfeat per pundu F,dudz Ant redz 
FB & F E .Quoniam vt fupponitur , pundum F cA in circumferentia vtriufque 
circuli centris B & E deferipti , patet, BFfFEsBE, quia vtraque pars huius 
zquationis continet duos eorumdem circulorum radios : quandoquidem igitur 
manifcA^ impolAbile At intriangulo,B F E, redas BFfFEcrBE: conAat im- 
poflibile effe illud vnde hoc fequitur , nimirum circulos centris B & £ deferi- 
ptos, habere arcum F G communem. Vt in fecundo cafu afferebatur . 

Propo Atio 1 4. In tircula {qutUs rtetf lintf, aqutliter dittunt 4 centri, £t ^u( /fM- 

iiter dijiant 4 centri, n^uilet/unt inter ft . Negleda cA. In circulo centro A de- Fig. J7« 
feripto, dudz Ant redz B C & D E : atque ex pundis B, C, D, E, ad centrum, A 
poAtzfint red; linez :deniquzredzlincz A F & AGperpendiculares Ant,ad 
redas B C & D E .Quia in primo cafu^rer hypothcAm,B C r= DE, patet, B C ad 
DE = AB*</AD 11 AC A £• igitur per theorema 4. cap.j. triangula BAC 
& D A E funt Amilia , adedque angulus C B A = angulo E D A : fed per con- 
Aiudioncm,etiam angulus B F A cr angulo D G A,quia vterque reduseA: er- 
go per theorema 4. eap.j, triangula F AB & G A D funt inter fe Amilia, adeb- 
que B A A = F A A ; led patet,B A = D A: ergo etiam F A = G A . 

Quod in primo cafu afferebatur . In fecundo cafu, quia per conArudinnem, an- 
guli A F B & AG D Anguli redi funt, per theor.8. cap.j. conAat, A Fq tF Bq 
= ABq,& pritcrca A Gq f GDq = A Dqtfed pater, A Bq = A Dq: ergo etiam 
A Fq f FBq = A Gq f G Dq: fed quia in fecundo cafu,pcr hypothcAm, AF = 

A G , maniftAum tA A Fq = A Gq ; ergo etiam F Bq = G Dq.adebque F B = 

G D . Simili prorfus argumento patet, F C = G E ; igitur F B f F C, hoc cA B C 
= G D t G E.hoceA DE . Vt dicitur infecundo cafu . 

Propofltio I J . In circulo maximi quidem limea eft diameter ; uliarum autem frifin- 
quter centn,rtmotiore femfer mater ^.Negleda i A. In circulo centro A deferi- Fig. 
pto,diamcter At B C : quziiis diAans a centro,At DE: hac magis diAans.At F G: 
atque ex centro A, dudz fint redz line; ad punda D, E. F, G . Manife Aum cA 
D A f A E excedere redam D C : fed etiam patet, DAtAE = BAfACII 
diametro B C : igitur diameter B C excedit redam quamlibet D E a centro di- 
Aantem ; vt primo loco afferebatur . Przterea quia per hyporheAm , reda F G 
magis diAat a centro; quam reda D E : patet, angulum D A E effe maiorem an- 
gulo F A G: fed iAorum angulorum latera inter fc (qualia funt : igitur reda D E • 
minus diAansa centro, cA maior quam reda FG,qu( magis diAat a centro . Vc 
fecundo loco afferebatur . 

PropoAtio itf. ^eab extremitate diametri eu iufque circuli ad angulis rectis due^ 
tur, extra tffum circulum cadet ; & in locum intra iffam rectam lineam , &feri- 
fberiam cimfrehepfum , altera recta linea non eadet : femicirculi quidem angu- 

lus, quiuis anguli acuto rectilineo maior ejl, reliquus autem minor . Negleda eA. 

Cztc- 

D 
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Ceterum quod reda linea que ad extremitatem diametri ad angulos rcflos duci- 
tur circulum ta ngat, fed non lecet , adedque extra circulum cadat : alteram vero 
quamlibet rrdla ab extremitate diametri dudiam infra tangentem ,neceflario cir- 
culum fecare:&confequenter in locum comprehenfum intra tangentem & pe- 
ripheriam cadere non poflie vllam re^am dudam ab extremitate diametri , fatis 
facile pater ex theoremate 8. cap, j. eodem difcurfu quo cap.8. lib.a. demon- 
ftratur prob. 1 1. cap.tf.lib.i. Quod vitimo loco alfcritur in hac i tf.propofitione 
Euclidea, nimirum femicirculi angulum maiorem eflequouis acuto angulo re- 
Ailineo : reliquum vero, hoc e(l conta^ us angulum, eflfe minorem quouis angu- 
lo acuto refiiiineo : admitti oon poteft a Logillica : iuxta quam angulus fcmicir- 
culi, & angulus conta Aus , vtpote anguli non reAilinei : ad angulos rcdilineos 
nullam habent proportionem : quia funt quantitates diuerli generis, ideoqu6« 
dici non poteft quod aliquis ex his angulis non redlilineis, flr maior vel minor 
angulo re&ilineo re^o vel acuto ; hoc tamen ab Euclide hic afleritur : quam im- 
mania paradoxa, &infolubiles difficultates ,ad hanc Euclideam alTcrtioncm fc- 
quantur, videri poteft apud Peletarium.Clauium,Taquer,aIiofque. De hac Lo- 
giftiez noftrz doArina , Euclidez non plane confona , pluribus agitur lib.3. 
vclcap.4. reflexione 7. vel cap.;;. conliderationc 9. 

Fropofitio 17. Eft problema ii.cap.^. lib.i. 

Fropofitio 1 8. si <ir€ut»m Ung*t recta fuefUm liaet,a eeatri aattm ai caatactanLj 
adiangatar recta qtt(dam linea : q»t adianctafuerit , ad ipfam contendentem per- 
ptndicuUrit erit . Seg\e£tic& , exterum eft conuerfa propolitionis id. huius 
lib.3. Euclidis, de non minus facile patet ex theoremate 8. cap.3. lib.a-Lo* 
gifticar . 

Fropofitio rp. si eircnlnm tetigerit recta qnipiam linea, i centactn aatem recta linea 
ad angnlet reifet ipfi tangenti eneitttnr : in excitata erit centram cirenli, Neglcfta 
cft, exterum vt in przccdenti, vel 1 6. propofitione, ex contaiftus pun^o ad tan- 
gentem perpendicularem elTe radium facili conftat per theorema 8. cap.3: fed 
etiam patet,excdtaftuspunfto,ad tangentem non niii vnicam perpendicularem 
lineam duci poffe : igitur que ex contaiftu ad tangentem perpendicularis cft, ne^ 
ceifari6 tranfit per centrum . Vt aflerebacur ■ 

Fropofitio xo. Eft theorematis 7. cap.3. prima alTertio. 

Fropofitio a I . Eft theorematis 7, cap.3. iccunda aflertio . 

Fropofitio 22 . ^adrilaterernm in circnlit defcripternmangnli,qniex dittrf$,dnf 
but rectis funt iqualet. Ncgle^a eft: veram effe lacili conftat ex theoremate 7. 
cap.3. menfuram anguli ad circumferentiam equari dimidie 
circumferentix cui isfiftit angulos , fed etiam manifeftum eft, in commemorato 
quadrilatcro duas circumferentias quibus ifti oppofiti anguli infiftunt , fimul 
coniUtuere integram circuli circumferentiam : igitur iftorum duorum angulo- 
rum menfure, fimul adsrquant dimidiam circuli circumferentiam , fiue duos 
quadrantes , adedque ifti anguli fimul equantur duobus redis angulis. Vt afic- 
rebatur'. 

Propofiti 023. Super eadem recta linea, . duo fegmenta eirculerum f milia, & intqna- 
lia, non confiituentnr ad eafdem partes . Negleda eft, Euclides in huius libri de- 
finitione 10. ftatuit circuli fegmenta dicenda effe fimilia: que capiunt angulos 
equales : vnde propofitionis (enfus eft, quod eidem redx ad eafdem partes infi- 
fientes anguli ad circumferentiam .inxqualeselTc non poffint: quod patet ex 
theor.7. cap.3. demonftratum eft omnes iftos angulos inter fe equales ellc. 

Fropofitio ic^Super aqualibus rectis f milia circulorum fegmenta funt inter fe tqua- 
/M.Negledacft . Iuxta Euclidis libri 3. definitionem te. fenfuseft,quodfiia> 
39. circulis, centris A & Bdeferiptis , anguli ad circumferentiam C D E & 1- G H fint 
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Inter fe xqualcs : atque prxtcrca reda* quibus infillunt CE & FHxqualcsfue- 
rint, etiam inter fe xqualiaeflc fegmenta C D E & F G H . H*c propofitioapud 
Euclidem non inuenitur vniuerfaliuspropoflca, licet in fexto libro vniuerfalius 
proponat , permultas propofitiones magis reflridas prxccdcntium librorunu. ; 
yniuerfalius proponi pocerat,dicendo, quod fi in circulis , centris A & B deferi- 
peis, anguli ad circumferentiam C D E,flcF G H fint inter fe xquales, etiam feg- Fig. 39- 
mentum CDE aJ fegmentum F G H = C Eq F Hq . Etenim dualis redis 
AC, A E,B F,B H; per theor.7.cap.3 jnguIusC AEduplus cft anguli C D E: 

& angulus F B H duplus eft anguli F G H : (cd per hypothefim , angulus C DE 
=: angulo F G H : ergo angui us C A E s angulo F B H : fed etiam patct.C A td 
FB =: A E4^BH tergo pertheor.4. cap.j.trianguIaC AE & FB H funtfiml- 
lia: igitur per propofitionem notatam in fcholio quod fequitur theorema 14. 
partis 2. cap.ia.lib.i. confiat, triangulumC A E m triangulum F BH = CEq 
Md F Hq 11 A Cq 41/ B Fq . Frzterea quii iam ofienfum efi, anguium C A E 2= 
angulo F B H, per theorema y.cap.j .etiam arcus C E 4</arcum F H = redx C A 
md redaroF B : fed per theorema 5. cap.3. etiam circulorum radijs A C & B F 
deictiptorum circumferentia ad circumferentiam^: AC 4</BF: igitur etiaou 
arcus CDB ad arcum F G H = A C 4</ B F: igitur per propofitionem fcholij hic 

! >rius citati, fedor A C D E produdus ex radio A C arcum C D E dudu ^.ad 
edorca BFGH produdum ex radio BF/«arcumFGHdudu4 = ACqa// 

B Fq 11 triangulo CAE ad triangulum F B H , vt prius ofienfum efi : igitur per 
theorema i.cap.a. fedor AC DE f triangulo CA E 4i/ fcdorcro B F G H t 
triangulo F B H = triangulo C A E ad triangulum F B H 11 CEq 4iif F Hq,vc 
prius ofienfum efi : atqui ex hypothefi & confirudione patet, fedorem A C D H 
t triangulo C A E s fegmento C D E i & etiam fedorem B F G H f triangu Io 
FBHts fegmento FGH: igitur fegmentum CDE ad fegmentum FGH = 

C Eq 4<f F Hq . Quod erat demonfirandum . Vt ex hac vniucrfaliori propofi- 
tione confiet magis refirida propofitio Euclidea , quz hic efi 24, fatis efi fubfu» 
mere, fed quia per hypotbefim C E 4sf F H = 1 44/ 1 , patet, C Eq 4V F Hq = i q 
4 d <q 11 1 4 </ 1 1 ergo fegmentum C D £ 4^ iegmentum F G H = 1 i > vt alTc- 
ritur in Euclidea propofitione . 

Propofitio 2 5 . Cirtali fegmtHto data, dtftriktrt eircuUm emut tft fegmtntum . Patet 
ex problemate d.cap.tf, lib. i . nam in dati fegmenti arcu fumendo tria punda^ 
atque iuxta citatum problema deferibendo lineam circularem per tria illa pun- 
da tranfeuntem, ha^bitur quxfitum . 

Propofitio 26. l» aqualibus arculis, aquales anguli aqualibus ftrifhtrijs inpflunt, 
fiuc ad tentra,fiueadftrifberiascenjittust »4^4»r . Negleda cfi . Veram effe 
patet ex theoremate 7. cap,}. 

Propofitio 27. In aqualibus circulis, anguli, qui aqualibus pcrifhtrqs inft!tunt,funt 
inter fe aquales ftut ad centra , pue ad fertf herus eonBituii inpfant . Negleda 
efi. Veram efle patet ex theoremate 7. cap.3. 

Propofitio 28. Tn aqualibus circulis , aquales reCta linea , aquales ferifherias aufe- 
runt, maitrem quidem maitri,mintrem autem mintri , Negleda efi. Veram cITl» 
ex angulorum zqualium intelligentia videtur fatis manifcfiumicztcrum confiat 
vt prop.23. vel etiam, tum ex theor.4. cap.3, tum ex theor.7. cap.3. facile in- 
fertur . 

Propofitio ap. In aqualibus circulis, aquales ftrifheriat, aquales reda linea fubten- 
dunt, Negleda efi. Confiat vt przcedcns. 

Propofitio 30. Datam peri fberiam bifariam fecere . Eft problema to.cap.d. lib. 1.' 
Propofitio 3 1 ,ln circulo angulus, qui in femicirculo,re(tus eftqui ame in maitre ftg- 
mentt, miner redt 1 qui veri in minere fegmenteauaiir efi redi. Et iufuper angu- 
Eibtr Secundus. N 

by 
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lut fcgmcnii^rttft quidem m*i*r ejl : mitteris tutem /egmeuti *Hgulut,iui- 

teer tji re{fe .tieg\e&ic{i , Singuix huius propolitionis pjrtcs , fatis immediati 
tnanifcftz funt c.\ theoremate 7. cap.3, ex quo conflat , dimiJium arcus cui infi. 
flit angulus ad circumferentiam, clTc cius menfuram : vnde (i uififlit dimidix cir* 
cumferenciz , cius menfura efl quadrans circumferentix , adeoque redus cfl; 
fi dimidia circumferentia minori arcui inliflit angulus, redo minor erit: talis cfl 
qui efl in fegmento quod fcmicirculo maius efl ; fi denique efl in fegmento 
quod efl minus fcmicirculo , infiflit arcui qui cfl maior dimidia circumferentia: 
ide6quc angulus talis redo maior cfl . 

Propofitio %i.Si eirculutetigerit tliqu* rtH* linea, i eentattuaute fredueatnr qua- 
dam reUa linea ctreulum fetant', angult, ques ad eenttngentem facit, aquales funt 
qs, qui in alternis circuli fegmentis cenfflunt, angulis . Ncgleda efl . Veram ef- 
fe conflat ex demonflrationc qux cap.8. huius Idari affertur pro fubfiflcntia pro- 
blematis 1 2. & 1 cap.d. lib.i. qux problemata rcfpomlcnt duabus proximi 
fubfequentibus propoficionibus Euclideis . 

Propofitio J 3 . Suftr data retia linea dtferihert fegmentum circuli, qued eafiat an- 
gulum aqualem date angule rtililinte . Efl problema 1 3 . cap.d. lib, 1 . 

Propofitio 34. A date circule fegmentum atfetudere capient angulum aqualem date 
angult retlilinee .ER problema 12. cap.d. lib.t. 

Propofitio 3 f. Si in circule duaretla linea fefe mutue fecutrint , retlangulum cem- 
frehenfum fub fegmentis vniut, aquale efl ei , qued fub fegmentis alterius cempre- 
henditur, rtHaugule . Eft hypothefis j. cap.p. 

Propofitio 16. si extra circulum fumatur puntlum aliqued,ab eoque in circulum ca- 
dant dua reti a linea , quarum altera quidem circulum fecet , altera verh tangat : 
qued fub teta fecante , & exterius inter puntlum S" eenuexam peripheriam ajfum- 
pta cemprehenditur reti angulum , aquale erit ei, qued a tangente defcribitnr qua- 
drate . Efl hypothefis 6. cap.p. 

Propofitio 37. si extracirculum fumatur puntlum aliqued, ab eeque punfft in cir- 
culum cadant dux retia tinea, quarum altera circulum fecet, ah er a m eum ineidati 
fit autem, qued fub teta fecaute,(fi exterius inter puntlum & cbuexam peripheriasn 
a(fumpta,cemprthendttur retlangulum, aquale ei, qued ab incidente defcribitnr, 
quadrate', inctdent ipfa circulum tanget . Ncgleda cfl . Cxtcrum & vera cfl , & 
conuerfaprxccdcntis 1 atque manifclla ex demonflrationc hypothefis 6 . cap.p; 

Elementorum Euclidis liber quintus. 

S Ex priores huius libri propofitioncs tantum fcruiiint pro methodo Euclideai 
qux per multiplices, & xque multiplices, intendit probare eam proportionum 
dodtinam qux ab Euclide affertur libro quinto fuorum elementorum ; quar&« 
illi ipfi qui Euclidea elementa fcripferunt , fcd libri quinti dodrinam ab Eu- 
clide non iatis firmatam > aliter quam per multiplices firmiorem reddere conati 
funt : prxtermiitendas putaucront propofitioncs Euclideas agentes' de multipli- 
cihus,atqtxque multiplicibus : videfi placet P.Taquctlib.$. fuorum Euclidco- 
rum elementorum . (^andoquidem igitur Euclidex propofitioncs de multiplici- 
bus agcntes,tantum afferantur in ordine ad reliquam dodrinam, veram quidem, 
fed huc modo non fatis flabilitam fiuc dcmonftratam: has propofitioncs prfter- 
mittimus, & a feptima enumerandarum propofitfonum exordium fumirous. ^ 
Propofitio 7. Aquales ad camdtm , tamdem habent ratienem : & eadtm ad aquales. 

Patet cx «henicmate i.cap.2. fi fort^ ab illo differt . 

Propofitio S.Jnaqualiummagnitndinum maitr ad eamdem , maiertm ratienem ha- 
bet 
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ba qym rnhtr : & t4dcm td mhortm , nt*i»rem rttion^m h*bet . qudm *i thm- 

immediati manifeftura cft cx nollrl Logifticx dc- 
fimt.onc rationis, aut rationis qux altera dicitur maior vel minor . 

Propofitio 9 . 4dt*mdem ttmdtm htbent rttitntm, tqutUsfunt i»ter fi:& 4 d 

quts C4dtm,e4mdem htbet ratiemem ,t4 quique fu»t inter ft uutulei Patet ex 

theoremate i.cap. 2 , fi forti abillo differt. ^ '' f • i-atctex 

^'TmtbTnf r4tionemh4bentium . qu4 n.4iirem raii^ 

nem hubet ,,iU 4d qnnm 4utem endem muiarem r4ti»nem hebet , ill<Lj 

«Logifticx definitione rationisiaut tio^ 
qux altera dicitur maior , vel minor. 

Propofiuo I I . ^4 eidem funt eedem retiones . & inter fefunt eedem . Neglcaa,' 
quia continetur primo axiomate capitis primiiin quo de omnibus omnino quan! 
tatibus verum effe afferitur. quod hic ab Euclide affirmatur de rationibujqux 
uxta Logifticam funt quantitates ; effe veri duas rationes xquales eidem tertix. 
vel eafdem eidem tcrtix,apud Euclidem idem prorfus fignificat . 

Propofitio II. Sifinimegnitudines quitcunque frtftrtiineles : quemadmodum fe^ 
hebuertt vnu enteeedent.um ad fuumeonfequen, , iti fe babebunt omnes anteee- 
dentes fimul ad omnes eon/equentes . Continetur in theoremate a. cap.i. lib a 

Propofitio si.Si frimaad feeundam eamdem habuerit rationem, quL tertia ad 
quartam xtertia vero ad quartam matorem rationem habuerit quam quinta ad /e- 

^tma quoque ad fecundam maiorem rationem habebit quam quinta ad fe- 
xtam . Neglefla eft . Cxtcrum veram effe non minus immediati patet ex termi- 
norum incclligentia quam ipfa axiomata . Etenim vniuerfaliter verum effe patee 
quod fi ex duobus quatitatibus inter fe xqualibus A& B,vnaB fit maior aliqua 
tertia quantitate C: etiam hac maiorem effe alteram quantitatem A i hoc quod 
vniuerfaliter, atque cx terminis conftat de quibuslibet quantitatibus, tantum af- 

noftra Logiftica°^°”'*°"' «“on^l^iWiquai effe aliquas quantitates conftat ex 

Propofitio I q,. Si f rima ad fecundam eamdem habuerit rationem, quamtertia ad 
qnartam; pnmaveriquam tertia maior fuer it : erit & fecunda maior quam quar- 
a ^^0 fiprtmafunn aqualis tertia, erit & fecunda aqualis quarta-Ji veri minor 
& minor ent. Neg^dla eft. Veram effe non tantum de rationibus, fed de quibuf- 
cunque quantitatibus, patet immediati cx terminorum intclligentia, vt notaui- 
rnus ad propofitioncm procedentem, faltem iuxta Logifticam, qu? rationes quan- 
iitatibus annumerat. ^ ^ - 

"‘^‘‘fbieibus in eadem funt rationt,fifrout fibi 
mutuo reffondent. ui fumantur . Negleda cft . agit de multiplicibus , adedquo 
prxtermittcnda propter rationcsbic initio allatas s quibus adde quod Euchdcs 
nufquam fatis declaret quid velit intcliigi per vocem pars, vt videri poteftin. 

!Tc%rtibw ^ propofitionc- 

Propofitio 1 6 . Si quatuormagnifudines proportionales fuerint, & vicijf.m proportio- 
nales erunt. myu 2 ex affertiOnibus theorematis a. cap.a. Nimirum permutando. 

Propofitio 1 7 . .T/ compofita magnitudines proportionales fuennt , ha quoque diuifa 
Sn7o theorematis a.cap.a.Nirairum di- 

PtopoC, no , 9. Si diu, famagni^^^^^ , haquoque eompofitapre- 

portionale, erunt. Eft vnacx affectionibus theorematis a. cap.a.Nimirum com- 
ponendo . * 

Propofitio I g. si quemadmodum totum ad totum , iti ablatum fe habuerit ad abU '. 
m . cr reliquutn ad rthquum , vt t etum ad totum fe habebit . Eft r na cx affertio- 

Na' nibus 
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nibustheorematisz.cap.a.Nitnirum diuidendo, falcem iuxta Logifticam . 

Propofitio ^o.Si fintiresmtgnititditttt ti" ipfit ttjualis numere , ijutbiH* (jr in 
eadem ratiene fumantur ; ex aiiue autem prima , ipuam tertia maior fuerit , erit dr 
quarta, quamftxta, maior . ^uod ji prima ttrtiafuerit aquatis , erit & quarta-t 
aqualis fexta : fin illa minor i hac quoque minor erit . Theorema 3 . capitis s. vcl 
idem, vel amplius aliquid docet, quam hac Euclidea propolitionc afleratur . 

Propontio ai. Sijint tresmagnitudines,dr alia ipfis aquales numero, qua bina, &i>* 
eadem ratiene fumantur, fueritque perturbata earum proportio ; ex {quo autem pri^ 
ma quam tertia maior fuerit : erit dr quarta, quam fexta, maior . ^uod fi prima 
tertif fuerit {qualis , erit & quarta {qualis fexta : fin illa minor , hac quoque mi- 
nor erit . Negleda.Scnfus cu.fi A ad B s E ad F, atque prarterca BadCt^Dad 
E : etiam AadC;=DadF . Nam quia per hy pothcfim ,AadBszEadF\, per ' 
axioma 10. condat , A F = B <» E : fed per idem axioma , etiam Din C B 

in E , quia per hypothcfim ,BadC:=DadE: igitur A /» F = D s» C : ergo 
per I o. axioma, A = D F : ex quo patet quod alTetebatur , & forte am> 
piius aliquid : fimilique prorfus argumento etiam condat quod in praecedenti 
propofitione aderitur. & paulo aliter oftenfum eft in theoremate 3.cap.a. 

Propofitio a a. fint quotcunque magnitudines, d" ali{ ipfis equales numero, qua bi- 
na in eadem ratiene fumantur-dr ex {qualitate in eadem ratione erunt. Ncgledla. 

Patet veram e(Te,bis vel ffpius fuccelTiue adhibendo argumentum exatquo.pro- 
pofitum in theoremate 3. cap.a ; nara exempli gratia in hypothefi quod A ad B 
zzEad E,8i etiam BW C c F 4^ G , atque pta;terea CadD — GadHt afleri* 
tur A 4^D s= E ad H. Etenim quia per hypothcfim A adB — Ead F,8e pratterca 
C :s F 4</G : per theor,3. cap.a. condat, A 4,^ C s: E «1^ G 2 (cd per hypo- 
thefim.etiam CadD — GadH : ergo per theor.3. cap.a, etiam AadDt^Ead 
H.Vt afferebatur. 

Propofitio a 3. if» fint tres’ magnitudines aliaqut ipfis aquales numero, qua bina 
in eadem ratione fumantur , fuerit autem perturbata earum proportioi etiam ex 
aqualitate in eademf/atiene erunt . Negletda ed. Veram effe patet, bis vel faepius 
adhibendo argumentum in praecedenti propofitionc at. allatum, quemadmo- 
dum bisvelfxpius adhibendo propofitionem ao.condac.quod dicitur in propo- 
Gtioneaa. 

Propofitio 24. prima ad fecundam tamdem habuerit rationem , quam tertia ad 
quartam', habuerit autem dr quinta ad fecundam eamdem rationem quam fexta ad 
quartamietiam ctmpofita prtma cum quinta , ad fecundam ea^mdem habebit ratio- 
nem, quam tertiacum fexta adquartam.^c%\c&x cd. Citcrum axioma j.cap.t, 
Ijb.a.Logidici, docet fift' additionem rationum habentium eumdem confe- 
quentem terminum; quando manente eodem termino confcqucntc, adduntur 
termini antcccdcnt«*sa'q“s hoccd quod in hac propofitionc afferitur ab Eu* 
clidt, . 

Propofitio s j. quatuor magnitudines inaquales proportionales fuerint : maxima^ 
d- minima reliquts duabus maiores erunt . Negledla cd . Afferitur quod fi ex qua- 
tuor inxqualibus magnitudinibus A, B, C> l 3 , maxima fit A, & przterca AadB 
esCad D,neceffari6 A t D excedere B t C . Quandoquidem enim A 4if BssC 
4rfD,pcrltheor.a.cap.a. etiam A — B adC— A ad B:(cd per hypothcfim, A 
excedit B ; ergo A — B excedit C —• D: ergo vtrinque addendo eamdem magni- 
tudinem Bt D,ctiam A — Bj B f D , hoccd A f D, excedit C — Df B f D, 
hoc edC t B. Vtafltrcbatuf . 

Propofitio 26. Si prima ad fecundam habuerit maiorem proportionem, quam tertia ad 
quartam i habebit eonuertendo fecunda ad primam minorem proportionem quam 
quarta adtertiam.Ncgk^ c^uppo^ terminorutn imclligtntia vt in Logidi; 
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ea declarantur . Senfus cft, fi prima magis excedit fecundam quam tertia exce- 
dat quartam : etiam fecunda magis exceditur a prima, quam quarta excedatur i 
tertia, dc qua veritate ne quidem a Grammatico dubitari potefi. 

Propofitio 2y.Si primd *d fecundtm hdbucrit mthrem wdtiontm terti* »d 

tjutrtdm ; hthebit quoque vicijfim prim* *d tertium muiorem r*tionem qutm fe- 
cund* *dqu*rt*m. Negle^a cft. Satis patet ex ihcor.a. cap.a. nara quia ratio 
A cft maior quam C *d D, aliqua ratio A — \ B = C D : ergo per 
theor.2. cap.a , etiam A — X ai/C := BWO : fcd patet quod ratioAa</Cfit 
maior rati onc A _ X C : ergo etiam ratio A ai/ C cft maior ratione B *d D. 

Vt afferebatur. 

Propofitio i8. J/ prim* *d fieuttdtm hubuerit mtierem proportionem qu*m terti* *d 
qu*rt*m : h*bebit quoque eompofit* prim* eum fecund* , *d fecundum muiorem ru- 
tionem,qu*m compe/it* terti* cum quurt* *dqu*rt*m)^z^c(ii. cft.Vt pratCedcns 
fatis manifcfta cft ex thcor.a. cap.a. 

Propofitio 29- Si compofituprimteum fteund* *d fecundum muiorem hubuetit pro- 
portionem , qutm compofit* tertia cum quurt* *d quartum : hsbebit quoque dtui- 
dendo prim* *d fecundtm muiorem rationem quum terti* *d quartum , NcglcAa 
cft. Vtprarccdciucsfatispatctex thcor.a. cap a. 

Propofitio lo.Si compofit* prhn* cum fecunda *d fecundum habuerit muiorem pro- 
portionem, quum compofit* terti* cum quurt* ud quartum: habebit per conutrfio- 
nemrutiomit, prim* eum fecunda ud primam, minorem proportionem , quam terti* 
eum quurt* ud tertium . Ncglefta cft. Satis patet cx thcor.a.cap.a. vt dc praece^ 
dentibus diximus . 

Propofitio j I . Sifint tres mugnitudinet , & uliu ipfit aquales numero , fit que maior 
proportio prim* priorum udfecundum,qutmprim* pofteriorum ud fecundumttem 
fecunda priorum ud terti* maior quum fecunda pofierioru ud tertii; erit quoque ex 
aquulitute maior proportio prima priorum ad tertium, qutm prim* tofieriorum ud 
tertiam. Ncgledla eft. Carterum conforroiter ad propofitionem , mppofito quod 
tres priores magnitudines fint A , B , C , pofteriores ver6 D , E', F , q^uodque 
ratio AudB fit maior quam DudE, atque pratterea ratio B ai/ C fit maior 
quam EudF, affeiitur rationem AudC effe maiorem ratione DudF . Ete- 
nim per hypothefim , fingui* rationes AudB Sc BadC funt maiores fingu- 
Jis rationibus DudEScE udFt ergo per axioma fecundum capitis primi, produ- 
cum cxAudB in B C , eft maius produCo ex D «^E BcEadF: fcd per 
theor.7. cap.a, produCumex AudB inB udCtz A udC, produAum verd ex 
D udEinEudF siDudF i igitur ratio A ai C cft maior ratione D xiF . Vt 
afferebatur . 

Propofitio ^2. Si fint tres magnitudines , & uti* ipfis aquales numero ,fitque maior 
proportio prim; priorum ud fecundum,quum fecunda pofteriorum ud tertium, item 
fecunda priorum ud terttum^uior quum prima poftenoru ud fecunda : erit qaoqiex 
aqua litate: maior proportio prim* priorum ud tertium, quum prima poHer iorum ud 
tertium. Ncgleda cft. Veram effe euincit idem prorfus argumentum quo veram 
effe oftendimus antecedentem propofitionem , a qua non differt ■ nifi quod illic 
AudB fit maior quam DudE, Sc BudCRt maior quamB^iF: hic vero 
AudB ponatur maior quam E F , & 6 C ponatur maior quam D ud E; 
vtroque tamen cafu fingula; dux rationes producentes AudC funt maiores fin- 
gulis duabus rationibus producentibus rationemOaiF . 

Propofitio 3 3 . Si fuerit maior proportio tetius ud totum, quum abluti ad ablutum-, erit 
& reliqui ud reliquum maior proportio quam totius ud rar0M.Negtc(fta eft. Veram 
effe fatis manifeftum eft ex thcor.a. cap.a, in quo demonftratur quotj alTcritur 
in prxccdcnti Euclidea ip. huius libri. 

- ----- Pro- 
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Fropofltio J4. Si fint tjuetcunquc magnitudintt, & alU ifps *q»altiuifmere,fit<jue 
maior proportio prima priorum ad primam pofttriorum,tjuam fecunda ad fccundami 
<!r h^C maior tjuam tertia ad tertiam; & fic deinceps i habebunt omnes priores fimul 
ad omnes pofteriores fimul maiorem proportionem, juam omnes prioresjrelilta prima, 
ad omnes pofleriores , relida quoque prima : minorem autem quam prima priorum 
ad primam pofteriorumxmaiorem denique etiam quam vltima priorum ad vltimam 
Ncglcdacft.Fa£la hypothcfi.quod magnitudines priores, fint A,B, 
C,D i pofteriores vero , prioribus numero xquales , fint E, F, G,H : quodque 
ratio A fit maior quam BaiV F, & hate maior quam C<i</G, atque hxc 
etiam maior quam DadH. Afferitur de ratione A fB fC fD ^<iE fF f GfH: 
p im6,quod iit maior ratione BtCfDrfi/FtGtH. Sccund6,quod fit ninor 
ratione A, E. Tcrti6, quod fit maior ratione D4,/H.Ex hypothcfi manife- 
ftumeft, magnitudines X,Z, Y, tales circpoiTc.vt srA—X^VEllB — 

ZadT-\lC — Y adG: quo fuppofito, ex hypothcfi & theor.i.cap.a. fatis patet, 
quod ratio D adH = A - X f B - Z f C - Yt D E f Ff G f H: fcd quia 
ha:c ratio habet idem confequens cum ratione AfBfCfD<«/EtFf^tH; 
per axioma 1 1. cap.i. hate vltima ratio prxccdcntcm rationem fuperat, quantum 
vitimum antecedens A f B f C f D fuperat antecedens A — XfB— ZfC— Y 
f D , nimirum magnitudinibus X f Z f Y ; igitur etiam ratio AfBfCfD 4i 
E t F t G t H, fuperat rationem DadH magnitudinibus X f Z f Y • Similiter ex 
hypothcfi & thcor.a.cap.a. manifeftum cft.quod ratio D H =: B — Z| C 
— Yf D 4i/Ff G f H: fcd quia haec ratio habet idem confequens cum ratione 
B f C f D 4</F t G t H, per axioma 1 1. cap. i . vhima ratio antecedentem fupe- 
rat quantitatibus X f Y : igitur etiam ratio BfCfD 4 </FtGfH fuperat ratio- 
nem D 4</H quantitatibus X f Y , Quoniam igitur ratio A | B f C -f D 44? E f F 
f G f H fuperat rationem DadH quantitatibus X f Z f Y : & ratio B f C f D 
fuperat eamdera illam rationem DadH quantitatibus Z f Y, atque manifeftum 
fit, ex duabus rationibus illam maiorem eOe, quz camdem tertiam magis fupe- 
rat : patet quod ratio AfBfCfDxifEtFfGfHfit maior ratione B f (..f 
D 4i/ F f G t H . Vt primo loco afferebatur . Pro fecunda affertione , fuppono 
quantitates K, L , M , effe tales, vt Axi^E r:B f K41/FII C f L4i^GllDf M 
adH : quod poffibilc effe, iterum patet ex hypothcfi ; faifta vero hac fuppofitio- 
ne,per tbcor.2.cap.2.conftat,A4<5'E = A fBfKfCfLtDtM 4 rfEfFfG 
+ Hifcdquia hzc ratio habet cofeques comunc cu ratione A f BfCt DadEf 
F fGt H.per axioma 1 1. cap.i. poftrcma ratio i prxccdentefuperatur quantita- 
tibus K f L f M.adcbq; illa minor cft.- igitur hzc poftrema ratio,nimirum A f B 
■J-CfDaifEtF tGfH, minor cft ratione A 4<^ E . Vt fecundo loco affereba- 
tur . Pro tertia affertione, fuppofitis quz proprima affertione fupponuntur,pcr 
thcor.2.cap.2.patct,D4<fH — A — XfB — Z-fC — YfDai/EtFfGfH: 
fcd quia hzc ratio habet commune confequens cum ratione AfBfCfDai^ 
Ef F t G t H, per axioma 1 1 . cap. i. conflat, quod vltima ratio antecedentem 
rationem fuperet quantitatibus X f Z f Y , quodque ideb hzc vltima maior fit: 
igitur etiam hzc vltima ratio , nimirum AfBfCtDxi/EfFtGtH mwor 
cft ratione D 41/ H . Vt tertio loco afferebatur . 

Elementorum Euclidis liber fextus. 

P Ropofitto I. Efttheorema4. partis t.cap.ii, libit. 

Propofitio 2. Si ad vnum trianguli latus parallela duita fuerit retta quadam 
linea, hac proptrtitnaliter fetabit tpfins trianguli latera ;& fi trianguli latera-a 
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fr$f»rti0n»lit€r ftll» fuerint, e/uu »d ftlUmtt udinnUufntrit reBt linea, erit ai 
reliqui >ffius trianguli latus farallela. Ncgleda cft.C*tcru fit quoduistri.iiigu- 
Jum A UCin «juoduiSa fit tcfta trianguli lateribus occurrens in pundisDde E. 40 
Suppofito quod B C& D Efint parallclse, per thcor.j. cap 3, angulus B C A s= 
angulo D E A; angulus verd A eficomuMinis tergo per tl)cor,4,cap.3. triangu- 
la ABC&ADh funt fimiliai adedque latera proportionalia . Suppofito vero 
quod AB«/AD = ACai^A E^oia etiam Angulus A elt c6munis,per theor. 

4. cap. 3, triangula A B C & A D E funt fimilia, adeoqiangulus A C B=tangu* 
loA E D : ergo per theorema 3.cap.3.1incae B C & D E funt parallela: . Vt affe- 
rebatur. 

Fropofitio q. si triatsgmli angulus bifariam feff ut fit, fetant autem angulum rtHa^ 
linea fccutrit bafimi bafit ftgmtnta tamdem habebunt ratitnem,quam reliquae 
iffiut trianguli later a.Et fi bafis ftgmtnta tamdem habeant ratienem,quamreliqua 
iffius trianguli latera', rella linea,qu( avertite ad felii»nimpreducuur,bifariauLj 
fetat trianguli iffius angulum, Eft theorema d.cap.3 

Fropofitio 4. JEquf angui trum triangularum frafertionalia funt latera qua tirtum 
aquales angulasi^ htmtlaga funt lattra qua aqualibus angulis fubtenduntur.Cb' 
tinciur thcor.4. cap.3. Vbi ofienfum eft quomodo ex eo quod vnius trianguli 
duo anguli fint a’quales fingulis duobus angulis alterius trianguli, ncceffarib fe- 
quatur illa triangula effe inter fc fimilia: a qua fimilitudinc inleparabilcs effe re- 
liquas proprietates qn* in propofita propofitionc vltcrius afferuntur , pitctex 
terromis . 

Fropofitio q. Si dne triangula latera frofarfionalia habeant i aquiangula erunt tri- 
angnla, ^ aquales habebunt eas angulet , fub quibus & homotega lattra fub tendun- 
tur : hoc eft duo triangula qua: habent latera proportionalia, funt inter fe fimilia. 

Eft tertia pars theorematis 4. cap.a. 

Fropofitio 6,'Si dna triangula vnum angulum vni angule aqualem, & tirtum aqua- 
let angulet latera freftrtitnalia habuerint : aquiangula erunt triangula-, aqualef- 
que habebant angulet , fub qrtibus hemeltga latera fubtenduntur ihoc eft fi duo 
triangula vnum angulum vni angulo zqualem, & circum zquales iftos angulo s 
latera proportionalia habuerint: erunt inter fe fimilia. Eft fecunda pars theore- 
matis 4.cap.3. 

Fropofitio 7. Si dat triangula vnu angulum vni angule aqualem, tirtum autem aliot 
angulet lattra frefertienalia habeat, reliqueram vere fimul vtrumqiaul minerem, 
aut nen minerem reile : fquiangula erunt triangula, de aqualei habebunt ees engu- 
les, tirtum quas frepertieniliafunt Utera . Neglcdla eft, Propofitionis fenfus eft 
quod triangula A B C & D E F erunt inter fe fimilia, fi habeant has conditiones, 
prim6,quod angulus A = angulo D, fecundo, quod BAa</EDs=CB4</FE pig. 41 . 
tertio, quod vel in vtroque vel in nullo ex his duobus triangulis inueniacuran- 
gulusacuto maior. Etenim centroE, radio EFdcfcripto arcu qui occurrat in., 
pun^o G TC&ie D F producat fi opus fuerit; quoniam arcus,ccn;ro E, radio E F 
deferiptus non amplius quam in duobus pundis F& G occurrere potcftrca* 

D F vteunque prsduAa* , patet fupra redtam D E deferibi non poffe nifi duo di- 
uerfa triangula O E F& OE G habentia enumeratas duas priores conditiones: 
atqui.non tantum poffibilc effe, verum rtiam quomodo fupra redam D E dc- 
fcnbaturtriaiigulum fimilc triangulo A B C,conftat cxprob.14. cap. 5 . lib.i. 
ergo ex duobus triangulis D E F & D E G alterutrum eft fimile triangulo ABC. 
lam vero quia E G =i E F , per thcor. 4 . cap.3. fatis conftat , angulum E F D s= 
angulo E G F, & confequenter quia per theor.i,cap,3,angulusE GFf E G D 
sduobusredisangulis.etiamangulus E G Df E F D eeduobus redis i igitur • 

angulorum E F D & £ G D vterque non eft aut minor aut non minor redo ; fed 
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ioxta tertiam conditionem angulorum E F D & BC A , vterque cft minor vtl 
non minor refto angulo ; ergo etiam angulorum B C A & E G D, vterque non 
eliminor vel non minor rcdloangulo: fcd patet hoc requiri vt triangula ABC 
& D E G dici poflint fimilia : igitur hate duo triangula A B C & D E G non funt 
inter fc limilia:atqui prius ollcnfum cft vnum ex triangulis D E G vel D E F effe 
fimile triangulo A B Crergotriangula AB C & D EFfunt inter fe fimilia . Ve 



alTercbatur . 

Propolitio 8. Eft prima afifertio theorematis S.cap.j . ' . ' 

Ptopofitio 9. A i»td rtUt lintt imferatamptrtem auferre. Non docet diaerfuin.. 
aliquid ab eo quod docet prob.g.cap.tf.lib. i , vel ab eo quod conftat ex fubfd-: . 
quente propofitionc . 

Propofuio I o. Datam relfam tineam infeSam Jimiliter fecare , vt data altera reita 
feBa fuerit. Eft problema 8. cap.tf. lib.i. 

Propolitio ti.Daabutdatit reffitlineis,tertiam frefertitnalem aiin»tnirt.%tom.~ 
line*, tertia aequalis affumatur; per 9. regula- aurea folutionem propofitam inJ 
parte 1 . cap. j. lib. i ■ ad has tres lineas inuenta quarta proportionalis,erit ad da- * 
tas duas rcdlas tertia proportionalis; vt patet ex intelligcntta terminorum. 
Propofuio 11. Tr/i«r iatit reUit lineis , quartam froftrtionalem tnuenire .Viic 
folutionem 9. regulae aureae in parte i, capitis 3. libri i, 

Propofuio 1 J. Duabus datis reSis tineis , mediam freftrtienalem adinutnire .WAc 

problema I. partis a. cap.3. lib.i. . 

Propofuio I qualium, & vnum vni aqualem haVentium angulum, faralleugram- 

merum , reeifreca funt latera , qua circum aquales angulos . Et quorum farallelr- 
orammoru vniim angulum vni angulo aqualem habent tu reciprocafunt latera, qua 
arcum aquales angules-.tllafunt aqualia. Vide theorema a partis a.cap. 1 2 Jib.i. 

Propofuio 1 5 . Eft theorema 3 . partis a . cap. 1 2 . 1 ib. I . 

Propofuio 1 6 . Si qualuor reffa linea proportionales fuerint : quedfub extremts eom- 
prehenditur rtliangulum^aquateeft ei quedfub medqs comprehenditur reff angu- 
le Etfifuh extremis comprehenfum reit angulum aquale f aer te et, quedfub medqs 
eontinetur,reaangulo\illa quatuer reSi linea preperttenales erunt . Vide theore- 
ma 5. partis i. cap. 1 a. Logiftic®, & illi additam notam. 

Propolitio 17 . 5 / tres reUa linet fint prepertionales, quedfub extremts comprehendi, 
tur reaanoulum,aquale eft ei, queda media deferibitur quadrate. Et fijub extre- 
mis cemprehenfumreli angulum f quale fit ei, quod i media deferibitur , quadrate-, 
illa tres relia linea prepertionales erunt . Dc tribus imeis allerit illud quod prai- 
cedens propofuio dicit de quatuor redtis lineis. Vide theorema j. partis 1.' 

propolitio 8. '.i data retia lintt, dato retlilineo ,ftmile fimiliterque pefitum reUilii 
*/5T/irr<. Vide problema 17. cap.d.tib.i. ... 

Propofuio 1 9. Similia triangula inter fe funt in duplicata ratione laterum beneele- 
/orum.Eit theorema 4. partis a.cap.ii.lib.i. Vide etiam propofuioneralcholi| 
poft theorema 1 4. partis a. cap. 1 2. lib. 1 , in cuius propofuioms vmuerfalions 

coroll. 4. alitcrdcmonftraturhsc 19. propolitio Euclidea. 

Propofuio to-Similia pelqgtna in finalia triangula diuiduntur,& numere aqualta& 
hemelega totis. Et peljgena duplicata habent tam tnttrfe rattene.quam latus horne- 
letum ad hemelogum latus. Qiid fint quantitates fimiles, & polygona limilia, do- 
cet conlideratio 9. cap. y .lib.3 . Suppofita hac Logifticae do(ftrina, prior pars pro- 
politionis 20. patet ex terminorum intelligcntia; altera pars conftituit theorema 

5. partis a.cap. 1 2. lib. I. » n n- 

■ Propofuio 1 ! . 4 »“ retliliueefuntfimilia,& inter fe funt firu^a . Intclledlis 

terminis vt declarantur in confidcrationc 9. cap.y.lib.3. raanifeftnm cft 
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faliter inter fc fimilcs efTe illas duas quancitatcs, quae lingula; alicui eidem terti; 
funt (intiles. 

Pfopolitio »a. SiiiH*titor riCtjtlinttfroftrthntUsfaerint'. ^ dbeis relUlinet JSmi- 
lU.fimtUter^ue dtfcrifta froftrtiamlU fiirtlhsltneisfimilitfimiUter- 

^dedefcriftdrelUtint*,frefOTti»nttit fuerim: iffd ttitmreSis lintf frofortio- 
m*Us trumt . Negleda elt . Caeterum quod alTcrit hxc propofitio, & amplius ali- 
quid docet vniucrfalior propofitio propofita in fcholio quod Icquicur theorema 
14. partis a.cap. la.lib.i, 

Propolitio aj. Eli theorema^, partis a.cap.ii.lib.r. 

Propofitio 24, Ih tmni ftrtlUUgrtmm» , tfut circt diumetrum funt , farulleU- 
grurnmu & ttti & inter fe funt fimilU , Neglcfta cft , Cxtcruin vt parallelo- 
grammum quodeunq; A E F G,fit circa diametrum totius A B C D : iuxta defini- Fig. 42 
tionem 36. Iib.i. Euclidis > requiruntur hae conditiones : primo >vtpun£lum F 
fit in reda A C : fecundo, vt redae B C&EFfintintcrfe parallela; :&etiamin- 
terfe parallela: fintG F & D C: vnde de quibufeunque parallelogrammis ha- 
bentibus has conditiones, afleritur quod partiale toti, adcbque omnia fint inter 
fc fimilia. Per fecundam conditionem & thcor.j.cap.j. patet, angulum internum 
A C B t= externo A F E,item apgulum internum A C D r: externo A F G: adeo- 

J ^uc angulus A CBf AC D, hoc eftBCDtrAFE f AFG .hoceft EFG : 
ed etiam manifefiii cfi paret quod angulus internus A B C = externo A E F, 
atque pratterca internus A D C c: externo A G F , angulufque B A D cft com- 
munis : igitur parallclogramma ABCD&AE FG funt xquiangula. Rurfus 
quia oftenfum cft, angulum A B C = angulo A B F, angulufque B A C cft com- 
munis, per thcor.4.cap.3. triangula A CB fle A F E funt inter fc fimilia: eodem - 
que modo conftat inter fc fimilia efle triangula A C D 5 t A F G ; ergo ACud 
AF = BC4dEFllABa</AE,& etiam A Ca<l A F =D G Fll A 
A G. Quoniam igitur prius oftenfum cft,parallclogramma ABCD&AEFG 
clTcaequiangula , atque etiam fecundo loco oftenium cft, latera circa atqnales 
angulos efle proportionalia : per definitionem primam lib. Euclidis, '& Logi- 
ftiese noftre confiderationc p.cap. j.lib.j .patct,ifta duo paralklogramma.hoc cft 
ex hypothefi in fenfu Euclideo , circa diametrum totius deteriptorum paral- 
Iclogrammorum , quodUbet partiale parallclogrammum toti tadedque omnia 
inter fe fimilia efle. Vt aflerebatur. 

Nota P. Chriftophorus Clauius in fcholio pofthanc Euclidis propofitionem dicit, 
inttlligendu tutem funt ftrtllelogrammt circt ditmetrum totius , c(fe tt/it, 
itietm vnumtngulum cum toto ftrtUelojrtmtno communem y vt mtntfeftumejl 
tx formt demonftrtt tonis. Profedo talem rcftridionem intelligi pofle cx forma 
demonftrationis, non fufficit ad fubfiflentiam propofitionis,qux caret hac i cftri- 
dionc: neque vlla rcftridionc indiget hare Euclidea propofitio, cum tantum agat 
de parallelogrammis deferiptis circa diametrum totius: dc quid intelligat per 
hxc parallelogramma, conftat ex definitionejd.lib.i. Euclideorum elemen- 
torum, vt hic notauimus, terminique intelligendi funt vtexponuntur ab ijsqui 
terminos adhibent; quod idem etiam requirimus in noftra Logiftica, vbi non^ 
femper termini intelliguntur vt exponuntur ab alijs authoribus : & nili Euclides 
in commemorata & a Cliuio annotata definitione dixiflet quod per parallclo- 
gramma circa diametrum totius deferipra velit intelligi fola illa qux habent 
duas conditiones hic a nobis indicatas, vera admitti non poflet hxc propofitio 
Euclidea. 

Propofitio i^.Dtto relUlineOyfmile fmilittrqut fojitum.tjr dtro tlteri tqutlt, idem 
confiituert . Quomodo huic problemati poflit fatisfieri , fatis docent pofteriora 
problemata cap.6.1ib. i .agentia de tranfmutatione figurarum . 

Liber Secundus, O Pro- 

Di; - i. 
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Propoficto i 6 . si i ftrdllehgrtmm» ftr»lUlogrtmmum thUtumfii , & Jimile t*ti, 
fimilittr ftftum , communem cum eo ansulam hobensi hoc ciren etmdem cam^ 
loto dumetramconfiftit . Negle£la cft . CztcruniiVcruni eft quod aflcriri propo* 
43. /itio . Eccnim pofico quod totum parallelogrammum fit A B C D, quodque illi 
fimilc aliud, habens anguIumB A D communem, fit A EF G:duda fit reda A F, 
qux produda occurrat lateri D C, produdo fi opus fuerit, in pundo X . Ex eo 
quod parallelogramma AEFG&ABCO funt fimilia, patet , angulum A G F 
zs angulo A D X; angulus verb G A X ell communis,quia communis fupponitur 
G A E : igitur per thcor.4, cap.a , triangula A G F & A O X funt fimilia : adeo- 
que AGaif AD = GF«f DX; fcd quia perhypothcfim etiam fimilia funt pa* 
rallelogramma AEFG&ABC D,patet etiam, A GaiAD;=GF<u/DC: igi* 
tur G F D X =: G F D C, adeoque per theor. 1 .cap. a. patet, D X e= D C* 
quoniam igitur per conftrudioncm, punda X & C funt in eadem reda ad eam- 
dem partem pundi D,patet,punda X & C non efle diucrfa .* igitur diameter A F 
produdatranfit per pundum Qadeoque parallelogramma ABCO&AEFG 
circa eamdcm diametrum confifiunt . Vt aiferebatur . 

Propofitio ly.Omniam forollelogrommoram fecundam eamdem rectam lineom *ffli- 
tatorHm,dtficientiumque f guris ftroUelogrammis fimihbut,fimiliterqae pojltit ei, 
^uod i dimidU defcribitur-, maximum id eft , ^uod ad dimidiam affhcatar,faral- 
lelogrammam fimile exiUens defeSlui, Negleda cfi,& fimiliter negledx funt dux 
proximi fubfequentes propofiiiones, qux etiam negliguntur in Euclideis ele- 
mentis feriptis aP. Taquet : caufam affert , quodlnullius fere fint vfus : vnd&« 
parum probabile, quod citatx inueniri poffint, &confequenrer hic eas prxter- 
mifimus tanquam inutiles ad finem propter quem has propofitiones Euclideas 
proponimus: quibus adde quod agant de proportione fupcrficierum: pro qui- 
bus propofitionibuscomodilfima eft, facillima Logiftkx noftrx fecunda regula. 

Propofitio 3 o.Proftfitam Umeam reffam terminatam, extrema ac media ratione ftea- 
rr.Qupd petit hoc problema,diuerfum non eft ab eo quod petitur in problemate 
tt.lib.a.Euclidistvelinprobleoutep.cap.d, libt^i i. Logifticx. - 

Propofitio 31.//) rtliangulis triangulis f gura quauit a latere reUu angulum fubten- 
itntt de feri f te, aqualit eft figar it , qua friari Uli fimilet, & fimt liter fojita a late-- 
ribut redmm angulum eontinentibus deferibuntur. Negleda cft . Cxtcrum quod 
in theoremate 8. cap.3 , fiue in propofitione 47. lib.i. Euclidis docetur de ali- 
quibus figuris fimilibus, nimirum de quadratis , hic afteritur de quibufeunque., 
ali)s figuris fimilibus : quod verum cfte , fatis conftat cxeoqnod figurxfimiles 
habeant eamdcm rationem quam habent quadrata laterum homologorum : qua 
de re videri poteft fcholium hic citatum ad propofitionem 19 : vel etiam confi- 
deratiop. cap 5. lib.3. vbi agitur de quantitatibus qux dicuntur fimiles inter fe: 
quare cum inter quadratum deferiptum fupra latus redum angulum fubtendens, 
& inter fimul fumpta d uo quadrata deferipta fnpra latera redum angulum con- 
tinentia, inueniri rationem xqualitatisconftet ex thcor.8. cap.3 • mamfeftumeft 
etiam , rationem xqualicatis inueniri inter quamlibet figuram deferiptam fupra 
latus redum angulum fubtendcns,& duas fimiles figuras fimiliter dclcriptas fu- 
pra latera icdum angulum continentia. Vtalferitur. 

Propofitio 3 ^.Sl duo triangula , qua duo latera duobus lateribus profortienalia ha- 
beant, fecundum vnum angulum compopta fuerint, ita vt homologa eorum latera^ 
fini etiam parallela : tumrehqua iSorum triangulorum latera in reiiam lineans 
43 - toUocata referientur. Negleda cft . Triangula AB C & C DE , compofita, hoc 
cft fimul pofita fint , vt habeant commune pundum C : prxterea ABdCD, 
item A C & D E fint parallclx : atque ABaifDCtrACai/DE. Quoniam.. 
A B & D C funt paiallcix, per thcor.3. cap.3, angulus B A C =: alterno angulo 
• •" • •' ACD 
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A C D II angulo COE, quia linex A C & D E funt parallelx : igitur angulus 
B A C =: angulo COE: fed per hypothefim.etiani A D C =: A C D E: 
ergo per theor.4.cap.3.triangula B AC &C DE funcnmilia.adedque angulus 
C B A =: angulo ECO: fed etiam ollcnfum cll , angulum B A C =: angiilo 
A C D:ergo angulus CBAfBAC = angulo E C D t D C A 11 angulo ACE: 
fed per theorema 9. cap.3 , angulus A CB fCBAfBAC :=duobus reftis: 
ergo angulus ACBf AC E = duubus redis: ergo per thcor.i.cap-j.punda 
B.C.E, livit in diredum, adebquc triangulorum A B C & O C E , latera B C & 
C E in redam lineam collocata reperiuntur . Vt afferebatur. . 

Fropolitio 3 j. Im ttjHttibuicircmlis , etmdtm htbtut r*ti»nt eum perifhtrys 

quibus iufiftunt fiu* ud etutru fiut td ftrif herus etnSUsui infiftunt : stsfuftr v$ub 
iSr/eHores, quippe qui udeentru cemfsUuut . Negleda eft . Cxtcrum admitti non 
potellab ijs qui negant angulos quantitatibus annumerandos.inter quas cantum 
admittitur proportio a Matbeli . Suppofita Logillicx dodrina, quod afferitur 
de angulis ad centrum, patet ex terminis .'quia arcus quibus hi anguli inlillunc 
funt angulorum menfurx . Quod dicitur de angulis ad circumferentiam, conBat 
extheor,7.cap.3. iuxtaquod,medictates arcuum quibus hi anguli infiftunt, fune 
angulorum menfurx. Denique quod de fedoribus dicitur, quia (inguli habeat 
xquales vel altitudines, vel bafes,oimirum' xqualium circulorum radios^iabenc 
inter fe rationem quam habent arcus quibus infiftunt: quare demonftratioqua iia 
theoremate 4. partis primx cap.ia. Logifticx oftenditur,parallelogramma,& 
triangula x<|ualem altitudinem habentia, habere eam proportionem qux inter 
bafes inucnitur: etiam euincit , fedores , xquales radios habentes, eam habere 
proportionem qux inuenitur inter arcus quibus inliftant, dummodbprodudi- 
bus illic ciratis,citetur dudus tertius,fi placet pro bali arcum accipere , atque ra*i 
dium pro altitudine: vel certi dudus quartus, fi placet per baflm,tadiw,&pn 
altitudinem, arcum intelligac, quod plani atbicrariumcft. . ' 
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1 o8 Capita libri terti; Lbgiflicae . 

P Rimum Caput , Proponit omni & foli Algebra: conuenientem de- 
finitionem, fcitu dignifiimam, & fort^ melius explicantem quid 
antiquz Mathcfi addiderit Algebra, quam altera eius definitio qux 
affertur in fine numeri itf. pagina ifi.lib.j. 

Secundum Caput.AiFert aliqua fpeculatiuf Algebrf axiomata;& no- 
tat illorum diifonantiam cum antiqua Mathefi: cuius do^rinas fupponi 
& promoneri ab Algebra , afferunt eius dodiores : eas cuerti ab Alge- 
bra, colligi poteft ex bis notis. 

Tertium Caput. Continet aliquas fatis mirabiles propofitiones,fiue 
aliqua paradoxa,qu{ fequuntur ad Algebrac fundamenta : fed ^Mathefi 
antiqua admitti non poffunttex his confiat quomodo ex Algcbrae fun- 
damentis legitime inferantur, vera, falfa, contraria, &contradifloria. 

Quartum Caput. Septem diuerfis reflexionibus confiderataliqua non 
approbanda in Euclideis elementis . In prima, agitur de primis horum-, 
elementorum fundamentis,vtfunt definitiones &axiomata.In fecunda, 
confiderantur theoremata & problemata. In tertia, notatur defedus re- 
gularum inuentionem dirigentium. In quarta, notatur defedus confide- 
rationis valorura in numeri$,quos confiderare neceffe eft, etiam pro v(i- 
cata vulgari pradica Arithmetica . In quinta, notatur ,quod non confi- 
dercnturrationesmaxim^vtiles quas noftraLogiftica appellat indifie- 
rcntes.In fexta, notatur praetermiflamcommodifiimam vtilifiimamque..» 
confiderationem duftuum Geometricoram nofirz Logifticar.ln fcprima 
notatur neglegam effe declarationem magnitudinis fiue quantitatis 
conftituentis Mithefeos obiedum . 

Quintum Caput. Nouem diuerfis confiderationibus proponit non- 
nulla vtilifiima pro debita terminorum intelligentia requifita pro nofira 
Logifiica. Prima agit dcMathcfeos obiedo .Secunda declarat diuerfos 
numerorum valores.Tertia proponit differentiam inter dudus Geome- 
tricos reales,per quos quaelibet quantitas in quamlibet quantitate duci 
non potefi : It duOus zquiualentes , per quos quaelibet quantitas duci 
poteft in quamlibet quantitatem.Quartadocetquomododudus Arith- 
meticus fiue multiplicatiointclligi pofiit,vt fit dudius aequiualens dudui 
primo Geometrico. Quinta agit de menfuris & origine radicalium nume- 
rorum, atque quantitatum incommenfurabilium . Sexta proponit aliqua 
circa Logiftiese noftrae definitiones rationum, necnon rationu aqualium, 
atqjrationumindifferetium. Septimadeclarat regulam auream prout re- 
quiritur pro noftraLogiftica . Odaua agit de fignificatione vocis pardi- , 
/f/4,quando duae lineae, vel duae fuperficies dicuntur parallelae inter fe_>. 
Nona exponit quid req^uiratur aut fufiiciat, vtdute quantitates dicantur 
inter fefimiles, vel dimmiles: aut inter fe genere vel fpecie conuenire 
aut difScrre . 
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Antiquam Mathefim ab Euclide traditam. - 
Algebram a Vieta, Cartefio, alijfque promotam. 
Logifticam prioribus libris expolitam. 

Voniam prioribus libris declara ta,3tque flabilica Logifticse ao^ 
ftrz elementa, hoc libro conferenda fune cum antiqux Matbe* 
feos & Algebrz clementis i nonnulla videntur prznotanda^, 
tum circa Ula elcmemat que appellamus antiqua , tum circa., 
Algebram, St eius elementa. 

Per antiqux Matbefeos elementa , Illa intelligimus , qux aliter 
vGtata paffim appellatione dicuntur Euclidea : prius enisDM 
feripta fuerunt ab Euclide , antiquo & celeberrimo Mathe- 
natico , qui trecentis circiter annis ante Chriftum tloruifle legitur : Sc inre me* 
rito deMatheli optimi meritus dici debet, quia in vnum volumen colligendo,ab 
antiquioribus Mathematicis inuentas fundamentales veritatesJcripfit,ordinauit* 
que Machefeos elemenu,vfque in hodiernum diem vfitau in fcholis Mathemati. 
cis:quxquc i fuoauchorc appellantur Euciidea.Oe biselemcntis videtur certum, 
quod ea innumeris propemodura expofitoribus, atq,- interpretibus, quos habue- 
riir,plerique fuerint latis fcrupulofi vt obferuarent & ordine, & numeru veritatQ 

S ropolitarum ab Euclide: nullum tamen fcioqui eumde habuerit fcrupulQicirca 
emdftra^ocs veriratu ab Euclide propoIicarum-HincfuccelTu temporis eucnit, 
quod cx demonftrationibus Euclideis nihil Iciatur ad nos peruenilfei neque miru 
videri debet maiori cura conferuatasa^jufiuii^ etiam demonfirationes pro- 
pofitas ab Euclide:fiquidem MathennwSHlHH|l|l|fe|M^{Simi^dcaionllra. 
tionibus: fed tancQ fubGftentia, atq: nitore fufplcnn^m^^^ie^uclidis inter* 
pcetes cx hoc capite melius aliquid fubfiituere fe po& arbitrari funt, negligenda 
' putarunt antiquiora : vnde fadum eft, quod in clementis, qux appellantur Eucli* 

dea, nihil huic aurhori proprium inueniatur, quod diucrliim Gt i veritatibus ele- 
tnentaribus ab ipfo collegis , & ordine quem in his vcritacibus proponendis ob* 
ferualTc creditur. Quam ob rem vbi deinceps nominamus antiqua, Gue Euclidea., 
, elementa, imclGgcn Ja funt illa Machefeosclementa, in quibas concinentur veri* 
tates.quas Euclides propofuit inter dementares, & aliquo modo inuariatusper- 
. . fcuerac illarum veritarum orJo.quomodocunquc tandem vatiacxGnc veritatum 
' demonllrationeSiMutinter fe dilT. ranr, qux inucniiitur apud diuerfos interpretes. 
Algcbra rccencior cG : dtftiiiguitur ia numerofain,& fpcciofam: prior taacuio veilis 
Ttrtias. A pro 
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pro Arithmetica, creditur iaaenu aliquot cetenisanaitpoft Chri(tura:(!ue ivtj- 
ce Arabica , liuc aliunde nomen acceperit, Poftcrior.qu; loco numerorum adhi* 
bet /pccics literarum ex alphabeto defumptarum > inde dicitur ipcciofa { eius in* 
uentor dicitor Francifcui Vieta, qui floruit fub hnem Aculi proxime elapfi i hac 
ipeciofl Algcbrand minus feruit pro rebusGeomctricis,quam pro Arithmeticis. 
A Reoato Cartelio melius vt creditur ordinata, quam prius fuerat propofita, ap- 
pellatur Geometria Cartelianat habeturque maxime celebre,& przAantiffimum 
Wus autboris opus: quod i pluribus do^iflimis viris.comrocntarijs illuAratum. 
pouifque inuentionibus, & annotacioiubusdecorarurocft. Fateor quidem quod 
Algebraptopemodumab omnibus huius fatculi prjeAantioribus l^thematicis 
numeretur inter maxime vtiliaMaihefeos inuenta i quorum 1 encplacitofubfcri* 
bo. fl agatur de pradiicis Maihefeos inuentis. Csttcrumapprobarenon pofTum,. 
lingula Algrbrc cncomia . auae inueniuntur apud Cartefianat Geometriae com- 
ipentatoresi dum Algebramoiuinum inuenium appellant tin^enij humani limi- 
tes determinare alTcruntialiaque huiufmodi pronuncianr: quali vero ignoraflent 
Algebram non fcientiam, fed tantum artem cire, & qualiacunque lint artis meri- 
ta, neceflarib clle inferioris ordinis, qbam lint merita Icicmiae : vel cert^ ad igno- 
rantes fcribendo,pucalTcnt huius artis atftimationcm incrementum fumere polTe^ 
ilaudibus.quod fperare non poteft ex mcriroi inanes laudes non requirit Algc- 
bra : ars clf praeftantillima, & approbata communi fuffragioptarcipuorum huius 
feculi Mathematicorum , iute merito dolentium quod ars. Iit, atque inter 
(cientias nuUnm hadenus optintteritlocuiD,non ex fuo aliquo demerito, fed ex 
iniuria eorum, ad quos pertinebat excolere Algebram i eius praxes bon{funt,8e 
verar, atque vtiles pro feieutijs Mathematicis : fed vfque io hodiernum diem dc- 
flitutaefuntdemonurationibusiindigene tamen demonftrationibus, vt quae ipiis 
mediantibus inferuntur, annumerari polfint dcaxrnltratis Mathefeos veritatibus: 
dcalTociari reliquis cognitionibus fcientificis, quae folae magni fiunt in Mathefi. 
Hoc veriffimum eife omnes fciuntrprattcrca quamj>lurimi,vc diximus, atque pr;- 
ftantesvlriculturae Algebrat allaboraruntifcd nclcio,quoAlgebi ae fato de omni- 
bus propemodum dici poteft, quod de aliquibusatlinnaturincpillolaad ledo- 
rem initio fecundi libri Algebra: Cartefianae, dum d citur quod, »er «*- 

lAsr, iitft Cartefius , ntc commtnttttres , i ftiffii imfttrtrt fotut- 

r»»t: vt itittt itrdt, qm*s fdktHuribiu inntmtit dicMtrunt, im tdtnd» , vi^m 
sdiAM Mtik*d»m fitntruttt imfcitdereMt i nimirum fcribcndo propria Algcbrae 
fandameataihistaioeo reipubii^ Machematic; amplius profuilTeot, quam illis, 
que appellant fuhtiliora inuenta. 

Hac pro communi bono, atque ipfias Algebrse vtillnte,8t ornamento expe- 
tenmoi vidcbatnri tandem nolMidUi in Gallia praeftare conati funr.co tempore.,, 
quo ego Romae feribebam meam LogiAicam, Opus Gallici feriptum pi odijt , li- 
ne autboris nomine, inferibitur Elementa Mathefeos , fiuc principia generalia-, 
omnium feientUram quae pro obiedo habent magnitudinem, PromittitAJge- 
bram magis fundautn. onam in illa vfque tempora lucem viderit: atque nom, 
tantum dilucidatam,fed Mni fundatam, & multum promotam Algebram i Cat- 
tefio feriptatn, totque doddfimorwn virorum nocisi St commeiitarijs locupleta- 
tam, illuRrataakHuina operis antborem, fiue authores.A forte a pluribus col- 
lato Audio compofinimeft, poAremos Algebraepromotorcsappclloiquo nomi- 
ne faepius citandi funi , qma apud alios non inuenta , ex ipAs defumenda funt 
Algebrae principia,confcrcnda cum principijs , aut no Aro; Logi Aicx , aut Mathe- 
feos amiqqae, fiue Euclideae,qui huius libri fcopuseA . Ex qua collatione liqui- 
do conlUbir.lcicntificamMathefim ab Euclide traditam, parum vtiicmelTe pro 
jis, que Algebra peopria fuut, propter dilTonantiam inict antique Mathereos,Ae 
■' Algc: 
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fit antiqua Mathefis , quid Algebra. 3 

Algcbrz principia fpeculatiua: adc6que Algebra aducrfari ijs qu* fupponit, vc 
fune Euclidis clcmrnra, & ab antiquioribus Mathematicis inucntae.atquc ad nos 
deriuatfdodirinx. Nulla dilfunantiamiaut c 5 trarictatem inueniri inter princiria 
Anciquz Mathefeos,& noftrx Logifticz.Logifticam noflram non raal^ dici pofle, 
antiquam Mathcriin a dcfcAibus expurgatam, breuius propofitam , melius ordi- 
natam, folidius fundatam, altius promotam ; aliaque huius generis /citu dignif- 
fima.pro ijs qui deledantur cognitione eius squod fcitunece/Tarium c(l,vt intel- 
ligatur quid iit, vel in quo conlillat vnaquxquc ex triplici Methodo nominata in 
fronte huius operis : 3 c quomodo inter fc conueniant , vel ab inuicem differanc 
diuerfz illz viz> a diucriis propo/itz, vt perucniatur ad Maihclcos incclligemia. 

C A P V T I. 

Algebra bene definiretur , dicendo quod fit ars fubtra6lio> 
nem vniuerfalirans , fiue ars additioni xque vniuerfa- 
lem reddens Tubtradionem. 

V T celebratiflimum illud inuentum.quod diximus Algebram appellari, melius 
conferri poliic cum antiqua Matheli & no/lraLogi/lica: vtililfimum reputo 
cognofeere, quzhuic Algcbrzitd propria iunt,vt neque antiquz Mathe/i,neque 
nollrz Logifticzconueniantinihilenim magis conducit ad cognitionem dilfc- 
rentiz, quz intercedit inter Algebram, Sc antiquam Matheflm, vel LogidicaoL-, 
‘quam proprietates conuenientes omni , 2 c folx Algebrz. Quod talis Algebrz 
proprietas iit, quz in titulo huius capitiscommemoratur,&confcquencerlcsiti- 
in^ alTumitur ad ftatuendam Algebrz definitionem , quam apud Algebrz feri- 
ptores inuenire nunquam potui, colligo ex Peletario, qui in przfatione ad fuam 
■ Algebram , idc imjnit inter mtnnmentM ingtniernm frecipnum tjuendtm ebttnet 
Ucum digmitdtiti (jnippe tmnet calcules fubductft decettsquibus primtt itU mu- 

mtrerum truffutie neu fufeit : vt fi tjuid effugett , nen artit , fcd artificis culpas 
>f/.Hzc Pelctarius,qui nihil aliud commemorat tanquam proprium foli Algeb'^. 
Idem confirmare ex fingulis qui Algebra fci ipferunt, dilficile non eli , fi reficia- 
tur ad causa propter qua ab Algebra admittatur numeri minotes nihilo.Caufam 
indicat Clauiuscap. 6. fux Algcb x: vbi agit de Algebiz numeris fiiitijs,& ni- 
hilo minoribus ; nimirum vt rubtradionem reddat vniucrfalcm , St modum ha- 
beat etiam maiores numeros ex minoribus fubcrahendi, quod antiqua Mathefis, 
& Logiftica no/lra pronunciat impolfibije. Oarilfimc hoc in exemplo declarant 
po/lremi promotores Algebrz pag. i8. numero 8i. vbi hxc leguntur ,prtmas 
fronte videri pojfct difficulter tHtelhgtbile, queJ differentia inter f ^ et — j,fit 4. 

ifitc efiq. fcd facti} erit intclhgere hanc veritatem , fi aduertatur tquodvt a 
quantttate 4 vfque ad o.fiuenihtl perucniatur, opertet defeendere per 4 vnilates, 
rurftts vt ex o.fiue nthijfperueniatur ad — apertet vlterius defeendere per tres 
vnitatet: adeoqnevt a quantitate 4 perueniainr ad — eportet defeendere perj 
vjr</4/rr.Enclarifiim^, atque brcuiifime declaratum quomodo uumeri falii.fiii- 
tij, fiue nihilo minores, quos fola Algebra admittit , vales fine vt ex minori nu- 
racru4 lubtrahcrepolfit maiorem numerum 7 , atque alTignare rcliduum quod 
remanet ex hac fubtraiione: quodque hocrefiduum conllituatur a numero — 
3, hoc ell a tribus vnitatibus fallis, fiditijs, fiue nihilo minoribus . Quemadmo- 
dum tamen huiufinodi vnitares , vel quantitates nihilo minores, foli Algebrz 
conucniunt: ita etiam fuit Algebrz propria efi illa fubtradio , in qua cx minuri 
Ltbtr T ertius, A 2 quan- 
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quantitate maior quantitas fubtrahitur :& quia in hoc cafu impoflibilem efT&. 
fubtra^ionem pronunciat omnis Mathciisdiucrfaab Algcbratilli foli propria eft 
vniuerfalis hatc fubtradioi quar non minus poflibiiis cit quando ex minori nu- 
mero, vcl quantitate maior fubtrahenda proponitur, quam quando ex vna quan- 
ciute, altera, vel minor, vel atqualis luiKrahcnda eft, quod tantum fcit, & doccc 
Matheiis diuerfa ab Algcbra . Quoniam vcr6 bxc fubtradionis vniuerfalitas in 
Algcbra rcfultat ex numeris fallis,6iftitijs, de nihilo minoribus ,qui inordine.* 
ad iftam fubcradionis vniucrfalitatcm alTumuntur , atque admittuntur ab Algc- 
br.nfacis patet quomodo prxcipua , St propria Algebrx laus , quae a Pelccario 
coniidcratur in vniuerfalicatc fubtrad^ionis , diuerfa non fit ab eius laude de* 
fumpta a quantitatibus filfis, fiiftitijf, de nihilo minoribus. Quod Pcletarius Al- 
gcbrz proprium agnouit , idem in Algcbra fingulare docet Clauius cap. 6 . fuz 
Algebrx, vbi tradacionem de numeris nihilo minoribus concludit dicens, videt 
igititr fnlchre htt ars fr» immestfa ttfia f*a vtatur , (ir fs tjut funt, & ^s 

sfuanen f»Ht,fedu»tameJfefiHgumtnr. HisClauij didis, conionat quod legitur 
jn cpiftola.qux fublequitur paginam 48. panis fecundx Geometrix CarteCanx, 
vbi in Algebrx laudem exclamans commentator:/* Atgeira inquit hoc eximiam 
ofi ,qaod abandantUs de/eiimfyat fari memeatoafiimet , aesjue illi efaaflash*' 
ieat, magis atcrffdria fant , qaam ^aa msaas . Exclamationis fenfus hic eft : in., 

Algcbra hoc eximium eft, quod abundantias fupra nihil , defcdufquc a nihilo 
pari momento xftimet : Neque illi numeri qui habent fignum plus , & aliter di- 
cuntur nihilo maioits , magis ncceftarij funt , quam qui habent fignum mi* 
nus , atque aliter vocanrur nihilo minores . Hunc fenfum ignorare non poteft, 

^i aut Clauij,auc ipfius Cartefij Algcbram delibauit. Eteohn Canefius libro i . 
lux Geometrix pag. j . exprefs^ monet , fc pro fnis fupponerc fufficientem , & 
Geometrix antiqux,dc communis Algebrx notitiam ; poft breuem enimdeferi* 
ptionem ordinis obferuandi in problematum folutionibus, quare hunc tanti mo- 
menti ordinem pluribus nondcclarct,caufamaffert.4iMdM/A/ii&/r adt» dif/ltile 
dtfraheadam , vt ah stlis , qai vtcaaqae ia Getarttria ctaoataai , atqsst Algtlsras 
vtrfati faat,& thftraatari ftrr» fasst qua traOata hac ctatiaeatar,istssemiri maa^ 
f»fit,&c. Adebquc tantopere a communi Algcbra deprxdicatos admittit, & 
fupponit , excelTus fupra nihil , & defedus a nihilo : hoc eft quantitates maio- 
res, & minores nihilo: quod declarare plan^ inutile eft apud eos, <^ui delibarunt 
communem Algebram.Quoniam tamen hoc tanti nxsmenci my ftcrinm eft in AI* 
gebra, vbiCarcefius fux Geometrix libro 3<ag>t de radicibus, quas fallas ap* 
pelUt( quo nomine apud Ciauium, Sc alios Algtbriftas etiam vfitatum eft indi* 
care quantitates nihilo minores) exprefs^ declarat , quod per has falfas radices ] 

intelligat, celeberrimas Algebrx quantitates nihilo minorcs:etcnim pag. 
habet ,/afe accidst qaad quadam haram radicum falfa fiat , htt eft athilt mia»- 
res, &t. 

Supcriluum videtur hic pluribus probare, quod ab Algebra admittantur quantita- , 

tes nihilo minores, & confeque nter illi conueniat illa fubtradionis vniuerfalitas, j 

qux rcfultatcxhisquantiratibus nihilo minoribus: quxquc fuilicit vt etiam ex ' 

minoribus quantitatibus auferri , & fubtrahi poilint quantitates maiores . Quo- ^ 

niam verbtam antiqua Mathifis ,quam noftra Logiftica , pronunciat impolfibi* j 

lem e(Tc hanc fubtradionis vaiucrfalitatem : in illa habetur proprietas omni , & 
foli Algebrx conucniens : quxquc meretur alTumi pro legitima Algebrx defi- 
nitione: pixicrtim cum hxc fubtradionis vniuerfalitas tam celebris fit apud Al- 
gebrx ieriptoresvt ex allatis fuperiusauthoritatibus colligitur. 

Vtrum inueniatur alia proprietas alicuius momenti, qux omni, Si foli Algebrx pro- 
pria fit ,non inquiro: diffido enim me talem aliquam inucnire pofle , & exiftimo, 

quod 
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quod quidquid omni • Sc foli Algcbrx proprium inucnitur , vel dependeat , vel 
connexum lic cum pulcherrima, atque celebraciflima hac proprietate ipdus Al> 
gebre. Nimia profedd Mathematicarum rerum ignorantia laboraret , qui fufpi* 
caretur ealf aliqua proprietate inueniri in ea.qux appellatur Algcbrx regula.de 
qua agit Clauius cap.8. fux Aigebrx, vbi notat quod a diucrlls authoribus di- 
uerfifflodi aliquantulum proponatur: etenim quomodocunque propoiita conii* 
deretur hxc Algcbrx regula , negari non poteft veriflimum efle , quod de illa> 
feribit dodiffimus Marinus Ghctaldus i nkio libri de refolutione & compolitio- 
ne Mathematica:nimirum in antiqua Macheii paflim vfitatam fuifle refolutionem, 
fiue analyfiffl. atque hanc pauld magis reliridam, & commodam, conftitucre AI* 
gebrx regulam. Idem feri alijs verbis aCferitur in cpillola dedicatoria partis fe- 
cundx Geometrix Cartefianx, vbi pagina 6. agendo de inuentis antiquo- 
rum Mathematicorum haec leguntur. jfJ fus imMt»iemiU,ci$m ttU vis (i/ium- 
$mm €$ufist) q»sm t/ms ftr csmft/itistum, &ref$lntimtmfr$cedii, vttrtntur,f»s- 
qnt mstmrslis fstims ingtuf fstsltst, sut ivdsJhU , vfu, & ixtrdtstisme fitita-n 
^msm srs unit Ugikst,^ frsttftis tsmttmts dki mtrttmr.Sseemsitres srttm qssm- 
dsm exesgitsrmmt, f»sm vsesxt Amsljtksm, &c. Haec analytica alio nomine AI* 
gebra appellatur. Analytica vero dicitur, quia deriuatura celeberrima apud anti- 
quos analyli,liue refolutione : quare fi in hac Algcbrx regula proprium aliquid 
habeat Algebra , hoc aliud efle non poteft quam aliquid reftringcns, & commo- 
diorem reddens refolutioncnMiuc Analyfim paflim cognitam,atque d Mathema- 
ticis adhibitiro antequam lucem viderit Algebra . lam vero in iftis rcftridioni- 
btts vniuer^oris rcfolutionis cognkx in antiqua Mathefi , nihil magni momen- 
ti inueniri exillino , quod foli Aigebrx proprium fit , quia apud Algcbrc feri- 
fiores nihil vt tale annotatum , fle dcpraedicatum inueni » licet abundent in fiiis 
extollendis: maior ver6 facilitas, atque commodius, quam Ghcnldus concedit 
reguix Algcbrx, & foli Aigebrx propria eft,refultat ex fubtra&ioDis vaiuerfa- 
litatc fupcriuscommcinorau. Quod verbadhanc commoditatem conducunt 
compendiatx feripeiones ipfius Algcbrx, illi non videtur proprium : quatuk^ui- 
dem compendiatx fcriptioncs apud diucrfos Algcbrx feriptores maximb diuer- 
fxfintiadcbquedcterrainaidnuila Aigebrx propria efi . Ociode etiam pro an- 
tiqua Mathefi adhibitas, it paflim vittatas fuifle compendians fcriptioncs, ante- 
quam excarec Algebra, ignorare non poteft qui legit Euclidis elementa . Nume- 
rorum additionem, &fubtraftionem docet antiquislima Arithmetica prafticadix 
umen atque humfmodi operationes nullatenus vfuales funt circa numeros in 
charta rcprxfentatos vocibus quibus enunciantur: & antb originem Aigebrx 
adhibitx fuerunt fcriptioncs compemliatx.vocefquc longiores Ixcuitcr indicatq 
charafteribus, fiue notis arithmeticis, vt fit initio libri i . Logifticx . Eleindc io., 
Euclidcis clementis nihil magis obuium , quam per Alpha^ti litcras compen- 
diate indicare lineas, fuperficies, corpora, angulos, numeros, &c. 

Quandoquidem igitur nihil inucniam loii Algcbrx proprium, magifq; ab Aigebrx 
feriptoribus deprxdicatum, quam fit illa fubtraftionis vniuerfalitas.qux refnlut 
ex numeris falfis . & nihilo minoribus : non melius quam ab hac fubtra£fionis 
vniucrfalitate defumi poflecxiftimo Aigebrx definitionem; vel faltem ab hac 
eius proprietate eam defumendo , afferri omni , & foli Aigebrx conuCDicntcm., 
definitionem, vc in titulo huius capitis afleruimue. 



CA-' 



Digifized by f ^oogle 



6 Logifticac vniuerfalis Lib. III. Cap. II. 

C A P V T II. 

Algebrx nonnulla fpeculatiua fundamenta defumpta 
ex poftremis Algebrx promotoribus. 

P Rzcrdenci capite propofuimus breuisGtnam Algcbrz definitionem , maximi 
vtilcm yt incelligatur aliqua magni mom6cidifrerentia,interlaudaiisfimamiU 
Um artem, qux appellatur AIgebra,& reliquas, aut artes, aut fcientias Mathe- 
maticas . Hanc, vel illi fimilem definitionem, ad Algcbrz cognitionem zquali- 
tcr conducentem, Sc vtilemad finem quem intendimus, nufquaminucnire potui 
cxplicitc propolitam apud Algebrx doSores: tametfi impltcitiomncs videantur 
affirmare ,quod dicitur in hac noftra definitione A 'gcbrz. Aflerunt quidem., 
exempli grjtia.quod Algebra fit inuentum, quod Diophantus dcfcripfit,& tranf- 
mifit ad pofteros : vel ars, quf a quoda Mathematico Arabo, velab aliqua voce 
arabica appellationem deriuauit: vel quod fit antiqua Analyfis magis reftrida... 
& commodior reddita: vel alia huius generis pronunciantdc Algebra,quz ma- 
gis iuuant inquirentes cius originem, vel nominis deriuationem, quam notitiam 
differentiz,quz intercedit, inter Algebram,&Mathefim antiquam, autnoftram 
Logifticam. Ad huius dificrentiz protundiorem intelligentiam,non parum con- 
ducerent fundamenta aliqua Aigebrz propria : vetum hzc nufquam annotata.» 
inucnio apud Algebrx fcriptoies, ex quibus propemodumfingult in Aigebrz 
lau dibus maxime difiufi funt, fed adc6 parci in asiignandis ijs,quz (oli A Igebrz 
coucniunt, atque diucrfa funt i quantiutibus deficien; ibus a nihi lo,vt n6 imme- 
rit6 dubitari posfit,vtru fibi propriQ aliquid habeat , prztcr quantitates a nihilo 
dcficiftcs. Reliquis Algcbrz fcriptoribus,portremi cius promotores liberaliores 
funt in afferedis Algcbrz fundam5tis:nulla quidem afferunt principia de quibus 
affirment quod foli Aigebrz propria fint: tamen ex fundamentis quz proponunt 
vt omnibus rebus Mathematicis c5munia, fatis facili colligi poffunt nonnulla fo- 
ii Aigebrz propria,quomodocunquc illa differant ab Algebrx proprietate adhi- 
bita in cius definitione. Quandoquidem enim ifla fundamenta, quz afferuntur 
communia omnibus rebus Mathematicis, afferantur ab ijs, qui prf ceteris aliquid 
affccuti funt io Algebra, negari non potefi lingula admittenda Cffe ab AIgebra.r 
quare fingula de quibus viterius conftibit quod admitti non poifint ,aut pro 
antiqua Mathefi , aut Logiftica nollra , iure merito dici poterunt pertinere ad 
thefauros Algcbr; proprios, quibus in immenfum locupletatam effe antiquam.. 
Machrfim credendum tft. li Algcbrgfcriptorcs merentur fidem. 

Ad cum quem nobis in hoc tertio libro propofuimus finem, fufficit ab Algebra ad- 
mittenda effc fingula fundamenta quz annotantur a poftremis Algcbr? promo- 
toribus; de illis verbdubitare non permittit authoritas fcriptorum,a quibus pro- 
ponuntur h;cckmcnta,qu; proinde fideliter cxipfis tsanfcripta,hic propotioco 
ordine quo Gallice fcriptainucniuntur apud cos, quos appellamus pofticmos 
Algebrx promotores, vt monuimus initio huius libri. Quod viterius a nobis no- 
tatur ad fingula hyc elementa, nimirum, an, vel quomodo admittenda fint pro an • 
tiqua Mathefi, vel noftra Logiftica : noftrum , adeoque paru? authoricatis iudi- 
cium cft , quod libenter fubijcimus Icdoris corredioni ; pluribus vero hac in., 
parte confirmare noftram opinionem, magnam prolixitatem, led paruam vtilita- 
tem afferret pro argumento huius fcriptionis.pro quo, vt diximus,futficit fingula 
fundamenta, quz hic deferipta exhibemus ex poftremis Algcbr; promotoribus» 

admic- 
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•dmittenda eflc ab Algcbra: & contequenter ab Algcbra negari non poite , qu; 
cx his principijs iegitim^ inferuntur. 

Algebrx axiomata defumpta ex poilremis AJgebrx 
promotoribus. 

Omnis magnitudo fthi ipft aqualis efi, 

O Vod in hoc primoAlgebr; axiomate aiferiturnufqua inter axiomata notatur: 
fed tamen verum habetur, & tanquam ex terminis notum aflumitur , tum in 
antiqua Mathefi, tum in nodra Logi dica J^nfort^ Algcbra magis accurata cd,vt 
exprefsi annotatas promittat lingulas veritates quas adamit tanquam notas ex 
terminis ? Id fufpicari poflet aliquis plan6 ignarus Algcbrae, fed non aliquis, 
qui vel extremis labris delibauic Aljcbram . Aliam pro&Ao huius rei caufanL. 
fufpicor: etenim nifi fallor in hac adertione, quat, & veridima. St maximi mani» 
feda cd, dommodd termini inteliigantur , vt exponuntur in antiqua MatheG , St 
nodra Logidica : retia prarparantur,vt decipiantur parum oculati,de in errorent., 
inducantur . An mea fufpicio fundata fit . iudicctLefior . Sufpicionis caufa 
haec ed ; agendocapite primo dc Algebrae definitione , diximus quandettes ni» 
hilo minores admitti ab Algcbra , eafque quantitates folfas appellari « Se pianc 
incognitas ede antique Mathcfi, acLogidice nodrzidc bis igitur Algebre &1» 
fis quantitatibus quxro, vtrum fine, vefnon fint magnitudines, Gue quantiutes; 
homo pidlu5,ed quidem homo pi^us, fed non cd homo, quia porticula 
panicula didrahens , fiue alienans i verum homo athu^on tantum ed homo al- 
bus, ied etiam fed homo : quia particula ed particula contrahens » Gue re» 
llriagens : quod igitur quercbam » Se hic feiendum , atque attemc coofideran» 
dum ed vt intcliigatur mcx fufpicionisfundamentunu in hoc potiSroum confi- 
fiit, vc cognofeatur vtrum agendo dc fallis quantitatibus Algebrx,particula/Iif» 
yii,Gt panicula didrahens, fiue alienans, vel certe fit particula refltringens, fiuo 
contrahcns.Si fupponatur primum, verum erit, quod quantitas falla,noa fit quan- 
titas lioe magnitudo.adebquc quod in pranniifo axiomate alTeritur dc omnibns 
& folis magnitudinibus, intelligi non potcd dc magnitudinibus falfis , qux non 
funt magnitud ines ; atque in hac fuppofitione ab antiqua Mathcfi , St nt^ra. Lo» 
giftica tam manifoft^ veru cft quod alTcritur in hoc primo axiomatc.vt non mer- 
catur exprt fvi notan inter axiomata : fed cum alijs fimilibus veritatibus maxime 
manifedis pofGt libere alTumi, Se adhiberi. Si fupponatur fecundum, quod nimi- 
rum particula//,^ fit particula contrahcns,liue redringens, quando falfx quan- 
titates appellamur dt fi dtusO nihilotvcrum esitquod quantitas falfa, fit quantitas 
fiue magnitudo, adioquc quod in prxmiflb axiomate dc omnibus Se lolis ma- 
gnitudinibus aderuur, etiam intelligi debet dc fiilfis magnitudinibus : hoc cd de 
nihilo. Se integranihili progenie, fiue defedibus d nihilo: quas falfas quantitates 
non admitti, neque cognolci, aut ab antiqua Mathefi.aur a nodra Logidica, iam 
faepius monuimus; Se confequenter pcatmiffum axioma in boc fecundo fenfu,san- 
tuoi intelligi porcd « fula Algcbra .lam vcr6 qtiod me fufpicart fupcriusdixr» 
aliud non ed,quam pro Algcbra incdligendmncdcpraemifrumaxioauiofccun- 
do fenfu , vc per vocem magnitudo , non tantum inteUigatur ilhid quod in anti- 
qua Mathcfi, Se nodra Logidica per hanc vocem inrelligendumcd. Se ab Alge- 
wa vocatur vera magnitudo: fed pro Algcbra iiuclligciidum efle prhnum hoc 
axioma, vc in illo voxmagnicudo amplci^ur» tam veras, qu^ falfas Algebrx 

magni- 
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nugnicudincs; adc6quc fupponat , magnitudines (iuc quantitates rcde diuid! in 
veras. & falfas : hoc e(l in quantitates, qua: funt aliquid , & quantitates quae non 
funt aliquid, fed nihil funt, (ingulafque line addito appellari polTc magnitudines 
fiue quantitates. Cert^ hxc Algebrx (uppofitio talis non cft , vt propter fui eui- 
dentiam , non mereatur exprcls^ prxnotari : illa vcr6 eius declaratio , quz ha- 
betur ex vocibus adhibitis in axiomate , non videtur vtilis nifi cupientibus deci- 
pere Mathematicos Algebrx ignaros.quibus incidere non poteft , quod nihil liuc 
nulla quantitas, ab Algebra vocetur quantitas. Vtrum verd quod hic monui me 
fufpicari , verum (It : & an iuxta Algcbram quantitates dicendx Gnt , Sc nihil , & 
deiedlus i nihilo,& illa qux abipfis appellantur falfx quantitates:clarius confla- 
bit ex dicendis ad fubfequentia Algebrx fundamenta. Incredibile quidem vide- 
ri polTet, quod hic diximus nos fufpicari verum c(Te > nimirum in Algebra, non., 
minus magnitudines appellandas effe , qux tantum funt fifix , falfx, (lue imagi- 
narix magnitudines : quam qux funt veri magnitudines; exiflimandohanc fup- 
pofltionem non minus abfurdam, & noxiam c(Te , quam illa in qua flatueretur, 
quod per vocem iime.aon minus intelligi debeat homo piiius, fidus .imagina- 
rius, quam veros homo ; immo potius audiendo nominari veras , & fidas, fioe.. 
falfas quantitates; inferendum foret, quod ficut homo imaginarius , (lue fidus 
non elt homo, ita quantitas imaginaria (lue fida, non fit quantitas i tamen mani- 
feflum videtur per vocem mtgnttuJi, fiue ^ aanr/r^s.non minus yeram quam fal- 
fam, fiue fidam, aut imaginariam quantitatem intelligeiioam efle apud eos, qui 
docent, vel potius fupponunt, his omnibus eafdem proprietates conuenire. An.» 

' hoc fiat ab Algebra, colligendum efl ex lequemibus eius fundamentis, illorum- 
que vfu : & dicendis in fine quarti paradoxi capitis fequentis. 

n. Omnis magnitudo, Minuspif>/a,Aqitaturmhtlo, 

Hoc fecundam axioma magis fapit Algebram n aam prxcedens: explicite enim agit 
de nihilo: quoniam vcr6 nihili nulla cura efi aur antiqux Mathcfi , aut noflrx 
Logiflicx, reponendum videtur inter illa qux ''!• A -gebrx propria funt. Catte- 
rum cum ab antiqua Mathcfi, aut Logiftica vetu icgatino poiru.lictusfcnfus cft, 
quodd magnitudincA.auferSdoeamdcm magirtu dinem A, vel aliam ipfi xqua- 
lem,nihil,fiue nulla quantitas,aut refiduum remaneamta verum admitti non po- 
teft,(i in illo voxxf»<»r«r fignificet habere proportionem xqualitaris : quem hu- 
ius vocis fenfum admittir,& antiqua Mathcfis,& noftra Logiftica,& etiam Alge- 
bra , vt conflat ex fubfequcntc numero Xllll. Nullam vero proponionem ad- 
mittir, vel antiqua Mathefis, vel noflra Logillica.nifi inter duaseiufdem generis 
quantitates , qux verx quantitates (int : adedque non admittit proportionem vl- 
lam, neque inxqualiratis, neque xqualitaris, inter nihil , & nihil, aut hisfimi- 
les quantitates foli Algebrx cognitas, qux verx quantitates non funt. 

Omnis magnitudo , fiue omne totum aquatur aggregato om^^ 
nium f 'sarum partium. 

Pro antiqua Matbcfi.& Logiftica noftra,faltem claritatis gratia,addendum videturi 

inpancsdiui- 

fa fit, vcl diui.a intelligatur magnitudo : neque intelligi potefleife aggregatunu. 
partium • Fateor pro Algebra non requiri hanc rcflridionem , quandoquidenu. 
poflrcmi Algebrx fiindatores cxprcfsi doceant ^vt hic dicemus numero XII.) 
non dari vllam magnitudinem , qux non fit aggregatum panium , quo.ladmit- 
Krc aon pocefl, «ut «atiquab^e^auc noftta Logiftica: immo idipium fortaflis 

neque 
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neque Algcbra admittere poteft . Aq vnitas numerorum omnium principmin^ 
quantitas non eft? Certe promotores Algebras de hac vnicatepag. 4. nume- 
ro XXVl.exprcfs^airerur,T/«/r«r tft fimflextiudiaifibUis,<ir mncnnfofit» tx vilis 
ftrtibus. Verum quia eadem pagina 4, numero XXII. pronunciant , tffentitm^ 
tmnium migxititdinum in to confijltrt quod diuifibilts fins , & fsftts hsbesHt. 
Q^id de illorum do^rina dicam, ignoro; eam fufpicere poHum, alTequi non ma- 
gis polTum, quam intelligerc veritatem vtriufquc partis alicuius contradidlionis. 

Omnis magnitudo, "vel omne totum efi maius fua farte. 

Si per vocem magnitudo intelligendaeft, tam vera quam falfa Algebr; magnitudo: 
admitti non potdl hoc axioma ab antiqua Mathefi.aut noftta Logifticaifola enim 
Algcbra admittit vnQ nihil maius altcru:& vt farpe diximus, A Igebrae magnitudi- 
nes fallat, aliud non funt quam nihil. In fenfu in quo ab Euclide proponitur, at- 
que deinde adhibetur, admittendum eft pro antiqua Matheli; fuppofito hoc fen- 
fu, pro noftra Logiftica , addenda ell exceptio illius totius quod eft produdlum 
ex additione quae fubtradioni atquiualct : de qua confuli potcll LogilHcat locus 
citatus in indice ad vocem additio aequiualens fubcradlioni : neque enim paucis 
indicari poteft haec Logifticx additio , ex qua deriuat eam vtilitatem , quam Al- 
gebrz cultores fruftra deriuarc conati funt , ex quantitatibus deficientibus a ni- 
hilo, Algebrx adeo proprijs, vt a nulla alia Matheli admittantur. Dixi hoc quar- 
tum axioma fincvlla viteriori exceptione, aut reftri&ione admittendum pro an- 
tiqua Matheli, dummodb intelligatur in fenfu, in quo ab Euclide proponitur, & 
adhibetur ; hic fenfus palfim obuius & cognitus non eft ex cognitione termfho- 
rum , prout adhibentur a Grammaticis, & exponuntur i Grammaticorum Cale- 
pino s apud hos ben^ dicitur, quod aliquod totum fit homo , atque huius totius 
vnam partem elTc corpu$,alteram partem eife animam: tamen iuxta Euclidem, ex 
vi axiomatis propofiti,non infertur legitimi, quod homo fuo corpore maior fit. 
Similiter negari non poteft, complexum ex corpore &fuperficic clfe aliquod 
totum, cuius totius vna pars eft corpus, altera eft fuperficies : fi fubfumas , atqui 
omne totum eft maius lua parte ;& hinc inferas, ergo complexum ex corpore, de 
fupcrficie.eft maius corporctfcquelam non admitteret Euclides, aut Mathefis an- 
tiqua. Sexcenta huiufmodi inueniuntur, quz per voces ttiHm, vel parr,intelligi 
debent iuxta Grammaticos , 8e tamen non pertinent ad iftarum vocum fignifica- 
tiunem, quam iuxta Euclidem habent in przmilTo axiomate . Iuxta hunc autho- 
rem duz rei^z line; fele interfecantes, habent punftum commune: negat tamen 
habere partem communem , adeoque iuxti ipfum nefas eft puniftum appellare^ 
lincz partem; fimiliter linea luperneiei, aut corporis pars dici non potclb multo 
minus, inclinatio, rcAitudo,curuitas, &c, dici poteft pars lincz , aut fuperficiei, 
imimaiz, redtz, cutuz ,&c. tamen qui d linea inclinata, reda vclcurua^, 
&c. toliif inclinitionem ,rc£fitudincm , vel curuitatem : etiam tollit aliquam-, 
parte in conftitutiuam illius totius , quod dicitur linea inclinata , linea re£la, linea 
curuj, &c; quemadmodum ille qui ftatuam pulchram vitiando,deftruit eius pul- 
chritudinem,tollit partem conftitutiuam illius totius quod appellatur ftatua pul- 
chra . Vt in Logiftica declinarem omne periculum zquiuocationis , quodnafei 
pollet ex diuerla fignificatione quam voces tetnm Sc f*ts habent in vfu commu- 
ni , & in przmilTo axiomate, quod etiam numeratur inter axiomata antiquz Ma- 
theleos : non loquor de toto , & parte , fcd de producto per additionem, & eius 
genitoribus; & nili fallor in przmilTo axiomate, Euclides idem tantum fignificat 
per vocem /er«tm, quod alibi nobifeum appellat producum cx additione ; atque 
Libtr Tertius. B fimi- 
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f militer in eodem illo axiomate per voce fdrt, nihil aliud fignificator, nili quod 
alibi nobifeum appellatur, pars producens per additionem » liue additionis 
genitor. 

y. Plura nihil ^(juantu^fiihUo. 

Hoc Algebrat axioma agens de nihilo, inutile ell pro antiqua Matheli,& noftra Lo- 
giAica . Prxterca falfum eA (1 vox dq»*t»r intcHigatur vt lignificet proportio- 
nem xqualitatis, vt conAat ex caufa, propter quam hoccafu diximus faiium clTe 
fecundum axioma, quod etiam agit de nihilo: ex quo obiter colligi poteA quan- 
ta nihili cura fit Algebrx > cuius nufquara in vllo axiomate meminit antiqua.. 
Mathclls i fortaflis caufa eA, quia Algebrx nihil magis proprium, quam nihil, 6c 
ex nihilo progenitx quantitates nihilo minores, quas aliter falfas, vel fiiAitias 
appellant, atque adeo proprix funt Algebrx, vt non admittantur ab vlla Mathcfi 
diuerfaab Algcbra: immo prxbent materiam nitidilHmx definitionis Algebrx: 
vt conAat ex didlis capite procedenti. An conAituant integrum patrimonium tan- 
tis laodibus cclcbratx Algebrx, ha&cnus non conAat. Axiomata tamen fingula, 
aut qux prxcedunt, aut qux fubfcquuntur , omni cx parte inutilia non funt pro 
antiqua Mathcfi vel LogiAica noAra , fi illa excipiantur in quibus agitur de ni- 
hilo. 

Quando in antiquaMathefi aut LogiAica noAra dicitur a t ° zino^ o: 

fenfus non eA,quod numero a addendo nihiI,producatur a : fed fenfus eA.quod 
3, remaneat s,quandonon additur aliquid.Suppofito priori fcnfu,adc6que quod 

2 fit producum ex additione in qua numero a additur o ; quoniam produdfum 
cx additione cA illud quod ab Euclide appellatur totum, in axiomate in quo to- 
tum fua parte maius cAe alTcrit : atque in eodem illo axiomate, per partes intclli- 
git genitores fingulos illius produiAi : igitur dicendum foret , a ede aliquod to- 
tum, cuius vna pars eA a, altera pars eA e : & haberetur totum xquale vni eius 
parti, maius vero altera eius parte : quod tamen impolfibile effe athrmat, & Eu- 
clides & noAra LogiAica. Similiter quando ab antiqua Mathefi, vel noAra Logi- 
Aica aAcritur, a m o e= o : fenfus noncA, a duiAum in o producere o : fed fenfus 
eA, 3 non duAum in aliquid , non producere aliquid . Etenim nihil , & non ali- 
quid, idem fignificant in antiqua Mathcfi , & noAra LogiAica : vnde nihil adde- 
re, nihil fubtrahere, in nihil ducere, per nihil diuidere, idem fignificant ac non., 
addere aliquid , fiue non facere additionem : non fubtrahere aliquid , fiue noa.. _ 
facere fubtradionem : non ducere in aliquid, fiue non facere multiplicationem: 
non diuidere per aliquid, fiue non facere diuifionem. Hxc folicitc retinenda, vt 
euitentur xquiuocationes inter nihil antiqux Mathefeos vel noArx LogiAicx,& 
prxeiofas Algebrx quantitates falfas,quas fatentur quidem nihil efie: fed tamen 
cas non traiAant ac fi forent nihil, adeoque nulla quantitasi immo de illis agunt 
ac fi forent quantitates, cas addendo , fubtrahendo , multiplicando , diuidendo, 
vnius ad alteram proportionem admittendo , &c. licet horum aliquid circa ni- 
hil fieri poffe,negct antiqua Mathefis,& noAra LogiAica. Id non ita ucilc apparet 
legentibus Algebrx feriptores, propter mutatum ab ipfis nihili nomcn,dum qux 
vere nihil funr.quantitates falfas appellando,ignoratibus apparere faciant quod 
non mal^ quantitates dicendx fint, licet non fiat quantitates, fed nihil, adcbque 
non quantitas, 

VI. Magnitudines aquales eidem tertia, funt aquales inter fe. 

Hoc axioma admittitur ab antiqua Mathcfi, & noAra LogiAica: fed non in fenfuin 

quo 
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quo admittitur ab Algcbra : nimirum qqod de magnitudinibus fiue quantitati- 
bus afferit, intclligendo tam dc veris, quam de fallis Algcbrx quantitatibus. 

Si magmtueiimhus *(juali(>us,Aquales magnitudines addan- 
tur , tota erunt actualia. 

Hoc axioma admittitur ab aqtiqna Mathefi ,& noftra Logillica ; fcd tantum agen- 
do dc Algebr* veris magnitudinibus i falfa: enim Algebrat magnitudines , in an- 
tiqua Mathefi, & Logillica nollra non cognofeuntur. 



VII. 



Si d magnitudinibus aqualibus , aquales magnitudines fub- yjjj 
trahantur,refidua erunt aqualia. 



Suppofito quod ex fubtradionibus de quibus agit axioma, remaneant refidua, hate 
refidua inter fc atqualia elTe , admittit & docet antiqua Mathefis& nollra Lo- 
gillicainon admittit tamcn,ex his fubtraiflionibus aliqua refidua remancre,quan- 
do ex ipfis nihil remanet : etenim nihil fiue non aliquid,appellare aliquid, inau- 
ditum ell in antiqua Mathefi & nollra Logillica . Algebra fula has locutiones 
adhibet pro qua per refidua qux remanent ex lubtradlionibus de quibus agit 
axioma, etiam intelligi debent & nihil, & integra nihili progenies d nihilo 
defeendens, quzconftituit foliAlgebrx proprias quantitates nihilo minores, 
quas aliter appellat fallas, liueimaginarias . Hinc quia numerus 4 xquatur nu- 
mero 4, ex lingulis eumdem, fiue xqualem numerum 7 auferendo, ex vi prxmilfi 
axiomatis legitimdfequitur in Algebra, remanere refidua, & illa refidua efle in- 
ter fe xqualia: atque hxc refidua conllituid tribus fallis vnitatibustqux quidem 
refidua non funt aliquid, adebquc nihil : fed tamen inter fc xqualia , & habent 
inter fe proportionem xqualitatis,vtin vfu illorum rcfiduorumzqualium paffim 
alTumunt, dum alTcrunt exempli gratia — 3 — gtvel — 3 e 3 ad 2: 

quatitates enim illx aifcAz ligno >- apud ipfos falfx funt,& nihilo minores.Op- 
pofitu docet antiqua Mathefis,& nollra Logillica : & primo alTerit fibi incognitas 
ac prorfus impombiles efle prxdidas fubtrafiioncs,Stconfequenter ex illis non 
manere refidua, adeoque non remanere refidua inter fe xqualia , aut habentia^ 
vliam proportionem . Hic obiter notandum quanta diuerfitas oriatur inter do- 
cumenta Algebrx & illa qux antiqux Mathefi atqux nollrx Logillicx commu- 
nia funt in vno e odemque axiomate : per hoc folum quod vox rr/fd«»Mab on»- 
nibus non iotelligatur in eadem fignificationc. Hxc tamen differentia rcfultat ex 
proprietate omni & foli Algebrx propria, quam fuperius capite t. adhibuimus 
pro Algebrx definitione : nimirum quod Algebra, prxter quantitates cognitas 
Mathefi diuerfx ab Algcbra,airumac atque admittat quantitates quas fallas fiuO 
nihilo minores appellat,qux fingulx aliud non funt quam nihildiiie non aliquid, 
adeoque non quantitates: lingulas tamen confideret ac fi forent quantitates : & 
non minus inter illas admittat xqualitatem, & alias proportiones, quam inter il- 
las,qu; reuera funt quantitaics,intcr quasfulas autxqualitatff aut aliam propor- 
tionem agnofeit antiqua Mathefis, aut nollra Logillica . In hac etiam inueniun- 
tur quantitates aifedx ligno fed hx quantitates , neque falfx funt , ncque« 
nihilominorestledomuesfunt verx denthila maiores quantitates, vt cowat 
cx declaratione fignificationis quam in Logiftica habet lignum — :de quocoo^ 
Iuli poteft index, fiue locus indicatus ia i^cc ad vocem minus vel lignum ' 
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IX: Si magnitudinibus inaqualibstst addantur aquales, tota erunt 

inatjualia. 

Pro antiqua MatheG, & noftra Logifiica, admittrndum eft axioma de magnitudi. 
nibus quae rcuera fune magnitudines. Pro Algebra adhibetur, tam pro magnitu- 
dinibus qnz verae dicuntur in Algebra, quam pro illis quae appellantur faliae. 

X* Si d magnitudinibus inaqualibus tfubirahuntur aquales, re- 

fidua funt inaqualia. 

Pro antiqua Mathefi & nodra Logidica,ed .admittendum axioma, dummodo mane- 
ant reudua quae reueraitnt magnitudines. Pro Algebra vniuerfalius adhibetur, 
neque enim requiritur vt reiidua quae remanent, unt rcuera magnitudines s fed 
fufficir vc reiidua non fint reiidua , liue nihil , aut ex illis Algebrae quantitatibus 
quas falfas appellant, quaeque d nihilo nihil differunt, in Matheli diuerfa ab Al- 
gebra. 

Plura hoc loco axiomata non proponuntur ab Algebrae promotoribus • Humero 
vndecimo,qni hic immediati fubfcquitur,vtilillimum notant monitum obferuan- 
dumin Matheli, fed non obferuatum ab Algebrae feript oribus. 

XI. Quando veritas fropofitionis efl euidens, fatis efl illam enun- 

dare per claros terminos . Si propofitio indiget probatione, 
hac inferenda efl: non aliter tamen quam ajfumendo de~ 
finitiones, vel axiomata, vel fuppofitiones prius concejfas, 
vel denique demonfiratas propofitiones, vt funt theorema- 
ta , problematajemmata, corollaria. 

Hoc monitum pro qualibet Matheli, vel eius methodo , non tantum admittendum 
eft, fed diligentimme notandum, drexa^iffimi obfcruanJum . Dolendum,quod 
licet cognofcatur& annotetur, tamen non obferuetur ab Algebrae promotori- 
bus. Vt enim nihil dica de reliquis illoru propolitionibus: vbinam afferunt expo- 
litiones terminorum, ex quibus immediate manifefta funt praecedentia axio ma- 
ta, in fcnfu in quo ab Algebra intelliguntur dc adhibentur , ade6 diuerfo d fen- 
fu in quo admittuntur vel adhibentur ab antiqua Matheli vel Logiftica i fateor 
quidem quod fatis clari moneant , ab Algebra conliderari , dc veras liuc nihilo 
maiores quantitates: dc falfas liuc nihilo minores, atque imaginarias quantitates; 
quod non magis damnandum eft, quam conliderare dt entia realia dt entia ratio- 
nis liue liditia : vel conliderare de homines veros de homines pidios, aut Adfos. 
Ex tali licita conGderationc,ad aliquid manifcftd illicitum Geret tranGtus , ab co 
qui vellet hominibus conucnientes proprietates , intelligi etiam pidf is vel Gdis 
hominibus conucnirc . Verum eft hominem viuerc, alimentis indigere, rcfpira- 
rc : falfum tamen eft,Gdum vel piiftum hominem viuerc, alimentis indigere.ref- 
pirarc ,dtc. neque id falium cllc dcGnit , quia verum eft licitam efle tam veri 
quam pi£li aut hdi hominis conGderationem ; aut propter vllam legem ftatuen- 
tcratd deinceps vt verum admittendum efle. Simili plani modo,licitum quidem 
eft, veras, dc falfas quantitates conGderarc ,dc quantitatis vel omnis entis rea Iis 
negationem,hoc eft nihil, appellare lalfam quantitatem; tamen ab hoc, quod li- 
citum eft, ad aliquid plane iilicitu fieret progrelfus , ab co qui vclht ferre legem 
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prxfcribencem, vc‘omocs propriecatC5 veris quantitatibus commune s,ctiam con- 
cedantur atque conueniant falfis & ficiis quantitatibus . Quantitates poiTe addi» 
fubcrabi, multiplicari, diuidi : vnam ad eiu/dem generis alteram propnrtionenu 
habete; proprietat es funt qua; Mathematicorum omnium iudicio conueniunc 
veris quantitatibus : vnde autem conftat , has proprietates falfis quantitatibus 
coDuenire ^ Certe hoc fequi non videtur ex eo quod licitum fit. & veras, & fai- 
fas fiue fii&itias quantitates confiderarc: immo fi (equerctur, vlterius bene infer- 
ri poflet,ialfasquantuates,eirequantitatcs veras. Quoniam vero exarbitrana& 
licita confideratione verarum & falfarum quantitatum fatis clari non patet , auc 
fequitur verum efle, quod in omniMaihefi , diuerfaab Algebra habetur fal- 
fum; nimirum proprietates qux veris quantitatibus communes funt , etiam fal- 
fis quantitatibus cducnire, vt in prxcedentium axiomatum intelligentia fupponi 
diximus ab Algebra;quo iurcKluaauthoritate hoc fupponut^ An forti exiftimae 
beneplacitum Algebrx fufficere.vt verum euadat , quod per fecula qux nume- 
Bantur i Mathefi, ante exordium AIgebrx,& falfum effc conftitit, & antiquf Ma- 
tbefi contrarium ? prius faltem fententiam ferre debebant hac in parte datiuan- 
tem antiquam Mathcfim : talem lententia nufquam annotatam inuenio apud AI- 
gebrx feriptores; immo illi oppofitum Algebrx decretum fiicile cll colliger^., 
ex eo, quod retinendas atque adhibendas ftatuant, ab antiqua Mathefi Habilitas 
veritates. Si vero exilliment.folum Algebrx beneplacitum non fulficerevr ve- 
rum habeatur, quod verum fupponi debet, vc prxccdcntia axiomata habeant fen- 
/um in quo pro Algebra debent intclligi: quare nufquam probant eam fuppo- 
fitionem / Si vfquam afferrent hanc probationem, profeci fingulas prius anno- 
tatas affertiones , non appellarent axiomata : non enim axiomata , fed dicenda^ 
forent theoremata, vt patet ex prxmiffo monito , quod numero XI. annotatur i 
promotoribus Algebrx . Doloribus Algebrx > vt ego opinor , nimium iniurius 
foret, qui diceret, quod hic reliquum video: nimirum apud ipLs tam euidensef- 
fe.omncs proprietates veris quantitatibus conucnientes, etiam falfis quantitati- 
bus conucnire, vt fuperfIuumexilliment,hanca(!ertionem inter Algebrx princi- 
pia annotare; etenim non affequor huius euidentix aliud fundamentum poffibi- 
Ic: nili tantam meniis excitarem, vt capax non fit cognofeere differentiam inter 
illa qux qiiomodocunque appellantur ens, aut homo, aut quantitas ; hoc cll in- 
ter ens verum fiue reale,& ens fidium fiucchim^ratm aut inter hominem verum, 
& hominem pidum vel imaginariumuut inter quantitatem vcram.qux fola i re- 
liquis Mathematicis confideratur & quantitas appellatur, & quantitatem falfam, 
fictam,imagmariam, qux a nihilo diuerfa non cH,& a fola Algebra excolitur: 
quxquc fine addita particula alienante fiue dillrahcntc, dici non potcH quanti- 
tas: eodem prorfus modo, quemadmodum homo piAus, vel fiiHus, vel imagina^ 
rius, dici non potclt homo. 

C tner aliter , magnitudo dicitur^ otmie illud quod ba^et par- 
tes, quod potefi augeri imminui. 

Clarius fortallis idem afferitur numero XXll. vbi dicitur quod tffimU msgni$i,Jt- 
mis i» t» diuipbilis pt.& ftrttt Euclides vel antiqua., 

Mathclis opinetur de magnitudine fiue quantitate, non fatis cert6 llacuere pof- 
fum: quia licet quantitas fiue magnitudo confliiuatMathefeos obieAum, q>i- 
namur umen illud potius aliunde cognitum fupprmi, quam exponi vel declara- 
ri ab Euclide: atq;hanc caufam cffc.quod ab aliquibus ex diuerfis interpretibus, 
non plan^intcr fe conuenientibus , inter quantitates admittatur, quod alij negant 
quantitatem dici poffe; exempli gratia,angulu(D quantitatem effc , ali; affirmant. 
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alij neganc. Vox mtgmituJ», ab Euclide paflim adhibetur elementorum fuor utri 
libroquinto: per hanc vocem abipfo intclligiexi(limo,quod nos aliter appella- 
mus quantitatem vhiuerfalcm: etenim quod de magnitudinibus vt demonftratuin 
annotauit prxdido libro quinto, deinde vt demonllratum ilTumit agendo dc li- 
neis, fuperheiebus, corporibus,&c. hoc non faceret ni ii exiilimaret,quantitatem 
quam magnitudinem appellat eiTc adeo vniuerfalem , vt fua vniuerlalitate am- 
plexatur lineas, fuperficies, corpora, &c. atque fupponeret , hxc quantitatumJ 
genera magis reilriXa contineri illo genere quantitatum ad qu^ pertinent 
quantitates minus rellriXz quas appellat magnitudines . Quamobrem exiiU- 
mamus antiqux MathefeosdoXrinx conibna clTc.quz Logiflica breuiter docet 
de quantitatibus & diuerlis quantitatum generibus cap.j. lib, i. Logiilicx. 
& pluribus declarat in locis citatis ab indice ad vocem quantitas , Hzc eadem.. 
Logifticx doXrina nullatenus videturconuenire cum ijs quxdc magnitudinibus 
iiue quantitatibus docent Algebrx promotores : ex quibus gratum mihi foret 
intelligere,an vnitas dicenda Iit quantitasidubitandi caufa e(f,quia hic,& numero 
XXH, aflerunt quod magnitudo dicatur omne id quod partes habet : & numero 
XXVI. negant vnitatem diuilibilcm elTe, aut partes habere . Fari modo optarem 
edoceri , an pulchritudo quantitas fit: potcfl enim augeri & imminui . Eodero- 
que modo augeri & imminui poirunt,ci ror,curuitas, albedo, lumen, falfitas,pre- 
cium , honor , meritum , demeritum , &c; an de lingulis dicendum quod referri 
debeant inter Algebrx quantitates i Si ita eft : mirandum non e(l,quod poft tan- 
' topere ampliatam ab Algebra quantitatis figniheationem , vt nullis amplius li- 

mitibus includeretur i ad ipfum nihil extendatur : imroo non tantum fupra , fed 
etia infra nihil excurrat , per fpatia inaccelTa Mathcli omni diucrfx ab Algebra. 

XIII. Difirentia quoad plus vcl minus , facit magnitudines inter, 

fe differre. 

Pro Mathefi antiqua ac noftra Logiflica putarem addendum , mimitiu differtmtiiH 
dud i Mtthefi confiderttmr . Faffim eadem appellantur in antiqua Mathefi , qux 
folo numero inter fc differunt: & fecundum antiquam doXrinam.plus vcl minus 
non variant fpeciemi quare ad eamdem 4>ccicm pertinent, qux non aliter diffe- 
runt quam quoad plus vel minus; hac diffcrentia,nulla minor inucnitur nili qux 
appellatur numerica : quoniam verb hanc non conliderai Mathefis antiqua aut 
noftta Logiflica, minima differentia qux ab ipfis confideratur,efl differentia quo- 
ad plus, vel minus, conflituens diuerfa illa qux continentur eadem atque infima 
quantitatum fpecie qux confideratur; de indiuiduis fiue folo numero differenti- 
bus, nulla datur certa fcientia ,idc6que non confideranturafcicntifica Mathefi 
. ccnillima omnium feientiaruni. 

XIV. Si magnitudines fitt aquales ^habent proportionem aqualiz 

tatis. 

In antiqua Mathefi , ac noftra Logiflica idemnifi fallor fignificat duas quantitate* 
effe inter fe ;quales,vel habere proportionem xqualitatisiquod tamen intelligen- 
dum dc ijs quantitatibus quas Algebra veras appellat. Pro Algebra intclligcn-' 
dum cfl axioma.ram dc veris quam dc falfis Algebrx quantitatibus : etenim pro-’ 
mircu^omnesin Algebra, quantitates fiuc magnitudines appellantur, vt iam fa:- 
phis diximus ad prxccdcntia axiomata. 
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$t magnitudines fint inaquales habent proportionem inaqua- X V. 
litatis. 

Hic fufpicor typographi errorem ,& ab ipfo negtcdtas atque prartermiCfas voces 
tiufdtm gtntris'. 8c dicere dcbuilTc fl eiufdcm generis magnitudines fint inatqua* 

Jes, habeat proportionem inaiqualitatisinunquam enim in mentem venire potuit 
Algcbra; promotoribus affirmare proportionem inatqualitatis inter lineam & 
corpus : fiuc alias duas diuerfi generis quantitates ; de his tamen manifefi^ ve> 
rum eft, quod fint magnitudines non habentes proportionem xqualitatis,ade6q; 
non xquales , fiue inzquales . Si hic non irrepfit typographi error , dicenduoL^ 
eft.pro Algcbra non minus admitti debere proportiones inter c|uantitatcsciurd6 
generis , quam inter quantitates diuerfi generis . Hoc certum, a Mathefiantiqua 
& nofira Logifiica non admitti vllam proportionem alicuius quantitatis ad 
aliam diuerfi generis qpantitatem. 

Non examinamus quid fint magnitudines abfoluta in XVI. 
confiderata : fed confideramus tantum has magnitudines^ 
in quantum habent proportionem aqualitatisvel inaqua- 
litatis. 

Hic aliqua occurrunt notanda qux videntur quidem magni momenti , fed tamen 
non nifi breuilfimc indicanda. 

Frimd . Algebrz promotores hic bene notant , & admittunt diuerfitatem inter ma- 
gnitudines abfolutas i & magnitudines relatas . Magnitudo fiue quantitas abfo- 
luta, Sc tantum fecundum fe confiderata, hocefl fecundum fua intrinfeca: exem- 
pli gratia linea, potell dicireda,curua,diuifibilis &c:tamen non potefi dici magna 
vel parua: quia nihil potefidici magnum vel paruum , nifi relatione magnitudi- 
nis referatur ad aliud, refpe^u cuius dicatur magnum vel paruum; hinc nt,quod 
licet quantitas abfoluta femper eadem, atque prorfus immutata perfeucret, non 
idc6 tamen perfeucrat xqualiter magna aut parua ; fed femper efi , Se perfeuerat 
indifferens vt dicatur magna vel parua : ficut perfeuerat indiifeiens vt cum ma- 
iori vel minori quantitate comparetur . Solum dici vel intcliigi poteft magna-, 
relata ad aliam eiufdcm generis minorem quantitatem relatione magnitudinis. 

Et fi eodem tempore eadem quantitas A , relatione magnitudinis referatur ad * 
duas alias quantitates B & C, quarum vna Eibaior, altera C minor fit quantita- 
te A : eodem tempore intcliigi & dici poterit ma1or,& minor : magna Se parua— 

Quantitas relata (fubaudi relatione magnitudinis) c(l illud idem quod aliter di- 
citur ratio fiue proportio: etenim iuxta notlram Logiflicam, Senifi fallor etiam 
iuxta antiquam Mathefim ; voces mtie Se nihil aliud fignifkant , nifi 

quantitatem relatam relatione magnitudinis , ad aliam eiufdcm generis quanti- 
tatem: vt diximus cap.j. lib. i . nofirx Logillicx . Quod nos fentimus de magni- 
tudine abfoluta & magnitudine relata,ctiam Algebrz promotores aliquo modo 
infinuare videntur in hocnumeroXVI. diftinguendo quantitates abiolutas , d 
quantitatibus relatis, fiue rationibus Se proportionibus. 

Secundo. Algebrx promotores hic afierere videntur quod paru foliciti fint decon- 
fideratione quantitatum abfolutarum , fed multum foliciti fint de magnitudini- 
bus relatis, hoc efi de rationibus fiue proponionibus . Deinde ex his tantum- 
nominando proportionem zqualitatis & inxqualitatis , videntur approbare vt 
adxquatam, rationum diuifionem in rationes xqualitatis Se inxqualitatis : hanc 

eam- 
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camdcm rationum diui(ionem>vt legitimam &adzquatam,adinimr antiqua Ma« 
the{is.& noftra Logifticajhzc quide.etiS admittit aliquas rationes nufqua nomi» 
natas in antiqua Mathcfi vel Algcbra.eafquc appellat rationes indiffercntcstora- 
nes tamen funt rationes inzqualitatis,& tantum habent indifferentiam vt dican- 
tur rationes vel maioris vel minoris inzqualitatis. De his rationibus indifferenti- 
bus confuli poteff index, (i illarum vlterior cognitio dcliderctur. Quua Algebrc 
promotores multum foliciti Hnt dc proportionibus, mirandum non i ft, quando- 
quidem Cartdius infua methodo redi rcgcndzTationis moneat, /e eircd Mtiht- 
nuttcMS fcientitt hoc td»trtijfc , nimirum etiomfi tlU tmnts circu diutrft obit^u 
verfeatur, in hac tamtn canuenirc omnesy cjuoi nihil aliud txamincnt,quam ratio- 
ncstliucfrofartioncsquafdam cjuain illis continentur . Quod Cartefij monitum 
apud cius interpretes celeberrimum , in ipfo initio tomi fecundi Algebri Carte- 
liana:, tum alibi fzpius repetitum, etiam annotatum inucnitur apud poftremos 
Algebr* promotores, & hoc loco iterum infinuatum. 

Tortid . Quandoquidem Algebr* fi.riptoribus& promotosbus cognita fit maxima 
vtilitas quam habet proportionum dodrina : & tamen ignorare non poflint hanc 
dodrinam, prout proponitur vel ab Euclide vel ab antiquioribus eius commen- 
tatoribus, ita claudicare, vt vix‘vUusMathefeos feriptor inueniatur qui non in- 
dicet ac notet aliquos cius defedus: ex quo fadum eft quod propemodum innu- 
meri ex pofteriotibus Euclidis commentatoribus & feriptoribus elementorum^ 
Mathefeos, conati fint hos defedus emendare , & tradere fubfiftentem propor- 
tionum dodrinam elcmentarem: maximi mirandum, nihil fimilc conatos effej 
pofiremos Algebr* promotores; przfettim quia proportiones dc quibus agunt 
ali; Mathematici, tantum inueniuntur inter quantitates quas Algebra veras ap- 
pellat ;& ne quidem inucniuntur inter omnes iftas veras quantitates, fcd tantum 
inter veras atque ciuldcm generis quantitates . Algebra requirit longe amplio- 
rem proportionum dodrinam , vitra veras quantitates , etiam ampledcntem re- 
liquas quas Algebra falfas appellat, qu*quc in Mathefi diucrfa ab Algcbta^, 
ptoprijflimc appellatur nihil fiuc quatitatis negationes. Profcd6 fi a promotori- 
bus Algebr* qui gloiianturfe afferre magis fundatam Algebram quam priori- 
bus temporibus lucem viderit, tam ncgl igenter tradentur illa dc quibus expref- 
fc afferunt fc maximi folicitos cffc,quid folidc ftabilitum ab ipfis fperari poteft^ 
Ego certe, tale aliquid neque fpero, neque expedo, diucrfum ab eo quod paulo 
ante diximus a reliquis Mathematicis proprijffimi appellari nihil; dc quo nihili 
tam multa dida funt in przcedentibus ;& tamen non pauca fuperlunt dicenda.^ 
* in fcquentibus, vt incipiam dubitare, an non melius quam capite primo tadura 
fit, definiri poflit Algebra, dicendo Algebram clf'-' magnam nihili promotriccm. 

XVII* JNihil (tue z^ero , (eruit pro medto ad comparandas magnitu- 

dines : C ? iudicandum de illarum proportione. 

En iterum redit amabiliffimum Algebra nihil, ciufquc vtilitas indicatur magni mo- 
menti pro Algebra ; nimirum quod fit medium inter veras & falfas Algebra 
quantitates ; ex his priores fopra nihil afeendunt & fuperant nihil : pofteriores 
infra nihil deftendunt,& dcficiunt,ac foperantur a nihilo ; adcbquc inter illas nir 
hil fiuc zero mediu cft.Talis mihi vidctur,falte aliqua ex parte,lenfus affertionis 
numero XV. propofita, qua pro antiqua Mathcfi noftra Logiftica inutilis eft» 
quia tantum agit dc nihili vtilitate . Singula affertionis myftcria egonon affe- 
quor : ac prafenim quomodo nihil dicatur vtile ad iudicandum dc inagnitudi- 
niim proportione. Ex Algebra promotoi ibus intelligcr^cupcrcm iudicium do 
proportione quam habet — jxi— io,luppofitaipfarunido^taoa quod lignum 
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-> indicet falfas efle quantitates quas immediate przcedit: nimirum vtrum hxc 
falfarum quantitatum proportio, dicenda fit proportio maioris inxqualitatis, vcl 
cenh dici debeat proportio minoris inxqualitatisihoc eft verum quinque vnitates 
falfz conftituant maiorem vcl minorem numerum, quam (it numerus decem fal* 
farum vnitatum. Si fupponatur, quod proportio lo, (it proportio ma- 

ioris inzqualitatis, verum quidem erit quod (icut ex veris, ita etiam ex fal(is AI- ' 
gebrx magnitudinibus illa maior Gt, qux minus deGcic ab eadem maiori magni- 
tudine, & habet plus rcalitatis,vt loquuntur proximi fublequenti numcro;tamen 
fi hoc (upponatur, quomodo verum erit quod in praxi palltm docent, & vt indu- 
bitatum alTumunt omnes Algcbrx Dodores: nimirum — $ 4 t/— jo =f $ddf 
IO ? Hinc enimmanifefti patet, (ingulasex idisduabus rationibus quas inter (e 
squales aderunt, dicendas ede, vel rationes maioris inxqualitatis , vel rationes 
minoris inxqualitatis;& quoniam euidens e(l,cx his rationibus altcram,nimirum 
f 5 aif to.ede minoris inxqualitatis: reliqua ratio ^ io,dici non poteft 
ratio maioris inzqualitatis ; adebque probabile non videtur quodpromotores 
Algebrz iudicarent numerum (alium j, ede maiorem numero fallo lo, vt hic 
fuppofuimus. Supponatur igitur oppoGtum relponfum , affirmans rationem — 5 
dd— I o , ede rationem minoris inxqualitatis , adeoque quinque falfas vnitates 
conftituerc numerum minorem quam fit numerus decem falfarum vnitatum.Hoc 
fuppofito, quoniam — deficit, & minus deficit , nonfoliim a nihilo, fcd etiam 

a vero numero 20: quam ab eodem zero, aut vero numero 20 deficiat — io:igi- 
tur dicendum ell, quod ex duabus magnitudinibus falfis qux fingulz deficiunt 
abeadein magnitudine 20 , illa maior fit , qux magis deficit: quod manifefti 
falfum c(l de duabus veris magnitudinibus ab eadem maiori magnitudine defi- 
cientibus: igitur habetur aliqua proprietas falfis magnitudinibus conucniens, 
qux non conuenit veris magnitudinibus: nimirum dnarum verarum magnitudi- 
num illam maiorem ede, qux ab eadem maiori magnitudine minus deficit : dua- 
rum vero falfarum magnitudinum illam maiorem non e(Tc,quz ab eadem maio- 
ri magnitudine minus deficit . An igitur , vt hinc fequitur , manifefie falfum di- 
cendu e(l,ctiam iuxtd Algebram.quod nobis videtur verum fupponere,etiam in 
alTcrtionibus quas appellant axiomata i In his,vt nos fufpicari diximus ad pri- 
mum axioma, fupponut proprietates omnes magni tudinibus conucnientes iuxta 
Euclidem vcl antiquam Maihcfim, etiam falfis Algebrz magnitudinibus conue- 
nire: ^ confequenter dicendum forct,abAlgebraa(Tumi Severum fupponi in^ 
euidentiffimis fuisafTcrtionibusquasappellataxiomata.adeoque exifiimarc bis 
ipfis alfertionibus magis euidens & certum, quod hic condat falfum e(fe ;fuppo-, 
fito quod hic fupponebamus , nimirum quinque falfarum vnitatum magnitudi- 
nem, e(Tc minorem magnitudine decem falfarum vnitatum : fiue rationem — 5 
— io,elTc rationem minoris inxqualitatis. 

Magnitudines hahent plus realitatis , cfuando illarum eJpL* XVIII.' 
jacit <u/ magis dtflent a nihtlo: 0* habent minus realitatis 
quando silarum non ejfe facit vt magis ds fient d nihilo. 

Hxc doArina reponi poted inter Algebrz arcana. Vt inutilis negligenda eft pro 
antiqua Mathefi & nodra Logidica , Cxterum nili fallor, hoc numero paul6 di- 
ftindius declaratur, quod numero przcedenti diidum fuit , nimirum quomodo 
zero fit medium comparationis : monetur enim, aliquas Algebrz magnitudines 
a zero didare per fuum clTe, alias didare per (uum non elTcide prioribus magni- 
tudinibus qux verx maguicudiaes appcllaacur , dicitur quod habeant plus rea- 
Ltitr Tersius, — - q jjjj_ 
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iitatisiqua* magis didant a zero: ex quo fcquitor quod habeant minus rcaliratis, 
qux minus didant a zero.De poderioribus quzfalfx magni tudinesappcllanturi 
docetur quod habeant minus rcalitatis quo magis didant a zero: & confequen* 
ter quod habeant plus realitatis quo minus didant azero. Hxc fi ira funt.manifc- 
flum ed, quinque falfas vnitates minus didare d zero adeoque habere plus 
' rcalitatis , quam habeant decem falfx vnitates qux magis didant a ztro; quarc^ 
Igitur quinque falfarum vnitatum magnitudo, dici non debet maior magnitudine 
decem falfarura vnitatum , quemadmodum decem verarum vnitatum magnitu- 
do, habens plus realitatis,dici debet maior magnitudine quinque verarum vnita- 
tum qux habet minus realitatis f hoc ad numerum prxccdcmcm primo loco fup- 
, ponebatur, led quam infelici fucceflu , illic videri potcd : fuppofito vciuquud 
admitti non podit hxc fuppofitio : igitur veris & fdlds magnitudinibus, commu- 
nis non ed proprietas , quod extalibus duabus magnitudinibus maior dici de- 
beat qux habet plus realitatisjquod fi verum admittatur, enodanda remanet 
difficultas indicata ad prxccdentem numerum , fupponendo quod illic fecundo 
loco fupponebatur. His addo,intelJeidu difficilem,imiBo impoffibilem mihi vide- 
ri veritatem aflertionis , affirmantis ex duabus magnitudinibus nullam omnino 
rcalitatem habentibus, alteram altera plus vel minus realitatis habere: quando- 
quidem de duobus, nullam omnino pecuniam habentibus, dici non poffir, alte- 
rum altero plus vel minus pecunix habere : tamen hxc aflertio conformis ed 
dodrinx hic traditx . Verum fufficit Algebrx ray deria intelligi ab Algebrx do- 
doribusidolendum foret fi ad hoc ipfis magis feruiret, non intclligentix exceffus 
quam non intclligentix defedus. 

XlX. voluit yVt dicantur fofitiua ftue vera tnagnitudinesj 

omnes ilU, tjux aliquid addunt nthilo ; negatiuA,fiue^ 
falft, qua aliquid fubtrahunt a nihilo. 

Ad verba W«//, addendum ed,a^»</eiw»ere^/«/« Algehrtdolftres'. hic vius 
communis non ed,neque antiqux Mathcfi neque nodrx Logidicxi in hac etiam 
aliqux quantitates dicuntur pofitiux,alix vero negatiux appellantur fed nul> 
Ix confiderantur vel admittuntur minores nihilo , vel aliquid fubtrahemes a ni- 
hilo ; immo tam pofitiux quam negatiux quantitates nodrx Logidicx , fingulx 
funt maiores nihilo, & cognitx antiqux Mathefi. An forte ignorauit antiqua Ma- 
thclis, quod non ignorat vllus Grammaticus f nimirum quid fignificent decem 
gradus menti ,& decem gradus demeriti .An xqoi veri ,& proprii didi, & ni- 
hilo maiores numeri non funt, qui numerant decem gradus meriti: quam qui 
numerant decem gradus demeriti? vel qui in Cxli aut Terrx fuperficie nume- 
rant viginti milliaria verfus Occidentem aut Septentrionem, quam qui numerant 
viginti inilluria verfus oppofitam partem, o'ientem fcilicet aut meridiem? Quid- 
cunque tandem fit, quod numeratur a numero, vitiare aut mutare non potcd cf- 
fcntiam numeri , aut facere quod definat efle verus ac proprie didus numerus: 
immo tam verus & propri? didus numerus ed , qui numerat decem mendacia., 
falfitates , homines pidos , chimxras , &e. quam qui numerat decem veritates, 
homines veros, entia realia ■ &c. etenim quod numeratur non ipfius numeri na- 
turam aut proprietates aut magnitudinem immutare potcd: fed tantum potcd 
cau.arc diucriitates in valorc numeri: fic numerus decem aureorum plani xqua- 
lis cd numero decem obulorum : vtriufquc tamen huius|numcri valor , xqualis 
noned. Devaloribus numerorum,aliaruraque quantitatum,confuli potcd index 
ad vocem va/ar. Similiter ad vocem «»4«//rar, notatur in indice quid fint quan* 

tita- 
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titates quzinLogiftica appellantur pofitiux vel ncgatiux: dc quibus pauca hic 
prztnifla indicare necelTariani duxi > ne camdem (ignificationem habere exifti- 

- inentur quantitates quae in Algebra ijfdem vocibus indicantur ; atque non fatis 
intelleftabzclignificationisdiuerfitas.caufatn prxbeat exiflitnandi , etiam con* 
traLogiflicam militare . qua; aduerfantur Algebrz,& fcquuntur ad aliqua AI* 
gebrz quidem propria, fed fignificata per voces, etiam in Logiftica palfim adhi- 
bitas, fed in diuerfa fignificatione, 

Additio verarum magnitudinum notatur figno^t ejuodfigni' XX. 
ficat plus ; fubtra^io earumdem magnitudinum notatur 
fgno I— , quodfgnijicat minus. 

Hic promotores Algebrz , quodammodo fui immemores , nihil dicendo de addi- 
tione vel fubcradione falfarum fuarum magnitudinum , de folis veris magnitu- 
dinibus agendo , docent quomodo illarum additio vel fubtra&io indicari poflit 
breui feriptione : nimirum mediantibus lignis reprzfentantibus voces flms vel 
mnas : in quibus neque antiqua Machens neque Logiftica difficultatem habere 
poteft : etenim tametli non admittant fubtradionem io qua maior numerus ex 
minori auferatur, fed pronuncient hanc fubtradfionem efle iropoffibilem : tamen 
indicare (iue fignificare hanc impoffibilem fubtradiqnem , poffibile reputant. 

Immo illam exprede indicant, vbi pronunciant,duo minus decem,liue duo,fub- 
latis decem , hoc cft producum ex fubtrafiionc in qua ex minori numero duo, 
aufertur maior numerus decem, ede aliquid impoffible.Hoc impoffibile , per 
aliud impoffibile , poffibile aut intelligibile reddi ab Algebra , fibi perlua- 
dent Algebrz feriptores: fed de hoc Algebrz myfterio , nihil dicitur hoc nu- 
mero XX. Omnes Algebrz feriptores non adhibent eadem figna f & — , vt (i- 
gnificent voces fUs Se mittas : Logiftica tamen noftra eadem illa ligna adhibet, 
vt compendiate reprxfentet voces flat & miaatt fed tamen neque iftz vo- 
ces , neque ligna has voces reprzfentantia , conueniunt quoad lignificationem 
vel vfum,in Algebra & noftra Logiftica: in vtraque adhibetur fcriptlo,f lo —4 
& hfc feriptio ijfdem vocibus exprimitur , dicendo plus decem minus quatuor; 
in Algebra Hgnificat producum ex fubtradione in qua ex decem vnitatibus po- 
fitiuis, fubtrahuntur quatuor vnitates pofitiuz , hoc cft decem, fublatis quatuor. 

In Logiftica lignilicac produdlum ex additione in qua decem politiuis vnitati- 
< bus , adduntur quatuor ncgatiux vnitates . Hinc fignum .- , fiue vo x miaa/ per 
hoc tignum reprzfentata in Algebra, zquiualct voei /aUntam , vt pluribus do- 
cetur inhio tomi fecundi Geometriz Renati Cartefi) in introdu^one ad hanc 
Geometriam: idemque notancyaAsnM|Jri|||bz promotores . In noftra Logifti- 
ca, lignum — , vel vox taiaat, nnn 1 voci 

fablatam , fed denotat quantitatem immediati fubfequent^, efle negatiuam.: 
vt facili colligitur ex declaratione fenfus quem in Logiftica habet feriptio paul6 
ante propoftta , Hf c breuiter di(fta, fufficcre videatur ad declinandum periculum 
zquiuocationis quod nafei poflet ex vfu lignorum f & — , vel vocem flat Se au~ 

Itat , qui vfus Algebrz & noftrzLogifticzcommunis eft: iri tamen vt iftoruoL. 
lignorum aut vocum ligmiicatio, maxime diuerfa Iit in Algebra & Logiftica.,. 
Czterum voces Se ligna ad placitum lignificanc: pluribus vero Logifticz placita^ 
conferre cum Algebrz placitis, non cft huius loci. Logifticz placita circa fi- 
gna fSe — declarantur in loco indicato ab indice ad vocem flat vel m/aat. 
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XXI. Si plus alicuius mAonitudinis efl tam magnumvt illi nihil 

' addi pofjit, <juod ante non hahelat : hac magnitudo infinite 

mera ejl. Et fi minus alicuius magnitudinis foret tarru 
magnum , vt ex illa nihil fubtrahi poffet^ cjuo aHu non ca- 
rebat : hac magnitudo foret infintte falfa . Sed tjuia intelle- 
£ius nofier clauditur malde angueis limiti bust nullis li- 

mitibus clauderetur magnitudo ijua foret wfimtemera mei 
falfa : non conabimur comprehenderedmmo ne quidem di- 
fcurrere de infinito j fed tantum di [curremus de magnitu- 
dinibus finitts, qua admittunt plus mei minus. 

Hoc loco curfus agitur de veris & fallis magnitudinibus Algebrar. Quod afferunt 
fe cantum velle difcurrere de finitis fuis quantitatibus, liberum ell Algebrac Do- 
doribusi bine tamen confiat pro ipfa Algcbra parum vtilcmdodfrinam alia* 
tam de infinitis magnitudinibus. Quod docent de finitis Algebrar magnitudini- 
bus, nouum non cft, led (uperius fzpius diifium , vbi notauimus hanc do&rinam 
negligendam pro antiqna Mathefi it Logifiica nofira. 

XXII. Ejfentia ifiarum magnitudinum tfi tquodfint diuifibilestf 
habeant partes.Et quod effentialtter conuenit his magnitu- 
dinibuSf conuenit e jfentt aliter illarum fartibus iquando- 
' quidem fingula partes etiam fint magnitudines . Quarta 

omnes ifia partes, etiam erunt dtuifibiles habebunt no- 
uas partes ; quod idem merum ejl de atijs fartibus minori- 
bus minoribus in infinitum. 

Algebrz promotores numero XVI. dixerant, fc non confiderarc qnid Cnt magni- 
tuilines abfolut* & fecundum feconCdcratzj hic tamen docent opinionem fuam 
de clTcntia abfolutarum magnitudinum. Nos cx:fiimamus,indicatam opinionem, 
omnibus Algcbrz Dodoribus communem non eQc,ficut admittenda non cft pro 
antiqua Mathefi vel nofira Logifiica ; non folum quia exempli gratia binarius 
magnitudoefi , tantum diuifibilis in duas vnitates qu* fingulz vlterius diuifi- 
bilcs non lunt, neque habent alias partes, vt exprcfsc docent etiam ipfi promo- 
tores Algebrz numero XXVI. atque eadem pagina in qua proponunt przcc* 
dentem doifirinam de magnitudinum ciTentia , vt iterum infinuauimus ad numc* 
rum XII i verum etiam propter alias diucrfis caufasquas vlterius confideraro 
huius loci no rft quia hoc no conducit ad finem que nobis hic propofuimus,hoc 
cft ad intelligentiam differcntiz qu^ inuenitur inter fundamenta Algebrj , anti- 
quz Maihefeos , & nolirz Logifticz i etenim ad huius differcntiz cognitionem- 
vtilis quidem eft intdligcntia fundamentorum qu.T vnicuique ex his tiibus Me- 
thodis propria lunt, vel omnibus au: pluribus communia : fed parum iuuac co- 
gnofccre differentiam opinionum quz inueniuntur apud diucrfos qui fequun- 
tur camdem Methodum. 

H.dlenus propofuis.fimilcsaliz dodrinzfubfcquuntur apud Algcbrz poftremos 
promotores: in his tamen videntur ad priuatas, & fatis fingulatcsopiniones dc- 
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clinare : atque in illis nihil inuenio magnopere vtile ad cognitionem fundamen- 
torum, qua; dici poifiat omni & foli Ai«bra; conuenire , quapropter ex his do. 
Arinis, plures non commemoro spratfertim quia.ha&enus propofita* videntur 
fufficere, vt fatis clari inferatur decondet. 

Primo. Algcbra; fundamenta fpcculatiua parum confona e(Tc fpcculatiuis funda* 
mentis quz antiqua; Mathefi 3e noftrae Lbgidicz funt communia. 

Secundo . Algcbra: fundamenta fpeculatiua vix aliquid continere diuerfum ab ijs 
quz continentor antiqua; Mathefeos Andamentis, nili quantitates falfas (iue ni- 
hilo minores. vcl quz neceCTarid connexa funt cum bis falfis quantitatibus.atque 
ex illis fequuntur. 

Tcrtib . Caufam propter quam ab Algebn alTumantur atque confiderentur falfz 
fiue nihilo minores quantitates, vel vnicam. vel przcipuam elTe. quz capite pri- 
mo indicatur: nimirum vt faltem pradficc poflibilem atque vtilem reddat fubtra- 
dionem. in calu in quo maior quantitas ex minori quantitate fubtrahenda pro; 
ponitur. 

Quanb . Falfas quantitates Algebrz proprias , pro praxi plani inutiles aut noxias 
non efle . Pro Ipeculatiuis fundamentis & demontlrationibus praxinm in quibus 
hz falfz quantitates adhibentur . non tantum inutiles efle , fcd maximi noxias : 
atque caufare, vel omnem, vel praK:ipuam dilTonantiam,quz inuenitur inter fun- 
damenta fpeculatiua Algebrz & antiqoz Mathefeos. Vt hoc vltimum atque ma- 
ximi momenti pundfum mdius 8c clarius intelligatur veril&mum efle, non parum 
iuuabit fcquens caput . Suppofito autem quod condet hic vltimo loco indicata^ 
inconucnientia , refultans ex confideratione falfarum Algebrz quantitatuiiL^: 
atque vltcrius refleAcndo quod omnes illz praxes, ex quibus refultat Algebr; 
praAica vtilitas, in Logiftica nodra habeantur independenter ab Algebrz quan- 
titatibus falfis, & nihilo minoribus; nemo non intelliget, quomodo in Logidica 
nodra habeatur , & tantopere depr^dicata Algebr; praificf vtilitas , fine incon- 
iienientia quam in fpeculatiua Algcbra caufant eius falfz quantitaiestimmo in.» 
nodra Logidica haberi defecatam vtitadicam Algebram.itpraAiciiSe fpccu- 
latiui fubiidentem. Hoc an verum flr, condabit ex reliquis i nobis dicendis hoc 
libro: fuppodto quod verum flt.certd non habent quod nobis indignentur Alge- 
brx doAvires, quod defe^us atque vulnera Algebrz aperiamus , vt apud cius 
duA ores facis cognitam & deploratam Algebrz claudicationem fanando, folide 
fubiidentem reddamus, cius doArinam praAicam. 
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C A P V T III. 

AlgebriB nonnulla Paradoxa 

fiue 

Fropoficiones aliquz faus mirablles,illatzexrpeculaciuis 
Algebrz fundamentis , quas antiqua MatheHs aut no- 
llra LogifUca vt veras admittere non poteft. 

Paradoxum I. 

Foflunt dari ddo numeri inter fe inxquales : ita tamen 
yt inter fe {equaliadnt produfla ex (ingulis inis 
numeris in fedu(^is. 

A b Algcbra negari non poteA, tales numeros efle illos, quorum vnus numerat 
quatuor veras vnitates , alter vero numerat quatubr fallas vnitates : quan* 
doquidem enim iuxta Algebrz docurocnta.numcrus quatuor verarum vnitacum 
in ie dudlus,producat numerum fcxdecira verarum vnitatum : Stprartereaeriaus 
numerus quatuor falfarum vnitatum in fe dufios, producat fexdecim veras vni» 
. tatesi quam certum tA&clar^patet,numeruro fexdecim verarum vnitacum, 
zqualem efle numero fexdecim verarum vnitatum: & przterea iuxta Algt bram. 
numerum quatuor verarum vnitatumatque maiore nihilo,non efle zqualemnu« 
mero quatuor falfarum vnitatum , qui minor eA nihilo: tam certum cfl & clar^ 
pater, pro Algcbra admittendum efle quod afleritur in propoAtoparadoxo, 

F. ChriAophorus Clauius capite d.fux Algebrz, exprefs^ notat hoc paradoxum: & 
aflerit de veritate cius quod in paradoxo dicitur dubitari non pofle, quia apud 
Algebrz feriptores innumeris exemplis comprobatur verum efle: fatetur tamen 
fe ignorare cur verum fit, neque intelligere quomodo verum efle poflit : ac tan- 
dem concludit, quod fuo iudicio dthtUtu ingtn^ humami Mccuftnda fit,qaed c*- 
fert HCH pejpt que ptiie id verum tffe pcfftt . Hzc a Clauio exprefsc annotata^, 
ignorare non potuit qui multis polt Clauium annis fuam Algcbram fcripficCar- 
tefius : cur igitur conatus non cA hunc a Clauio indicatum & infuperabilem no- 
dum foluendo .atque antiquioris Algebrz claudicationem fanando, exhibere 
fuam Algcbram faltem hoc ex capite non vitiofam / ingratus profedld Algebrz 
cultor dicendus cAtquippe qui poA excultum Algebrz beneficio ingenium, poft 
acceptam ab Algcbra nulli ante ipfum conceflam claucm ,qua tnyActia totius 
vniuufi referandafunt: neque excultum fuum ingenium, neque acceptam adc6 
preciofara claucm adhibere voluit, vt fuccurreict laboranti Algcbtx:&fcri- 
bendo Algibram, eam proponeret liberatam a cognita & deplorata bac cius 
antiqua claudicatione . Hoc certum eA quod author przfattonis , qux inuenitur 
in principio tomi fecundi Algebr^fiuc GcometrizCartefianz,tcAeturquodi(.(e, 
nimirum Algcbra, iUa tfi cuius exercitie Certtfsus mentem fuem exceltnde , 
mede in Methemeticis fcttntijs fummts difficultates udelefctns adhuc /uptrauttt 
uljjfqut in inueniendo palmam praripuk ; ftd tantam ingtnij premptttudtnem fa- 
' ctli' 
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tilittttmijae pbi dtmcefs cencilituit : vt frimus ciauem qit 4 myfteri» vniutrfi rt- 
ftTAad» fant,^ cuius cfe atsurt stuturu,uc lux trhi mugis mugif^ue reddtsur, /'»- 
ueueris: udth vt etrum quu lumine nuturu cegnofei queunt,nihtl tum ubditum den- 
fsfqut immerfum tenebris f ut undam fit , qaed sngenij fui felicitate eruere tffe de- 
fferajfet , Quidquid fit > an confequencer ad hxc admittendum forer quod 
ego admittere non auderem : nimirum Cartefium non edoAum fui(Tc in fcien- 
tiarum Lyceo aliquo ; fed in aliqua non ignobilis artis palxfira vclfchola fuiflo 
exercitatum: cu certum fit bona Algebram tantum artem clTesmihi cene,vt coce* 
dere non cogar Cartefium fuifie Algebrx nimium ingratum , vel faltein fux 
Geometrix iniurium : potius admittendum videtur, quod tam ipfe > quam alij 
promotores Algebrx, cognofeendo fibiimpolfibile enodare difficultatem a Cla> 
uio indicatam , maluerint eam filentio inuoluendo pro viribus eriptre aliorum^ 
oculis: quam illam non folutam proponendo, notam facere deficientiam aut 
Algebrx, aut intelligentix in eius doAoribus . Si tamen infinuata ex Clauio Al- 
gebrx claudicatio attentius confideretur : hxc xfiimanda non e(l vitium illius 
Algebrx quam feribit Clauius , aut alij apud quos nulla nifi pradica Algebra^ 
inuenituri fpeculatiux Algebrx defedlus dicendus cfi, indicans tantum igno- 
rantiam eorum qui fcripfeiunt Algebram fpeculatiuam , Vt Algebra pradlica, & 
cius praxes bonx dicantur : fufficit, vt prxfcriptx in Algebra pradlica regulx& 
praxes non decipiant vel abberrent . Ad fpeculatiuam Algebram pertinet intel- 
ligere quare vel quomodo praxes verx fint, & demonllrare quod fint verx; 
atque in hoc confiAitdefedlus a Clauio indicatus, fiue hic defedus adferiben- 
dus fit imbecillitati ingenij humani : fiue adferibendus fit imbecillitati atque in- 
fubfiftentix principiorum Algebrx , ex quibus talis caufa atque inteiligentia^ 
eruenda eft. Ex his, primum fibi videri feribit Clauius: cui non alTentimur , fed 
fecundum putamus veriffimum atque certiffimum. huius opinionis noflrx 
caufatn & fundamentum defiderat intelligere : obijeiat nollrx Logifiicx illud 
idem quod inpropofito paradoxo affertur contrarium Algebrx i vtrique com- 
munis eftpraxis quxdocet 1 4 '^t *-4/'» —4, ex qua praxi refuitat totx^ 

difficultas de qua agitur in paradoxo; deinde vt habeat adxquatum rcfponfum 
ad obiedlam nofirx Logifticx difficultatem ,confulathuius praxeos demonftra- 
tionem allatam libro fecundo noftrx Logifticf ; ex hac intelliget quomodo ex 
noffrx Logifticx fpeculatiuis principijs legitime atque demonftratiu^ inferatur 
praxeos veritas : & quare ncccffario vera fit . Quoniam ver6 illud idem inlerrCij 
ex Algebrx principijs fpeculatiuis. prorfus impoffibilc eft: vlterius intclligee 
hxc Algebfx principia accufanda effe, non vero humanum ingenium : immoha-- 
mani ingenij debilitas foret accufanda,fi cx falfis Algebrx principijs inferte noB 
poffet aliquid falfum atque intellcdu impoffibile. 
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Paradoxum II. 

DifFerentla duorum numerorum poteft effe maior quolibet ex 
illis duobus numeris ; & confequenter iuxta vfum antiquae 
Mathcfcos, noftrse Logiftiae,& ipfius Algebne , per vocem 
totum iniclligendo numerum ex quo fit fubtraftio bc per 
vocem intelligendo & numerum qui fubtrahitur,& nu- 
merum* qui ex fubtradlione producitur : non feraper verum 
ell , totum fua parte maius elle. 

H OC paradoxum immediati feqdicur cx do< 5 irina qux cxprefsi annotatur 
pag.iS. num.Si. apud poftremos Algcbrx promotorcs ; vbi docctur.quod 
cx numero 4 verarum vnitacum fubcrahendo numerum 7 verarum vnitacunu, 
producatur numerus j falfarum vnitatum: & confequenter. quod fl nume- 
rus cx quo fit fubtradiio numeret quatuor veras vnicates , numerus ver6 qui 
fubtrahitur numeret' tres falfas vnitates: producatur numerus qui numerat 
feptem veras vnitates . Quo cafu manifeflum cft quod totum fiue numerus cx 
quo fit fubiradiio, fit 4: numerus autem ex fubtradione produ&us, adebquc il- 
lius totius pars vna, fit 7 : quoniam igitur etiam manifefium efi numerum 4 efio 
minorem numero 7. paret totum fua parte minus cifc : adedque non femper ve- 
rum clTe . quod totum fit maius fua parte. 

Nullus omnino ex verfatis in aliqua feientia , ignorat quales fint illxduxpropo- 
fitiones > quarum vna de omni toto , afferit ncceflario maius etfe fua parte : alte- 
ra affirmat, non neceffarib maius elTc fua parte ;prxtercafcit, quam execrabile> 
crimen foret fingulas iftas duas alTcrtiones veras admittcrcjvrramquctamcnj 
veram admittere tenetur Algebra fpeculatiua , hoc eft Algcbra qux vitra pra- 
xium vfum conformem prxfcriptisfibi regulis tiftarum praxium caufas inquire- 
re prffumit. Quippe cx primis Algebrx fundamentis vtraquehxc affertio legi- 
time, atque fatis immediati infertur, & probatur vera :immo prior conftituit 
vnamexpropofitionibus qu; inter Algebr; axiomata numerantur : altera con- 
flat , non quomodocunque , fcd illam paulo ante intulimus cx ca Algebrx do- 
Clrina , qua nihil habet prxilantius & fibi magis proprium : quxque conllituit 
gloi ic eius folidiffimum fundamentum, vt facili colligitur cx diiftis cap. i j nimi- 
rum cx fubtraftionc in qua maior numerus fubtrahitur a minori , & quantitati- 
bus falfis in quibus fundatur talis fubtrailio . Quoniam vero hxc Algebrx fun- 
damenta communia non funt antiqux Mathcfi & noftrf Logifticj , communis non 
ell obligatio admittendi quod Algebra tenetur admittere: quodque ad cius 
propria principia legitimi /equitur. Hinc foli Algebrx propria ell inparadoxo 
contenta doiirina, qu; intra (cienti; limites nunquam fuit admifla, adeoque di- 
ci debet conllituta extra limites omnium fcicntiarum.vbi nunquam inuenta fuif- 
fet ab Algebra , fi foret feientia: vel non admitteret , fiue fupponeret , inter f&. 
pugnantia fundamenta i vt manifeflum ell apud omnes qui ^iquam, habent aii- 
cuius feientix cognitionem. 
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Paradoxum III. . 

Ex duobus eiufdcm fpeciei numeris eumd&m altero maio- 
rem , & non maiorem eiTco poillbile ell. , 

H Oc paradoxum admittere tenetur Algebra fpeculatiua : quandoquidem ex 
cius principijs fpcculatiuis fequatur tales numeros elTc illos duos, quorum 
alter fcptcm falfas vnitatcs numerat , alter ver6 numerat quinque falfasvntta* 
tes . De his vel limilibus duobus numeris dubitauimus in notis ad praeceden- 
tis capitis numerum X VII. quis reliquo maior dicendus (it ab Algebra : quia ab 
cius feriptoribus id fatis exprefsi determinatum noninuenimus : fed fubindft. 
vnum,fubinde alterum confiderare videntur vt maiorem reliquo efortaffis quiaJ 
haec libertas placet Algebrae Doloribus, praetermittunt pronunciare, quis ex il- 
lis reliquo maior dicendus (it. Videamus provtraque pane milkantia aiiquaJ 
argumenta, atque fundata in Algebrae principijs. 

Priorem paradoxi panem, a(Tcrcntcm numerum feptem verarum vnitatum elTc ma- 
iorem reliquo qui numerat pauciores , nimirum quinque falfas vnitates , vide- 
tur legitimi inferri pofTeex Algebrae fundamentis . Primb : quia iuxta Euclidis 
elementa quae ab Algebra admittuntur & fupponuntur , maius vnitatum aggre- 
gatum , eft maior numerus : fed feptem vnitatum aggregatum , maius eft, ag- 
gregato quinque falfarum vnitatum : igitur feptem falfarum vnitatum nu- 
merus, eft maior numero quinque falfarum vnitatum. Secundi. Iuxta Al- 
gebrae & antiquae Mathcli commune principium in praecedenti [capite propo- 
' urum numero Illi, totum fua parte maius cft efed numerus fcptcm falfarum. 
vniutum e(l aliquod totum , fiuc producum ex additione , in qua fimul addun- 
tur numeri quinque& duarum falfarum vnitatum, qui duo numeri funt partes 
producentes totum numerum feptem falfarum vnitatum : igiturnumerus feptem 
. falfarum vnitatum, e(l maior numero quinque falfarum vnitatum . Tertib.luxta 
Algebrae documenta , tum apud Orteuum, tum apud poftremos Algebrae pro- 
motores faepius annotata : numeri veri, funt vt credita, numeri £ilfi,font vt debi- 
ta: atqui feptem vnitatum debitum,e(I maius debito quinque vnitatum : igitur 
numerus fcptcm falfarum vnitatum, eft maior numero quinque falfarum vnita- 
tum . Quartd . Iuxta Algebram f 7 f 5 er 7 «d >- 5 : fed etiam con&at io. 

ratione f 7 S , antecedentem terminum f 7 maiorem clTe confequente ter- 
mino 1 5 « ergo etiam in ratione — 7 ad — y, antecedens terminus — 7, maior eft 
confequente termino — y; hoc eft numeras fcptcm falfarum vnitatum , maior 
e(l numero quinque falfarum vnitatum. 

Poftrriorem pane propofiti paradoxi,a(Terentem numerum quinque falfarum vni- 
tatum elTc maiorem numero feptem falfarum vnitatum : ex Algebra; fundameo- 
tis legitimi inferri videtur his argumctis.Prim6.Produdum ex fubtratSionc ma- 
ius e(t quo ab eodem vero numero decem, fubtrahutur pauciores ver^ vnitates: 
fed ex numero decem verarum vnitatum pauciores,hoceft quindecim verx vni- 
tates fubtrahcndx funt,vt producatur numeras quinque fallarum vnitat&:plures 
ver6, nimirum feptcmdecim ver; vnitates fubtrabende funr,vt producatur nume- 
rus fcptcm falfarum vnitatum , vt manifefti conflat ex fubtrailione quam do- 
cent Algebrx dolores : ergo numerus quinque falfarum vnitatumicfl maior nu- 
mero feptem falfarum vnitatum . Secundi . Iuxta fubfcqucns paradoxum , Al- 
gebra fupponit cuidcntifSmum , quod me fufpicari monui ad primum axioma, 
cipitis prxccdcntis : nimirum proprietates iuxcaantiquam Matbefimconucnicn- 
Liitr Ttrtim. D tes 
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tes ontncris > etiam conuenire Algebrx numeris falfis fed in antiqua Mathcfi 
certiffimum cft , quod ex duobus numeris deficientibus ab eodem maiori nume- 
ro, ille maior fit, qui minus deficit : ergohate proprietas etiam conuenit Algcbr^ 
falfis numeris : fed iuxta Algebram , ab eodem duarum verarum vnitatum nu- 
mero deficit, atque minus ^ficit numerus quinque talfarum vuitatum. quaou. 
numerus reptemfalfarum vnitattM tergo numerus quinque fabarum vnitatum.. 
maior eft numero feptem faliarnm vnitatum. Tcrtib . Quod producitur quando 
feptem falfirum vnitatum numero adduntur dux verx vnitatrs.cd maius nume- 
ro feptem fiilfarum vnitatum : iuxta principium afferens totum fiue produdua.. 
ex additionCfinaius effe fua parte cui aliquid addendueft vt habeatur tale totum, 
fiue produdum ex additione: quod principium annotatur numero IV. capitis 
prxccdentis : fed iuxta Algebrx documenta fpediantia ad additionem , numero 
feptem faifarum vnitatum aliquid addendo , nimirum addendo duas veras vni- 
tates, producitur numerus quinque faifarum vnitatum : ergo numerus quinquo 
faifarum vnitatum, efl iqaior numero feptem faifarum vnitatum . Quarto . Quod 
producitur , quando ex numero quinque faifarum vnitatum, fubtrahuntur dux 
verx vnitates,necc(Tari6 minus efi numero quinque faifarum vnitatum qui per 
talem fubtradionem imminuitur : fed iuxta fubtradfionem quam exprefse docet 
Algebra, ex numero quinque faifarum vnitatum fubtrahendo duas veras vnita- 
tes,producitur numerus feptem faifarum vnitatum : ergo numerus feptem faifa- 
rum vnitatum, eft minor numero quinque faifarum vnitatum . Verum inutilo 
prorfus eft afferre argumenta, aut plura congerere , vt probetur iuxta Algebram 
verum admitti deberi quodoumerus quinque faifarum vnitatum, & fimiliter 
quiuis alius numerus pauciores falfis vnitates numerans, m^ior fit numero fe- 
ptem falfaru vnitatu, vel alio quouis numero qui maiorem quam quinque falfaiu 
vnitatum multitudinem indicat : quandoquidem id immediate notum fit ex Al- 
gebrx terminis : quippe idem flgnificat magis deficere , & minus effe : numeros 
verbfalfos magis deficere quo plures falfasvnitatcsindicant, illudeft,quod 
docet prxeipuum 3c maxime proprium , magifque celebratum Algebrx funda- 
mentumtde quo egimus capite primo : vbi ex Algebrx dudoribus deciaratuia- 
proponitur, quomodo Algebra ex numero quatuor verarum vnitatum, non tan- 
tum per fubtradionem verarum vnitatum defeendat ad minores numeros donec 
perueniat ad zero, (vitra quem terminum huiufmodi fubtradfionescontinuando 
progredi nefeiuit antiqua Matbefis): fed eadem qua prius defeenderat faciliute, 
vltcrius continuando uibtradftoncm , progrediatur ad_ abos minores & minores 
numeros in infinitum: fiue quantum per verarum vnitatum additionem afeen- 
dere poteft ad maiores & maiores numeros . Conftat igitur confequenter ad Al- 
gebrx fundamenta admittendam effe, feptem faifarum vnitatum numerum effe., 
maiorem (vt primo loco oftenfum eft) & non e Ifc maiorem (vt fecundo loco 
probauimus) eiufdcm fpccici numeroquinque faifarum vnitatum. 

Paradoxum IV. 

Dari atqae facile intelligi poteft numerus ^ qui dari 
vel intelligi non poteft. 

Vis crederet tam pulchras atque alijs fcicntijs inauditas propofitioneseruiex 

Algebrx fundamentis ? cert^ vna hxcpropofitio commemorata inpropq- 
ifto paradoxo fufficit: vtnon tantum Mathematicis, fed etiam non Mathematicis 

con- 
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conflet, quan verum fit quod dicitur paulo poft paginam 48. tomi fecundi Al> 
(ebrx Cartefianae: nimirum mir*.neUm Algtbra vim mollit verbis cxptisere fm- 
fer»*fum tffe : przfertim fuppofita veritate eius quod hanc Algcbrx laude im- 
mediate fubfequitur,& affirmat quod fit fecurt dtmonftretients futt : huic fccuri- 
nti innixi>fccunda part£ propofiii paradoxi nos non probamus, fcd tantu indica- 
mus argumentum quo eam clarilfimc demonflrant pollreroi Algebrx promoto- 
res; de bonitate & fubfiflentia dcmonflrationis qua euincunt veritatem conten- 
tam fecunda parte axiomatis, nobis dubitare non licet : quippe Algcbra ftcnr<Lj 
tfi dem§mfiTtsi$mit fu * ; idque ex Algebrx prxeipuis dodoribus intellcxiOe no- 
bis fufficit, vt Algebrx concedamus huius partis veritatem. Etenim nobis ollen- 
dendum non e(l paradoxum ab vlla feientia diuerfa ab Algcbra admictendunu. 
cITe, fcd illud afferimus tanquam aliquid proprium Algebrx. 

Numerus qui dari & intclligi poteft , & tamen dari vel intclligi non poteft : exem- 
pli gratia eft radix nouem falfarum vnitatum. Huius affertionis primam partcni, 
probat hoc argumentum . Qualifeunque fit datus numerus A, cius radix erit nu- 
merus B , eoipfo quod inter numerum A & vnitatero medius proportionalis fit 
numerus B ; vt docet Clauius cap. 2. fux Algebrx :Cartcfius initio libri i.fux 
Geometrix fiuc Algebrx. Francifeus a Schooten in notis ad initium libri i. 
Geometrix Cartefij : & paffim alij dodores, tum antiqux Mathefeos , tum etiam 
Algebrx; fcd ex primis Algebrx fundamentis manifeflum eft, — 1 >- 3 er » 

3 «i/ — 9: adeoque inter nouem falfas vnitates & vnam falfam vnitatem, medium 
proportionalem numerum effc qui numerat tres falfas vnitates : igitur numerus 
trium falfarum vnitatum.ell radix nouem falfarum vnitatum: fcd numerus trium 
falfarum vnitatum datur & facili intcliigibilis eft , faltem ab Algcbra : ergo ra- 
dix nouem falfarum vnitatum eft numerus qui dari & facile intclligi poteft ab 
Algcbra . Reliquum igitur eft vt oftendatur radicem aoucm falfarum vnitatum, 
effe numerum qui dari vel intelliginon poffit; hoc demonftratum inucnituc 
tpudpoftremos Algebrx promotores pag. 3$$. numero 1. vel a.Subftantia de- 
monftrationis quam afferunt, hxc videtur . Diucrfus numerus a ternario, dudus 
fn fe , producere non poteft numerum nouem: fcd Algcbra non admittit terna- 
rium diuerfumd ternario vero • & ternario falfo , qui finguli in fe dudi, produ- 
cunt nouem veras vnitates : ergo nullus Algebrx numerus producit numerum., 
nouem vnitatum , diucrfum d numero nouem verarum vnitatum tergo nullus 
Algebrx numerus in fe dudus producit nouem falfas vnitates : ergo in Algcbra 
impoffibilc eft dari aut intclligi numerum qui in Ic duCtus producat nouem falfas 
vnitatesi fcd radix nouem falfarum vnitatum , eft numerus qui in fc dudus pro- 
ducit nouem falfas vnitates: ergo radix nouem falfarum vnitatum , eft numerus 
qui in Algcbra dari vel intclligi non pjtcft. De fubfiftcntia huius dcraonftratio- 
nis breuius tamen propofitx a poftremis Algcbrj promotoribus» dubitare nobis 
non licet : eft enim vt diximus Algcbra fecur* dtmeuflrushnis fu * . Quoniam ve- 
r6 ex hac Algebr^ demonftrationccoftatpoftcrior pars propoliti paradoxiiSr cii 
prior cius pars cuincatur argumento prius allato, totum paradoxum Algebrx 
concedendum eft. luuat tamen hic afferre integram dodrinam contincntcm_ 
prxdi^am dcmonftrationem, prout inucnitur apud poftrcmos Algebrx promo- 
tores initio libri 3.liuc pagina paulo ante citatautontinct enim nonullaalia Algc- 
bix myfteria conlidcratione digna ; verba hxefunt. Mquutianes fimf lices funt 
f artes componentes *qu*tt»nes compofitis . Tres differentes fpeciss tquttionum^ 
fimpltciumtnueniuntur . Ad primam fpeciem pertinent ili*,sn qutbus valor cogni- 
ta magnttudtnts,qut etiam appellatur radix aquationis, efi magnitudo vera tiue^ 
fofittua , Ad fecundam fpectem fpedant illa, in quibus radices funs fatfa , hoc efi 
in qutbut valor tneognis* magnitudtnis efi magnitudo falfa,ftue negatiua . Dent- 
Inber^^Terttus, D 2 que 
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^ue urtU fftcitt ctntinet ilUs , in qnihns rtdicet non fiffunt tfft vern ntqncj 
ftlfn : ftd ttntum inugindru , quU inntlnnnt nliqiutm c»ntr»di{li$ntm^, 
Htc centrtdiiU» cogntfcitur , quttnde pro vtlort incogntt* mogni/ndinis fup- 
ponitur rtdix ntgotiun mognttudinit , exempli grottn Xiq A : qui» ro- 
dix tolis mognitudinis non poteft tjje nifi imoginorio . Etenim p intelligotur -vt 
mognitudo, necejforio intellegetur vt poptiuo vel vt negotiuo,inter quos oliud me- 
dium non eJi quom s.tro. lom vero pue conpderetur hot rodix vt peptiuo,pue vt ue- 
gotiuo , eius produlfum erit poptiuum . Igitur eentrodsUionem vult imtelligere qui 
vult inttlligert hone fuppoptom rodicem, vt vnom mognitudinis fptcitm . HaCtC- 
nus podrcmi Algcbrz promocores. 

Ex hac corutn dodrina, luce meridiana clarius apparet, quomodo Algebia admic* 
tat, duas diucrfas magnitudinum fpccies conditui a veris & falfis eius magnitu- 
dinibus : adebque particulas, vero 3c folfo., efle particulas rcftringentes quando 
Algcbra nominat fuas veras & falfas magnitudines : & confequenter verum cflic 
illud quod nos fufpicari diximus in notis ad Algcbrz Axioma quod proponitur 
numero primo capitis przcedctisA nobis tam abfonum atque abfurdum videba- 
tur, vt abfolute verum alTcrere non auderemus quod videbamus^ vcrillimumtfed 
non inueniebamus exprefs^ affertum ab Algcbrz dodioribus . Certd nemo (ino 
tali authoritate przbuiflct fidem nobis aflerentibus, ab Algcbra non tantum ( vt 
clari alTcrunOconfiderari Veras & tilfas quantitates,quod ad numerum XL lici- 
tum diximus, quideunque tandem per veras & falfas quantitates velint intelligi: 
fed przterea, quod ibidem illicitum elTc annotauimus,mpponant quod verz illz 
& falfz quantitates, condituant duas diucrfas magnitudinum fpcciesi fic vt non 
tantum veris, fed etiam falfis magnitudinibus conueniac quzlibct proprietas 
iuxta antiquam Mathefim conueniens magnitudini de qua agit , hoc ed magni- 
tudini quam Algcbra veram appellat : prztcr quam nullam aliam magnitudi- 
nem cognouit vel cognofeit antiqua Mathefis . Audax profcd6,immo potius te- 
meraria Algcbrz fuppofitio 'cum enim illud quod per falfas quantitates intelli- 
gi velit , diuerfumnon fit abeo quod ab antiqua Mathefi vocatur non quanti- 
tas, immo non ens, atque aliter etiam appellatur nihil : talis Algcbrz fuppofitio 
diuerfa non cd, ab ea quz fupponcret , quantitati conucnicntcs proprietates, 
etiam conuenireijs omnibus quz non funt quantitas • Quo fuppofito licet pun- 
dum non fit quantitas, tamen fequitur pundlo conuenireproprictatcs.quz iuxta 
antiquam Mathefim conueniunt lineis, lupcrficiebus,corporibus,ali;fquc de qui- 
bus verum ed dicere quod fiat quantitates. 

Eodem iurc atque non diffimili ajtfioritatS fupponere poterant Mathematicos 
veros &Mathemartcot fidos aift pldos,eirc duas Mathematicorum fpecies. 
Qui hanc fuppofitionem jmmicteret pro fua dodrina, deinde fubfumendo , at- 
qui certilSmum ed & omnes fatentur, Mathematicos vixiffe , duduiffe, cognouif- 
fe, multa inucnifie, fcripfiffc demondraffe &c. legitime inferret. Mathematicos fi- 
Aosant pidos vixifie, duduide , cognouific, multa inuenilfc ,fcripfilfe, demon- 
fttafie &c. pulchrum enimucro & inauditum confequens : non minus tamen., 
^oriofum& laude dignum atque admittendum; quamnouz, foli Algebiz pro- 
priz,& alteri Mathefi inauditzpropofitioncs, quz ex fpcculatiuis Algcbrz fun- 
damentis inferuntur : quandoquidem hic Algcbrz fundamenta ,fimili prorfus 
fuppofitioni innitantur, in qua vt diximus fupponitur, non minus quantitates cf- 
fc eas quas Algcbra appellat falfas, negatiuas, fidas, imaginarias, quafquc fate- 
tur efle vel nihil, vel a nihilo deficientes, adedque non quantitas & non aliquid; 
quam quantitates quas veras appellat, quales fatetur efle omnes &foIas illas dc 
quibus agit antiqua Mathefis. Ego certe fid's p'di!quc Mathematicis annume- 
randos exilUmarcmAlgebridasinificognofccrcm cos & laborafle & fuis labo- 
ribus 
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ribu; mulrum profuifTc pra(flicz MathcC , quod prxflarc non poflunt fiifti aut 
pidii Maihcmaticij aliud tamen eft prodciTc pradiciMathcfi .-aliud Mathefi fpc- 
culaciuz afferre vcilicatcm . Primum artis opus eft , alterum feientix ; illa Alge* 
bra qux artis terminos non excedit, prxclariUima eft.maximcquc laudanda.-fpc* 
culatiua Algebra illa eft, quam probare non pofTumus : quxque noftro iudicio, 
non magis dici poteft feientia , quam Mathematici fifli aut pi^i, dici polfint Ma- 
thematici i aut nihil ftue non aliquid , aut Algcbrx quantitates falfx appellari 
pofiint quantitates. 

Ex commemorata atque fuperius relata dodrina vitimorum promotorum Alge* 
brx, etiam notatu dignum videtur: vitra veras & falfas A Igebcx magnitudines, 
duas magnitudinum fpecies conftituentes: alias magnitudines conCderariqux 
ab his Algebrx doloribus appellantur imaginarix , quas afleruot neque veras 
neque falfas cfle;inhisnon parum promotam exiftimarem aliorum Algebrana*. 
ii latis intelligerem quomodo hz imaginarix & neque verx neque falfx magni- 
tudines differant a reliquis quas poftremi Algebrx promotores cum alijs Algc- 
brx dodloribus appellant falfas magnitudines , quas etiam pleno ore imagina- 
rias acchimxricas nominant: ideoqueex eo quod iftx neque verx nequxfalf; 
magnitudines, dicantur imaginarix ac chimxricx, fatis intelligi non poteft diffe- 
rentia inter ipfas& falfas Algebrx magnitudines; per hoc vero quod dicantur 
neque verx neque falfx magnitudines, tantum itelligi poteft quid non flnt;quarc 
' vt vltcrius declarent quidfint, addunt quod contradidionem inuoluunt : puto 
illos voluiffe dicere quod fint magnitudines quas intcliigere contradidionem-. 
inuoluit : etenim vt opinor his fuis magnitudinibus imaginarijs non voluerunt 
annumerari hircoceruum, viride non coloratum, album non album , dulce ama- 
rum, aut his limilia: qux neque verx neque falfx quantitates funt , quxque con- 
tradidionem inuoluunt : fed non funt quantitates , adedque nec funt quantita- 
tes quas intcliigere contradidionem inuoluit; vt tamen verum fatear , neque ex 
his affequor diuerfitatem inter eas quantitates quas falfas appellant , Sc reliquas 
quas dicunt neque veras neque falfas effe : etiam fuppoGto vt prius dixi ab Al- 
gebra fupponi, falfas cius quantitates effe quantitates ; etenim li Algebrx quan- 
titates falfas intelligerc non inuolueret contradidionem, non incidiffemus in tot 
contradidionesdt impoflibilia, quot hadenusannotauimus, tantum Icuitcrin- 
fpiciendo ,& parum cuoluendo pauca ex multis myfterijs falfarum Algebrx 
magnitudinum fiue quantitatum ; quare fateri cogor, me commemoratas magni- 
tudines , qux neque verx neque falfx cITc afferuntur, non magis intcliigere^ 
pofrc,quam affertiones qux neque verx funt nequx falfx. Vtrum ntaiorem 
intelligcntix defedum indicet & probet , admittere vel non ad.mitterc hu- 
iufmodi affeniones vel quantitates a veris & fallis diucrfas , iudicium re- 
linquimus illis omnibus qui ^ccuii funt aliquam fcientiam. 
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Paradoxum V. 

Licet nulla proportio admitti poiHt inter di- ^ 

uerfi generis quantitates: tamen proportio 

admittenda cft inter quantiuies di- ■ 

uerfi generis. 

P Rior pars huius paradoxi manifcRa c(l cx ipfo coceptu proportionis Sc do^rl- 
na maxime familiari antiquae Matheli , qua; ignorari non potcft ab vlio qui 
delibauit antiouam Mathcfim : ab hac antique Mathefeos dodrina diucrfam.. 
non proponit Algcbra , fcd pro fuis fupponic antiquam proportionum dodri- 
nam ; hinc prior pars propofiti paradoxi tam manifefii confiat , vt non indigeat 
alia probatione. 

Fofieriorpars huius paradoxi indiget probatione: quippe qua; non admittitur ab 
antiqua Mathcfi vel nofira Logifiicai oftcndtndum vero cfi quod ab Algcbra^ 
admittatur , vt confiet illi conuenire quod alTeritur in paraduxo . Ab Algebra^ 
admitti proportionem inter duas diurrii generis quantitates probatur . Primo. 
Opia Algebranon negat, immo admittit antlquz Mathefeos dodrinam docen- 
tem ex Huxu fiue dudu vnius line* in fe vel aliam , produci fuperficiem : adeb- 
que redam lineam A dudam in fe,proJuceie fuperficiem exempli gratia B: fcd 
pofiremi Algebrx promotores, agentes dedudibus fiue multiplicationibus tam 
linearum quam numerorum aliarumque quantitatum, cxprcfsc docent pag, 19. 
numero 83. &(cquentibus, quod multiplicatio fiue dudus nihil aliud fit quam 
compofita fiue iterata additio : ergo cx iterata additione linez A ad feiplam-.. 
producitur fupcrficics B . Quoniam igitur iuxta eofdcm aliofque Algebrx do- 
dorcs,& antiquam Mathcfim,in axiomate quod alferittotum fua parte maius cf- 
fc : vox tuum fignificat produdum cx ado itione , & vox ftrs fignificat fingulos 
genitores additionis, vt confiat cx didis cap x.ad numerum 4:cxhoc axiomate 
confiat fuperficiem Bcffe aliquod totum quod maiuscfiquJibct eiuspartc,de 
talem eius partem eife lineam A : fcd idem cfi (upcrficicm B ctTe maiorem linc^ 
A ,& fuperficiem B ad lineam A habere proportionem maioris inxqualitatis: 
ergo fupcrficics B ad lineam A liabct proportionem maioris inxqualitatis; atqui 
etiam manifeftum cfi fuperficiem B.& lineam A, clfc quantitatcsdiuerfigcneris: 
ergo inter quantitates diucrC generis admittenda cfi proportiorfalte ab Algebra, 
cx cuius principijs hoc fcquitur . Secundo. Suppofito vt prius quod A fit linea, 
15 fit quadratum fadum fuper lineam A, C fit cubus cuius latus fit A: vix ali- 
quid magis familiare Algebrx quamaffercre exempli gratiaCf Bf A = 14: 
vcl B f A = & huiufmodi aquationes aifitmarc,in quibus vel complexum cx 

diucrfi generis quantitatibus, vcl vna alicuius generis quantitas aflirriturzqua- 
lis , vel numero , vcl alterius generis quantitati : quoniam igitur complexum ex 
quantitatibus diucrfi generis, vcl vnam talem quantitatem xqualero cfTc alteri 
alterius generis quantitati, idem eftac inter illos terminos affcrcrc proportio- 
nem iqualitatis ; manifeftum cfi Algcbrara admittere proportionem exempli 
gratia inter numerum, & vnam alterius generis quantitatem, aut complexum ex 
pluribus etiam diucrforum generum quantitatibus. Tertio. Quemadmodum 
in numeris 1, 2,4, 8, antiqua Mathefis & numerofa Algebra agnofeit continua- 
tam feriem terminorum eamdem rationem habentium : ita fpcciofa Algebra in- 
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ter Uncam A , quadratum lineae A hoc cft Aa , cubum linea; A hoc cft Aj &c. 
agnofeit aeque admittit continuatam feriem terminorum camdem rationem ha- 
bentium : ergo hxc Algebra admittit proportionem inter lineam, rupcr6cienu, 
corpus &c. adeoque admittit proportionem inter quantitates diuerli generis. 
• Sed inutile videtur pro hac fecunda parte cbgerere plura huiulmodi argumenta 

f iroijsquivnquam delibarunt Algcbramtprocaeteris . qux attulimus abundi 
ufficiunt ve fcianc Algcbram admittere proportionem inter duas diuerli generis 
quantitatis: vt hic allcritur in fecunda parte propoiiti paradoxi , quam partem 
non admittit noftra Logiftica, neque illam cum Algebra tenetur admittere, licet 
communes habeat (criptiones, & affertiones aliquas , ex quibus hoc fequieur in 
Algebra; fcd quia cum hac non conuenit nolira Logiftica quoad intelligentiam 
terminorum, nihil contra nos facit fimilitudo vel identitas , aut fcriptionuro , aut 
vocum, aut aflertionum: quippe pro Logiftica termini & feriptiones debent in- 
telligi vt i Logiilica exponuntur; pro Algebra intclligi debent vt exponuntur 
ab Algebra, & apud diuerfos eiufdem fcieniix vel artis feriptores qui eofdcnu 
terminos diucrfimode explicant, diucrfimode intclligi debent ijdcm termini. 

Paradoxum VI. 

Maxime fundamentales ac propria: Algebnc regul^ agentes 
de multiplicatione > prius vera: , deinde falfe demon- 
ftrantur ex prindpijs Algebra:. 

I N prima pagina Geometr(^ Renati Defeartes h;c leguntur. Aritbmttict nu t» 
ftlammtdi tftrvUHibnt ttnfttt, qH4funt,4diitit .fgbtrt- 
ffit, m»ltiflic4tie,di0ifi», & rtdicum txtrtiii», (qutt fn quadxm diutfionit fpteit 
htbtri pottfti ) It 4 fimUittrCetmetrU , qntd 4d Un<4S, qu4 qn4rtpittir, 

ft 4 f 4 T 4 nd 4 tt vt ttgmit 4 fi 4 ut, 4 Uud fAcUndum mom tfi,qM 4 m vt vtl tffit Addtn- 
t4r, ve/ 4b Hfiern /kbtfAbAmW 4 IU : vtl ttUm fi vn4fit (qm4 vecftnr vteitet vt 
ttmmedtAt td ti»metet TtftTAtur qntmque timmuoiter friltbitUAffkmere lictt)4f 
qttt fTAttr h4nc Adbxt 4li4du4,vt tdiffis iButuUtKr quArtA, q»A fit ad Alttra- 
irem vt e fi Alter a Ad vnitdtem , q»ed tdtmeft AtmmUipltcAtiti vtlvtptr ipfAS tit- 
Beaidtur quertA que fit ed vmm ex ilits dudbHt, vt vbhas ed alterAm , qued cen- 
nexit tum dtnifient i vtl denique, vt inter vnitettm (j- nlttrem qnaiidtm rtliam 
inutnietnr,vnA,Ant dmn plnrt/nt medin pToportttnAles,qu*d idem efi ac mdicit tx- 
trAllieefic. Hxc Cartedj doOrma paul6 pluribus declaratur atque exponitur 
pag. 147. comi primi GeomctrixCartelianx: qua pagina incipiunt notcFran- 
cifei a Schooten,prxcipui interpretis & commentatoris quem habuit Cartefiana 
Geometria : cui etiam addidit a fe feriptum rradacum quem inicriba , PrincipiA 
Methefett vnincrfAlit ,fen intrednffi» nd CeemetrU Mabodnm Rendti De/cert:sx 
& primum locum obtinet in fecundo tomo Geometrix Canefianx: in hoc fuo 
tradam pag. a. etiam feribit in vninerfin Mnthefi eptrttiemet omnes nd quin- 

qne dmerftt (vnlgo fpecits diUni ) rednei ptsfint quA fnnt Additit,fubirA^io,mul- 
tiflientio, diuifio, rddicnm extrAllie. 

Hxc dodrma cx citatis Ajgebrx dodoribus indicata nona non cR.fed coformis an- 
tiqux Mathcd: eam tamen volui hic afferre cx Algebrx feriptoribus, vt conflet 
hanc anciqux Mathefeos dodrinam, etiam noflrx Logiflicx communem , admit- 
ti ab Algebra: neque fcio vllum Algebrx fcripcorcm i quo rcijciatur autnoiu. 
admiccacuri eam tamen ampliorem reddit Algebra vt conftac cx didfstap. i .naro 
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fubtraAio fupcrius coninicmorata, & in antiqua Mathefl tantum paflibiliS.qDan* 
do quantitas fubtrahenda non dt maior , quantitate cs qua fubtrahenda pro* 
ponitur: non fufficit pro Algcbra: quz przterca requirit modum faciendi hanc 
lubtradionem .quando maior quantitas ex minori quantitate fubn-ahenda pro> 
ponitur : atque ad hunc finem aOumit quantitates falfas, nihilo minores , imajgi- 
narias &c.vt diximus capite primo. Quoniam vero inutiliter alTumerentur.atquc 
admitterentur ift( falfx quantitates, nifi adhiberi polTen^in fundamentalibus ope- 
rationibus fuperius commemoratis , & tamen in Mathefi antiqua nul(jc reguix 
inueniantur indicantes modum eas adhibendi , & tales operationes infiituendi 
circa quantitates fallas d fola Algcbra admilTas : ab his cius operationibus exor- 
dium lumunt Algebrz Icriptorcs omnes , qui cum Cartdio alijfque perpaucis, 
non fupponunt aliunde cognita magis propria & necdTaria Algebrx funda- 
menta : hxc fundamenta, Cartefianx Algebrx addidit, vel Erafmius Bartolinus, 
vel Francifeus a Schooten : & primum locum obtinent in tomo fecundo Geo- 
mctrix Cartefianx . Ex Algebrx regulis fpcdlantibus ad enumeratas Mathefeos 
operationes, tantum dux confiderantur in titulo huius paradoxi i prima agit dc 
cafti in quo falfa quantitas in veram quantitatem ducenda efi: quo cafu affir- 
mat , produftum quidem inucniri vt in antiqua Mathefi , hoc vero produdfum- 
fempereffe falfam Algebrx quantitatem, adeoque affici debere figno — . Secun- 
da multiplicationis regula agit dc cafu , in quo quantitas falfa ducenda cfHn^ 
aliam etiam falfam quantitatem : quo cafu docet, produdum ex dudlu fiuc mul- 
tiplicatione , fempereffe veram Algebrx quantitatem, adeoque affici debere fi- 
gno t< Dc his duabus Algebrx regulis maxime fundamentalibus dicitur in pro- 
pofito paradoxo , ex Algebrx principijs dcmonftrari, vtramque hanc regulanu 
& veram, & etiam falfam effe. 

Huius paradoxi prim 2 parte, aflerente vtramque ifiam Algebrx regula veram effe, 
fupponunt quidem omnes Algebrx feriptores : eam tamen veram demonfirarc 
non fpedlat nifi ad fpeculatiuam Algebram,-pra*&ica prxfcriptas fibi regulas 
fupponere , & conformiter ad illas operari tenetur, non vet 6 illarum caufam in- 
tclligerc, aut illas veras demonfirarc, quod munus efl Algebrx fpeculatiuxmon 
defunt tamen qui afferunt illarum regularum demonfirationes approbatas ab 
alijs Algebrx cultoribus. Ex his vnam altcramuc hic loto , pro pronatione pri- 
mx partis propofiti paradoxi. 

Prima deraonflratio primx multiplicationis reguix Algebrx , qux alferit falfanC 
quantitatem dudlam in veram quantitatem, femper producere falfam quantita- 
tem: hoc cft exempli gratia — a /» f i producere — 2 ! inuenitur pagina vnde- 
cima tofni 2 . Algebrx fiuc Geometrix Cartefianx , in tradatu qui inferibitur 
frincifi* Mtiheftcs vniutrftlis ft» intreduifio td Geemtlritt methodum Renui 
Defetrtes : vbi ( adhibita compendiata feriptione Algebrx Cartefianx magis 
propria, & d noflrx Logiflicx feriptione tam parum diucrfa vt hxc differentia in 
dcmonflratione nullam caulet varietatem^ (equentibus verbis proponitur. 

Eflo A — BmultiplicandumperC,&fit A —B = E : hinc fi vtrobique addatur B, 
fiet A = B t E.Iam quonia ?qualcs quantitates per eandem quantitatem raulti- 
plicatx producunt xqualesi idcdfi vtrinque multiplicetur perC, erit A /*C es 
B/nC er f E in C, hoc cft , auferendo vtrinque B in C, erit hjn C « — B <» 
C E= E >0 C . Quocirca cum ftatuatur A — B r= E , & vtraque parte duda.: 
in C , producatur A Ce/ — B /'/» C s E »» C pcrfpicuum fit — B dudumin-< 
f C, producere — B in C. 

Secunda demonftratio primx multiplicationis reguix Algebrx affertur a poftrc-' 
mis Algcfarf promototibus pag. ao. vt in hac nihil dcfidcrctur.prxmitto hic do- 

dri- 
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Arinam quam in illa citant, quamque allerunt pag. lo: vbi incipiendo tra&atio- 
nem lignorum f & — , prius numero ya.moncnti^W tftrttiones mnesfftSM- 
Ut »dmtgHitiKline$,Mtn fitmt aliter q»am per figna'\ et ~~ .Dtinic numeroy}. 
dicunt, ^Htd f et — magaitadiaum atfaalium fiant fer mntmam vnias ai altera 
fabtraSienem, f faitrailum ex—,&— fabtraSam a f . Pafitio fiat faffe§t mille 
/catarum faitraOaanegatiant vel friaatiane mille /catarum , & negat ia fiat fri- 
matia mille /catarum /ubtraHa ex fafitiane fiat pafiejfiane mille /tatarum ■,bacefi\ 
milU /cuta /ablatis mille ficatis, milU ficata /ablatis f mille /cutis : vel quad 

idem efi,\ i ooo /cata — i ooo /cutis aquantur z,era . Hinc,vi dicitur numero 54, 
elarumefi prima, quad plus plus, fiat fit aquale minus minas, fiat ^ quad 

— — = t f , bac e(l quad addit ia iffius plus aquttur /tAtraSitni iffias minus, 
quadque /ubtraiiia iffius minus aqaetur additiani tffias flus,Sic^'\At:^,— ^A 

dicitur numero jj.qaadf — r=— •{&qaad — 
f —f — , Aflf elt quad/ubtraUia iffias -f, aqaetur addttiani iffius — . Sic f —A s= 

— f Hatc & nihil aliud inucnio pag. 10. allatum pro fundamento dcmonlira- 
tionum quibus hic indigemus : quibus praemilTis , vt demonftrent veiitarem.. 
prioris r^ulx Algcbr; alfcrentis quantitatem politiuam t du&am in quanita- 
tem falfam,(iuenegatiuaio—4,ncceirari6 producere quantitatem negatiuam-' 
8 ; ita difeurrunt. 

Vt ducatur f 2 1« — 4, quoniam f 1 elt additio 6ue fumraa politiua vnitatis bis re- 
petitat ; igitur produdlum ex f s — 4 erit etiam additio ftuc fumraa policiua^ 
alterius numeri —4 bis repetiti , hoc cft numerus negatiuus, — 8 : vt condat ex 
paulo ante notatis numero 5 y. 

Prima demondratio fecundx reguix Algcbrx» qux alTerit falfam quantitatem du- 
dlam in falfam quantitatemdemper producere veram quantitatem; hoc ed exem- 
pli gratia — i — i producere f * > inuenitur immediati pod prxcedentis re- 
guix prius allatam primam demondrationem, vbi his verbis proponitur. 

Nec aliter odcndecur — in — dutdum, producere f . Etcnkn II A — B ducendum fit 
in C >— D : ponendo vt ante, A — B = E, erit produdum ex A — B i» C —D 

• xqualc produido ex E C — D.vel C — D E : id ed C E « — D in E: 
fed C in E, vt fupra, xquatur A /* C rr — B i» C : vnde AinCet — BinCet 

— D <« E xquabituf produdo exA — B«»C— D. Porro cum A — B xqualis 
fit polita ipu E , & vtraque parte duda in D,*produdum A /» D « — B /» D 
xquetur produdo D m E : hinc fi ex A/« C er — B in C fubtrahatur A r» D er 
— • B w D,loco D in E ei xqualc : erit iuxta regulam fubtradionis A in Cet — 
B i» C er — A r« O er f B in D produdmn quxfitum. Ex quibus liquet — Bdu- 
dum in — D producere fBinD. 

Secunda demondratio iecundx reguix Algebrx quxalferit faHam quantitatem du- 
dam in fallam quantitatem femper producere veram quantitatem. Poftrcini Al- 
gebrx profflotores hanc regulam demondrant fubrequenti difcnrfu. 

Si exempli gratia ducator — 2 in — 4,numerus — a ed additio negatiua duc fumma 
negatiua vnitatis bisrepetkx: quare produdum ex — ai» — 4,crit etiam addi- 
tio negatiua, fiue fumma negatiua alterius numeri —4, bis repetiti , hoc ed nu- 
merus pofitiuus minus minus 8 = f 8. vt condat ex didis numero y4. hic prius 
prxnotato. 

Nos non examinamus vtrum pro prima parte propofiti paradoxi allatxdemonftra- 
tiones legitimx fint vel illegitirax : certum ed raleliter deferiptas ede ex autho- 
ribns citatis; quos nominafle fatis ed apud Algcbrx dudtofos , vtfufpiciant illo- 
rum oracula, & intelligant elTc eos qui prx reliquis haberi podunt benemeriti de 
Algebra . Verum nodra nihil intered, fiue idxdcmondrationes dicantur fubfi- 
dentes, atque euincere veritatem regularum Algebrx de quibus agitur in titulo 
Liber Tertius. E para- 
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p aradoxi : Huc oppofitam afleratur . Si primum dicatur . confiat prima pars hu> 
ius paradoxi. Si iecundum aflcratur, igitur ex paucis qui conati funt has demon- 
flrationes afierre, inutiliter laboratum eft,& i pofiremis & i prxcipuis Algebr^ 
dodoribus : adedque Algcbra non nili artibus annumeranda efi, quia eius fun- 
damentales regule licet pro praxi vtiles, tamen defiitutz lunt demonfirationi- 
bus quibus indigent regttlz,praxes,aotproblemata, vt admitti polline pro feien- 
tificaMathefi . Reliquum igitur efi > vt demonfiratam exhibeamus alteram par- 
tem propoliti paradoxi : in quem finem fufficere exifiimamus fubfequentes duas 
demonfirationes. 

Prima demonfiratio ex Algebrz principias euincens, quantitatem falfam dudlam in 
quantitatem vcram,non femper producere quantitatem falfam . Manifefium cft 
in AIgebra,& ab omnibus cius doloribus, nemine penitos diferepate, admittitur 
verum eire,qood — i«d ergo ex regula aurea in qua primus 

terminus efi vnitas, fecundus terminus cft — a, tertius terminus efi f a, confiat 

, produdum efle f 4: atqui vt hic initio ex Cartefio notauimus, multiplicatio in 
qua — 2 ducitur in f 2; non efi aliud quam talis regula aurea compendiata : igi- 
tur non polTunt habere diucrfa produda , fcd idem habetur producum ex pro- 
pofita regula aurea , & multiplicatione : fcd produAum ex hac regula aurea efi 
■ f 4, Vt hic ofienfum efi: ergo etiam ex multiplicatione in qua — 2 ducitur in f 
2| producum efi f 4: ergo numerus falfus — 2, dudus in numerum verum f 2» 
producit numerum verum f 4:crgo numerus falfus duAus in numerum verum, 
non femper producit numerum falfum . Quod primo loco erat dcmonftran- 
dum. 

Secunda demonfiratio ex Algebrz principijs euincens , falfam quantitatem du- 
fiam in falfam quantitatem non femper producere veram quantitatem.Ex Alge- 
brz fundamentis confiat, & ab omnibus Algebrz feriptoribus verum admittitur, 
— — — — 4:ergo ex regula aurea in qua primus terminus efi vni- 

tas, fecundus efi — 2, tertius efi — 2,produfiumefi — 4; fediuxta Cartefij do- 
firinam initio hic annontam, huius rcgulzaurez compendium efi multiplicatio 
in qua — a ducitur in — a : ergo ex hac multiplicatione & regula aurea cm'us 
compendium cft> idem oritur produfium , atqui ofienfum efi ex tali regula aurea 
produfium elfe — 4 : ergo ex multiplicatione in qua — 2 ducitur in — 2 produ- 
citur — 4 : ergo ex falfa quantitate dufia in falfam quantitatem,non femper pro- 
ducitur vera quantitas. Quod fecundo loco erat demonfirandum. 

Ex duabus demonfirationibus poftremo loco propofitis.maoifefta cft pofterior 
pars propofiti paradoxi : prior etiam pars vcrilEina eft , fuppofito quod fubfi- 
ftant demonfirationes pro hac parte prius allatz ex dofioribus Algebrz , aut 
vfquam alibi inueniantur demonfirationes regularum de quibus agit parado- 
xum . Si fupponatur quod ifiarum regularum demonfirationes nullz admitten- 
dz fint , tamen verum erit paradoxum , non vt propofitum cft, fed fi dicat;maxi- 
mi fundamentales & propriz Algebrz regui? agentes de multiplicatione , verz 
habentur & maximi vtiles, & tamen exAlgebrzprincipijsnufquam dcmonftra- 
tum inuenitur veras efle : fed falfas efle inuenitur demonfiratum : huius aflertio- 
nis prior pars negari non poteft ab Algcbra : pofterior eius pars confiat ex no- 
firis demonfirationibus allatis pro fecunda parte paradoxi quod afleruimus , & 
probandum aflumpfimus, fupponendo aut impolfibilc aut maximi difficile, vt 
gloriofiflimi Algebrz dofiores fateantur fuatum demonfirationum infubfifien- 
tiam. 



Para- 
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Paradoxum VII. 

Algebr^ regul? maxime fundamentales, agentes de operationibus ' 
circa quantitates qu^ in Algebra negatiua: appellantunlegi- 
time demonftranturfells, fed tamen funt verae, bonf, 
vtiles atque retinendae, non tantum pro Algebra 
praflica , fed etiam pro ea Mathefi fpecu- 
latiua qua* non admittit falfas Alge* 
brae quantitates. 

N on Irue damnum Logifttcae noftrx afferret qui abijccret regulas nufquam 
inuentas in antiqua MathcC, fed ab Algebra propoli tas pro operationibus 
circa quantitates quas fallas appellat . Fateor quidem mihi perfualum elTc , ne- 
gari non polTe, legitimas ac fblid^ fubliftentes dcmonftrationes , quibus in prx- 
cedenti paradoxo offendimus, duas ex iffis Algebrx regulis falfas effe: quodque 
facili foret reliquas lingulas dcmonftrare falfas.- hoc tamen non aduerfacur af- 
fcrtxin hoc paradoxo commemoratarum regularum veritati, bonitati, vel vtili- 
tati, aut pro Algebra pradica, aut pro Mathcli liue pradica liue fpeculatiua, di-< ' 
uerfaab Algebra, quxque non admittit alias quam veras Algebrx quantitates. 
Apparenter quidem aliquam, fed rcuera nullam aut contrarietatem.aut contra- 
didionem inuoluut paradoxa fexto & feptimo loco propolita.Ex his prxcedens, 
non abfolut^, non vteunque : fed taatum prxfuppouta terminorum intelligcntia 
qux ab Algebra fupponitur,demonffrat,dua$ ex iffis regulis falfas elTej hoc eff 
fnppolito quod quantitates affedx ligno — ,quxque in Algebra appellantur fal- 
fx, diuerfx fint a quantitatibus in antiqua Mathcli cognitis, quas Algebra veras 
aflerit & nihilo maiores , adcbque falfx iftx quantitates intelligantur clTc nihilo 
minores, liditix, chimxricx &c. cui non aduerfatur quod exdem iffx dux re- 
gulx afferantur verx, fed prxfuppolita alia terminorum intelligcntia : nimirum., 
quod quantitates affedx figno — , fint quantitates in antiqua Matheli cognitx 
& admiffx.atq,- ex illis quas Algebra veras appellat & nihilo hnaiorestquod tam 
manifeffum el^quam clar^ patet propofuionem afferentem hominem alimentis 
indigere, fiilfam effe poffe,fuppolito quod hoc afferatur de pido vel fido homi- 
ne : fed illam fallitatem aut eius probationem non aduerfari veritati propolitio- 
nis afferentis hominem alimentis indigere, fuppolito quod agat de vero homine. 
Logiffica noffra non confiderat nili quantitates veras &cognitas antiquxMa- 
thefi : adeoque non admittit Algebrx quantitates falfas , & a nihilo deficientes, 
aut ab his dependentem vniuerfalitatcm fubtradionis de qua egimus cap. i. 
quamque caufam diximus quare antiqux Matheli contrarietur , admittendo has 
libi proprias falfas quantitates: tamen admittit prxdidas Algebrx regulas , ca- 
fque non pro fallis, fed pro veris quantitatibus vtiles & commodas, & vt ita di- 
cam neceffarias exiffimat, atque veras demonftrat . Quare qui illas regulas abij- 
cerec grauiflimum damnum afferret noffrx Logifficx . Quod commemoratx re- 
gulx retincanturffe doceantur a noffra Logiffica, conffatex parte 4. cap.a. libri 
I. vbi exprefsdpropofirxinncniuntur. Quam vtiles & neceffarix fint pro noffra 
Logiffica, manifeffum eff ex reliquis primi libri capitibus , ac prxfcrcim ex illis 
Ziier Tertiiu, .Ea in 
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ia quibus proponuntur exempla prima; regule Logiftkz . Quomodo non adhU 
beantur nifi pro veris & nihilo maioribus atque ab antiqua Mathcfi cognitis 
quantitatibus, patet ex intelligentia terminorum quam pro his regulis require 
Logiftica: de qua terminorum (ignificationc confuli potefl index przfertim aa 
ligna f vel —> vel ad voces quantitas pofitiua vel negatiua: vnde intclligetur 
quomodo in Logillica conueniant, aut inter fe dificrant quantitates, quarum^ 
alix figno f , alix figno — afficiuntur : omnes tamen illx quantitates funt ex illis 
quas Algebra veras appellat. Et licet in Algebra lignum — , vel illi refpondens 
vox «Biaar, xquiualeat voci/i^/a/vm, atque fubtradionem indicet : tamen in., 
Logiftica nollra fignum , vel illi xquiualens vox , xquiualeat vocibus 
/«/«/rr atque additionem indicer. Quod prxdiAx reguixpro fallis fuis quan> 
titatibus propofitx ab Algcbra.non de fallis,red de veris qqatitatibus intelledr, 
legitimx & verx lint , ac dcmonllratx fubfiltant: confiat ex lib. a. nofirx Eogi- 
fiicx, vbi ifix demonfirationes afferuntur ex fundamentis tantum admittentibus 
quantitates qux ab Algebra inter veras quantitates admittuntur , & falfis eius 
quantitatibus annumerari non poffiint , quia non funt nihilo minores , fed funt 
maiores nihilo. Etenim ex quantitatibusquascooliderat nofiraLogifiica , alix 
quidem ligno f, alix ligno — afficiuntur, ex his tamei|iMilix falfx funt,& nihilo 
roinorcs.Retinuimus in Logifiica nofira £gna fr/ — atqiillisrcfpodentcs voces 
fUu & miMMf. non quia nefeiuimus quam lignificationem hxc ligna haberent in 
Algebra: fed vt confuleremus vtilitati Algebrxpraifiicx, & efficeremus vtpro- 
xim^ conueniret cum nofira Logifiica pradiica : indeque citra fallitatem pofTe- 
mus afferere , vt fxpius fecimus, bonam, vtilem, laudandam, atque retinendam 
elfe Algebra pradicam, fundatam in vfu regularum prxfcribentium modum in- 
fiituendi operationes circa quantitates ligno — aficdfas :& vt minorem in hac 
bona Algebra varietate caufaremus. Propter has aliafq:limiles caulas voluimus 
cum Algebra pradica , nobis communem efie vocem miims, qua ligaum — , in- 
dicatur in Algebra : ipfafque etiam quantitates hoqligno affeifias voluimus ap- 
pellari negatiuas, vt etiam appellantur ab Algebra. Has quantitates,3ut falfas, 
aut nihilo minores dicere non potuimus, quia neque fall; lunt,neque nihilo mi- 
nores : fed funt xqu^ verx & nihilo maiores , quam illx qux in Algebra verx 
dicuntur aut ligno f afficiuntur ,& aliter tum in Algebra tum in tioftra Logifti- 
ca appellantur politiup . AdAlgebram praSicamquam bonam dicimus, non-, 
pertinet vlterius examinare aut inquirere fignificationem lignorum f & — , vel 
vocumftas & m/M/ his fignis refpondentium : vel diffcrciuiam inter quantita- 
tes, quarum alix politiux, alix negatiax appellantur t hoc enim non pradlicx, 
(ed f-xcubtiuxiUi^^ffpPMCacVlMitnoDpoirumus approbare, immo tene- 
mur eam fpeculatiuam Algebram, elfe folidiffimo- 

rum fundameimniro antiqu^Matheleos peruertricem: Falfitatura promotricem: 
veritatum nuBricam: fraudulentam fcieniiarum Mathematicarum aduerfariam. 
QipomodoOlItn peruertat bona aqtiquf Mathefeos axiomata , vidimus in prx- 
cedenri apite. Quam exofe , & Mathematicis fcientijs contrarix lint fallitates 
adqnas viamfternar, paucis fatis coaliderauimus hoc capite . Quam fraudulen- 
ter aduerfetur fcientijs Mathematicis, fatis colligitur ex notis nofiris additis pri- 
mo cius axiomati, quod afferit emtirf mdgnitudtfihiiffi tqutUs tfi : vbi notaui- 
mus nos fufpicari, quod deinde verum oftendimus , etiam allata minus cauto- 
rum Algebr;fcriptorumconfeffione:nimirum , quonaodo tantum declaret fe., 
confiderare veras atque nihilo maiores & fallas fiue nihilo minores quantitates, 
quod fatemur licitum efsc : fed deinde nihil vlterius monendo , taciti fupponat 
illas fuas falfas, & nihilo minores , atque chim^icas quantitates reaera clse.. 
quantitates, & quantitatibus ab antiqua Mathefi conCderacis couununes habere 

pro- 
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proprietatesrquam fuam (ilcntio rnuolutam fupponcionc,fi vnquam clar^ propo- 
fui(Tec, nunquam fuilTet admiffa , nifi ab illo genere Mathematicorum , qui non_ 
nilifpccificam differentiam agno/cunc inter veras & fidas quantitates : vel in- 
ter Mathematicos veros atque intclligcntcs , & Mathematicos pidos vel fidos, 
intclligentia deffitutos. 

Non magis quam fpcculatiuam Algebram, poffemus aut bonaaut veram admittere 
Algebram pradicam ; fi pro hac requiratur vlterior intdligentia fignorum t vel 
— ,aut vocum quas paul 6 ante diximus noftrx LogilHci communes effethatc in- 
tclligctiafufficit vt exempli gratia pro praxi futiicienter intclligatur regula affe- 
rens — r» — rs f ,hoc eft quod numerus affedus figno — ,dudus in numeru affe- 
dum figno — , producat'numerum affedum figno f : adeoque — a /n — 4 = f 8 , 
iiuc quod quantitas negatiua duda in quantitatem negatiuam producat quan- 
titatem pofitiuam . Si Algcbra pradica (quantum ego arbitror limites fuos exce- 
dendo) vlterioremex Algebra intclligentiain requirat, eius quod per pofitiuax 
& negatiuas quantitates intelligiticx fpcculatiua Algebra difcct,pofitiuas quan- 
titates effe credita negatiuas quantitates effe debita; hanc terminoru intclligentia 
adhibendo ad regula afferente negatiuas quantitates multiplicado produci quati- 
tates pofitiuas, quat noffra: Logifficx & Algebrx pradic; communis eft , poterit 
fubfumerc non communem dodrinanu atqui quantitates negatiuz funt dcbita,& 
quantitates pofitiuzfunt credita : ex quibus prxmiffis legitime inferet, igitur 
multiplicando debita producuntur crcdita.Expcriatur in praxi quam vera fit h^c 
conclufio legitimi illata ex fuis prcmiflls; alijs hanc dodrinam proponat atqut, 
perfuadere conetur; pro prsmio referet eas irrifiones , ex quibus fufficienter di- 
fcet in pofterum fc continere intra terminos quibus circumferiptam fupponi- 
mus Algebram pradicam de qua agimus , vbi Algebram pradicam bonam at- 
que vtilem afferimus. 

Vt paulo clarius intclligatur quod ad huius libri inftitutum multum iuuat; nimirum 
qux fit veracaufateneriflimi illius affedus Algebrx fpeculatiuz erga quantita- 
tes fdlfas & nihilo minores, in quibus confiftit prxeipuum fundamentum eius 
glorix tantopere amplificatx ab alijs multis feriptoribus: 3c cius ignominix pau- 
cis hadenus indicatx: eiufque prxcipux differentixa dodrina quxfpcdatad 
primam Logifticx noftrx regulaminotandumantiquxMathefcos placitis confor- 
me atque veriflimum ede , quod initio prxerdeniisparadoxi voluimus ex Carte- 
fio annotatum proponere, vt conftet hunc Algebrx feriptorem , filentio inuolu- 
entera, atque ex alijs fupponentem .prima omnia fpeculatiux Algebrx funda- 
menta ; tamen cxprcfse propofuiffe prima aliqua antiqux Mathefeos fundamen- 
ta. An forte ab his fumendo exordium fux feriptionis , ac deinde aduertendo 
quomodo aduerfentur proprijs Algebrx quam feribebat fundamentis: conful- 
tum putauit filentio tegere qux fuis dodrinis videbat aduerfart ,& a pluribus 
alijs feriptoribus vfitata frafi, fatis clara aut perfpicua affercre , qux latent io te- 
nebris per quas non profpiciunt f Quidquid vero fit de ijs qux vidit vel non vi- 
dit Cartefius, quoniam ex illo annotaix dodrinx de operationibus . addit li~ 
mus tjuid fftSdt : fatis conftat quod non agat nifi de operationibus Geometri- 
cis producentibus lineas confideratis in antiqua Mathefi : idedquea nobis con- 
formis conceditur dodrinx antiqux Mathefeos , etiam non confideranti 
Logifticx noftrx dudus quos appellamus Geometricos vt dicitur reflexione 
d. capitis fcquentis . Cxtcrum fpcculatiua Mathefis antiqua quia non agit d^ 
numeris diucrfarum fpecierum&confequenter non confiderat valores numero- 
rum : nullatenus fufficit pro antiqua Arithmetica pradica : prd qua neceffa- 
rium eft etiam additionem & fubtradionem inftitucre , quando dati pro 
hir operationibus numeri , fiue integri , flue fradi , inter fe fpecie diffe- 
runt 
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runi: iJque non facit antiqua Arithmetica pradica.niii conGdcrando illorum nu« 
merorum vaiores, ducetqtic hos numeros rcuocare ad alios prioribus xquiua- 
Icntes , iiue idem nomen habentes , antequam circa illos inilituatur additio vet 
fubtraiflio : vt condat ex additionis & fubrradlionis regulis vfltatis ab antiqua-. 
Arithmetica pradiica, & a nobis hic propofitis in parte a.& j.cap.a. lib.i. Alge- 
bra praidicafupponit has regulas: praeter illas tamen proponit alias flbi proprias 
& vtiles pro operationibus in quibus vel vnus, vel vterque ex datis numeris 
afficitur flgno — .aduerterat enim in pra&ica Arithmetica antiqua, magnanu. 
incommoditatem afferre , quod licet in illa quilibet numerus addi poffic 
cuilibet alteri numero eiufdemfpeciei , tamen maior numerus, a minori eiuf- 
dem fpccici numero fubtrahi non posfit. lam vero quidquid eflet depoffibili- 
tarc vel impoffibilitate talis fubtraAionis:videbat propraxi futurum vtililfimum, 
faltem compendiata & commoda feriptione indicare pofTe tale prodiidlumcjc 
fubtradione, qtiamuis tale produidam,vtpote ex impoflibili iubtraflione natum, 
effet aliquid impolTibilc atque chimxricum.Hinc Algebra pradica legem datuir, 
vt produidum ex fubtradionc impofTibili, indicaretur per numerum affedum d< 
gno >- : adeoque feribendo — 6 , breuiter indicari pofTet produdum ex fubtra* 
dione impofTibili in qua exempli gratia numerus maior lo, proponitur fubtra- 
hendus ex minori numero 4 . Hxc cogitatio fatis feliciter fucceflit, & quantum- 
arbitror .ed primum fundamentum omnis vtilitatis quam antiqux Arithmeticx 
pradicx attulit Algebra : neque illicita dici poterat ex eo capite quod produda 
illa , ligno — affeda .atque nata ex impoflibili fubtradione , effent quantitates 
imaginarix.chimxricx atque impoflibiles : fiquidem antiqux Mathemaricx pra< 
dicx licitum erat, numerare, & operationes indituere circa chimxras:& exem- 
pli gratia dicere, quod tribus chimxris addendo duas alias chimxras, producan- 
tur quinque chimxrx. PodhancAlgebrx inuentionem remanebat aliqua diffi- 
cultas, nimirum circa modum pradice indituendi operationes, in cafibus in qui- 
bus ex datis pro operatione quatitatibus,vna vel vtfaque erat afleda ligno >-:pa- 
rum enim proderat breuis commemorata feriptio produdorum impoflibilium-, 
nifl hxc produda viterius adhiberi potuiflent in operationibus . Hanc difficulta- 
tem etiam icliciffim^ luperauit Algebra pradica: datuenJo leges his operatio- 
nibus proprias, qux a nobis proponuntur in parte 4. cap. 2. libri i . Logidicx. 
Quoniam ver6 oblcruatum fuit , plane maximam vtilitatem refultare cx his le- 
gibus, ab Algebra pradica pradice inuentis, obferuando quid de his quantita- 
tibus datuendo, in praxi fuccedat: cognita hac vtilitate prxdidarum regularum 
inueniarumab Algebra pradica ;iure merito defiderandx videbantur illarum- 
regularum legitimx demondrationes : vt quidquid ex idis regulis verum infer- 
tur etiam ex prius demondratis condaret : adeoque annumerari polfit demon- 
dratis Mathematicis veritatibus. Quoniam vero demondrationes aflerre, non ad 
pradicx, /ed ad munus IpcculatiuxMathclcos pertinet: a fpeculatiua Mathell 
multum laboratum ed, inquirendis prxdidarum regularum Algebrx demon- 
drationibusi quam felicem fuccelfum habuerit hic labor fpeculatiua; Matheleos, 
colligi poted cx hadenus didis de /ilgcbra fpeculatiua ; etenim per hanc intel- 
ligimus complexum ex terminorum expolitionibus , & ex his vel immediate vel 
mediati dedudis affertionibus , excogitatis in ordine ad demondrationes regu- 
larum inuentarum ab Algebra pradica. 

Ex integro huius fpeculatiux Algebnr apparatu, nihil retinendum exidimai nodra 
Logidica: tamen putat vtiliflimas & retinendas regulas , vt fupradiximus , in- 
uentas ab Algebra pradica , vel faltem his proxime fimiles , & in praxi prorfus 
xquiualentes 1 in his quintum potuit , Logidica nodra , & voces & ligna reti- 
nuit , qux in Algebra pradica inucniuntur ob rcucren|iam erga inueniricem- 
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iflarum regularum ;idc6quc, retentis fignis, 5c vocibus , qui ab Algebra adhi- 
bemur in exponendis his regulis, mutauit fignificationem iftorum fignorum ac 
vocum ; aliter enim non poterat afferre iftarum regularum vel praxium demon- 
firationes, & offendere quare veri fint. Hoc quod priftat noftra Logiffica, lon- 
go quidem tempore ante exordium noftrf Logiftici, & magna diligentia.raulto- 
que labore quiiitumeff.red plane infelici fucccllu : fortalTis quia fpeculatiui 
Mathefeos amatores ad quos pertinebant tales dcmonftrationes, nimium affueti, 
& quodammodo dementati praxium Algebri fiuc regularum vtilitate, in inqui- 
fitione iftarumdemonffrationumfequebanturduiffum praAici,adedque cici 
Algebri ifupponendo quantitates, in quas pradlicc operando, per impoflibileni 
fubtraiffionem, inciderat Algebra pra<aica,cffe reuera impoflibiles, & fallas, at- 
que imaginarias & nouas quantitates; tametfi effent quantitates poflibiles, veri, 
rcales, Sc paflim cogniti in antiqua Mathcli. 

Ex diclis rcfultat pricipua, & maxime notabilis differentia inter fpeculatiuam Al- 
gcbram,& noftramLogifticam. Illa fupponit quantitatem figno — affcftam, qui 
tam in Algebra quam in Logiffica appellatur quantitas negatiua.effe quantita- 
tem falfam, nihilo minorem, chimiricam,atquc diucrfam d quantitatibus cogni- 
tis& conffderatis ab antiqua Mathefi : hafqucnegatiuas quantitates produci ex 
fubtraftionibus impollibilibus,in quibus maior quantitas ex minori quantitatt, 
fubtrahitur. Logiffica noftra docet quantitatem figno — affc(ffam,quamquc cum 
Algebra appellat negatiuam : noneffe quantitatem falfam , aut nihilo minorem, 
aut chimiricam.autdiuerfam d quantitatibus cognitis & confideratis in antiqua 
Mathefi,aut produdlam ex imposfibili fubtraiftione; fcd effe quantitatem proprie 
diiflam, nihilo maiorem, rcalem, atque exiliis qui pasfim cogniti Scconfide- 
rati funt in antiqua Mathefi, neque nafcipoffuntnifi ex posfibili fiuc additione., 
fiuc fubtraAione. 

Hic differentia, qui eft fundamentum propemodum omnium Algebri dodfrina- 
rum qui rcijciuntur d noftra Logiffica, adebque dici poteft pricipua differentia 
inter Algebram , & eam partem noftri Logiftici , qui pro mali fubfiftcntibus 
Algeb''! documentis, fubftituit bona atque firmiter iubfiftentia , nullatenus aut 
contrahendo aut vitiando eam quam pro praxi habebant v tilitatcm.Hic inquam 
differentia, non mali indicari videtur in Algebri definitione allata cap. i. duoL^ 
dicicur,quod vniuerfalifct fubtradionem ; nimirum admittendo & docendo fub- 
tradlioncm in cafu in quo maior quantitas ex minori quantitate fubtrahenda 
proponitur ; quod non conucnit antiqui Mathefi aut noffn Logiftici, fed eft 
proprietas omni & fofi Algebri conucniens . Ex hac proprietate, facile eft di- 
ftinguereomne illud quod Algebra dici poteft , ab eo quod non poteft dici Al- 
gebra i clar^ autem cognitoquid /it Algebra, quoniam hic adequate diuiditur 
in fpeculatiuam & pradticam, & maxime nota fit fignificatio vocum fftcuUtiua. 
& prtlUc» , etiam pasfim adhibitarum vt antiqua Mathefis diuidatur in., 
fpeculatiuam & praifticam : inorari non poteft ouida nobis fignificctur per Al- 
gebram fpeculatiuam : & quid fignificctur per Algebram pradicam: &confe- 
quenter qui fit Algebra pradica quam fipius diximus malam non effe: & quid 
ut Algebra fpcculatiua, de qua aliter fentimus, quamque exofam fcientijs,falfi- 
tatum ficundam progenitricem offendimus in propofitis paradoxis : fimilibuf- 
que titulis putauimus decorandam : vt etiam pradici & minus dodi intcllige- 
rent , quid folidis argumentis apud dodiores fatis probauerimus Sc euicerimus 
in ijs qui hadenus de Algebra propofuimus. 

Citerum Ledori iudicium relinquo , an qui hic fatis vt opinor noua, Sc ab alijs 
feriptoribus non pasfim reuelata myfteria, aduerfentur nominatisfimi Geome- 
triifiuc Algebri Cartefiani •' vel potius fint cx illis qui poft acceptam ab Al- 
gebra 
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gebra cUuetn qua myAeria vniucrA referanda funt ( vc tcAacur eius commenta- 
tor) monet feomiAAc,&conIuli6 nonreferafle: dum contentisfimus confcri- 
pta d fe Algebrai in fine libri tertij concludens eius tra(Aationem,& quid de fuis 
opinetur breuiter indicans : fcribit cAe talia, 44/» vt, inquit, fptrtm i ftfitris mihi 
grsfut hdhitum iri, »»/$ folnmfr* y/ qu 4 t hie explicui i fei t$Um pro ys ,quuc»H- 
fulti amifi,yut ipfis vtluptuttm ilU iuueuieudi reiiuyuerem , Nos cert^ auUzs 
illi gratias habendas exiAimamus pro tali filentio : fummas illi gratias habendas 
putaremus, fi Algebram (cribendo, ex multis paucos hadenus indicatos Alge- 
brac nodos cxhibuiAet folutos : etenim Algebra: defedus ex quibus pullulant, 
non fanare,fed caut^ tegere & filentio inuoluere,non immeritb videri pOffet, vel- 
le potius fuis feriptis illudere quam prodeAe poAeritati. 

C A P V T IV. 

Reflexiones ad Euclidea , fiue antiqua: Mathefeos. 
elementa. 

I Nitio huius libri annotauimus, Euclidea fiue antiquat Mathefeos elementa illa^ 
eAe, a quibus vlque in hodiernum diem vfitatum eA iuroere exordiumfeientia- 
rum Mathematicarum . Hsk elementa in Algebra etiam admittuntor &fuppo- 
nuntur, idebque in pratcedentibus tantum confiderauimus quas Algebrae magis 
propria videbantur, Sc antiquae Mathefeos fundamentis fiue Euclideis elementis 
addita,conAituunt Algebrae fundamenta. Fateor quidem pauca eAe qua; antiquis 
elemeotis addidit Algebra: fed tamen paucis fufficienter confiderari non pote- 
rant, quia in femine fiue radice, vt ita dicam, pauca funt, fed frudu vberrima^. 
Contrafiiores fumus in confiderationibus elementorum Euclideorum, quasdi- 
ftribuimus in paucas reflexiones: fufficit enim, vt ita dica,tantu obiter refle^re, 
non ad fingula quae in elementorum iAorum diuerfis feriptoribus diuerfa atque., 
diuerfimode immutata inueniuntur, fed ad aliqua magis propria methodo con- 
tentae his antiquis elementis: vt intelligatur,vtrum,quaeinhac methodo muuui- 
mus vel illi addidimus, conducant ad Mathematicarum fcientiarum vtilicatem.-: 
qui finis eA propter quem i nobis hoc libro confideratur conuenientia & diAe- 
rentia .* non inter diuerfas priuatorumdodorum opiniones, fed inter tripliccia- 
diuerfam methodum difeendi feientias Mathematicas, commemoratam in huius 
libri titulo. ? 

Reflexio I. 

Notantur aliqua circa Euclidea elementa,ac pra:rertini circa 
definitiones, & axiomata qua: in iliis continentur. 

E Velidea , fiue antiqua Mathefeos elementa , nihil aliud continent nifi duplex 
genus propofitionum: nimirum propofitiones non indigentes probatione,& 
propofitiones indigentes probatione, priores fubdiuiduntur in definitiones, fiue., 

' fuppofitiones, hoc eA terminorum expofitiones : & Axiomata fiue communes 
• notiones in quibus aliquid aAeritur quod fatis immediati conAat verum eAe, ex 
intelligentia terminorum ; afque poAulata, in quibus aAei itur aliquid fieri poAe, 
quod ex terminorum intelligentia patet eAe posfibile. PoAeriores propofitiones 
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indigentes probatione, vt adnaitti debeant, diuiduntur in theoremata , io quibus 
aliquid aflferitur verum clTc, quod fine probatione verum admitti non debet :& 

‘ problemata in quibus agitur de modo faciendi aliquid , & petitur modus quo- 
modo faciendum fit . Vt hancinter theoremata & problemata differentiam indi- 
caret Euclides, theorematum demonffrationes femper concludit dicendo 

nimirum verum efle. Problematum ver6 dcmonflrationes 
concludit dicendo ^utd irttfaeiendam. Itatcftatur Proclus cap.7. lib.z. in notis 
ad primum librum elementorum Euclidis . Quomodo vlcerius fubdiuidantur 
theoremata, in lemmata, corollaria Stc. vel problemata , in Geometrica, Arith- 
metica, Mechanica &c. parum conducit ad pratfens inflitutum. 

Dc definitionibus Euclidcis mihi videtur magis commune iudicium Mathematico- 
rum, quod fcrupulosc retinenda; non fint. St dccffc plurimas , vt (at is conflat ex 
parua iflarum definitionum vnifbrmitate quatinucnitur apud diuerfos cius in- 
terpretes. Ex biS non defunt qui aliquas ab Euclide profatas damnent vel vt 
obfcuras, vel vt parum vtiles, vel vt erroneas : vt fatis conflat ex feriptis eorum 
qui exponunt Euclidis elementa. Qui Euclideam definitionem rationum atqua- 
liuih approbet , vix vllum ii|uenio inter magis modernos i Quot , vel quas ex 
Euclidis definitionibus diuerfivel damnandas vel corrigendas putanerint apud 
eius commentatores videri potefl: has tamen definitiones conferendo cum^ 
illis qua; afferuntur in noflra Logiflica, fortasfis melius apparebit quaedefideren- 
tur in Euclidcis clementis . Ex definitionibus magis vniformiter admisfis 
apud Euclidis commentatores , confidero breuiter vnam alteramuc : non tamen 
cxijs quae habentur obfcuriores : fed ex illis quibus vtpotc prae caeteris clariori- 
bus, pauciores addunt notas . Ex his vna fit prima , in qua definit pumflum Ma- 
thematicum de quo pasfim redit fermoapud Euclidem ; in hac definitione alTerit 
quod pundlum ut illud cuius pars nulla efl. Quaero igitur quid in hac definitione 
intelligendum fit per vocem/urs t fufficiens ratio dubitanm colligi potefl ex di- 
&is ad axioma 4. capitis fecundi huius libri. Deinde de qua parte agitur , adua- 
li vel potentiali f adualem partem nifi fallor nullam hal^linea, quae neque di- 
uifa eft neque diuifa ititelligitur ; Certi neque aAualem neque potentialem par- 
tefti habet vnitas, quae iuxta Euclidis dodrinam neque diuifa efl neque dinifibi- 
lis:an igitur pundum dici potefl vnitas i igitur quoniam vniuseft difereta^ 
quantitas ,pundum debebit annumerari quantitatibus : nefeio tamen an hoc fit 
conforme eius dodrinae . Praeterea fi confideretur Deus, Angelus, anima_ 
rationalis, veritas, infbns, nihil &c. an de his lingulis dicendum quod fintpun- 
dum , quia de lingulis verumcfl quod nullam habeant panem i vbi definit li- 
neam , affuit quod fit longitudo latitudinis expers . Qu;ro de qua longitudine,, 
hic agitur «nimirum de longitudine abfhada,il qua (ubiedum dicituc longum: 
vel de longitudine concreta,quae aliter dicitur fuUedum habens longitudinem^ 
certi panldpofl definiens fuperficiem,aficrit effe illud quod habet longitudinem 
& latitudinem tantum: vbi manifefli declarat fc per fuperficiem intcliigere con- 
cretum longitudinis & latitudinis : quare fi prius per lineam intelligi voluit 
abflradam longitudinem : fuperficies qua; efl fubicdum habens abflradam-. 
longitudinem & latitudinem, etiam dici poterit fubie^um habens linearo St la- 
titudinem. Fada eadem fuppofitione quod per vocem iwen intelligi debeat ab- 
flrada longitudo : quoniam longitudo St latitudo non differunt inter fe,nili 
quod verfus diuerfas partes excurrant : etiam abflra&a latitudo dicenda erit li- 
nea > confideretur itaque crux linearis conflans cx duabus lineis fefe perpendi- 
cularitcr interfecantibus : in prxmiffa fuppofitione negari non potefl hanc cru- 
cem linearem , habere abflradam longitudinem St latitudinem : etenim ex dua- 
bus lineis ex quibus conflat, vna efl eius longitudo , altera cfl cius latitudo : aa- 
Ttrtiuj. F igi* 
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igitur ulis crux linearis dicenda eft fuperficies i an non coouenit illi Euclidca 
definitio fuperficiei quz aOerit fupcrficiem clTe quod habet longitudinem 3c la- 
titudinem I fiue per vocem linea intelligatur abfiradafiue concreta longitudo^ 
cert^ illi non conuenit fuperficiei definitio noftcx LogiAicz, quz aOcrit fuperfi- 
eiem efle terminum corporis . Propter hzc & fimilia, de quibus dubitari poflcc 
poA ledas definitiones linez & fuperficiei : videntur iAz definitiones , faltenu 
non habere eam claritatem , quz meritbdefiderari poflcc ab accedentibus ad 
Audia Mathefeos. 

Antequam meum aliquid proponam quod non &cit in fauorem axiomatum quz 
ab Euclide proponuntur: velim confiderari , quod poA decimum Euclidis 
axioma notat Pacer Andreas Taquee : vbi prius afleric , vndecimum Eucli- 
dis4ixioroa minus ex terminis notum cfletquam quod ab eodem Euclide demon- 
ftrandumiudicatur,& proponitur in prop. 29 . lib. i. Vnd^ concludit ^lurt htt 
vndttimmm Enclidis *xitm4, tx frixtipiorrnm numert repeimut cum GemixUnt & 

TtkU . Igitur in noAra LogiAica. vt inauditum atque inufitatum dici non debet, 
fi fingula Euclidis axiomata noAris non annumeremus . Licet vcr6 palfim- 
ab alijs admittatur, nos admittere uon poflumus f^ptimum Euclidis axioma, quod 
aflerit zqualia effe quz fibi mutuo congruunt i hoc tamt;^ axioma non plane fal- 
fum atque inutile iudicamus: immo vtile concedimus, fed propraAica Geome- 
tria,rcbufque Mechanicis : non tamen pro fpeculatiua Mathefi. In ordine ad eius 
veritatem vel falfitatem : confideretur cubus folidus totaliter immetfus liquido, 
exempli gratia aquz : quzro quid maius ell,extima cubi fuperficies, quz imme- 
diati ambitur ab aqua: vel intinu aquz fuperficies, immediate ambiens cubum? 

Pro refponfionc duplex fieri poteA mppofitio ; prima fit, quz fupponithas duas, 
fiue duplici diuerfo modo indicatas fuperficies, a parte rei diuerfas aut diAin- 
das non cfle, fed efle camdem i parte rei fupcrficiem duobus diucrfis modis 
confideratam fiue indicatam : quemadmodum vfitatumcA in Mathefi aflerere.» 
vel fupponerc , quantitatem A fibi ipfi zqualcm cfle : vel non aliam quam eam* 
dem a parte rei quantiutem confiderando dicere, quod quantitas A ad quanti- 
tatem A habeat rationem zquaiicatis : quz ratio non potcA quidem intclligi nifi 
inter duas quantitates aliquo modo diuerfas,non requiritur tamen vt i parte rei 
diucrfz aut diAindz fint : fed fuificit quod diuerfimod? confiderentur & prius 
quantitas A confideretur vt antecedens terminus proportionis, deinde confidc- 
rctur eadem quantitas A vt cpnfcquens terminus proportionis . Ex fimili di- 
uerfa confideratione ciufdcm a pacte rei quantitatis fit in Mathefi ,quod eadem 
quantitas A poflit dici & maior & minor, nimirum relat? ad diucrfos terminos. 

Hzc prima fuppofitio, nobis quidem videtur magis conformis modo loquendi 
vfitato in Mathefi fpeculatiua: fed fadla hac fuppolitione,Euclidis axioma agens 
de congruentia ,diucrfum nihil aflccit ab eo quod afleritur dicendo camdem., 
quantitatem fibi ipfi xqualem cfle, quam aflertionem inter axiomata nufquam., 
nout Euclides, fed tamen non rard illam fupponit draflumitvt veram, & notam 
cx terminis: quoniam autcmhzc aflertioummanifcA^ vcracA, vt fupponi& 
aflumi poflit abfquc eo quod exprefsi pr;notctur inter axiomata : cui bono in- 
ter axiomata cxprcfsi annotare quod Euclides aflerit de congruentia, fi in hoc 
Euclideo axiomate tantum afleritur de ijs quz congruere poflunt , illud idem-, 
quodvniucrfalius& non minus manifcAe conAat verum cfle, expropofitiono 
aflerente idem fibi ipfi zqualc cfle , quodque de omni omnino quantitate mani- 
fcA? verum cA? 

Secunda fuppofitio fit quod in cafuquem confiderandum fufccpimus , fuperficies 
extima cubi , & fuperficies intima aquz cubum immediate ambientis , fint duz 
fuperficies a parte rei diAiniAx atque diucrfz, quo luppofito, negari non potcA 

quod 
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f|Uod vni alteri congru» ; fed etiam negari non poteft, quod vna alteram am* 
biat atque contineat : & confequenter iuxta aliud principium alTcrcns omne con- 
tinens e(fc maius fuo contento , dicendum foret quod intima aquae fuperfi- 
cies immediate cubum ambiens» & eius extimam fu{^rficien continens : fit ma- 
ior hac extima cubi fuperficie:& tamen etiam admittendum hos duasfuperfi- 
cies congruere ; quare non intelligo quomodo verum, & multo minus ex termi- v 
nis notu dici posfit Euclideu axioma, agens de congruentiatfuppofito quod agat 
de duobus quaed parte rei diuerfa funt atque inter fe diftinfta. In qua fuppofi* 
tione fiue in quo fenfu ab Euclide adhibeatur eius feptimum axioma, alijs confi- 
derandu relinquo : nobis fatis eft caufam indicafle quare hoc Euclideum axioma 
non admittatur d nollra Logillica . Cztcruman principiumafserens omne con- 
tinens efse maius fuo contento, admittatur, afsumatur, & euidenter verum fup- 
ponatur, etiam ab ipfo Euclide , licet inter eius axiomata non aimotetur t colligi 
poteftexeius dodrina vbi confiderat infcriptas&circumfcriptas quantitates. 

Quod Euclides docet in 14. axiomate, duas redas lineas non habere partem com- 
munem , fed pundualiter fiue in vnico pondo fefe interfecare , non fufficit no- 
firx Logifticz , quz idem etiam ex terminis notum afserit de duobus circuli 
arcubus tantum lernel fefe interfccantibus : quare ver6 Euclides pr^ermi(erit 
de duobus Klis arcubus afserere.quod annotatum przmittit de duabus redis li- 
neis, non fatis afsequor: przfertim quia in prima propofitionc libri primi con- 
fiderat dnos circuli arcus fefe interfecantes,de in huius propofitionis detrmnfira- 
tione, & ipfe Se omnes quos ego legi eius commentatores , fupponunt vnicunu, 
atque idem pundum efse in quo tales duo arcus fefe interfecant : fic vt non fub* 
fifbt, aut in hac prima propofitionc problematis folutio , aut eius demonfiratio, 
fi oppofitum fupponatnr , nimirum duos arcus fefe interfecantes , non in vnico 
pundofefe interfecare, fed habere partem communem. Qui non intclligit hoc 
verum efse, nobis monentibus iatelligat, fenon intelligerc quid requiratur iiu. 
Mathcfi, pro (ubfificntia vel non fubfifientia aut folutionis aut demonftrationis 
alicuius problematis . Quare igitur in Euclideo axiomate agente de interfedio- 
nc duarum linearum, tantum proponitur prior & clarior pars, agens de redis li- 
neis (efe interfccantibus, & altera cius pars minus clara prztcrmittitur,quando- 
quidem vtraque adhibeatur,& ex terminis nota fupponatnr ab Euclide?aliquam 
fed non fatis adzquatam caufam notat Campanus, celebris Euclideorum ele- 
mentorum commentator: hic immediati poit propofita & expofita Euclidea^ 
axiomata ita feribit . Sciettditm tfl tutem, tfued prtttr hts ammumet tnimi ctttte- 
ftitntsfiue ctmmuntt fementus , multus tlius , quu mumer» fumt imttmfrehetifi- 
bflet prttermifit Euclides . Ita ille : quod quam verum fit ignorare non poteft 
qui vnquam legit 8c intellexit Euclidea Matbefeos elementa . Vtinam inter prac- 
termifsa axiomata non numerarentur , quz magis indigebant aliqua declaratio- 
ne, & confequenter vtilius fuifsent exprcfsi prznotata & declarata , quam ouz 
proponuntur terminis nulla fpcciali declaratione indigentibus pro rebus ^the- 
maticis. *' 
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Reflexio II. 

Breuiter conliderans aliqua circa Euclidea Theore- 
mata & problemata. 

S ingula theoremata in Euclideis Mathefeos elementis propoGta vera ellc.red ta- 
men fingula legitimi |dcmonftrata non fubfifterc : videtur magis communis 
opinio pracibmtiffimorum Mathematicorum . Ab Euclideorum elcmentoruiiL. 
commentatoribus, vt initio huius libri monuimus, immutata: funt demonAratio- 
nes ab ipfo Euclide propofltat, fic vt ignoretur quas fuis propolitionibus appo- 
fuerit demooftrationes : quare generaliter de demonftrationibus qux inueniun- 
tnrapnd Euclidis interpretes inteliigendum eA , quod aOeruimus magis com- 
mune iudiciumdcinfubfiAemia aliquarum demonurationum quibus probantur 
theoremata Euclidea . Ez eius elementorum feriptoribus ali} Euclideis propoA- 
tionibnsalias putarunt addendas : alij non paucas ex Euclideis propoAcionibus 
eziAimant inutiles pro Mathefeos elementis adedque rcijciendaS . Vt cx pro- 
.. poAtiontbus Euclideis qux iudicantur minus vtiles, aliqu( inueniantur : fufficic 
percurrere propoAtionum titulos in clementis Euclideis feriptit a P. Andrea Ta- 
quet,paucorum annorum fpatio aliquoties imprellis.vndeconAat non ciTe cx il« 

- lis qax paru vei paucis alijs Mathematicis placuerut.Vt in his,velab aiijs feriptis 
Euclideis elementis inucniantur propoAtiooes Euclideis additx,prxAarec am- 
plius aliquid ^ereqnam titulos propoAtionum, vt Ac melius intelligatur quid ' 
aAerant ^ vtilitate vcineccffitatc propoAtionum quas Euclideis addendas arbi- 
trantur . Hactenus di&is adde quod omnes propemodum magis reAri&xEucli- 
deornm librorum propoAtiones,qux infobfequentibus libris inucniutuur minus 
reAridxi vix aliam habeant vtilitatem, quam quod inEuclidea methodo viasu. 

■ fiernant ad demonArandas fubfcquenres, atque vniucrfaliores propoAtiones: 
qux A abfquc pra»:cdcntibus demonAratx fubAAcrent , etiam ceAante prxee- 
dentium iAarum atque magis reftridlarum propoAtionum vtilitate , annumerati 
poAent inutilibus atque fuperiluis Euclideis propoAtionibus, h(c caufa eA, non., 
quidem vnica,fcd cx diuerAs vna, quod ex multisclcmcntaribus Euclideis pro- 
poAtionibus,pauc( inueniatur in noAra Logi Aica,licet nihil ad MathcAm fpeiAans 
aliunde cognitum fupponat . Etenim cx Euclideis propoAtionibus paucas ali- 
Ji quas vtiliores atque vniacrfaliorcs,fatis immediati cx primis principijs demon- 
Aratas exhibet , idcoque prxtcrroittit, apud Euclidem prxuiam propoAtionum- 
multitudinem in Euclidea methodo requiAtam , ad carumdem propoAtionum- 
demon Arationes. Pratterea A verum foret, quod principium Euclideum agens 
de congruentia de feptimumcA inter Euclidis axiomata,adhibcrctur in EiKlidca- 
rum propoAtionum demonArationibusin fcnfu in quo falfumclTcoAcndimusin 
prxccdenti rellcxione: illegitime demonArata deberet dici magna multitudo 
propoAtionum Euclidearum , quandoquidem immediate vel mediati huic prin- 
cipio innitantur quamplurimx cx Euclideis demonArationibus. Hoc certum, iu- 
dicio omnium propemodum Maihcmaticorum,dodrinam Euclideam dc propor- 
tionibus , non fatis legitimb dcmonAracam fubAAcrc : hinc fadum cA , quod 
apuddiucrfos Euclideorum elementorum feripeores , cam multis diuerAs modis 
propo Ata inueniatur : quodque quamplurimi huius fcculi Mathcmacici.pro prius 
adhibita, meliorem Armioremqueafferre conari Ant ; cx his omnibus plurimi vt 
opinor Abi fatisfccerunt : fcd nullus attulit quod a fapientioribus dcAdcrabatur 
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pro fubfiAenci proportionum doiArina dementari i qux/i Arma atque legitimi 
demonftratanonfubAllit, parum admodum dici poterit legitimi demon Aratum, 
no tantum in Euclideis clemcntis.fcd in MaiheG vniuerfa quz fupponit & adhi- 
bet hxc elementa : przierciin fi admittatur verum eAe, celeberrimum & fuperius 
adnumerO XVI.cap.a. iterud nobis commemoratu Cartefij monitu in quo aAe- 
rity< r/rr4 Mtihtnutic*$ fcitntUs h»c td»erti/e, mimirum ttUmfi ilU imiies cire* 
diutrf* *b$eff*verfcmttur, im htcttmemcrmutnirc tmnes, q»»d nihil aliud txami- 
ntnU qnamraiianttijiue frtfartumu qnaftUm qaa in illu inntninntnr. 

Quid tamen certo atque fundate dici poAit de fubfiAcntia vel non fubfiAentia Eu- 
didearum demonAranonum, non videtur nobis facile Aatuere: quia nufquaiDu 
apud Euclidem vel eius interpretes latis declaratum inuenimus, quid requiratur 
& fufficiat iuxta antiquaro Mathefim ad legitimam demonArationem . Eserapli 
gratia digito oAcndere vel indicare apud vulgus atque rudiores dicitur demoii- 
Arare . Ajrud pradicos , pradicc oflendcre quod aliquid femper fuccedat, etiam 
dicitur demonArare praxeos bonitatem vel veritatem. Etiam in diuerfis fcien- 
tijs non femper eodem in fenfu adhibetur vox demonAratio : quomodo igitur 
intelligeoda cA pro fcientijs Mathematicis . Qui pro feientijs magis reAridam^ 
volunt buius vocis fignificationem, nifi fallor duplex faltem genus admittunt dc- 
monArationum, quod a Mathematicis negari non potcA : nimirum demonArr- 
tiones a priori fiue per caufam.&dcmonAratiqnesa poAeriori fiuepereffiedum 
aut cofllcquens: & fortaflts vtrumque hoc demonArationis genus viterius lub- 
diuidendum cA in diuerfa demonAracionum genera, quorum alterum rigorofas, 
alterum hypotheticas demonArationes ampicfiatur. 

DemonArationem i priori atque rigorofam appello, legitimum argumentum nihil 
aliud aAumens nifi przmiAasdefinitionesautterminorumexpofitiones.velex 
definitionibus immediate manifeAa axiomata, vel cert£ veritates prius legitime 
illatas exfolis definitionibus & veritatibus ex ipfis terminis roantfcAis. 
DemonAratio a poAeriori & rigorofa multiplex ihuenhur: dicitur enim demon- 
Aratio , tn quantum non admittit nifi legitimum difcurfum : dicitur a poAeriori, 
in quantum in tali difcurlb vel aAumit vel infert aliquid quod noixA natura 
prius, fiue non Ipe&atad caufim quare verum fit quod buiufmodi demon- 
Aratione verum euincitur : exempli gratia inter demonArationes d poAeriori nu- 
meramus argumentum quod alitet in fine cap.X.lib. i, appellator reduAio ad 
impolfibilc , vfitatilfimum vt ibi ootauimus in antiqua Mathefi & elementis Eu- 
clideis t fimiliter reliqua argumenta legitima quidem ,fed fundata in principio 
quod docet ex vero nil nifi verum, ex falfo fequi quidlibet , nimirum verum & 
falfum; tale argumentum i rcduiAionc adimpoAibile diuerfum, cA illud quod 
infinuat Clauius cap.6, fux Algebrz, vt diximus ad primum paradoxum capitis 
przcedencis, dum dicit Algebrz praxim de qua ibi agitur certiflianam cAe, vtpo- 
te probatam innumeris exemplis , adebque veram conAare quia ex illa nihil fal- 
fum fequitur : quippe ccctumcA exfalfisfalfa inferri poAc. 

DemonAratio a priori vel poAeriori quz dicitur hypothetica, non diAert d rigorofa,' 
nifi penes aliquam hypothefim quam aAumit fiue fupponit: hoc eA penes ali- 
quam aAcrtionem neque ex terminis notam , neque rigorosi demonAratam , d 
qua vel immediatd vel mediati dependet . Ita legitime ex Euclide, ex AriAotile, 
ex Platone &c. demonArari dicitur, quod legitimo difeurfu infertur ex doftrina 
vel Euclidis , vel AriAotilis , vel Platonis &c. hz tamen demonArationes appel- 
, lantur hypothetiez in quantum dependent ex dodirina Euclidis , AriAotilis, vel 
- Platonis &c. quam fupponunt quidquid fit de fubfiAentia, vel infubfiAcntia i vel 
etiam de veritate aut hlfitate doiAriaz ab illis traditz. 

Quas ex bis enumeratis alijfque cnurocrabilibus demonArationibus admittat aiN 
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tiqua Mathefis. illad cft. quod diximus nobis non fatis condarc. & tamen fcien- 
dum foret , vt certd flatui poffit de demondrationibus Euclideis, vtrum dicends 
fint legitimae vel illegitima; . Dubium quidem nullum rft. ab Euclide admitti il* 
las quas diximus demonftrationes d priori atque rigorofaSi& quafi has folas ad- 
mitteret , nonnulli feribunt . Quis alias admitti crederet pro Maibefi legendo 
quod diximus numero XI. cap. a ? Idem pluribus aflercre videtur Andreas Ta- 
quei initio Euclideorum elementorum, qua; fcripfit, & ira incipit . ScientU fr»- 
frinm munus e/i,tx no t iens tus quihufdtmfimflictffmis, ruttonuli nuturu ut»ndi~ 
tere Dee imprejfis, elicere utiquid, qued frius igner*butur,4tque inde rurfum uliud 
exulie i vt frier cegnitie femfer udvlterierem fit grudut , ^utrutiefi eccuruii 
teneetur , ex minimis, &fer fe netis td rerum aidit/Jfimurum eegnitienemfertitt- 
gimus . Hunc methedum, ruiienemque fident i * , fru emnibus amplexu fiunt tu di- 
ficiplinu, quu in quantitutis etntemplutiene verfiantur . ^ue firutlu id fultum fit, 
fesuot omnes, qui hsfce ftudifs imiuti fiunt .Et fiunt Geemetriu {vt de ulys Muthe- 
fieos purtibus tam nihil dicum ) mirum efi, quum breui ev uperti/fimit ud ebfieurifi- 
fiimu trahat, dr ex humillimis ud ultifimufiutim afiurgat. Stutuuntur primefim- 
plic I fima quudamfiuciflimaque principia, quibus neme ratione pruditut dijfientirt 
pefit . Detnde mhil ufiftritur,tjel admittitur, aued ex his infallibili rutitetnie nem 
fit dedultum . Atque ita demum admiranda theoremata, ab omni humant fitnfin d" 
cegnitiene remota, incredibili certitudine & euidentiu inneteficunt . Haec ille ; 3e 
non abfimili modo alij diuerfi difeurrunt de fcicntijs Mathematicis . Ex his fatis 
manifcflum videri polTct antiquam Mathclim non admittere vt legitimas alias 
demondrationes, nili qua; a nobis appellantur demondrationes d priori atque., 
rigorofae, qua; reliquis praedantiores negari non polTunt . Verum fi hoc fuppo- 
natur, vix aliquid legitime demondratum admitti poterit in antiquz Mathclras 
clementis; etenim his demondrationibus non annumerantur reduAiones ad im- 
polfibile fpe&antcs ad demondrationes a poderiori, & tamen quam frequenter 
in Euclideis clementis recnflant redu6iioncs ad impofiibile , tantum ignorare, 
pofliint, qui vix vllam legerunt ex demondrationibus Euclideis. Supponere 
aut credere non pofTum.aP. Taquet vt illegitimas damnari demondrationes 
omnes Archimedis . Apollonij Pergei, Pappi, Alexandrini .aliorumque lauda> 
tiflimorum Mathematicorum. qui fupponendo Euclidea elementa, altius alTur* 
gunt in fcientijs Mathematicis; quoniam tamen & verd & diferti fatetur & docet, 
non legitime demondratam fubfidere elementorum- Euclidis dodrinam de 
proportionibus , adeoque hanc dodlrinam neque efle per fe notam neque ex 
per fe notis legitime deduAam : igitur finguLi qua; his Euclideis doArinis inni- 
tuntur. nullo modo, fiue i priori fiuc d poderiori, dici polTunt rigorosi demon- 
drata, fed tantum demondrata hypothetici ; ex quibus prarmiffis euidentiffimi 
fequitur.vel in rebus Mathematicis legitimas dicendas elTe aliquas demondra- 
tiones hypotheticas: vel fuperius commemoratorum Mathefeos principumde- 
mondrationes, legitimas non effe; immo primum necelTarib dicendum ed quan- 
doquidem non admittat neque vllus Mathematicus admittere poffit fecundum^r 
^od hic diximus & fuiHcit vt codet pro Mathematicis admittendas elTe vt legi- 
timas, demondrationes aliquas hypotheticas : tantum fupponit non legitimi de- 
mondratam Euclideam doArinam de proportionibus, quod agnofeunt Sc faten- 
tur verum efle, propemodum omnes prateipui huius temporis Mathematici: de 
tamen ab hac inlubfidentiadcmondrationumEuclidearum agentium de propor- 
tionibus , aliam non admittere, videtur nobis impoffibile fi confiderentur qua; ini 
his reflexionibus notantur circa antiqua; Mathefeos elementa . Cer^ fi nullae 
demondrationes vt legitim; admitti debeant, nifi quz funt rigorola;, fiuea prio^’ 
ri fiuc a poderiori inferant vcritatcoi, affirmare non dubitarem, vix vllam itiuC; 
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iniieniri alicuius momenti legitimam demonftrationcm>apud vllos antiquat Ma- 
thclcos fcriptorcs . Qua de caufa nimium iniurios Mathematicarum fcicntiarum 
principibus, atque libimetiplis aduerfarios exiftimo illos, qui requirunt prole*, 
gitimis rerum Mathematicarum demonftrationibus commemoratum rigorcm,cui 
in fcribendo (efc accommodare non potuerunt neque ipli , neque vlli qui anto 
ipfos fcripfcrunt Mathematicas demonftrationes . Maximi optandus foret talis 
rigor in demonftrationibus, fcd necclTarius af&rmarinon potcft : neque prxfcri- 
benJz aut admittendx funt leges requirentes & exigentes talem rigorem , Se 
nufquam obferuatx aut prxfcriptx ab ipfts Mathematicarum fcientiarum prx- 
cipuis & prx exteris laudatis feriptoribus. Pro noftra Logiftica libenter admit* 
timus etiam leges magis rigorom , quam obferuentur ab aliis qui fcripfcrunt 
Mathefeos elementa : ab his tamen prx(criptas,(iue indicatas , fcd non obferua- 
tas leges, non admittimus , neque pro noftris neque pro aliorum (criptis . Immo 
nollram Logifticam damnanti fententiz libenter fubfcribimus, fi cuincaturin^ 
Logililca noftra maiorem in demonftrationibus non efse obferuatum rigorenu, 
quam obferueturab vllo alio feriptore elementorum Mathefeos : etenim cx hoc 
capite afserimus in noftra Logiftica firmius ftabilita aotiqux Mathefeos ele- 
menta. 

Ex di<ftis conftat illud vnde digrefli fumus, nimirum quare , vel quo fundamento 
fuperius dixerimus, nobis non fatis facili videri certdfbtuercdc aliqua anti- 
qux Mathefeos demonftratione, vtrum fit legitima vel illegitima, nili in illa ali- 
quid falfum aftumatur, vel fimili fatis patenti defcdn aut vitio laboret . Sed hK 
fatis de demonftrationibus propofitionum EucIidearum,non ab ipfo vt diximus 
Euclide propofitis, fed eius veriutibus appofitis d diuerfis commentatoribus. 

In fuit elementis Euclides permifeet propofitiones quz funt problemata reliquis 
qux funt theoremata : non enim confueuit alTumerc aliquid fadum efle , de quo 
prius agendo non oftendit quomodo faciendum fit. Hic vfus non retinetur in., 
noftra Logiftica : a quo tamen fine exemplo non recedit : etenim neque retine- 
tur ab ijs antiqux Mathefeos feriptoribus , qui fuppofita Euclidea doiftrina de- 
mentari, altius aflurgunt in rebus Mathematicis j immo videtor aliquo modo ad- 
uerfari, etiam celcbratiiTimx antiqux Mathefeos refolutioni; Hxc prasfcribitfa- 
dum lupponcre, etiam illud de quo quxrit quomodo faciendum fit , iuxta dida 
in u nia Logifticx noftrx regula propofita cap. lo. lib. i . Prxtcrea Archimedes 
fupponmdoEuclidca elementa, legitime demonftrafTe cenfetur drculum edo 
xquale.n tiiangrlo, cuius bafis fitxqualis circumferentix tatis circuli, altitudo 
verd Ik xqualis radio ciufdc circuli; nufqua tamen ncq;apnd iplummequc apud 
Euclidem , neque vllum alium Miihematicum, fcitur folutum problema , in quo 
quxritur quomodo poni polfit recfa linea fiue bafis trianguli qux fit aequalis cir- 
cumfcrcntix propofiti circuli : fiue quomodo fieri polfit triangulum aequale dato 
circulo , Quandoquidem theorema nihil aliud afferat quam veritatem aliquam 
fpeculatiuam, 3c theorematis demonftratio nihil concludat aut cuincat , nifi ve- 
rum effe quod in theoremate afferitur: ex ipfa theorematis natura facis conftar«* 
videtur, haberi omnia requifita pro legitimi demonftrato theoremate , quando 
ex veris legitime illata proponitur veritas aflerca in theoremate :vt autem con- 
flet theotenoa ex veris illatum effe, conflare debet vera, adchquc poffibilia effe.,, 
qux fupponit fada i idedque fufficcre videtur quod conflet efle poffibilc , quod 
in illo f^um fupponitur: fiue vlccrius conflet nue non conflet quomodo facien- 
dum fi: : quod proprii fpciftat ad problematis folutioncm; hxc ver6 in fcientijs, 
& ordine & natura, potius fcqui videtur theorematum cognitionem : qnam prae- 
cedere & requiri pro theoremate quod etiam videtur colligi poffe ex fdenma 
Mothefi Euclidea, in qua ex theorematum cognitionibus iriferuntur folutioaes 
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problematunixoipfo autem quod theorema auc eius demonftracio non fupponic 
aliquid, de quo non condet certo verum ede atque poflibile : condat etiam fup* 
poudonera eius vitiare non pofle certitudinem atque euidentiam theorematis 
aut eiusdemondrationis. 



Reflexio III. , 

Euclides nullas proponit regulas dirigentes 
inuentionem. 

F Vndamenta dici non pofTunt illa, quibus nihil inddir, vel innititor . Euclidea.. 
elementa elTc antiquz Mathefeos fundamenta fatentur omnes: his elementis 
atque fundamentis innituntur, quz ingeniofifiim^ fcripferunt Archimedes, 
Apollonius Pergeus, Pappus Alexandrinus ,alijque permulti : qui antiqua me- 
thodo, fupra elementa altius aOurgunt in rebus Geometricis atque Arithmeticis. 
Quoniam igitur ex Euclideis elementis alia erant inferenda , pro elementorum., 
fiudiolls requirebantur aliquz notz vel rcgulz , eos dirigentes in inuentione, 
aut propodtionum aut demondrationum quz fundantur Inclementis: atque.. 

{ irzlcribentes , quomodo cognofd pollit ex quibus veritatibus elcmentaribus 
altem probabiliter dependeant aut quomodo cx illis inferri poffint . Tale nihil 
adertur in Mathefeos clementis quz dicuntur Euclidea : quippe quz aliud non., 
continent, nifi immenfam propodtionum multitudinem : hanc quia proponunt 
tanquam Mathefeos elementa, fatis quidem indnuant, ex hac veritatum multitu- 
dine reliqua efTe deducenda; nihil tamen vlterius addendo de modo quo id fie- 
ri aut commodius fieri poffit : hoc filentio fignificari videtur , vt qui in Mathe- 
maticis aliud defiderat , quzrat in his clementis donec inueniat , quod ipfi pro- 
deffe potcfl ad intentum nnem .Molefia profedb& vaga regula: idedque, prz- 
fertim Algcbrz dodlores , non male , irregulatam fiue regulis deftitutam & va- 
gam appellant methodum antiquam , propofitam in elementis Euclideis . Pro- 
clus feribens io aliquam partem Euclideorum elementorum , notat quidem bre- 
uicer, ab antiquz Mathefeos cultoribus pro inuentione adhibitam fuifle analyfim, 
ftue eam quam cap. lo. libri primi appellauimus tertiam Logifticz regulam.: 
hanc tamen apud ipfum vlterius declaratam non inucnio , 3c vix nominatam re- 
perio apud modernos Euclideorum elementorum cxpoficores. Didis adde, quod 
in ipfis dcmonllrationibus quas proponunt , veluti in exemplis , aliquo modo 
przlucendo,non fatis doceant aut oflendant, quomodo aut cx prioribus verita- 
tibus clemcntaribus fubfcquentcs inferendx fint, auc cx his alix dcduccnd;:quia 
, in dcmonllrationibus quas afferunt nullam obferuant vniformitatem : exqua. 
non quidem certis przfcriptis declarata, fed tamen pradice exhibita in demon- 
ilrationibus, & ordine propofitiunum, colligi poffit aliqua inuentionis regula., 
quam noluerunt afferre ad difcenriura commoditatem . Hzc nifi fallor carentia^ 
fiue priuatio omnis regulz inuentioni feruientis, difccntibus molefia atque tz- 
diofa reddidit antiqua elementa : magis enim difeentem recreat , Sc ad fluden. 
dum animat , quziibet parui momenti , propria tamen inuentio: quam cognitio 
veritatis ab alio propofitz, licet magni momenti fit: przfcrtim fi cius prxflantia 
atque vtilitas , non fatis cognofeatur, vt in difccntibus accidit . Algcbra voicatn 
inuentionis regulam przfcribit, communiter appellatam Algcbrz regulam : no- 
biliorem tamen quam fint Geometriz aut Aritbmcticz pradicz regulz : atque., 
non aliter vt opinor differentem i prima Logiflicz regula inuentionis : nifi quod 
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h«c (peculatiui & praAici, illa praAict tantum fubfiftatt vtraqui dircurfus di* 
rigk, Sc docet nouas veritates inucnire i quoniam tamen ad Logifticz primanou 
regulam requiittae praaes demonftratx f^abfiftunuquidquid iuita hanc Logifticx 
regulam inKRur, non aliter quamesdemonllratisillatum cfttadeoquc legiti- 
mi demonftratum . Quod vero iuxta Algebrx regulam infertur, ex dc-monftratis 
illatum non ell : adedque nequqlegitimi demonftratum , fed remanet demon- 
ftrandum . Licet verd Aoe tam notabili defedu labaret Algebrx regula , tamen 
quia eius diredione facile eft . faltem miuoris momenti nouas aliquas veritate 
iuuenire ; hac veritatum inuentione ita recreauit, & ad fe allicuit magis moder- 
nos Machefeos amatores, vt eorum maior pars abrepta, vel vt verius dicam, de- 
mentata hac amamitate , videatur nuntium retnilille folidiori atque prxftantiori 
Matheli antiqux. 

Qiiod fuperius diximus merit6 deliderari polTe pro antiqux Mathefeos elementis: 
nun folum fufficicnMr, fed abundantiflimi illis addidilTc videtur noftra Logifti- 
ca . Primo enim hxc elementa contrahendo ad folas veritates magis necrfsarias, 
Xed tamen pro clementis fufEcientes : eftccit , vt amplius neccfsarium non fit, in- 
ter immenfam parumqnc ordinatam elementarium veritatum multitudinem va- 
gando , maxime txdiofo Sc molefto labore inquirere , quod ad intentum fincov. 

, luuat : has etiam elementarcs veritates difiribuendo in pauca atque diuerfa ca- 
pita, facilem reddidit inuentionem cius quod quxritur , ex cognitione finis pro 
quoferuire debet: neque enim vaga dici poteft inquifitiocius quod inter pau- 
cas , nimirum decem aut duodecim diucrfas propofitiones tantum, eft quxrcndum. 

. Secund6,hac difccntium commoditate minimi cotenta noftra Logiftica, afferendo 
iuuentionis regulam non minus facilem & vtilcm quam fit Algebrx regula, fuo- 
rum Mathefeos elementorum ftudiofis communem reddit eam voluptatem quam 
paul6 ante diximus refultareex Algebrx regula : immononcamdem.fed longe 
maiorem illis communicat voluptatem: quandoquidem vitra inuentionem rc- 
fultantem ex Algebrx regula , atque ad fummum docentem quod vera fit aut 
theorematis afscrtio aut problematis foluiio, docet prima Logifticx noftrx re- 

S ula inucnire caufam quare necefsarid vera fit talis afscrtio aut fokitio, hoc eft 
emonftrationem propofitx atque inuentx veritatis : quo nihil prxftantius ma- 
gifquc iucunduminuenkuriaMathcfifpcculatiua. Tcrtid indicatam prius in- 
uentionem, non vnica tantum via fiue regula docet noftra Logiftica , fed propo- 
nit tres diucrfas vias fi uc regulas pro hac inuentione, ex quibus fingulx, prx re- 
liquis fpccialem aliquam habent prxrogatiuam , quia non eadem femper via., 
commodior eft , pro qualibet inuentione : & fortaflis plurima qux facili inucni- 
untur iuxta fecundam, atque foli Logifticx propriam inuentionis regulam, talia 
dici pofsunt, vt pro illorum inuentione non fu&iant rcliqux dux ciufdem no- 
ftrx Logifticx regulx inuentionis. 

^ ^ . , . . ■ I 
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Euclidca elementa tantum condderantnumerum, magni* 
cudinem dependentem a pluralitate vel paucitate 
^ vnitatum } nufquam vero condderant magni* 
tudinem; dependentem a valore : idue pro 
difcreds , due pro continuis qaan- 
tiutibus. 

O Vanti momenti Hnt in MathcG o^ratiooes ex Carcefio commemoratae 
initio paradoxi 0.capitispriecedemis« nemo ignoran vcque hic nihil dicaau. 
de rebus Gcomctticis> corruit integra antiqua Arithmetica pradka , fi tollantur 
b«c cius fundamenta : tamen pro Arkhaaeticx pradicc atque amiquai requiris 
operationibus, non (ufficit integra numerorum dodiina contenta Euclideia ele« 
mentis, exeo capite, quia non confiderat nifi numcfocitm magnitudinem depen- 
dentem d pluralitate vcl paucitate voiutum qua: a numero numeramur. De nu* 
meris hoc modo tantum confideratis vcrfiei(l,quod vnitaa fit indiuifibilismime^ 
rorum omnium principium atque meniura, & dari non pofle numerum vnitMo 
minorem : aliaquc huiufiaodi vera funt, qox fimpliciter & abfoiut^ dcrwRicris 
affirmantur : fcd taqten vera admitti non pofluqt agendo dc magoitudine nome- 
coruniKdiuerfa ;^iii^uir.dcfumitus i pturalkate vel pauckate vnitatum ; 
hac oumerocwiv<oafi%^ioae,vnitat(mdcfink Euclidea^cendo,v«/aari^/r- 
vm m mfttdifa* fimtvatm duituri numerum Verdde- 
finitdiccudo «merriu tjt ctmfi^u ix vmtmtAms mnkitxd* . Inqoa vnttaiis defi- 
nitieqe,a)>firadlaa voitaitem definire videtor , non verd concietaw vrtitatetL- 
tamen cai fubfeqpetibiia ciut.docuiBitis.nifi lallor, fatis claticoiligitur.quod per 
vpcem«aw//r velit «Kcliigwnonabfirafiam. fcd concretam vnitatem tfiue illud 
quod m^gjs proprii dicitur vnum, aut. indiuiduum , aw iubieSum habens vni- 
ciin indiiMdustlitatem. In hoc fenfu , tant euidbnseft , magnitodme idefumpta d 
pluralitaae vcl paucitate iqdiniduoram , nihil poife dari minue vaiiMe , queuL^ 
clari patst knpoffihijc efle dari iodiuidua pauciora quam vnum : fiue fubir Aam 
habete indiuidualitatem . pauciores .tamen quam vnam, fiue ne quidem vnam. 
" Qw^,mrd gftr vocem , welligai, non vnitatem abftfailam, fed concre- 
tam vnitacem , videtur fatis manifeflum ex didis in prima reflexione: vbietkm 
vidimus in linea: definitione quodammodo fignificare, quod per lineam intelli- 
genda fitabllrada longitudo: fed tamen iuxta Procli mentem diximus , Mathe- 
feos obiedum non conditui ab abdradis, led a concretis magnitudinibus. Quod 
veroin numeri definitione afleric.intclljgeodumed de numero d prius definita., 
vnitate diucrfo,qucm nos aliter pluralitatem dicimus: nobis enim pcrfuafum cd. 
quod nobifeum admittat diuifionem numeri, in fingularcm , & pluralem : hoceft 
in numerum qui vnicam tantum vnitatem numerat ,& numerum quinumerat 
plurcs vnitates quam vnam . Si verum ed quod diximus, nimirum Euclidea eic* 
mentaagentiade numeris, tantum confiderare numerorum magnitudinem de- 
pendentem a pluralitate vel paucitate indiuiduorum: fateri cogor me non intcl- 
iigere, quomodo dementaris doArina Euclidea dici poffit fufficiens, aut pro an- 
tiqua Arithmetica pra&ka , aut reliqua antiqua ^rhhiiKtka . Operationes 
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Arithmetica circa integros numeros, conftttuunc prima fundamenta Ariihmetic; 
pra&icz ; atque cx his operationibus dux, nimirum multiplicatio <Scdiuilio,aliud 
non fune quam compendiata regula aurea, vtnotauimus initio paradoxid.cap.;. 
quare corruente aut deficiente aurea regula, corruit pradica Arithmeticai quid 
igitur de illa dicendum erit, fi non poflit inftituere regulam auream exempli gra- 
tia circa datos tres numeros quorum primus cfi ao, fecundus a,tcrtius 4? Hanc 
tamen regulam auream abfoluerc,& ad datos idos tres numeros quartum pro- 
portionalem inuenire, impoffibilc eft , fine alia confideratione magnitudinis nu* 
merorum , quam quz dependet i pluralitate vel paucitate vnitatum quz nume- 
rantur a numero i in hac confideratione impoffibilis eft numerus qui fit minor 
▼nitate, adedque impoffibilis eft propofita regula aurea ex qua alius quam vni- 
tate minor , hoc eft alius quam impoffibilis numerus produci non poteft . Rurfus 
exempli gratia pulcherrima atque vtilisfima eft confideratio Arithmetica pro- 
gresfionum Geometricarum fiue numerorum eamdem atque continuatam ratio- 
nem habentium :cx quibus aliz appellantur progresfiones afccndentes, quia i 
minoribus numeris alfurgunt ad maioresializ appellantur defcendcnces, quia i 
maioribus numeris dcfccndunt ad minores . Hasdefccndentes progrtsfionum^, 
fiue continui proportionalium numerorum feries, imposfibile eft infra vnitatem 
continuare, fuppofita imposfibilitate numeri qui vnitate minor fit : qui, quia im- 
posfibilis eft in illa numerorum confideratione, in qua tantum expenditur ea ma- 
enicudo quam numeri defumunt cx pluralitate vel paucitate itidiuiduorum(quam 

• lolam in numeris confiderant Euclidea elcmenta)in his non habentur fundamen- 
u .atque requifita , pro confiderationibus pulcherrimarum proprietatum, quz 
cooueniunt progresuonibus furfum & deorfum viterius pro libitu continuatis: 
in quibus confiftit fatis notabilis atque vtilis pars fpeculatiuz Arichmetiez adur- 
gentis fupra elementa. 

Logiftica noftracoofidcrat quidem eam numerorum magnitudinem, quam habent 
ipluraliutc vel paucitate vnitatum, fiue indiuiduorum quz per ipfos indicantur 
fiue numerantur :fed przterca etiam confiderat numerorum magnitudinem de- 
pendentem ab ipforum valore: vt loquuntur fcriptores antiquz Mathefeos pra- 
^iez . Agendo de fola magnitudine nuinerorum>qux dependet 4 pluralitate vel 
paucitate indiuiduorum quz numerantur , quzque proprii dicitur difcrcta ma- 
gnitudo : non inucniuntur numeri diuerfz fpeciei:fed omnes inter fe tantum dif- 
ferunt quo ad plus vel minus; & numerus i $ obulorum, arenularum, falfitatum, 
chimzrarum2{c.zqualiseftnumero 15 aureorum, globorum terrefttium , veri- 
tatum, entium rcalium &c. atque generaliter, numerus maior eft, qui plures nu- 
merat voitates: minor eft,qui pauciores numerat vnitates : qualcfcunquc tandem 
fint illz vnitatesquz numeramur iomniumque posfibilium numerorum mini- 
mus eft vnitas,quia numerari, fiue indicari non pofTunt pauciores vnitates quam 
viu. Agendo de magnitudine numerorum quz dependiee i valore , inucniuntur 
numeri inter fe fpecie, & etiam genere differentes: & numerus 1 5 obulorum, eft 
minor numero 1 5 aureorum : deinde numerus i y arenularum, eft minor nume- 
ro 15 globorum tcrrcftrium conflantium cx arenulis . Przterca numerus 1 5 faU 
fitatum , neque maior, neque minor, neque zqualis dici poteft numero 1 5 veri- 
tatum ; quia neque vnica faifitas, neque vllum falfitatum aggregatum : zquiualec 
veritati, vel vllo veritatum aggregato. Idemquc dicendum eft de numeris, quo- 
rum alter i j chimzras, alter 1 5 entia realia numerat : atque etiam de his nume- 
ris vcrificaturquod genere inter fe differant.RuiTus antiquz Mathclcos praftic^ 
fraiftiones , fi habeant idem nomen, ad eamdem fpccicm pertinent: fi habe- 
antdiuerfum nomen fiuedenominatorem. etiam pertinent ad diuerfam fpccicm, 
& addi non poffunt nifi ptius ad idem nomen, fiue communem denominatoren^ , 
LibtrTerttHS. G a redu- 
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reducantur : une tali redu(^ione ad idem nomen , addi > fine in vnam fumtnanu 
colligi non pofliinc : vt conftat ex parce j. cap. a. lib. i . vbi docentur antiquz 
Machefeos pradicx operationes circa fra<ftiones . Quod noftraLogiftica docet 
de magnitudine numerorum dependente j pluralitate vel paucitate individuo- 
rum quznnmcrancur: vel de magnitudine valorumi qua duz diuerfz fpeciet 
quantitates poiTuncdici quoad valorem zquales inter le , aut vna maior vel mi- 
nor altera, fpe^c ad fubiequens caput ; quz vero illic dicuntur de diuerfa con- 
fideratione magnitudinum numerorum, & pro Mathefeos clementis iudkantur 
vtilia: melius indicant, quid pro Arithmecicz clementis vtile omilTum fit ab 
Euclide, eo ipfo quod in his elementis non inueniatur. 

Reflexio V. 

Euclides nufquam declarat quantitates > aut rationes indiiTe* 
rentes, pro Mathell maxime vtiles & confideratione 
digniillmas. 

N on negamus ab Euclide admitti aliquam indifferentiam in quantitatibus, aut 
rationibus : immo ver 6 ex eius do^rina deriuantur, quz de quantitatibus & 
rationibus indiderencibus docet nofira Logillica : ex qua confideratione vltcrius 
deducit, & regulas pro praxi, zquiualcntcs regulis ab Algebra praAica additis 
antiquz Arithmetiez praAicz, & illarum regularum demondrationes, muhum., 

3 uzucas,fed non inuentas ab Algebra fpeculatiua . Quandoquidem enim Eucli- 
es admituceamdem omnino quantitatem > & maiorem , & minorem , & zqu»- 
iem did po(rc,rcrpedu fado ad diucrfas alias quantitates : manifedun»ell,quod 
in quantitate agnolcat indifierenciam , ad hoc vc dicatur magna , vel parua , vcl 
zqualis,refpedufadoadaliasaliquasquancitates.Excmpligratia numerus 50 
fecundum le confideratus, neque magnus dici poteft, neque paruus , nequo 
zqualis: fed bene dicitur indifferens vt dicatur magnus , nimirum comparatus 
ad minorem numerum 10; vel paruus, nimirum comparatus ad maiorem nume- 
rum 100. vel zqualis, nimirum comparatus ad alium numerum 50. Similiter ra- 
tio, fiuc proportio numeri 50, ad alium numerum ad quem referri potell : dicen- 
da cft ratio indifferens , vt dicatur ratio vel maioris inarqualitatis , vel minoris 
inzqualiiatis, vcl zqualitatis : etenim ratio 50 ad 10, ell ratio maioris inzquali- 
tatis: &ratio 50 ad 100 , cft ratio minoris inzqualitatis: ac denique ratio 50 ad 
50,eft ratio zqualitatis. Qnonia igitur numerus jo coparari poteft ad quemlibet 
ex tribus numeris 100, 10,50; patet quod ratio numeri 50, ad numerum ad quem 
coparari poteft, fit ratio indifferens ad hoc vt dicatur ratio maioris inzqualitatis, 
minoris inzqualitatis,vcl zqualitatisiatqdianc indifferentiam non amittat,nifi pcc 
hoc quod determinetur huius rationis c 5 feques terminus, a quo depedet vt talis 
ratio amiffa fua indifferentia, fiat determinate vna ex illis rationibus ad quas ha- 
bebat indifterentiam. Ab hac quantitatum, vcl rationum indifferentia , raultunu 
diuerfa cft illa indifferentia quantitatum aut rationum , quam negamus confide- 
rari ab Euclide .Hzc iudifferentia quantitatum abfolutarumin co confiflir,qiKKl 
qualifeunque quantitas (non przcedentc contraria hypothefi ; pro libitu appel- 
lari poffit pofitiua vel negatiua, fiueafiici ligno f vel — : poftqnam ver6 pro li- 
bitu llabilitum cft, quam quantitatem oporteat intelligi per f A , & confequen- 
tcr quam quantitatem fignificce— A; vnaqnequccx illis duabus quantitatibus, 
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•dhuc recinet indifferentiam, vt refpedu ad alteram , dicatur maior , vel minor: 
atque ratio f A ad >- A, appelletur ratio maioris inartpialiracis . vel ratio mino* 
ris inzqual icatis , Hanc quantitatum abfolutaranr,aut radonum indiffercnriam^: 
negamus nos vfquam inucniffe aut declararam aut nominatam in Euclideis^le* 
mentis : exilia tamen deriuac Logifficanollra totam illam pradlicam vtilitacem, 
qux rcfulcat ex regulis quas fuperius in paradoxo 7. capitis przcedencis . con* 
cclTimusanciquz Arithmetiez praAicz addidiffc Algebram rillarumque regula* 
rum faciles demonftrationes dedocendo , facit vt non tantum praOice , fcd fpe* 
culatiue atque legitime demonffracc fubiiftant : quod przftarc non potuit Alge- 
bra fpeculatiua.aucab Algebra admiffa antiqua Mathclisfpeculatiua: vt condat 
ex didis incapitibus ptzccdentibus;nd video tamen quomodo hoc prxftarc non 
pocuiffet, fl cum noftra Logiflica communem babuiffet confiderationcm comme* 
ratzindiffcrcntiz.auc quantitatum abfolutarum aut rationum. 

Conliderentur atque attente expendantur duz quzdiones,quz prima fronte vide- 
ri poffunc puerisproportionacz, quia a^nt de notis, fiue pundis bonis & malis, 
diligentiz, & negligentix : paRim vittatis in fcholis, in quibus d pueris dilcuntur 
lacin; linguz rudimenta. Prtmaquzdio fit, vna nota bona delet vnam nbtam 
malam : duz notz bon; quid delebunt ? Secunda quzllio dr, vna nota bona de- 
let vnam notam malam : dux notz malz qukl delebunt f fateor quidem propo* 
litas duas quzlliones tales efle.vt ex pueris, commemoratis Icholis aliquantulum 
afluetis, difficile foret aliquem inucnirc, qui non polTet afferre vtriulque huius 
quzllionis folutionem . (^zro igitur vlterius( quod quxrerc propemodun.. 
erubefco)an antiqua Arithmetica pradica aut fpeculatiua , habeat aut pradicas 
regulas, aut fpcculatiuas conltdcrattoncs , fnfficientes adfoluendas przdidas 
duas quzlliones? hxc profcdb puerilis quzllio non cll: eam tamen proponere 
vix audebam , quia crubefeo dicere quid ad illam rcfpondcndum Iit , vt hoc 
ciar? non dicam, quoniam ex duobus alterum necclTario rcfpondcndum cll, ni- 
mirum antiquz Arithmetiez pradicz vel fpeculatiuz, deelTe.vci nondeeffe qug 
fulHciunt ad foluendas prius propolitas duas quzllioms ;;tupponamus piius 
priorem partem , aflerentem antiquam Arithmeticam pradicantnon habere re- 
gulas fufficictesad foluedas przdidas duas quzflionrs.aut lundameta (ufficien- 
tia ad tales regulas non inucniri inaniiqua Arithmetica fpeculatiua ; hoc ftippo- 
fico, nemo non videt qu 1 comraifcratione digna fit paupertas antiquz Arithmc- 
lics, tum pradicz tum fpecufatiux r hanc tamen non deferibo pluribus, quando- 
quidem Illi no txprobrarc,fed huic pauperratr remedium afferre, pertinet ad Ma- 
thematicum .Si fecundum fupponacur, nimirum vel antiquam Arithmeticam., 
pradicam habere regulas lufficienccs ad foluendas duas quzlliones fuperius 
commemoratas; vcl falcem antiquam Arithmeticam fpcculatiuam , habere fuffi- 
cientia fundamenta ad tales regulas rvtiic videtur confiderare , vbi illz regulz 
pradicz , vel illarum fpeculatiua fundamenta inucnianturr vet proponantur i in 
quem finem prius refumenda cll veraque quzllio prius propofita. Prima talis cll, 
vna nota bona delet vnam notam malam rdux notz bonz,quid' delebunt ? ne- 
mo vt opinor ignorat, ad quzllionem refpondcndum clTcrquod duz notz bon^ 
delebunt duas notas malas. Secunda quzllio hzc erat, vna nota bona , delet 
vnam notam malam : duz notz malz, quid delebunt f hic iterum patet, ad quz- 
ftionem rcfpondcndum elTc, quod delebunt duas notas bonas. lara vero vt qu?- 
llioncs commodiusconfiderari pollint, eas exprimamus compendiata feriptione, 
vt facere confueuic Arithmetica antiqua , vfitatis ab illa praxibus hoc vnum ad- 
dendo ( fi fortd nouum dicendum cll) vt ad didiniSionem numerorum, diuerfam 
fignificationcmhabcntium,illi qui fignificant notas bonas, afficiantur ligno f: re- 
liqui qui fignificant notas malas,afficiancur ligna hac feriptione expreffa, pri- 
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ma quzftio cric, f i dat i,quid t a f Secunda quzftio erit, t > dat — i,quid 
— a ? w 

Profolucione primz quzftionis dicendum erit, fi f i dat — i etiam f a dabit >- 1 . 
Pro folutione fccundz quzftionis dicendum erit , ii f i dat — i : etiam — a da- 
bit f a. 

Sed quo mei immemor difceiH f pueriles , Sc etiam Arithmeticz ignaris , facili fo* 
lubiles quzdicnes duas propofueram : eafdem quzftiones aut illarum obuias 
folutiones nullatenus immutando, fcd tantum compcndiata minim^quc myftc- 
riofaLogiilicz noilrzfcriptionc illas rcprzientando : pueriles quzftiones defi> 
ueruncclfc pueriles :immofa<ftzfunt arduz illz , maximique myfteriofz quz- 
ftiones, gloriofiiltmz Algebrz infuperabiles, vt vidimus in paradoxo 6. capitis 
przcedcntis . Vtqoe intcliigatur id veriflimnm efle: fatis eft, cum quzftionibus 
illarumquc folutionibus compendiata feriptione hic propoGtis, conferre quzG- 
tade quibus agitur in citato paradoxo , & eadem compendiata feriptione exhi- 
bentur . An igitur regulz Algebrz a quibus praifticam Arithmeticam antiquam 
notabile incrementum fumpfilTe concedimus, tantum feruiuntad folutiones qu;- 
ftidnum quz intellegis terminis manifeftz funr, etiam Arithmeticz ignaris pue- 
ris i An fpeculatiua Algebra tantopere, fed tamen inutiliter laborauit.vt iftarum 
regularum delideratiflimas demonftrationes aderret;eafque inuenire non potuit 
in vniuerlis Mathefeos antiquz thefauris,aufiis tot nouis Algebrz fpeculationi- 
bus, atque adhibitis celebratiflimisinuentionis regulis,Algd>rz proprijs ttametfi 
regulz iftz tam faciles lint, vt intellegis terminis, pueriles difeurfus fuffidant ad 
cognofcendu,quid,& quare hoc refpondendum fttad quzftiones,de quibus pr(- 
didz Algebrz regulz tantum docent, quid re^ndendum fit, Algebra ver6 in- 
uenirc non potuit,aut intelligcre,quare hoc relpondendum fit : quod aliud nooJ 
erat quam regularum demonftrationes afiferre? quid mihi ad propofitas interro- 
gationes refpondendum fit.non fatis fcio: fzpenumero veritas odium parit. 
nobis inimicam haberemus integram multitudinem eorum qui tantopere glo- 
riantur de Algebra pradica quam didicerunt , fuperius nonfeihel conceffimus.' 
pradicam Algebram bonam efle, atque pro rebus Mathematicis commodas ma- 
xim^que vtiles regulas addidifle antiquzArkhmeticzpradicziquare conful- 
tum non arbitror , hic aflerere , diiftas regulas efle tales , pro quarum inuentio- 
ne fulGcit capacitas puerorum, qui non didicerunt neque Arithmeticam , neque 
Algebram .Oeiode, talibus, atque um facili cognolcibilibus regulis ditatam 
fateri antiquam Arithmeticam, nimis magnam argueret ciuspaupertatem. Pro- 
pter hzc & fimilia , non aflero quid nobis videatur refpondendum ad propofita 
quaefiu . Si aliquis anidius defideret fdre quid nobis foret reljpondendum,coo- 
lulat atque confideret libro fecundo propofitas demonftrationes regularum, 
zquiualentium Algebrz regulis de quibus biefermo cft, & diligentius expen- 
dat Logifticz fundamenta ex quibus deducuntur illz demonftrationes ;fic enim 
intelliget refponfumad finguia quzfita in hac reflexione propofita:& etiam fciet, 
quam verum fit, quod afleritur in propofitz reflexionis titulo: atque cognofcct 
vcilitatcm r^numiudiftfcntium noftrz Logifticz. 
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Reflexio VI. 

Euclides nufquam conilderac , pro Mathcll vtilifrimam Lo- 
gifticc noflra* dot^rinam de ducibus Geometricis 
atque nominatis. 

R Vrfus hoc loco non negamur ab Eaclide nifqaam indicari aliquid , requifi- 
tum pro noftrx Logillicx doArina de dndibus Geomcrricis , cui innititur 
commodillima vtiliffimaqoc inuentionis fecunda regula, fuperius propofita cap. 
1 o. lib. I . Immo vero hanc do^rinanv ( vt putamus Logillicx nollrx propriam) 
deriuauimus ex aliquibus .qux parum exculta atque negleda imienimus apud 
Euclidem . Docet enim ex fluxu liue duiSn pundli oriri lineam: ex fluxu fiue. 
duAu linex produci fuperficiem : atque ex iluxu fhie dndiu fupcrficiei oriri cor- 
pus, flue folidum; hinc Proclus ih Euclidem feribens , de aliquorum Mathema- 
ticorum definitione linex, pro quaconliderabant eiiit originem ex fluxu flue du- 

fluxum dixit, utuuf* fnductntt iffum muui~ 
ftfiurt videtur ; prxllantior ver6 rei cognitio haberi non potell quam per cau- 
fam .Hinc colligi potefl quid dici debeat de definitionibus diuerfarum quan- 
titatum, atque prxlertim fuperficierum & corporum, qux afferuntur fuperius in 
parte 5. cap. i. lib. i.& adhibentur a nollra Logillica, Sc requiruntur pro cius 
dodrina de du&ibus Geometricis : vtrum fcilicet prxferendx vel pollponendx 
fint alijs earumdern fuperficierum aut corporum definitionibus, qux inueniuntur 
in elementis qux appellantur Euclidea: finguix enim a caufa producente ma- 
' nifcllant definitum, quod non faciunt definitiones Euclidex : ex quibus qux no- 
bis videntur meliores, tantum proponunt aliquam proprietatem omni & foli de- 
finito conucnientem. Didis adde, quod noflris definitionibus fimiles, fortallis 
etiam ab ipfo Euclide fuerint vfitatx : tales enimaliqux inueniuntur apud anti- 
quiores cius interpretes, de quibus probabilius fufpicari potell quod afferant 
definitiones ab ipfo Euclide propolitas. Infpicc fi placet Euclidea elementa au- 
thore Campano , fatiscognita vfquc in hodiernum diem , & Bafilex imprefla- 
prius anno 15J7. ac denuoanno 1546. & anno i j.$8. toties iterata illorum ele- 
mentorum Euclideorum imprelTio . indicat maximopere placuilTe : antiquiora.- 
ego non legi , qux contineant omnes libros Euclideorum elementorum . In his 
libri fecundi prima propofitio talis cll: Si fuerint duu line* tjutrumvntin tjuot'^ 
libet pertit diuidutur, illud quod ex duSu ulterius in ulttrum fet , tquum erit ijt 
quu ex duUu lineu indiuifu, in vnuquumq\purt'e lime u ptrtieuUtimdiuifu,reff*n- 
guU producuntur . Similiter in pluribus alijs propofitionibus fublrqucntibus,in.# 
quibus agitur de rcdangulis: non dicit exempli gratia rcdangulum lineis A 
& B terminatum, vel contentum, vel comprehenfum &c. vt apud magis moder- 
nos vfitatum cll : feddicir,redangulum ortum cicdudu linex A in lineam B; qui 
modus loquendi obferuatur in nollra Logillica, vbi agimus de produdis ex no- 
llris dudibus Geometricis. Vtrum commoditatem vtilitatemquc afferat liue ia- 
definitionibus fuperficierum & corporum, liue in dcmonllrationibus proprieta- 
.. tum qux conucniunt produdisex nollrisdudibusGeofg(tricis:quamqucne- 
celfarius fit pro dodrina nollra de his dudibus :quaatifqiie titulis hxedodrina 
prxfercnda fit methodo, qua Euclides vtiturad demonllrandum aliquas ex illis 
quantitatum proprietatibus quas fuperius lib. 1, cap. la.dcmonllratas exhibe- 
mus. 
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mus, vel conrormiter ad fecundam Logillicae regulam , vel aliter vt fit ibidem ia 
fcholio propofito in fine partis a. h«c inquam & fimilia , intelligcnda funtex 
vfu dodrinz nollrae de dudiibus Geometricis. 

Quare commemoratus loquendi modus, tantam vtilitatem afierens nolbarLogifti' 
cx, atque adhibitus, fi non ab ipfo Euclide, faltem ab aliquo ex eius commen- 
tatoribus neque parui nominis neque maximi moderno, retentus non fuerit ab 
ijs qui pofi ipfum fcripferunt Euclidea elementa, caufam indicatam non inoenioi 
fortalfis caula fuit, quia cognofeebant veraelTedc admiifa ab antiqua Mathefi 
quz initio paradoxi 6. capitis procedentis notauimus exCartefio, ira hate pro 
Geometria tantum vera eife in cafu quando produdum ex operatione elt linetL.: 
hoc eil in cafu,^«/ *d limttt f m f «4ra«nr,vt ibidem notat Cartefius: hoc 
enim cafu, dut^us quo linea in lineam ducitur, efi tegula aurea , fiue inuentio li« 
nex qux fit quarta proportionalis ad tres alias datas lineas , quarum prima aflii- 
mitur pro vnitate ; falfa autem efle pro cafu in quo produdum ex linea duAa in 
lineam, producitur fuperficies, exempli gratia redangulum : etenim admittere^, 
regulam auream eife eum duAuin quo linea A duda in lineam A producit qua- 
dratum linex A fiue Aa,idem foret ac admittere, quod linea aliqua aflumpta pro 
vnitate , ad liueam A , haberet eamdem proportionem , quam linea A habet ad 
quadratum linex A fiue Aa, hoc eil ad fiipcrficiem: & confequenter admittere 
lineam ad fupccficiem habere proportionem: quod repugnat documentis anti- 
quxMathc(eo$,non admittentis proportionem inter quantitates diuerfi generis, 
vt funt linea & fuperficies. Si fort^ magis moderni Euclideorum elementorum 
feriptotes, mutarunt fuperius commemoratum loquendi modum, vt declinarent 
hanc fimiicfque difficultates, quarum folutiones non fatis intelligebant: nobis 
videntur neqne imprudentix damnandi, neque indigni commiferationerfiqui- 
dem pro foluendis huiulmodi nodis non fufficiebat Euclidea dodrina, non con- 
fiderans numerorum & multo minus aliarum quantitatum valores : ex qua con- 
fideratione fit in noftra LogiAica, quod buiufmodi difficultates infuperabilcsin 
antiqua Mathcfi, definant habere vUam difficultatem. 

Reflexio VII. 

Euclides vix declarat quid Gc quantius conAituens 
obiedum feiemix .cuius elemeou proponit. 

S cientiam aliquam bene contemplari polfe fuum obicdum, fine prxuia aliquae 
cognitione talis obicdi: videtur nobis difficulter intelligibilc . & parum., 
conforme aliarum fcientiarum ordinatis tradationibus . Quoniam igitur feien- 
tiarum Mathematicarum obicdum illud cA, quod fignificatur per voces qu4»ti- 
$ds fiue mtgititKdt : nifi iAarum vocum fignincatio intelligatur , haberi non po- 
tcA ea cognitio obiedi Mathefeos qux requiritur ad fcientificam MathcfinL.. 
Hxc tota confiAit io contemplatione proprietatum conuenientium magnitudini 
. fiue quantitati; qux voces, mdgtiitMJt & tjutntittt, in Euclideis elementis , paf» 
fim quidem adhibitxinucoiuntur ; fednufquam inucnimus declaratam fignifi* 
cationem quam habent in Mathcfi , aut indicatum vtide fumenda fit , atque fup- 
ponatur hxc intelligentia atque cognitio obiedi Mathefeos . Ex duobus autemJ 
alterum verum videtur atque fupponendum t nimirum hanc fignificaiioncmJ 
vocum m*g»itud$ Sc qn4t$tit*s efle lufficicntcr & paffim cognitam : vel non eflie ■ 
furenter & pasfim cognitam apud cos qui accedunt ad Andium fcientiarum^ 

Ma; 
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Mathcmaticarnm . Si prinum fupponator. plani quidem neceflarium dici noiu 
poterat , fcd tamen non dedecebat ( fahem ad maiotem cautelam atque clarita* 
tem } breuiter indicare, quid per voces mag»itndt vel intelligendum.. 

fitki Mathefi: ne incipientibus eius Rudium . relinqueretur aliqua caufa dubi- 
tandi dc hac vocum figniRcatkmc.prarfertim rctiedendo quod voces omnes 
' non (emper intelliguniur in Mathrli . vt exponuntur & intcliiguntur. apud vul- 
gus vel Grammaticos .Si fecundum fupponatur, faltem nobis videtor raanife- 
Rum, hanc vocum declarationem non poruidc pretermitti (ine aliquo detrimen- 
to ordinata; completacque traAationis elementorum Mathefeos . Cum ver6 
ex his duabus fuppofltionibus. altera ncccflarid vera fit :& negari non poflit 

3 uod ad fecundam fequitur, eo ipfoquod conRet primam falfam dfe x vtile vi- 
etur paucis confiderare vtrum verum haberi poiSt. quod primo loco fuppofui- 
mus: nimirum pafim ac fatis cognitam elTe fignificationem vocum m*g»it»d» 3c 
^uMtitds • fic vt eam ignorare non poffint accedentes ad fiuilium fcientiai um- 
Mathematicarum , pro quibus feribuntur elementa : & illa qua; vocantur Eucli- 
dea i pluribus habentur talia , fic vt de illis veri affirmari posfit quod feribit P. 
Taquet. St a nobis cius verbis indicatum cR ad reflexionem fecundam. 

Qtmo igitur prim6,5cab ipfo P. Taquet poR id. lib. }. propofitionem in fcholio 
annotatum quatfitum propono i vtrum angulus fit. vel non fit quantitas f cur tam 

S irolixum fcholium pro refponfione ad hanc quatRionem } facilis deberet efle re- 
ponfio , fi aded manifcRa eft fignificatio vocis vt nulla indigeat de- 

• clarationc . fcd fupponi polfit cognita omnibus accedentibus ad Mathefeos Ru- 
■ dium . Hoc quam i veritate alienum fit . intelligetur in ipfo huius fcholij initio: 
narrat enim quomodo diuerfi Mathefeos magiRri diuerfimodi refpondendum^ 
putent ad propofitum quaefitum : Sc tamen improbabile videtur i Mathefeos 
candidatis clariffimi intelligi, quod controuertitur inter Mathefeos dolores, vt 
funt Peletarius de Clauius : quorum de hoc paradoxo feriptas controuerfias 
■ commemorat , ac tandem Clauium damnat aflerentero quamitatibus annume- 
randum elTe angulum : ex hac enim fententia talia qua; notat , fequuntur para- 
- doxa,qua;,vt aflcrit in fcholij initio.«MM« tMftum kiuiumd tKttJmt. Quo- 
modo euanuit priusaflerta claritas Euclidcoruroelemcntorum?priusclaraafle- 
' ruerat. quia nihil illis oppofitum viderat: ledlis verd pranlidis controucrfijs 
audi quid de fe feribat . faffntti 4Ugu»md$ edfijsiere ite sJtfuid, emimt 

igH$r*ti$ ttism ingemys Hlndtttt . ftfdtxit tllii 

ferendis *mf*m frubtrtt . Pcictario etiam non plan^ 'aflentitur . qui inquit. vr 
' htt ftredtxit ft txfedut , xtgtt Mgitlmm e$nuttui eft yttxtxm . Deinde fuam 
I fenteniiam proferens. Sem , inquit . etmfietrat , fi dixijptt m»Uxm axgttUm tficj 
y»4nt Hm. Sed it veiemexier trrti, exm imdt ixfert, tmmtt ftmieireult ttngnltt effe 
xqttdlts • yM»d fUmi iitx inferret ,fi emtelligertt , yu$d de etmteffnt etngnl» effe. 
rueret ,»mntbus engaltt ttnuenirt. Stynt termtmCUttie mefin,im fnetUeeelmtr- 
fnt Pelelerium efehgetiee diffnietitat efientier , Mte yeidem femtentie vttrqne 
felliter , hte dem emeet ematne emgeltt efie fetet yeextitetem ; ille dem emeet, 
f reter engulem eeetiegeetie , Mij fe exi f meet hee veertfftmfieee diffiemltetes 
emees feleere,fi dteeet , eeretlieeet eegelet & reQ Hietet effe ieeemferehltt . Se- 
geti vere, eer fiet ieeemfarehlet , reffeedeet . yeie eegelet deeteffet qeeetem- 
eeeqee meltiflieetei eeeqeem ftteR eqeere reflem veleeetem. Harc noRcr Ta- 
quet tqui fatis bene oRcndit.aliorum ad propofitum dubium rcfponfi fatis ad(- 
- quata non clTc ; fuppofito verd eius rcfponfo, quo acquicfccrc non polTum : peto 
fi anguli rc£filinci non fint quanti atque annumerandi quantitatibus . quomo- 
do Euclides & omnes cius commentatotes in propofitionc ao.lib. j .docent angu- 
lum ad centrum duplum efle anguli ad circumferentiam , quod idem aflerirur in 
leter Tertiet. H noftra 
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noftra Logiflica in theoremate feptiroo partis j. capitis lib, i ? certe neqoeJ 
iuKta illorum, neque noftram do^rinam de proportionibus , admitti peteft pro- 
portio nifi inter quantitates , atque eiufdem generis quantitates ; affererc ver6 
angulum ad centrum duplum clTe anguli ad circumferentiam, idemeil ac dicere 
priorem angulum ad pofteriorem habere camdem proportionem quam nume- 
rus a, habet ad vnitatem ; quoniam igitur ex his condat , angulum ad centrunu 
habere proportionem ad angulum qui eft ad cirtumlcrentiam: & nuUa pro- 
portio inuenitur, nifi inter quantitates eiufdem generis: concedendum c(l,angu- 
los, quorum vnus ed ad centrum, alter ad circumferentiam, effe quantiutes, at- 
que quantitates eiuidem generis . Idem inferri poterat ex Euclidea doArina af- 
ferente angulum redum maiorem effe angulo acuto, adeoque ad illum habero 
proportionem maioris inatqualitatis , Vel ex eo quod docet , externum trianguli 
angulum aiquari duobus internis 3c oppolitis angulis , aut angulos ad verticem 
oppodtos inter fe asquales effe : in quibus inter angulos afferitur proportio 
rqualitatis.Velexalijshuiufmodipropemodum innumeris Euclidcis affatio- 
nibus, quae communes funt omnibus qui faipferunt Euclidea elementa ; ia qui- 
bus inter diuerfos angulos redilineos afferitur maioritas, minoritas, vel atqiuli- 
tas & confequenter proportio ; fed inutiie foret pluribus probare quod ex didis 
abunde condar, nimirum ipfos etiam Euclideorum elementorum feriptores at- 
que dodores. non fatis intellexiffe quid refpondendum fit ad propofitum,atque 
inter illos controuerfumquifitum, vtrum angulus fit vel non fit quantitas. 

Vt exrefponfionibus ad hoc quxfitum breuiter indicatis non inferam, totum quod 
legitime fequi vjdctur : 3c ne benemeritis de antiqua Mathefi fcriptoribus ali- 
quid obijeiam ipfis parum decorum ,& tamen nobis parum vtile: tantum fub- 
fumo , atqui fuppofita nodr* Logidicat declaratione obiedi Mathefeos , ceflant 
omnes id* controuerfiat & paradoxa , qu« originem habent ex quxdione priiw 
propofita, qujrcnte vtrum angulus fit quantitas : ex quibus prxmiffis infero, igi- 
tur M itbelcos obiedum fiue intelligentia vocum m4gminuit & (junnus , non,. 
potcd dici cara facilitatem fiue claritatem habere, vt ignorari non poflit ab ijs qui 
a«edunt ad dudium Mathefeos; quodque propterea nullam requirat expofitio- 
nem ; quod hic probaffe nobis fufhcit : i legitimi odeofum effe negari non po- 
tcdficondet fubfumpta prius propofitio . Vt cius veritatem brcuius fed futfi- 
cienter euincam , fupponohoc loco quz iii prima confiderationc capitis fubfe- 
quentis dicimus dc Mathefeos obicdoi hisprirailTis atqucfuppofiiis, quoniam 
iuxta nodrae Logidicz definitionem , angulus cd apertura : & de apertura con- 
flat quod quaoutas non fit, fed fit talcicas,fiuc modus quantitatis: patet angulum 
nou efle quantitatem : fed modum.fiue talcitatem: quemadmodum curuitas.non 
quantitas, fed modus fiue talcitas cd . Quoniam tamen magnitudo fiue quanti- 
tas viterius non tcdrifia , potcd redringi ad magnitudinem aperture , ficut po- 
fcd redringi ad magnitudincmextcnfionis:qir*ntitas vero fiue magnitudo redri- 
{la ad magnitudinem aperture, non definit effe quantitas : paret magnitudinem,, 
aperture, que aliter appellatur magnitudo anguli , effe quantitatem . Preterea- ^ 
magnitudo aperture , que quantitas cd, viterius potcd redringi ad magnitudi- 
nem apertura regiarum lincaru,fiuc anguli rcdilinci : & ad magnitudinem aper- 
tura curuarura linearum, fiue anguli curuilinei j vtraque magnitudo fic diuerfi- 
mode redridla , manet magnitudo fiue quantitas : fcd dux ide quantitates non- 
fpcdlantadidcm genus , propter rcflri^ionum diucrfitatem: quemadmodo^ 
magnitudo extenfionis viterius redrida ad vnicamcxtcnfioncm,que aliter linea 
diciwr, genere differt a magnitudine extenfionis viterius redri^a ad duas exten- 
fiones, que aliter appellatur fupcrficics. 

Ex his relultat triplex anguli vcl apertura cunfideratio . Prima cd , quando con- 

fidc- 
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fideratur angulus (iuc apertura praecisi vt angulus fiue apertura eft : Hftendo in 
hac prima conlidcracione, verum cll, quod angulus fiue apertura non fit quan- 
titas : quodque vnus angulus non polfitdici altero maior , vel minor , vel illi 
aequalis, aut ad illum habere proportionem . Secunda confideratio efi , quando 
confideratur magnitudo eodem modo refirida , ad magnitudinem aperturae re- 
darum linearum : qux aliter dicitur magnitudo anguli redilinci,vel etiam voca- 
tur angulus rcdilincus : fidendo in hac confideratione, angulus redilineus quan- 
titas ed: & vnus potcd dici maior vel minor altero, vel illi aequalis , atque ad 
illum habere proportionem : vterque enim fpedat ad idem genus quantitatis. 
Tertia confideratio ed, quando confideratur magnitudo redrida diuerio modo 
fiue ad diuerfas aperturas : femcl ad aperturam redarum linearum , deinde ad 
aperturam linearuquxfingulae redgnon funt,fed vnareda ed, altera circularis; 
quemadmodu in fecundo cafii magnitudo aperturae redarii linearu, aliter dicitur 
magnitudo anguli redilinei, vel etiam appellatur angulus redilineus ; ita in hoc 
tertio cafu,magnitudo aperturz red; & circularis line^,alitcr dicitur magnitudo 
anguli mixtilinei, vel etiam angulus cdtadus; fidendo in hac confiderationc,atqs 
confiderando angulum redilineum ,& angulum contadus, vterque ide angu- 
lus ed quantitas: fed dux idx quantitates,non funt quantitates eiufdem generis, 
adeoque dici non potcd quod vnus altero maior fit , aut minor , vel illi xqualis 
yel ad illum habeat proportionem. Iamvcr6 ex commemoratis tribus angulo- 
rum diucrfis confiderationibus , qux ftnguix admittuntur i nodra Logidica, at- 
que conformes funt primis eius elementis, fiue declarationi obiedi Mathefebs; 
pro antiqua Mathefi fiue Euclidea dodrina , vel prima tantum confideratio ed 
admittenda, conformiter ad dodrinam P. Taquet, aderentem nullum angulum 
elTc quantum fiue quantitatem: vel fingulx funt admittendx, quod videtur ma- 
gis conforme dodrinx P. Clauij&aIiorum,aiTerenti admitti d^requod angu- 
lus dici poflit quantus fiue quantitas . Primum nobis videtur fupponi non pode, 
ne confequenter concedendum fit , quod antiqua Mathefis libi ipfi aduerfetur, 
itque contraria fit : quando ex vna parte tantu» admittendo hanc primam an- 
gulorum confiderationem, (latuit, quod in bac confideratione manifcQum ed, 
nullum fcilicet angulum eife quantum fiue quantitatem : cui aduerfatur cius de> 
angulis dodrina , in qua ( vt P. Taquet obiccimus ) palfim adhibentur locutio- 
nes fupponentes angulos clTc quantos fiue quantitates: adedque fupponentes 
angulorum confiderationem in qua angulus potcd dici quantus fiue quantitas, 
quales funt dux poderiores ex prxnotatis tribus anguli confiderationibus ad- 
tnilfis atque necefiarijs pro nodra Logidica . Ex his fatis manifed^ colligi vide- 
tur, etiam pro antiqua Mathefi admitti debere reliquas i prima diuerfas Logi- 
flicx noRrx confiderationes angulorum :& reijciendam illam dodrinam qux 
ftatuit, nullum angulum clTc quantum, fed angulum tantum effe modum quan- 
titatis thoc ed, in nulla ab antiqua Mathefi adhibita angulorum confideratione* 
afieri polTc de vllo angulo.quod fit quantus fiue quantitas : oppofitum enim con- 
flat ex fecunda & tertia angulorum confideratione , quas odendimus pro anti- 
qua Mathefi admittendas-efic . Pariter tamen condat ex tertia confideratione*, 
quod angulus redilineus ad angnium contadus nullam habeat proportionem, 
adeoque vnum altero dici non polfe maiorem , vel minorem , aut illi xqualem. 
Hxc veritas, non differt quidem ab illa quam infert P. Taquet ex fua falfa do- 
drina, non admittente confiderationem angulorum in qua angulus dici potcd 
quantus, fiue quantitas: ex qua etiam fequitur angulum rcdilincum dici non 
polfe angulo contadus maiorem , vel minorem, vel illi xqualem : adc6que quo 
ad hanc veritatem conucnimus cum P. Taquet i ab illo tamen diferepamusquo 
ad fundamentum huius veritatis, quam ille ex falfo,& vt vidimus pro antiqua.. 
liier Tertius, H a etiam 
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etiam Mathefi non admittendo fundamento infert : apud nos vero immediati fe- 
quiturex confiderationcangulorumincceflaru pro noftra Logiftica . & manife- 
(la ex declaratione terminorum i qui in illi adhibentur : quaeque vt am^ often- 
dimus etiam ab antiqua Mathefi admitti debet . Quidquid vero (it, de origino 
veritatis docentis angulum re&i lineum, angulo conta^us , dici non pofle maio- 
rem, vel minorem , vel illi aequalem, aut ad illum habere proportionem ; certum 
eft, ( vt vlterius conflat ex P. Taquet) quod ad lumen huius veritatis, cuane- 
fcant tenebrz commemorat* in paradoxis agentibus de his angulis . Reliquae 
tenebrz ad quas conducit huius eiufdcm veritatis fundamentum , allatum vtdi. 
ximus d P. Taquet ( quz tenebrz, prioribus non minus noxiz funt pro antiqua 
Mathefi ) diflipantur, non ad lumen huius ventatis, fed ad lumen alterius verita- 
tis ex qua iuxta Logiflicam , priordueit originem . quzque flatuic pro antiqua.. 
Mathefi admittendas efTc diuerfas atque fuperius enumeratas angulorum confi- 
derationes pro Logiflica noflra neceflarias . Etenim fecunda ex his tribus diuer- 
(is angulorum conhdcrationibos,clariflimc docet , quod , & quomodo vnus an- 
gulus re^ilineus dici poffit altero angulo redilineo maior, minor, vel ilii zqua- 
lis , aut ad illum habere proportionem : quod diximus vfitatum efTc in antiquic. 
Mathefi, fed repugnat eorum dodrinz, qui negant admitti polTe anguli confidc- 
rationem in qua verum fit quod angulus fit quantus fiue quantitas . Ex hadenus 

^ didis fatis conftat , veram efTe propofitionem a nobis paulo fuperius afrumptam, - 
quz remanebat probanda s nimirum fuppofira noftrz Logiflicz declaratione 
obicdi Mathefeos , cefTare omnes illas controuerfias , 3c omnia paradoxa , quz 
originem habent ex quzflionc in qua petitur vtrum angulus quantitas fit.Quan- 
doquidem verd tam vtilc lumen , & noflrz Logiflicz , Sc etiam antiquz Mathefi 
afferat declaratio obiedi Mathefeos : nemo non videt, an in hac reflexione mal^ 
notetur vt defeduofum, quod Euclidca elementa nufquam declarent Mathefeos 
obiednm , exponendo quid in illa intelligendum fit per voces mtgmitnd» & 
qmntiut. 

Hoc, quod fatis vt opinor euicimus , confiderando quzflionem in qua petitur 
vtrum angulus quantitas fit: vltcrius confirmandum non videretur,nili me ad fui 
confiderationem alliceret vtilitas alterius quzflionis de quantnaie :ex qua , in 
ordine ad titulum huius reflexionis, non mal^ idem infertur , quod intulimus ex 
. priori quzflione : fed tamen cius confidcratio , alias nonnul as , atque nun parui' 
momenti vtilicates annexas habere mihi pcrfuafum cft . In hac quzflionc peto, 
vtrum Mathefeos obiedumconflituaturab abflrada vel concreta roagnitudino 
fiue quantitate ? vt flatus quzflionis ab omnibus melius intclligarur : fciendum, 
quodficut aliud tftalbedo vcl curuitas, aliud vero album vclcuruum: i, a aliud 
cfl magnitudo vcl quantitas, aliud ver6 magnum vel quantum .SubieAum ha- 
bens albcdincm vel curuitatem , cfl illud quod magis proprii dicitur album vcl 
curuum, vcl aliter etiam appellatur concretum albedinis, vel curiiitatis, aut certi 
concreta albedo vcl curuitas . Similiter, aliud quam fubicAum habens magnitu- 
dinem vel quantitatem, proprie dici non potcfl magnum vcl quantum, fiue con- 
cretum magnitudinis, vel quantitatis, aut certi concreta magnitudo vel quanti- 
tas . Quod in concreto albedinis fiue curuitatis habetur a fubiciSo , atque vitra., 
fubic&um requiritur ad conilicuendum cale concretum , Illud cfl , quod magis 
proprie appellatur abflraila albedo vcl curuitas ; pari modo , quod in concreto 
magnitudinis vel quantitatis, habetur a fubic&o , & vitra fubicilum requiritur 
ad conRicucndum cale concretum: magis proprii nominatur abflraila magnitu- 
do vcl quantitas . Hzc terminorum imcIligcntia,fupponirur in propofita quz- 
flione , in qua petitur, quznam ex his duabus, atque inter fc diucrfis magnitudi- 
nibus vcl quantitatibus, quarum aliz abflra^z, aliz concrccz appellantur, con- 
ditu- 
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ftieuant Mathcfcos obicdium. Ex Euclidcis clementisad fummum conftat, quod 
Mathefcos obici^um condicuatur d magnitudine vel quantitate : <Si tamen vtile_. 
atque dcflderabilc videtur accedentibus ad Mathefeos nudjum.intelligerequid 
ad propofitatn qaaeilionem refpondendum (it. Si diligentius reflentur ad Eu- 
c I ideam definitionem linex.vcl vnitatis, vt diximus ad ttfl exionem 4.ifla: defini* 
tiones pexius conuenientes abftraftat longitudini, vei vnitati : tales lunt.vt ex illis 
non male fufpicari polTet aut inferri, quod Matbefis donlideret longitudines ab- 
(Iradfas, vnitatesabflra^s, & confequenter abfiradlas magnitudines fiue quan- 
titates : fi tamen confideretur fuperficiei definitio , vt didlum eft ad eamdem re- 
flexionem: quoniam in illa agitur, non de abflrai^a,fed de concreta magnitudi- 
ne vel quantitate : pratbet fundamentum lufpicandi quod Mathefis confideret 
concretas magnitudines fiue quantitates. His adde,quod voces n$ig»itiide,qHtii. 
titts, ^UMntum fatis promifcu^,& quodammodo fine diftin,aionc adhi- 

beantur in elementis Euclideis & antiqua Mathefi: ita in paucis qux in hae refle- 
xione propofuimus ex P. Taquet de angulo tlubinde affirmatur vel negatur, 
quod angulus fit quantus, fubindc quod fit quantitas, quafi nulla intercederet 
difiereiitii inter fignificationem vocum quantitas dc quantum. 

Docet quidem noftra Logiflica, & accedentes ad eius (ludium diligenter monen- 
dos putat : Mathefeos obiet^um conditui nonababflradlis , fed a concretis ma- 
gnitudinibus fiue quantitatibus : idebque voces mMgnitnd» & qvtntitss intelli- 
gendas e(Te in fcnfu concreto , fiue vt idem fignifi(ent quod magis proprii figni- 
ficatur per vocesOT<^««OT&4M<«/«m;idquc femper verum efl, quando excir- 
cumflantijs non fatis indicatur, quod fermo fit dc abflradla magnitudine vel 
quantitate . Exempli gratia quando nominatur longitudo linez , vel magnitudo 
linex , fatis patet qu^ agatur de longitudine vel magnitudine abflrada , linea.^ 
enim non lubet ni(i longitudinemaut magnitudinem abfiraiflam. Similiter,quan- 
do Euclides definit fuperficiem , dicens cfTc illud quod habet longitudinem & 
latitudincmtantum: patet fuperficiem dici.concrctum conflansex luhicdo Sc illi 
inhxrcnte abflrada longitudine & latitudine.mon verd aliquem qui in manu vel 
aliter habet concretum longitudinis & latitudinis. Quoniam vero ex his conflat, 
quod in antiqua Mathefi voces mtgmitmdo & qusMitut, aliquando intelligi de- 
beant in fenfu concreto: aliquando autem intelligi debeant in fenluabflra- 
dlo i quare moderni Euclideorum elementorum (criptores nufquam decla- 
rant, hanc diuerfam fignificattonem admitti ab his vocibus ^ quare nufquam in- 
dicant in quo fenfu intelligcndz fint,quando dicitur quod Mathcfcos obiciSum 
fit quantitas :prxfertim cum idexprefs^ & multis declaratum inucniatur apud 
antiquos expofitores Euclideorum elementorum ?nos enim cum P. Taquet in 
hiflorica narratione quam prxmittit ante fua elementa Euclidea : non modernis 
fed antiquis feriptoribus annumeramus Proclum qui vt ibidem fcribitur 

tus in Mithemtticis fuerit , ex dtffifflmis eiut tn Euclidem ctmmenturyt tlijfqut 
fcriftismunifeftum eft .\nh\scomn\cnwV]s\ib, ». multis agit dc quxfito hic a 
nobis propofito : vtrum fcilicct Mathefcos obieclumconflituaturab abllra^is, 
vel a Concretis magnitudinibus aut quantitatibus: & inter varias,optimas,& no- 
(Irz Logiflicx elementis ma ximd conformes dodrinas : prius monet pro Mathe- 
maticis incipiendum ab ijs qux externo fenfu percipiuntur,indeque progredien- 
dum ad ea qux fubfenfum non cadunt, fed folointelledu percipiuntur. Exem- 
pli gratia externo fenfu corpora percipiuntur, vt tamen tadu percipiantur re- 
quiritur in illis aliqua durities ; vt vifu percipiantur , debent habere colorem., 
&c. hxc tamen non pertinent adeffentiam corporis , fiue vt poffit intelligi cor- 
pus : ad quod fufficere docet materiarti fiuefubie&um habens longitudinem, la- 
titudinem ,& altitudinem . Vbi non docet quod fubicdlum fiue materia habens 
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hanc triplicem extennonem atq:de(lirutam duritie, colore, alijfque omnibus quz 
a tali materia & triplici eius extentione diuerfa funt, aut a parte rei inucniri,aut 
exihere his omnibus fpoliatam : fcd aiTerit quod intellcdius pratfeindendo vcl 
abdrahendo ab his rcliquifque omnibus, polltt intclligcrc materiam flue fubic- 
dium, habens triplicem extenfionem, nimirum longitudinem, latitudincm,& alti- 
tudinem ,& nihil ab his diucrfumrilludque quod hoc cafuintelligitur.elTe cor- 
pus, quod poftea intclleiftilc appellat, vt melius diftinguatur a corpore quod di- 
cit fenfile, fiuc fcnfu externo percqrtibilc . A cognitione corporis Icnfilis, exter- 
no fenfu acquiflta, incipiendum affirmat : ac deinde progrediendum, intellcdu 
prxfcindcndo flue abflrahcndo, vtperueniatur ad cognitionem corporis intellc- 
iSilis fiuc folo intclledlu perceptibilis i hunc procedendi modum appellat exur- 
gere i fenfu *d mentem : cum pronunciat pro fpeculatiua Marhcfi maximi ne- 
ceffatium, atque conformem doflrin* Ariftotclis & Platonis. Quoniam vero 
huiufmodi corpus intelle^ile, eoftat ex materia fiuc fubie&o quod habet tripli- 
cem extenfionem, & triplici extenfione qux habetur a tali materia ; vt hxc inter 
fc difiinda atque diuerfa ,finc confufionc indicare poflit { materiam fiuc fubic- 
ftum habens fiuc fullentans extenfionem, appellat materiam intelledilem: quod 
ab hac materia habetur vcl fuftentatur generali nomine appellat formas : qua vo- 
ce compledi videtur, quidquid priter materiam fiuc fubicdum , requiritur ad 
- conflitucnda concreta longitudinis, magnitudinis, curuitatis, albcdinis , aut qui- 
bufeunque fimilibus vocibus iudicabiic clf , vcl fine vlteriorircflridionc , vcl 
cum vltcriori refiridionc. 

In hunc modum fufficienter indicata, tum fenfili, tum intelledili materia Sc forma.: 
quae funt duae partes neceflario requifitx vt habeatur illud quod fignificatur per 
vocem concretum: qux vox fignificat compofitum ex materia fufientante for- 
* mam, deforma fuftentata a materia i pergit ad confiderationem potentiarum qu^ 
in homine inucniuntur& aliquid agunt circa talia concreta . Intcliedum appel- 
lat illam potentiam qux dicitur intclligcrc , difeurrere , ratiocinari . Phantafiam 
Dominat illam potxntiam qux intellcdui exhibet fiuc reprxfentat intellcdilia 
obieda, qux intelligitdc quibus difeurrit vcl ratiocinatur . Senium dicit poten- 
tiam quf intellcdui rcprxicntat Sc exhibet obieda que appellauit fcnfilia:d qui- 
busprxfcindendo pcrucniturad obieda intellcdilia . Poft hxc de folocirculo 
afferens, quod de quolibet Mathefeos obicdo intclligendum eft , diftinguendus, 
inquit, circulus in cegnitiene, circulus infhtnufiu , circulus in fenfibilibus . Geo- 
metriuquu de circule decet ,ujferit de circule in fhantefiu. Etenim iuxta hanc 
dodrinam Geometria aliud non docet de cirfljlo,quam quod intcliedus cogno- 
uit conuenirc circulo fibireprxfcntato: quoniam tamen intellcdui rcprxlcntari 
poteft circulus, cum ^ fcnlu,tum d phantafia : negat Geometriam docere aliquid 
de circulo rcprxfenrato i fenfu , qui circulum rcprxlcntare non poteff aliter, 
quam vt durum , vt coloratum , & habentem ilia fine quibus fenfu percipi non 
» poteff, qux non attenduntur a Geometria in ijs qux docet de circulo . Hoc idem 
vlterius c6firmans,& deferibens circulum prout cognofeitur ab intciledu:r/rr«- 
lum, inquit, vnu cum fue cegnefeit interutllo , ah externa, hoc e fi fenfilt materiae 
quidem immunem, intelleUtlem vere qua in iffe eS materiam habentem . Huc fpe- 
dat quod alij paffim doccnt,Geometriaro abffrahere a materia: nimirum a ma- 
teria lenfili , hoc eft qux externo fenfu percipitur . Quod de circulo hic jffir- 
mauimus,fimilitcr intclligendum eff de triangulo, quadrato , linea , faperficit» 
corpore, cubo, aut quolibet alio obicdo Gcometrix,aut fpcculatiux Mathefeos: 
d qua quidquid docetur , tantum affirmatur de tali obicdo vt rcprxfcntatur a 
phantafia ,& cficoacrctum conflans ex materia intelledili St forma intelledili. 
yc clarius exponat huiufmodi Geometrix , fiuc Mathefeos obieda , ncceffarid 
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eflic concreta I neque cooftitai pofTcHolatfiae pura hrmts iddit, fi tKtrdm4te» 
titmfim$ tiitUd Gttmtprit fvd , frnmi daii» irmmt . Vbi 

(upponit euidenter veram antiquiorum dodrinam docentem abftradaa»iotelle> 
^ca,*/iae purai formas eiTcindiuiiibilcs, infccabilcs. tmpartibiles: quo fuppo- 
fito fubfumit, atqui Geometriae obieda funt diuifibilia . iccabilia , partibiiia i ex 
quibus manitefte fequicur probanda conclufio, nimirum quod Gepmetric obie» 
£ta non (int fornu! purae, abfiradae, intcllcdiles. 

Haec (i vera funti quae roco quidem indicio verif&ma negari hon pofliinr; relimi* 
ous doAis pro^r maximaoi dotl^iffimi Procli amiMrkatrm. vel i dodiorH>os 
propter huius dodrinz confbrinitatem cum vniuerfa antiquae Mathefeos do^ri> 
na i profedd couftatquod bic nobis probandum erat, nimirum Mathefeos obie* 
ftum,riuc (ignificatioocm vocum & f«s«m4x.ca|x>fitionc indigero» 

, adebquc illam mal^ praetermitti i modernis icriptoribus EucUdeorum ciemen- 
torum . Viterios etiam conftat, quantam hallucinentur circa fpeculatiuae Mathe< 

. fcos obiefium» Sc ab eius nccciTaria cognitione aberrent qui non agnofeuot in- 
telledu fa^(dc quibus hic egimus) praecifiones (iucabUraOianes t deeoofe- 
quenter non intelUgnat. abftra^s purafque iormas , aut intelleAilcm materiam 
a (enCUi diuetfam» eamque de qua aliud affirmari non poffit nifi quod fit materia, 
fiue pura materia i quod tamen argumentum proTequi non audeo . ne mihi un- 
dem concludendum fit. non paruam panem eorum qui hifce temporibus faabcn- ' 
tur Mathematicarum fcientiaium cultores & promotores . potioriinre dki poffir, 
nunquam peruenifle ad limina fcieotificae Mathefeos : (cd tantum occupari iit. 
pradtiica Mathdii & vfu regularum cius : vel certi verfari in pharmacopeoruiiL. 
officinis, alijfue huiufmodi locis, aut congreffibus , quocunque tandem nomino 
appellandis : in quibus bene difeuntur aliqus proprietates fenfilium obiedei- 
rum , qua; ab externis fenfibus haberi debent , St vdies lunt « vt ab his fumendo 
exordium ac deinde Draefeindendo perucniatur ad intclle&ilia obicAad fenfili* 
bus diuerfa, que in Icientiarum Mathematicarum primo liroioe difccnda funnfi- 
ne bis, Mathemattcedodrinx acdi.& me haberi poffunt: fedfirioitifice co^ 
gnitiooes acquiri non poiTuoc. 

C A P V T V. 
Confideradoncs Logiftic* 

fiue 

Aliquorum Logifiioe nofirae fundamentorum magis 
exa^ declaratio. 

A d fioem nobis propofitum in hoc libro, fatis non eft obiter rdlcdere ad illx 
que hoc capite exponuntur : pertinent enim ad prima LogHUce ooftre fiui- 
darncnta.S; pro illis maxime oeceflariam tntelligentiam terminorum. Quauta.. 
diieremia oriatur inteiAlgebram Se ooftramLogifiicaro. ex folx diuerfii intel- 
ligeniia figaorfi f Se — , fatis conflat ex didis in prioribus tribus tMlius libri otpi- 
tibus, fuppqfita iflorims ficorum fignificatione quam habent ip noftra Logifti- 
ca . Rutius illud ex quo originem habet, non omnis quidem, fed maximi no- 
tabilis diffinremiq inter clemcma antique Mathefeos Se nofireLogiflice < confi- 
flit in terminorum imelligeotia vel declaratione . Ego ccni.aacqui non pofliim., 
quomodo verum fit, aliquid ex termims notum, aut cx his dedudum inaeniri ia 

. illis 
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illis Mathcfcos elementis, in quibus defiderarur fufficiens declaratio termino» 
rumt adc6quefupponi non poteft terminorum inteliigentia. Non difpuco tamen 
an pauci termini qui in Euclideis elementis inueniuntar expoliti ,fufficiant pro 
his elementis : aut ita exponantur, vt prarter allatas expolitiones liue definitiones 

■ nihil vltcrius requiratur ad illoru intelligentiam neceiTariaro in ordine ad axio- 
mata vel demonlirationes quat fubfequuntur. Multi ex feriptoribus antique 
Matbeleos indicant fatis notabiles tenebras in definitionibus aliquibus quar ab 
alijs admittuntur: mihi vero videor etiam profpicere tenebras in aliquibus qu{ 

> palfim habentur clarifiima; & nulla expolitione indigere apud cos qui obfcurio* 
ribus lucem aficirc conati funt fuisin Euclidea elementa commentarijs . Vtruta 
mihi apparentes iHc tenebrat caufentur ex defefiu luminis in iftis definitionibus» 

. vel certi ex dcfeAu meae potentiat viliuat , fiuc intcliigentiae ; a pcrfpicatioribns 

■' colligi poterit, tum ex pratccdenri, tum etiam ex prxfcnti capite . In hoc capite» 
ante omnia confidcratione digna videtur , differentia inter primum cxordiunu» 

• elementorum noftrat Logillicat , & amiquat Mathefeos qooad intelligibiliratem.' 
Apundi definitione exordium fumunt antiqua elementa , inde progrediuntur 
ad definitiones linearum, fupcrficierum, corporum &c.& nollro iudicio,ab 
obfcutiortbus procedunt ad minus obfcura. Contrario ordine procedit nolha^ 

- Logillica, & incipiendo i corpore, etiam externis fenfibus cognofeibili, gradum 
facit ad ea quz difficilius cognofcibilia funr,nimirum lupctficies lineas, punda: 
& quantitates conftituentes Mathefeos obicdum quod hic primo loco confide- 

• ratur , deinde proceditur ad alia , quz paucis verbis , ea clariute exponi non 

> poterant, quz veilis videbatur pro nollra Logillica. 

Confideratio I. 

Declaratur obicflum rpeculatluc Mathefeos 

S Peculatiuz Mathefeos obiedumconllituunt concreta magnitudinum eonftatw 
tia ex intclicdili materiande qua,q'uod ad cius intelligentiam fnfficit , notaui- 
mus ex dodiffimo Proclo ad reflexionem 7. capitis przcedcntis)& abiti ada.» 
magnitudine, per quam intelligimus omne & folumilluda quo aliquid dici po- 
tcll magnum vel paruum;hzc abftrada magnitudo cllvna tx illis entibus,quz i 
Proclo, cum Platone, & Arillotclc, appellantur formz :hz diuerlimodd rcllri- 
dz , cum intelledili materia cui i.ihzrent, conllituunt magnitudinis concreta^ 
fpecic , genere aut aliter inter fc conucnientia aut diucrfa , conllitucntia Maihc- 
feos obicdum . Abllradas magnitudines . vel non rcllridis , vel diucriimodi 
rcflridas , admittendas effe pro Mathefi, latis conflat, quia nccdiariz funt pro 
confidcratione concretorum confiituentiumcius obiedumtcas tamen vltcrius 
non inuefiigae , inquirendo quid fit abllrada magnitudo non rellrida , vcl ab- 
- Ilrada magnitudo extenfionis, difcrccionis, inclinationis &c.lmroo neque vtcun- 
que confiderat magnitudinis concreta confiituentia eius obicdum : ied potiOI- 
- roum illa confiderat, in quantum vnum relati ad alterum dici potcll maius, mi- 
nus, zquale, vel illi fimile aut diffimilc i vel alias proprietates habere conducen- 
- tes ad cales principaliores eius confidcraciones : vt funt exempli gratia quomo- 
do crcfccre liue augeri poifint per additionem^ decrefeere vcl imminui pofint 
per fubtradionem quomodo leruata eadem magnitudine, mutari poffinc reli- 
qua, quz in his concretis inueniuntur.vc requiritur, qiiandociriuli circumferen- 
1 tiz.zqualis reda linea pctitiir,velquadracamaut triangulum dato circulo aqua- 
le &c. De 

) 
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De hoc fpeculatiuar Mathcfeos obiero quzri poflct • vtruni a parte rei exillat at« 
que inucniacur in rerum natura: adcdquc fit ens reale.vcl imaginarium.Rcfpon- 
deo, inueniri in rerum natura atque a parte rei: non aliter tamen, fedeodenu, 
prorfus modo, ficut i parte rei inueniuntur obiedta reliquarum fcientiarum : ex 
his nulla confiderat entia particularia,atqoe habentia proprietatum aggregatum 
quod pluribus commune non fit : fcd finguix confiderant entia vniuerfaliat hxc 
eadem in pluribus inueniuntur, & conllituunt entium fpccies, aut genera, maio> 
rem aut minorem habentia vniucrfalitatem : huiufmodi entia vniuerfalia figni- 
ficantur per voces paffim cognitas, ens, corpus , animal &c. immo nullz voces 
inueniuntur, quibus alia quam fpecifica aut genetica entia fignificaniur ; fateor 
quidem in rerum natura non exidere ens fpoliatum omnibus omnino proprie- 
tatibus non neceflario requifitis vt dici pollit ens, vel corpus, vel animal &c.non 
ideo tamen dicendum arbitror de ente , corpore , animali &c. quod tantum fine 
mentis conceptus , Sc nufquam d parte rei exidant , quia non exidunt fpoliati- 
omnibus illis qux necclTarid non requiruntur vt dici poflint, ens, corpus, animal 
Scc. homo d parte rei exidens , neque definit ede homo , neque definit d parto 
rei exidrre: liue retineat, vel acquirat, vel amittat vedem,pellcm,valctudinemal- 
bedinem &c. Vt enim homo d parte rei exidere dicatur, requiritur 3c fufficir, 
quod fit homo & habeat exidcciam; tamen homo vcditus,definit d parte rei exi- 
dere, eo ipfo quod vede fpoliatus, definit veditus eflfe . Similiter animal d pane 
rei exidens, neque definit elTc animal , neque definit d parte rei exideretquid- 
cunque tandem amittat diuerfum ab exidentia , 3e requifitis vt dicatur ani- 
mal: fi amittat formam requifitam vt dicatur animal, adhuc poterit dici ens 
exidens , fed delinet clTe animal ; fi ver 6 amittat exidentiam , delinet exidere & 
ede animal a<du exidens fiuc aquale , fed non delinet clfe animal polfibilc aut 
potentialc. 

Loquendo de exidentia d parte rei liue atduali, qux iuxtafaic difia concedi poteft 
& debet fcientiarum obieAis , liue entibus fpecificis aut geneticis f prxter qux 
nulla admittuntur inter illa qux condituunt Mathefeosobie^um) vlterius qux- 
ri podet : vtrum exidant in rerum natura f Specialis ratio dubitandi rcfultat ex 
multorum Mathematicorum authoritate, negantiu m a parte rei exidere punda^, 
lineas, fuperficies . Qj^oniam ver 6 limiliter non negant d parte rei corpus exide- 
re , cdAceduntcorpori , quod inter Mathcfeos obie^a numeratur , exidentiam^ 
paul 6 ante concedam generibus & fpccicbus : camdem tamen exidentiam ne- 
gant fupctficiebus & lineis: etiam annumeratis Mathcfeos obieris . Hxc do- 
Arinanon admittitur d nodra Logidica,camdcm exidentiam concedcnte,& pun- 
dis,& lineis, & corporibus , & lingulis quantitatibus qux numerantur inter Ma- 
thcfeos obieda . Cum hac non coniieniens doArina diuerforum Mathematico- 
rum, fortadis originem habet ex irUitKbdoEucIidca, obferuatain proponendis 
definitionibus obiedtorumMathcleos: iuxta quam; jirincipium fumitur a pun- 
dlo, hinc proceditur ad lineam, fuperficiem, corpus &c. vbi ab obfcurioribus fu- 
mendo exordium, proceditur :^d minus obfcura : contra ordinem ex Proclo indi- 
catum, cx Platone, & Aridotele.ad reflexionem 7 . Logidica nodra alio ordine 
procedendo, docet, & nili fallor clar^ euincit,Mathcmaticum negare non polTo 
fe intcliigcrc , vcl d parte rei dari atque exidere lineas , fuperficies , & lingulas 
quantitates qux Mathcfeos obiedo annumerantur, atque etiam punda Mathe- 
matica, eo modo quo hxc vcrificanturdc corpore,quod annumeratur Mathcfeos 
obietdis. 

An aliquis oculis &fcnfu prxditus , & intclleiffu non dtditucus «negare potedd 
parte rei exidere corpus terminatum , atque externo fcnfu perceptibile ? quo 
concedo negari non potcd, quod intelligatur & a parte rei exidat corpus intel- 
Libtr Tertias, I lefti- 
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IcAile. quod annumeratur Machcreos obiedis : fuppofico, vt bic diximus» quod 
fcrmo (it dc cxiflentia quam prius diximus concedi debere fpeciebus atque ge- 
neribus, aut vilis alicuius fcietitiae obiedis, de qua tantum hic agimus ; ad hanc ‘ 
prcmilTam fubfurao, atqui intelligi & i pane rei cxifterc non poteft corpus ter- 
minatum : nili detur i parte rei, atque intclligatur terminus talis corporis termi- 
nati, hoc c(l fuperficies terminata: igitur I parte rei datur 1 uperficies terminata, & 
quid illa (it intelligitur . Vbi rurfus fub(urao,atqui impoffibile efti parte rei da- 
ri atque intelligi fuperficiem terminatam , nili i parte rei detur atque intelliga* 
tur fuperliciei terminus ,hoc cft linea terminata : ergo intelligitur Sc a parte rei 
datur linea terminata . Hic iterum fubfumo , atqui impoffibile ell intelligi & d 
parte rei dari lineam terminatam , nifi intclligatur & d parte rei cxiQat lineae ter- 
minus hoc e(l pundlum : ergo iiKcIligitur Sc d parte rei datur pundum-Quoniam 
ver6 iam confiat, quod intclligatur & i parte rei detur, corpus terminatum, fu- 
perficies terminata, linea terminata: hoc cft quantitas continua diucrfimodi rc- 
ftrida, nimirum ad tres inter fe genere difiercutes continOas quantitates : fubfu- 
mo, atqui intelligi aut d parte rei dari non potefl quantitas continua diuerfimo- 
dd rellrida, nifi intclligatur Sc d pane rei detur quantitas cominua , hoc modo 
diuerfimode reftringibilisf quae habetur pratfeindendo d rcflridionibus ) ergo 
intelligitur,& d parte rei datur, quantitas continua diucrfimodd reflringibilis ad 

Z uantitatem habentem vel tres extenfioncs,hoc cfl corpus: vel duas folas exten- 
ones, hoc eft fuperficiem : vel vnicam cxtenfioncm.hoc cft lineam ; quz diuer- 
fimodd reflringibilis quantitas continua, conftkuit quantitatum continuarum ge- 
nus quod continet omnes Sc folas quantitates continuas vlterius non rcflridas. 
Hxc quantitas continua vlteriusnon reflrida,negarinon potefl quantitas reflri- 
da ad continuam .• prztcr quam, etiam admittendam c(k quantitatem reflridam 
ad difcrctam quantitatcm,docent Mathematici omnes : fed iam conflat , quod in- 
telligatur dc a parce rei exifiat quamkas reftrida ad continuam ( quod veruuu. 
effe non poteft nifi inceiligttur , & d parte rei exiflat , quantitas rcftringibilis ad 
continuam) igitur intelligitur & d parte rei datur quantitas reflringibilis ad con- 
tinuam quantitateiiis fed quantitas reflringibilis ad continuam quantitatem,om- 
nium Mathematicorum communi confenfu, etiam reflringibilis e(l ad diferetaou. 
quantitatem : ergo intelligitur,& d parte rei datur quantitas reflringibilis ad con- 
nnuam & diferetam quantitatem : quam alkcr appellauimns quantitatem vel ma- 
gnitudinem maximi vniuerfalem,fiucquanckatcm autma^itudinem nonte- 
ftridam . Vitra hanc intclligendum eft quid vox Sfwt» fiue diferttit fignificet, 
vt vkerius conftet , quod intclligatur , &d parte rei exiflat , quantitas difereta.. 
luxta noflra Logiflici vox d$fcrm$%voM d voce difctrntn : & diferetio dici po- 
tefl illud quod requiritur ad numeiacioncm : quz enim non difccrminturmume- 
rari non pofTunt^ut conftituete plora vel pauciora indiuidua ; hinc quantitas di* 
fcreta,efl quantitascuinsmagnicudodcfumicurapluraliucc vel paucitate indi- 
uiduorum : ficut q^uanoMS continua, ell quantitas cuius magnitudo dcfnmitur ab 
extenfione. . • , . 

Ex his vt opinor fatis manifeftum ell quod nobis erat oftendendum : nimirum Ma- 
thematicum negare non polfe, fe intelligere , vel d parte rei dari atque cxidcrcj 
ea de qua loquimur exiflcntia, aut lineas, aut fuperficies , aut aliquam cx quan- 
titatibus qux d nobis annumerantur obiefio Mathefeos , iuxta cnumcrationrni^ 
quantitatum diuerforum generum breuiter propofitam fuperius in parte j.cap. i . 
lib. I. Hic tamen aduertendum, quod afferendo przdida diuerfa quantitatum.. 

f enera, citato loco enumerata , nullatenus negemus ab his quantitatum generi- 
tts, diuerfa quantitatum genera admitti aut confiderari poffe a Mathcfi : adc6- 
quenon afferamus, quantitates conflituences Mathefeos obicdum nullas inuc- 
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niri,qiue non pertineant ad aliquod ex enumeratis quantitatum generibus; 
iromo ver6 oppoiitum fupponit noftra Logiftica: queadmodum enim quantita- 
tem fiue magnitudinem reftriftam przcisi ad magnitudinem cxrcnfionis, appel- 
lat continuam quantitatem: & magnitudinem rellridam ad magnitudinem di- 
fcrctioois.appellac diferetam quantitatem : atquc'affirmat, continuas & diferetas 
quantitates inter fe genere diferrei propter diuerOtatem refiridionum per quas 
ad iftas quantitates contrahitur maximi vniuerfalis magnitudo : iu fimilitcr» 
eamdem maximi vniuerfalem magnitudinem contrahendo , per reftridioncs i 
duabus enumeratis diuerfas» habentur etiam genera quantitatum diuerfa ab enu- 
meratis duobus quantitatum generibus , ampledentibus continuas Sc diferetas 
quantitates. Exempli gratia magnitudo vniuerfalis rellrida ad magnitudinenu 
aperturae, curuitatis,al^dinis,foni&c.iuxta Logillicam funt magnitudines tales, 
vt de Angulis veriAcetur quod Ant magnitudines vniuerfales reftriftx , adebque 
quantitates: fed tamen non funt eo modo reftridx, Acut reilri^a eft magnitudo 
cxtenAonis vel diferetionis: quare etiam At, quod prxdiilx magnitudines refiri- 
dzdiuerAmodi,quam rcAriiix Ant magnitudines extenAonis vel diferetionis, 
conAituant quantitatum genera diuerfa ab ijs quz ample^untur omnes Sc folas 
continuas quantitates. 

Quoniam & in noAra LogiAica, & in antiqua MatheA, frpius agitur de quantitati- 
bus autfpecie aut genere differentibus : atque docetur quod inter quantitates 
. ciufdcm generi s proportio inueniatur : negetur verb inucniri aut admitti poffe.. 
proportionem inter quantitates diucrA generis : viterius quzri poffct,quomodo 
inter fe differant in MatkeA,diuerAtas fpeciAca,& diuerAtas generica : uue quan- 
titates fpecic tantum differentes, Sc quantitates genere differentes i Refpondeo, 
iuxta LogiAicam, & niA fallor, etiam iuxta antiquam MathcAm dicendum cAt,; 
qUod ad eamdem fpcciem pertineant quz eodem nomine indicata ita conAde- 
rantur, vt non habeant differentiam niA quo ad plus vel minus, Aue quod vnnm 
dici polAt altero maius, minus, vel illi zquale i iuxta antiquum effatum afferens, 
quod plus vel minus no variet fpcciem.Oeinde quod ad dinerfas eiufdem gene- 
ris fpecies pertineant , quz diuerAs quidem nominibus indicantur, fed tamen., 
ita conAJerantur, vt pro tali conAderatione fufScienter exprimi poAint eodem-, 
nomine . Denique quod ad diuerfa genera pertineant , quz diuerAs noroinibu 
indicantur. Se przterea ita conAderantur , vt pro tali conAderatione fufAcienter 
exprimi non poAInt eodem nomine . Exempli gratia omnes magnitudines quz 
untum appellantur corpora, fuper Acies, linex, circuli, fpecie inter fe conueniunt, 
quia eodem magnitudinis nomine indicantur , Sc ita conAderantur , vt inter fc« 
non differant, niA quod altzalijs maiores Ant vel minores . Rurfus omnes ma- 
gnitudincs,genercquidem conucniunt,fed fpecie differunt quz diuerAs quidem 
nominibus exprimuntur,Sc alia dicitur circulus, aliaquadracum,alia triangulum 
&c. fed ita conAderantur , vt pro tali conAderatione fufficienter indicentur per 
eadem vocem magnitudo, vel fuperAcies,vclquantitasScc. Deniqueomnes ma- 
gnitudines, genere inter fe differunt, quz diuerAs, hoceAdiuerfam AgniAcaq o- 
nem habentibus,vocibusindicantur: vt funt,corpus, fuper Acies, linea; vel eti am 
circulus, quadratum, triangulum ; A ita conAderantur, vtpro tali conAderatione 
fufAcienter indicari non polAnt per idem nomen ; ita corpus conAderatum non., 
tantum vt eA quantitas Aue magnitudo , fed conAderatum vt eA magnitudo Auc 
quantitas rcAridfa ad triplicem cxcenAonem, genere differta fuperAcie conAde- 
rata vteA quantitas reArida ad duplicem tantum extenAoncm.Similiter circulos 
conAderatus vt circulus cA, genere differti quadrato conAderato vt quadra- 
tum cA. 

Ex his facili colligitur , quomodo, Se quare , eiufdem generis duas quantitates, li- 
Liitr Ttrtius. I X cet 
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cet fpecie inter fe dilTerant • tamen vna ad alteram dicatur habne proportio- 
nem . & dici pollit quod circulus ad quadratum habet proportionem , at- 
que illoafleri maiori minor vel xqualis ; huiufmddi enim aflertionis fenfus 
cfti quod circulus confideratus vt fnperlicics • vel quantitas : (it fuperficies , vel 
quantitas maior, quantiute vel fuperficic quat appellatur quadratum . Siroilher 
conlht quare ex duabus diuerli generis quantitatibus , vna non poflic dici maior 
vel minor altera, vel illi atqualis, aut ad illam habere proportionem: etenimaf- 
ferendo quod corpus conlideratum vt corpus eft, (it maius fuperficie confide- 
rata vt eli fuperficies : Icnfus foret quod corpus conlideratu vt corpus , fit maius 
corpus quam fignificctur per voce lupcrficies.fi hate confideretur vt fuperficies: 
in qua cunfideratione non fignificat corpus , vt fupponic hate afierrio , quar pro- 
inde vera e(Te non potefi , Pari modo manifcAum eft, quod circulus confidera- 
tus vt circulus eA: non poAit dici maior quadraro confiderato vt quadratuia^ 
eA; talis enim aAertionis fenfus foret, quod circulus confideratus vt circulus,ma- 
ior circulus fit, quam fignificctur per vocem quadratum, fi confideretur vt qua- 
dratum eA : in qua confideratione vox quadratum non fignificat circulum, vt 
(upponit hate aflertio : quat proinde vera efic non poteA. 

Si fortealicuinoua videtur hate doctrina, aut non fatis intelligibilis : confideret 
obuiam locutionem, afferentem quod equus fit maius animal quam canis; (i hu- 
ius affertionis veritatem intelligit,percipict (enfum eAc,quod equus confideratus , 
vt animal, fit maius animal quam fignificctur per vocem canis : intellefia ver^ 
hac veritate, facili aAequetur.quod propofitio affirmans quod equus confidera- 
tus vt equus cA, fit maior cane confiderato vt canis cA ; non foret diuerfxab ea^ 
quat affercret, quod equus confideratus vt equus eA,fit maior ^uus, quam fi- 
gnificctur per vocem canis , quae non fignificat equum ; videat igitur an in hac 
obuia locutione, & etiam plebi paffim nota, aliquid nouum & (ibi non intelligi- 
bile inueniat ; deinde has plebi etiam paffim notas, & vbique vfitatas locutiones 
conferendo, cum illrs,quas prius attulimus de quantitatibus, habentibus.vel non 
habentibus proportionem : facili aduertet , quid de illis dicendum fit : & vtrum 
debeant vel non debeant annumerari, declarationibus terminorum non beno 
praetermiffis in antiqua Mathefi. 

Non poffum hoc loco prattermittere, breuem enarrationem , eius quod mihi conti- 
git cum aliquo ex meis auditoribus , fortaffis enim prodeffe poterit pluribus ex 
ledloribus fundamentorum noAriLogiAicat; is Mathematicarum rerum notu. 
plani ignarus acccffcrar, vel vt difccret, vel vt carperet noAra, qu* audierat non 
plane conformia magis vfitatis dodrinis Mathematicis : prius ad hilaritatern mo- 
dcAi compofito vultu, atque arredis auribus excipiebat, quot fub initium hic di- 
ximus de Mathefeos obiero, & magnitudinum concretis , conAituentibus talo 
obiciflum : atque conAantibus ex materia intelleftili & forma . Deinde dere- 
pente vultu i’n contrarium mutato, reliquam diftionis mcx partem exceperat 
quidem, fed non abfque externo aliquo gcAu indignationis;a me caufam inter- 
rogatus, non fapiunt inquit tuae illae formae, tua ilia concreta , tua illa intelledli- 
Iis materia.Qua inquiebam voce appellari vis figuram circularem, triangularem, 
pyramidalem, fphaericam &c. fi fort^ magis placet vox figura quam vox forma, 
quoniam paulo amplior fignificatio quam habet vox , prae voce 
ra, nihil facit ad praeiens inAitutum : deinceps praetermilfa voce f»rm», adhibebo 
tibi gratiorem vocem vt in hunc modum noAra dodrina minus difplic^^^' 
at, replicabat, prae reliquis difplicet imclledilis illa materia quam nominaAi, & 
Capere videtur materiam primam AriAotelicam, in vicinis fcbolis ad naufcani.. 
decantatam : cuius vel fola memoria mihi Aomachum mouct, quamque inipfo 
melioris philofophia; limine, iulTus detellari atque eiurare, libenter obtempera- 
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ui . Hzcmihifufficicbant , vtvcluci cx artcrizmocu, cognofccrem quo moibo 
laboraret: & intcliigerctn caufam aucrlionis a bona dodrina. Vt huic morbo, 
quem potius aurium, quam mentis cognofccbam, non ingratum atfcrrem remc* 
dium(poft aliquas laudes illius philofophi; quam appellaucrat meliorem, quam- 
que aliter cxperimentalem appellant ; quz pro rebus Mathematicis , videtur 
potius appellanda gradus ad feientiam. quam feientia) afferenda videbam aliqua 
non ingrata nomina Mathematicorum. Euclidis . Archimedis , Apolloni) Pergei. 
quibus addebam modernos aliquos quos exiftimabam magni nominis atquo 
authoritatis apud meum auditorem . apud quem videbam potius perorandum^ 
authoritate . quam firmiori ratiocinio . in quo non voces ( quarum aliz alijs au- 
ribus gratiores lunt^cd vocum fignificatio expenditur, quz mentem afficit: cum- 
que obferuaffem non difpliccrc i me nominatos Mathematicos, petebam vtrum 
placeret tantorum virorum dodrina . Concefllt fibi placere dodrinas i tantis 
viris traditas . Conceffa hac przmiffa , petebam , de quibus circulis agerent illi 
omnet,hoc eft an de circulis, calidis, frigidis, albis, rubris, rigidis, mollibus Stc. 
ad quz fubridcAdo, Mathematici , inquiebat, abftrahunt d materia : inflabam ta- 
men id Euclidi conforme noneffc, fuppofito,vtfit innoflra Logiflica, quod vo- 
ces mdttruSc /ubuStum eamdem habeant fignificationem : quandoquidem Eu- . 
elides dicat fupcrficiem effe illud quod habet longitudinem & latitudinem un- 
tum: & habere duplicem illam extenfionem , vel effe materiam aut fubieduni^ 
iflins duplicis extenfionis , idem fit . Ad hzc prius hzrebat . videbat enim quo 
vergeret talis difi:urfus,quodque pro circulis admiffa materia vel fubic(flo,quod 
i dici non poffet effe calidum, frigidum, album, rubrum, rigidum , aut habere hu- 
iufmodi aliquid , neceffarium vt externo fenfu percipiatur :pro Mathcfi' admit- 
tendam materiam fenfu externo non perceptibilem iimmo concedendam mate- 
riam de qua aliud dici non pollir quam quod fit fubie£lum,ade6que purum fub- 
ieAum; vt igitur argumenti vim declinaret : inMathcmaticis,inquit,confideratur 
fuperficies,fiue id quod habet duplicem tantum extenfionem: vel id quod habet 
figuram triangularem , pyramidalem .fphzricam: fed non confideratur fepara- 
tim, vel materia illa habens talem figuram, vel figura quz habetur i materia:tum 
denique adhibendo Procli authoritatem allatam in feptima reflexione , faci-' 

Ic mihi fuit reliqua euinccre,& efficere.vt non tantum concederer admittendam 
pro Mathematicis intclle^ilcm materiam,a fenfili diuerfam; fed pronunciaret.ab 
homine fanz mentis negari non poffe talem materiam intelle^ilem . Hzc verif- 
firoa ert hiltoria, vide ne de te fiat fabula. 

Confideratio II. 

Declarantur diuerfk aliqua: conilderaciones numerorum.' 

I N przcedenti confideratione egimus de obiedlo MathefeoS , & conclufimus il- 
lud conditui a foiis concretis magnitudinis: ideoque vocesmt^aiiudt, q»»n- 
titutyvntus aliafque fimiles in Mathcfi vfitatas,quz tam in fenfu concreto.quam 
in fenfu abflrado intelligi poffunt : debere intelligi in fenfu concreto, quando 
oppofitum ex circumdantijs non fatis infinuaturi&cnnfequenter eamdem figni- 
ficationem habere cum voc\basmtg>iHm^Hdatum,v»um &c.quz voces concre- 
ta fignificant , non vero concretorum abflra^las formas . Confequenter ad hzc 
fundamenta, quoniam apud nos numerus dicitur illud quod numeratur, & nu- 
meri pertinent ad Mathtfeos obic^um: dicendum ell, folas formas abdradas 
non conflitucntes Mathefeos obiedla, numerari non poffe : fed untum numerari 

poffe 
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polTc concreta . Hoc videri poCTcc nouum alicui qui non fatis aflccutus eft , aut 
quod fuperius diximus de concretis confticuentibus Mathefeosobie&um>aut 
Euclidcamdodrina dc numeris.Numeretqui poteft formas abllra(flas,ita tamen 
vt nc quidem vnam numeret; hoc fieri non polTe, nemo non videt: non tamen 
omnes videt hoc id£ efse cum co quod ante diximus doceri k noftra Logiflica,8e 
fortalTis alicui nouum videri pofse;idem efse, facili intelligitur, reficiendo quod 
vox ^'»xfigni6cet concretum, nullatenus vero (ignificet aliquam formam abflra* 
iam : quare eo ipfo quod numeratur vna forma abflraia , numeratur concre- 
tum, (iuc aliquid quod bene dici poteff vnum ; dc vna forma abflraia, bene di- 
citur quod (it vnum concretum, conflans ex materia fiucfubicio,& ablfraia^ 
forma : (iue tale concretum placeat intclligere, vtin illo materia fiue fubicium 
conftituatur ab abflraia forma , quz fuflentando abflraiam indiuidualitatenu 
(iuc vnitatem , conflituat concretum , quod aliter dicitur vna abflraia format 
(iuc hoc concretum aliter placiat intclligere : quod viterius confiderare, parum 
videtur conducere ad prz(cnsinfUtutum:pro quo fufficit conflare quod nume- 
rari posfint , fola concreta, (iue indiuidua , non vero abflraix formz. 
lam vero numerus, in Logiflica noftra, fignificat id quod numeratur: & adaequati 
diuiditur, in lingularem qui vnicam vnitatem numerat, & pluralem qui numerat 
plures vnitates . Numerus autem non femper eodem modo confiderator in^ 
Matlicfi : lubinde enim in numero conlideratur magis propria cius magnitudo, 
quxadxquati dependet a pluralitate vel paucitate indiuiduorum .(iuevnita- 
tum quz numerantur ; fubinde in numero conlideratur alia magnitudo magis 
propria indiuidnis, liue vnitatibus quz numerantur: talis eft numeri magnitudo 
qux in pradlica Arithmetica dicitur valor numeri, a quo duo numeri dicuntuc 
zquiualcntcs inter fe, liue quoad valorem xquales, aut inxqualcs. 

In illa numerorum conlideratione, in qua tantum attenditur numeri magnitudo 
quz dependet i pluralitate vel pancitate vnitatum quz numerantur , illud quod 
confideratur , eft idem cum coquod aliter appellatur difcrcta quantitas: vox 
enim diferttit, lignificas abftradlam formam a qua quantitas liue magnitudo di- 
citur difcrcta, deriuatur a verbo difcerncrc:abinuiccm verodifeemi nbpofsunr, 
nili diuerfz vnitates (iuc indiuidua : ideuquc quod numerat vnum vel plura., 
quantitatis vel magnitudinis indiuidua, appellatur inMathcli quantitas duo 
magnitudo difcrcta . In hac numerorum conlideratione ex duobus numerisma- 
ioreft, ille qui plures vnitates numerat : minor eft , qui numerat pauciores vni- 
tates : nullus verd altero maior vcl minor dici poterit, fed erunt inter fe zquales, 
fi zqu^ multas vnitates numerent: atque hzc femper vera funt , qualefcunque^ 
tandem fint vnitates quz numerantur. Exempli gratia, fraiflio numerans quin- 
que vigeltmas, maior eft fraftione quz numerat quacuot lextas : & gencralitcc 
illa fradlio maior eft qux habet numeratorem maiorem: illa fragio minor eft, 
quz habet numeratorem minorem : cruntque duz fraAiones inter fe zquales, 
coipfo quod habeant numeratores xquales: qualefeunque tandem lint iHarunu 
fradionum denominatores . Deinde tres arcnulz , tribus montibus zquantur; 
quatuor decades, vno millione maiores funt : atque inter fe xquales (unc bina- 
rij omnes ,& omnes cernarij, omnes decades &c.eciamfi diuerfa,& quomodo- 
cunque inter (c diftcrencia indiuidua numerent . Przterca , verum eft , omnium 

S iosfibilium numerorum minimum cfsc vnitatem ; omnes omnino numeros inter 
e proportionem habere : nullos numeros inueniri, aut poslibiles efse , qui inter 
fe fint incommenfurabilcs, fed omnium communem menfuram efse vnicateniL.; 
nullum numerum extremade media ratione fccari pofse, licet quzliber re£la li- 
nea hoc modo fccari posCt, & modnm doceat Euclides in fuis elementis &c. 

In illa numerorum confideracionc, in qua attenduntur valores numerorum , falfaJ 
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font fingula, quz aflin&tur vera in priori cSfidcrationcounierorli^qtiaEadides 
videtur acquiefeere in fuis Mathe(eosclemencis,vt diximus ad reiIexioo 6 4. ca* 
piris prccedentis) etenim conliderando numerorum valores, poteft numeri» ef- 
fc maior qui numerat pauciores vnitates : &fraiSbo numerans quatuor fexfast 
maior cft fradione qua; numerat quinq;vigefimas3& tket quinqidecinus 3 c quin* 
que vigefimas numerantes fradiones habeant numeratores aequales , tameru 
aquales non funt> fed prior altera maior eft . Deinde potell vnus buiarius, ter» 
narius Scc. altero maior elTe vel minor i neque dabilis eft numerus, quo alter mi* 
nor dari non poteft s polTunt etiam dari duo numeri qui inter (e nullam habeant 
proportionem, vel qui fine incommenfurabilcs,aullamqiKbabcanc communem 
menfuram s & propolitus quilibet numerus fccari poteft extrema Sc media ra> 
tione &c. 

Ab enumeratis numerorum confiderarionibut, altera etUMD inuenitur neceflivia^ 
pro noftra Logiftica,& nifi failor,ettamrequiiiuproandqua Mathcfitfed nufqui 
declarata in Eudidcis clemeiuis s bate preter numeros qui fine addito nu* 
meri vocantur in Mathefi . & ad maiorem inter fe difiindionem atque clari* 
ratem i nobis appellantur numeri aduales: confiderat etiam numeros quos ap* 
pellamus potentialcs , quia numerant vnam vei plures vnitates potemiales : tiM 
eftquxpolTunt quidem fieri vel elle vnitates aduales, fiueindiuidua aduexi* 
flentia, fed tamen adualirer non fune talia indiuidua . Vt hsce numerorum conii- 
deratio melius intelligatur, reuocandum in memoriam, quod didum eft in pro- 
cedenti confideratione, 3 c etiam in initio huius confiderationis, de (ignificationc 
vocis vmitu : eam fcilicet fine vitetiori rcftridione prolatam, intclligendam in^ 
cocretOiVt idem fignificet cum voce vn»m vel boc eft materiam ha- 

bentem vnicam indiuidualitatc.Vt habeatur huiufmodi vnttas, roanifcflu ift tria 
clTc neceflariamimiru materia fiue (ubiedu, abftrada indiuidu«liia$,& lufteutio, 
fiue vt materia fuftentet abftradam indiuidaaiiatem,Si vnum ex his tribus defit, 
haberi non poteft indiuiduum fiue vnitas 1 & conlcquenter , fi vnum ex his tri- 
bus adu non exiftit, nonexiftic adu vnitas; quoniam verbadutlis vnkas,& adu 
exiftens vnitas idem fune : patet ad vnitatem adualem, requiri adualem aiften- 
tiam trium diuerforum, quorum vnumeftmateria .alterum abftrada indinidua- 
litas, tertium fuftentatio. Si fingula barc tria rcquifiia ad adualem vnitatem adu 
nonexiftant : fed vel cx illis vnum, vel fingula tantum pofluit exifiere ; etiam in- 
diuiduum aduale, quod ex illis fieret fi fingula adu exifterent.non erit indiui- 
doum aduale fiue adu exiftens: fed erit indiuiduum potentiale, quia poteft exi- 
ftere , fiue habet potentiam ve exiftat . Ex his patet quid intclligendum (it per 
vnitates aduales, & vnitates po^cntiaiesi & confequenter qui^fint numeri adlia- 
Ics, & quid fint numeri potemiales. 

Qgpd noluerimus dittinguere numcros,in aduales & potftialestfed tamen adualei 
& potetiales numeros cofiderados alTcruerimus:ide 6 d nobis (adfi eft,quia jpptfi- 
tialis numerus abfolutd fiue (tne addito numerus dici non poteft, quandoquidem 
illi 000 conueniant proprietates quz in Mathefi abfolutd affirmantur dcnume- 
ris.Hinc cx vera prxmi(Ta,falfum confequens inferrettqui ex eo quod dentur duc 
vnitates potentialcs, inferret, ergo dantur duc vnitates tetenim in Mathefi idem 

■ indicatur nominando duas vnitates (ine viteriori reftridione.dc nominando duas 
vnitates aduales. Coolideretur exempli gratia globus cretaceus aut argillaceus, 
boc eft ma(fa crete aut argillx, habens formam (iue figuram fpbxricam . Vt adu 
exiftac globi argillacei indiuiduum, tria debent adu exiftere : nimirum argillx-, 
ferma globofa fiue fphxrica, & fuflcntatio huius formx ab argilla 1 fi ex bis tri- 
bus vnum defit : non exiftit adu globus argillaceus . Quxro modo^ an adu exi- 

ftente 
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ftcme tali globo, aftu exiftat argillaceas cubus , an^llacca pyramis, argillaceus 
conus &c. Ratio dubitandi efle pqteft , quia ex argUia confticuente globum adu 
exiftentem , fieri poteft cubus, pyramis , conus Scc, fed quis admittet hanc dubi- 
undi rationem? nemo enim non iittelligic , aliud efle affirmare quod adu exiftat 
cubus argillaceus , aliud efle quod adu exiftat materia argillacea due argilla ex 
qua fieri poteft cubus : 3c antequam argilla recepit cubi formam , atque hxc for* 
ma adu exiftat & adu fuftentetur ab argilla, etiam dici non poteft adu exiftero 
cubum argillaceum; quoniam tamen ex argilla fieri poteft cubus , mutando 
formam fpnaericam.in formam cubi: in aduali indiuiduo globi argillacei, habe- 
tur potentialeindiuiduum cubi argillacei . quod adu habet potentiam vt exiftat: 
ade^ue benedicitur quod adu exiftatillud potentialeindiuiduum cubi argilla- 
cei;atque fimtliteradu exiftete indiuiduo globi argillacei, adu exiftit potentiale 
indiuiduum argillaceum pyramidis , coni , prifmatis , aliorumque quorumlibet 
corporum, qua; fieri poflunt ex globo argillaceo adu exiftente ; St prxtcrea adu 
exiftit quxlibct potentialis pluralitas corporum qux fieri polTunt ex globi argil- 
bcei indiuiduo adu exiftente. 

Vt melius.atque vlterius intelligatur, couenientia atque differentia inter indiuidua 
adualia St indiuidua potentialia :confidercntur tres globi aduales argentei, & 
tres coni potentiales argentei i fic vt fingulorum diuerforum globorum ar- 

f ;entea materia > etiam fit argentea materia diuerforum conorum potentia- 
ium.In hoc cafu eadem materia argentea adu exiftens.eft materia ranu 
globorum adualium , quam conorum potencialium ; hinc quidquid afleri 
poteft de materia globorum adualium , etiam afleri poteft de materia co- 
norum potentialium ; quapropter eoipfo quod diuidatur , frangatur , vi- 
tietur , calefiat , materia globorum adualium : etiam diuiditur , frangitur» 
vitiatur, calefit, materia conorum potentialium . Vitra materiam argenteam in., 
globis adualibus nihil inuenitur nifi forma fphzrica fiue globofa, adu exiftens 
atque inhxrens materix argentex ; in conis potcntialibus , vitra materiam adu 
exiftentem & globis communem, non inacnitur forma conica adu exiftens at- 
que inhxrens argentex materix, fed tantum inuenitur huius formx.adu exiftens 
capacitas, fiue poflibilitas, fiue potentia ad recipiendam forma conicam.qux tor- 
im adu non exiftit . Quare indiuiduum aduale globi argentei, ab indiuiduo 
potentiali coni argentei, differt, non penes materiam, fed tantum penes formarai 
dupliciter tamen confiderari poteft h?c diffcrentia.nimirnm quoad iplam forma» 
ciufque proprietates;& quoad tormx exiftentiam adualemietenim forma fphX' 
rica , diuerfa cft i forma conica : & forma fphxrica adu exiftit , forma conica., 
adu non exiftiA fed tantum poteft exiftere . Hinc quidquid aflerit vel fupponit, 
aliquid contrarium huic differentix inter globum adualemSt conum potentia- 
lem : non poteft affirmari, tam de cono potentiali quam de glober aduali ,- reli- 
qua omnia affirmari pofI'unt,& de globo aduali & de cono potentiali . Exempli 
gratia de cono potentiali affirmari poteft quod requirat balim planam,& definat 
in acumen Scc, hxc dici non poflunt de globo.quippe cius forma , non admittit 
aut bafim planam aut definentiam in acumen. Rurfus de globo aduali dici poteft, 
quod poflit frangi.fecari, vitiari, calefieri Scc, qux dici non poflunt de cono po- 
tentiali : quia conus potentialis adu non exiftit : frangi autem, fecari, vitiari.ca- 
lefieri , fupponunt exiftentiam eius quod dicitur frangi, fecari, vitiari, calefieri; 
ide6quc hxc dici poflunt de adualiter exiftente materia argentea potentialis 
coni , non ver6 de potentiali cono, qui non exiftit quam diu non exiftit 
cius forma conica . Prxterea tam de adualibus «lobis argenteis , quam de po- 
tcntialibus conis argenteis, dici poteft, quod poflint emi, vendi, perdi : vcl quod 
fint diucrfi, plurcs, diftindi &c. iftx enim aflertiones nihil inuoluunt aut fuppo- 
nunt 



. Googie 



Confiderationcs Logiftica:.' 73 

n&r.qnod aduerfetor diderScix qucimienitur inter aduales globos, & potftiales 
conos . Emi, vendi, perdi poiTunt «arbores, plantz, femina Scc.8c huius emptio- 
nis, venditionis, perditionis precium fiuc xltimatio , crefeit ex jtftimationc ftu- 
auum potentialium,qui produAi non funt, neque ezillunt : fcd produci poiTunt 
ex tali arbore , planta , femine &c. immo in huiufmodi emptione , venditione,, 
perditione : palHm dicuntur emi , vendi , perdi fruAus : non aduales , fiue 
exiftentes : fed frudus non exiftentes, tantum fperabiles , atque poientiales ; qui 
frnftns potentiales etiam dicuntur plures , pauciores , diucrfi ,diflindi &c. Hx 
alixque fimiles locutiones innumerx, & paflim in ciuili rcpublica admidx atque 
vfiiatx ipueniumur : in quibus non tantum de aqualibus, fed etiam de potentia- 
libus indiuiduisafleritur emptio •venditio, perditio, pluralitas,diuer{itas,dinin- 
dio &c. lic vt qui cum Logiflica noftra non admitterer hos loquendi modos: 
deberet prius formare nouam rempublicammouG mundum: vt inutniret fuarum 
dodrinarum auditores , a quibus fine prxuio siouo Calcpmo intelligeretur. 

hadenus diximus de globorum adualibusindiuiduis,liue argillaceis, fue ar- 
genteis, aut ex alia materia con&antibus : atque de indiuidais potcntiaJibus,ha- 
bentibus eannlem vel dhierfam matcriam:fimiliterintelligenda funtde alijs indi- 
uid uis adualibus atque potentialibus, qux confiderantur a Mathel! : non tantum 
in methodo nofirx Logifticx, fed etiam ih antiqua methodo : ita vt fine confide- 
ratione adualium & potentialium vnitatum , intelligi non poflint Euclidea ele- 
snenta. Exempli gratia,non tantum noftra LogiAica, fed etiam Euclides infuis 
• elementis, conliderat lineam indiuidualem A, fiue vnitatem linearem A: de hac 
docet , quod, & quomodo fecari antdiuidi poffit in duas aut plures partes inter 
fe atquales, qux lingulx linex fint, adedque vlterins fecari polint in alias plures 
partes lineares , fic vt hxc partium linearinm fedio continuari polSt femper 
viterius atque vkerios r ita vt nunquam definatviterioris fedion» polfibilitas, 
. neque definani efle linex ex tali fedione produdx partes . Hinc patet , ex totali 
vnitate lineari A,fcdione auferibilesefle lineares vnitates partiales,fcmper plu- 
res Sc plures in infinicnm,Gue ita,vt nullus numerus finitos indicare poflit tot vni- 
tates partiales , quot auferibiles fum cx linea totali A , per continuatam fedio- 
nem. , 

Quxro igitur, an partes , fiue vnitates lineares , continuata fedione auferibiles es 
propofica lineari vnitate A,conftiiuant numerum finitum vel infinitum ? rcfpon 
deri non poteft quod conftitoant numeram finitum : fic enim numerus finitus in- 
dicare poflec quot partes fiue vnitates lineares fine aulcribiles ; rcfponderi etiam 
non poteft quod conftitoant numernm infinitum , repugnantem dodrinx Eucli- 
dex, & noftrx Logifticx : Mathematico iuxta prxccdentem dodrinam , refpon- 
derem fiinpliciter negando fuppofitum ; quxfitum enim fupponit, quod panes fl- 
ue vnitates auferibiles conftituant numerum, adebque numcrnmadualem , licet 
tantum conftituant numerum potentialem, qui non eft difcrcta quantitas, & con- 
fequcntCT neque numerus, fed tantum adu habet potentiam vt fiat numerus, 8e 
difcrcta quantitas. Non Mathematico rcfponderem, quod illx partes fine vnita- 
tes auferibiles, (cd non ablatx: non fint partes fiuc vnitates aduales, fed tantum 
potentiales : adcbquc tantum conftituant potentialem partium fiuc vnitatum nu- 
merum; hunc vcr6 potentialem numerum clTe infinitum, hoc eft adualcm cius 
potentiam ad hoc vt fiatnumcrus nb ciTc limitatam, fed illam cius potentiam ede 
talem , vt nulla finita adualium partium fiuc vnitatum ablatione exhauriri polTit, 
hoc vero non aduerfatur Euclidex prius propofitx dodrinx de linea , fed eft il- 
lud ipfum quod docet illa eius dodrina. 

Ex his ficilc inferri poteft, ab Euclide agi, cum de adualibus ,tum de potentialibus 
> vnitatibus : Sc tamen apud cius inccrpretei declaratum non inuenio , quomodo 
Liitr T crtiHS. K vni- 
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vnicatcs potentialcs dillcrant ab adualibus.Si dicatur id fatis notum :quzro 
vlcerius . an partes fiuc vniuces potentialcs , quz in a<Su exiftente linea inueni- 
untur, (int partes fiuc vnitttcspotcntialcsafiu exiftentesin linea > atque adu in- 
ter fe diftindx i quod aSu inucniantur in tali linea , negarf non poteft :quia_ 
patet ex illa auferri non polTe quod non habet : fi iftx partes fiue vnitates poten- 
tiales negentur inter fe difiindlxtconfcqucntererit negandum, quod in bipedali 
vnitate lineari, indiflinffz fintduz partes pedales, quz in illa adlu inueniuntur, 
& adiu conflituunt duas lineares partes fiue vnitates potentialcs atque pedales, 
quz aliter dici polTtint duz medietates illius totalis arque indiuifz linrz,hoc efl 
adu cxifienres medietates potentialcs : ex quibus fcquitur dicendum ede , quod 
indiuifz fiue integrz bipedalis linez, duz medietates potcntiales atque pedales 
adiu exidentes, diilindiz non fint, licet linea illa bipedalis ita polfit incuruari, fe- 
cari imminui, fieri trianguli bafis, radius circuli, aliafque admittere mutationes: 
abfque eo quod fimilis vlla mutatio conueniat vtrique eius medietati poten* 
tiali ,aut finguliscius partibus potcntialibus: quare fi duz cius medietates pO'* 
rcntiales aut rcliquz cius partes potentialcs , vel vnitates potentialcs , non pof* 
fint dici diftindlz inter fe : mutanda foret fignificatio vocis diftittHutn , patfim^ 
vfitata apud Mathematicos & no Mathematicos. Si ver6 idz partes fiue vnitates 
potcntiales adiu exidcntcs,dici debeant adlu didindiz inter fe : patet dicendum 
ede, quod duz vnitates didinefz tantum, non fintduz vnitates , neque condi- 
tuant binarium : ficutduz vnitates potcntiales non funt duz vnitates ,neque^ 
condituunt binarium, aut vllum numerum . Hoc dicendum atque veridimum ef- 
fc, condat ex prius didiis de intclligentia vnitatis & numerfrequifita pro nodra 
Logidica : idem dicendum arbitror pro antiqua Mathcfi: non icio tamen vbiin 
cius elementis inucniatur, quod necedariumed vt Mathefeos candidati intelli- 
gant, id dicendum ede : camque inter atduales & potentialcs numeros differen- 
tiam inueniri, quam hic pro Logidica nodra dcclai andam putauimus , & etiam., 
pro antiqua Mathcfi ncccdariaro vel vtilcm odendimus, fi non placeat concede- 
re, pro viu ciuili maiorem requiri intelligentiam totalium atque partialium cor- 
porum fcnfilium,quam intellediilium corpoi um requiratur pro Mathcfi antiqua. 

. Hadtenus egimus de numerorum confiderationibus diucrfis, quas putamus com- 
munes antiquz Mathcfi <Sc nodrz Logidic; : a quibus fi diucrfz dici non de- 
bent quz fubfequuntur .‘tamen fingulz tales funt, vt fpccialcm declarationem.., 
& diligentem attentionem videantur requirere pro nodra Logidica . £x his nu- 
merorum confidcrationibus,primam appellamus, quz facit, vt Arithmetiez con- 
fiderationes, quodammodo extendantur, ad alias quantitates k difcrctis diucrfas. 
Secundam dicimus, quz refultatcx diucrfis quantitatum generibus, enumeratis 
lupcrius in parte 3. cap. i.lib. i. ex qua habetur modus inter fe comparandidi- 
uerfi generis quantitates , eadem fere commoditate atque vtilitatc,ac fi inter fe 
. haberent proportionem, quz illis non conceditur aut concedi potcd a Mathcfi. 
Tertiam nominamus , in qua numeri didinguuntur in pofitiuos & negatiuos ; ex 
qua refultat additio inomnicafu poflibilis, fed zquiualcns fubtradtioni quz in 
multis cafibus impollibilis ed. 

Ex his tribus diucrfis numerorum confiderationibus: prima , quz facit ve numeri 
( inter czterasquantitatcsmagis commodi atque imclligibilcs ) vtiles cuadant, 
non tantum pro diferetarum quantitatum confideratione: fed eamdem prope* 
modtim vtilitatem habeant, quando quantitates de quibus agitur, fiuc indiuidua 
quz numerantur inter fe genere differunt i pro hac numerorum confideratione.., 
notandum ed, confiderari atque inueniri poffc indiuidua fpcdlantia ad quziibee 
ex adignabilibus entium generibus; quandoquidem enim voces vnitds Scvnum 
fiuc indiuidKum , in Mathcfi habeant eamdem fignificationem : ficut certum ed, 

con* 
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conHderari aeque inueniri po(Tc cuiuslibet generis indiuiduanca patet inueniri 
polTe vnitates fpedantes ad quodlibet ex alEgnabilibus entium generibus : & 
confequentcriuxta numerorum confiderationem de qua agimus , etiam numeri 
numerantes talia indiuidua fpedlare poterunt ad dabilequoduis entium genus; 
cum numeri aliud non lint , quam vnitas vcl vnitatum pluralitas aut aggrega- 
tum. Qt^niam vero przdi^i numeri, fpedlantes ad datum quodlibet entium ge- 
nus diuerfum ab eo quod diferetas quantitates omnes ample.^iiur , nihil aliud 
funt quam Arithmeticx numeri vlteriusrcflridli. atque per has reftridiones non 
amittetes magnitudini quam habebant ante reftridiione: patet quomodo Arith- 
metiez confiderationes aut praxes verfantes circa numeros non reftriifios , & 
fpeilantcs ad genus diferetarum quantitatum : extendantur ad numeros reftri- 
dos , & propter folam refiridionem fpedantes ad entium genus diuerfum ab co 
quod diferetas quantitates omnes continet. 

In hac numerorum confideratione, quz tam late patet, vt extendatur ad quodlibet 
entium genus : non tam numeri ipfi.fed numerorum valores attenduntur : hoc e(l 
numerus, non przcisc vt vnitates fiue indiuidua numerat, & numerus dicitur: fed 
vt numerat huius vcliflius fpeciei vnitates fiue indiuidua .Exempli gratia vni- 
cas vel binarius linearium vnitatum, in quantu nunrerus cfi, pertinet addiferet as 
quantitates: Secius magnitudo dependet a pluralitate vnitatum fiue indiuiduo- 
rum quz numerantur : verum in quantum hz vnitates funt lineares , pertinet ad 
quantitatum continuarum genus , quod ampleditur lineas omnes, & eius ma- 
gnitudo fiue valor dependet ab extenfione vnitatum fiue indiuiduorum quz nu- 
merantur . Similiter vnitas metalli , fiue metalli indiuiduum : vnitas foni , fiue^ 
foni indiuiduum Sec. in quantum przcis^ vnitates funt, pertinent ad diferetarum 
quantitatum genus : verum rauone refiridionis pertinent ad aliud entium ge- 
nus ; prior quidem ad illud genus quod metalla omnia continet ; pofterior ve- 
r6ad illudentium genus quod ampleditur fonos omnes. lam ver6 confiderare 
vnitates rcftridas dependenter d refiridionibus , cft illud quod in hac confide- 
ratione dicitur confiderare valores vnitatummon enim exeo quod vnitates funt, 
fed exeo quod hoc vcl illo modoreftridz vnitates funt, oritur, quod vna dica- 
tur maior vel minor altera, aut illi zqualis quoad valorem, fiue magnitudine de- 
fumpta abzfiimatione aliqua : quemadmodum fgidio numerans tres quartas, eft 
maior fradione quz numerat tres odauas : priorque pofieriore duplo maior cfi, 
nimirum magnitudine valoris quz dependet ab zfiimatione . Ex his fundamen- 
tis originem fumit, vtilis vfus menfurarum, fiue pro vfuciuili , fiue pro pradica 
Geometria, fiue etiam pro , fpeculatiua MaclxTi ; fed de menfuris agitur in con- 
fideratione 5. 

Secundus modus confiderandi numerorum valores fuperius indicatus , cx quo rc- 
fultat commoditas comparandi inter fc quantitates diuerfi generis quoad valo- 
res quos habent : tametfi ad inuicem nullam omnino proportionem habeanr,irt- 
quantum funt tales quantitates ad diuerfum genus fpedantes: hic inquam mo- 
dus confiderandi valores, habetur exdiuerfis quantitatum genitribus quz in_. 
Logifiica admittuntur ,& enumerantur parte 3. cap. 1. lib. 1. quorum ^laalijs 
magis refirida funt . In hac confideratione, valor quantitatis A , dicitur ipia ilia 
quantitas A, fed przfcindcndo a refiridionibus quas habet , vcl aliter refii ida. 
Confidera duas quantitates maximi vniucrfales X & Z , fed zquales inter fe^: 
przierea vniucrfalis quantitas X, refirida ad vnicamextenfionem vocetur linea 
A : & vniuerfalis quantitas Z , refirida ad triplicem extenfionem vocetur cor- 
pus B : hoc autem modo rcftringibilcs clTc vniuerfalcs quantitates X & Z , fatis 
confiat cx didis de quantitatum generibus parte 3. cap. i. lib. i. ex quibus etiam 
confiat magnitudines vniucilalium quantitatum X&Z, nullo modo augeri vcl 
Liicr Terttus, K 2 iinmi- 
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imminai per accedentes tales reftrifiiones : qnare in prxmifla hypwhefi toanife* 
ftum efti veri dici pofle> quod linea A, zquetur corpori B quo ad valorem fiue 
valoris magnitudinem t taroctli impoffibilc (itxqualitatem,aut vllam propor- 
tionem i nuenirc. inter duas diuerii generis quantitates > vt in hypotheAde qua- 
agimus > funt linea A & corpus B: immo ralores linex A & corporis B , tn prx- 
mifla hypothcA , funteiufdem generis quantitates, fpeftantes ad quantitatis ge- 
nus maximi vniucrfale, vt Aint quantitatesX& Z, i qujbus non diAierunt valo- 
res quantitatum A & B, licet vna At linea altera At corpus. Quemadmodum cnitn 
per luperucnicntes reAridiones, vniuerfalts quantitas X , At linea A :& vniucr- 
falis quantitas Z, At corpus B sita prxfcindendo ab iftis rcAridionibus quantita- 
tum A & B, perit omnis diuerAtas inter quantitatem A & quantitatem X:& ethm 
perit diuerAtas inter quantitatemB&quantitatem Z. Similiter fada hypothcA 
quod A At numerus . & B At fupcrScies ,• quantitas A ad quantitatem B, nullam 
habebit proportionem, quiafuntquantitatrsdiuerA generis , quarum vna non.. 
poteA dici maior vel minor altera, vel illi xqualis: tamen valor quantitatis 
A ad valorem quantitatis B, potcA habere proportionem, & dicimaior, vel mi- 
nor, vel illi xqualis leruntqueiAi valorcseiufdem generis quantitates: dum- 
modo per valores quantitatum A & B, intclligantur quantitates A & B prxfcin- 
dendo a reAriflionibus per quas inter fe differunt, & i quibus At quod fpedent 
ad diucrfa quantitatum genera. 

Vt hxc valorum conAderatio maximi vtilis pro LogiAica, commodius 8e intelligi- 
bilius adhiberi polAt citra periculum xquiuocationis : valorem de quo hic egi- 
mus , diAinguimus in tot valores diuerfos , quot enumeramus diucrfa genera- 
quantitatum : nimirum in valorem vniucrfalem , diferetum , continuum, corpo- 
reum, fuperAcialcm, & linearem : valoris denominationem fumendo a genere,- 
quantitatis ad quod fpctAat valor de quo agitor. Quo fuppoAto valor vniuetfa- 
hs, lioex A, eft quantitas vniiterfalis qux rcAridla ad lineam , cenAituit lineam 
A. Valor diferetus linex A,eA ad diferetam quantitatem rcArida illa eadem vni- 
ucrfalis quantius.qux ad lineam reArida,conAituit linearo A. Valor continuus 
linex A , cA ad continuam quantitatem rcAriAa illa eadem vniuerfalis quanti- 
tas, qux ad lineam rcAriAa conAituit lineam A . Valor fupcrAcialisJinex A, eft 
ad fupcrAciem rrftriftailla.eadem quantitas vniuerfalis, qux ad lineam rcArifta 
conAituit lineam A . Valor Anearis , numeri, corporis , fuperScici A , cA ad li- 
neam rcftrifta illa eadem quantitas, qux aliter rcArifta,aut non reAtifta, conAi- 
tuit numerum, corpus, fupcrAciem A. 

Ne alicui noua aut inuAcau videatur, pro LogiAica noAra maximi vtilis hxc valo- 
rum conAderatio , prxfcindendo a rcAriftionibus.aut intcliigcndo quantitatem 
alireraantom reftriftam : placet afferre pauca exempla ex quibus conAct , in illa 
nihil inucniri non maxime vAtatum . Primd,promiAt aliquis argentum quod do- 
mi habet, non habeat vero nifi argenteam hominis Aatuam icerti promifAs fa- 
tisiacit , dando totum argentum conAituens hominis (latuam, quomodocunque 
prius in aliam mutet eam Aguram hominis quam habebat argentum i neque- 
enim hanc vel illam Aguram, fcd argentum promiferar, prxfcindendo i Agura- 
quam habebat. Secundi, bene dicitur quod equus At maius animal quam homo: 
in qua comparatione conAderatur , tam equus , quam homo , vt animalia funt, 
prxfcindendo ab viteriori animalis reAriftionc . Quadratum dato triangulo 
xquale facere, docet Euclides ; dato circulo x^uale triangulum conAruercjdocct 
Archimedes: Anguli alferendo xqualitatem inter fupctAcies dc quibusagunt, 
tantum aAl runr, xquales c(Tc tales fupctAcies, prxfciudendo ab illarum vlterio- 
ribus reAriftionibus. 

Tertius modus confidnandi valores quantitatum , LogiAicx noArx fubminiArat 
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additionem in omnicaCu poflibilem , fed tamen arqaiualcncem fubtraAioni , quse 
in multis cafibos impoi&bilis eft : nimirum quotiei maior numcru» ex minoro 
(ubcrahendus proponitur . Hzc viiliffima additio refultat cx ro quod noftra Lo- 
giltica confideret quantitates inuicc compcnfantcs,vel contrariantesiquas fubdi* 
uidimus in poGtaas & negatinastfingulz magnitudiofhab£t nihilo maiorC:immo 
non differunt nili in quantum confiderantur in ordine ad diuerfum finem . Poli* 
tiuarum quantitatum valor, magnos rei parous dicitur ; in quantum inultum vel 
parum , magis vcl minus .conducit aut valet ad aliquem finem >in ordine ad 
quem confidcrari polTunt quantitates quas placet appellare pofitiuas. KegatU 
narum quantitatum valor • magnos vel parmis dicitur : in quantum multum vel 
parum , magis vel minus conducit aut valet . ad finem oppofitum illi ad queou. 
conducunt quantitates que pofitiux appellantur . Vnde quantitates politius & 
negatiue, comparari polTunt cum accefiu ad terminum, & recelTu a termino: ac* 
celTus valet ad approximationem trecefibs ad augendam diftantiam . Similiter 
comparari poAent, cum celeritate & tarditate : prior magis conducit vt cite per- 
ueniatnr : altera conducit vt tarde perueniatur . Vel cum diligentia As negli^n* 
tia : illa magis conducit vt opus cito abfoluatur , hzc magis conducit vt opus 
tarde abfoluatur . Vel cum iniluentia Sc ellluentia : prior magis iuuat ad imple- 
tionem , pofterior magis iuuat ad euacuationem . Vel cum creditis de debitist 
priora faciunt crefccre diuitias , poficriora laciunt crefeere paupertatem. Vei 
cum meritis bonis Sc meritis malis: merita booa magis conducunt ad prpmiunu» 
tnerha mala magis conducunt ad pznam Hzc vltima comparatio prz reliquis 
nobis arridet de videtur commodior ad intcUigentiaarvaloris-, penes qpem -in- 
ter fe dillerunt quantitates nollrz pofitiuz de negatinz- 

Confiderentur itaque quantitates pofitiuz vt merita bona, dequantinteanegattuz 
conlidcrentur vt merita mala, fi fiat , quoniam , vt ego arbitror , nulli ignod 

(unt meritorum bonorum vel malorum proprietates St valores , ki ordine ad 
przmium vel pznam: ignoti dici non poterunt quantitatum pofitiuarumde nega- 
tiuarum valores, in ordine ad fines contrariosiad qnorumalKruro pofitiuf od af^ 
teru vcr6 negatiuz magis cfiducunt aut valent. In ordine ad przmiu aut augmfi- 
tum bonf meriti: additio boni meriti, planll zquiualct fubtradioni mali meritiw 
Similiter in ordine ad augmentum pofitiuzquantitatis ; additiopofitiuz quanti- 
uiis plani SKjuiaaletfubtradioni negatiuz quantitatis. In ordine ad pznam fiue 
augmentum mali meriti additio mali meriti zquiualetfubttadioni toni meriti. 

Si quis non habeat vlla bona merica.adeoque ex cius bonis meritis aliquid lub- 
mherc fit impoflibile : poterunt tamen illi addi mala merita, de per hanc additio- 
nem arauinalcmer ficti quod fieret per bonorum meritorum fubtraaioncm , iiu 
proponcocafu plani impoflibilcm . Similiter in omni cafu in quo malorum me- 
ritorum*fubtrafiio, aut ^ffibiliseU, aut impoffibilis ; per additionem bonorum 
meritorum, xquiualenm fieri poterit quod haberetur perprzdiftam fuberadio- 
nem aut poflibilem aut impoflibilem . Pari modo in omni cafu, liue polfibilis fit, 
fiue imposlibilispofitruarum quantitatum fubtradio: feroper per ncgaciuarum 
quantitatum additionem, zquiualenter fieri poterit, quod haberetur per didam 
fubtradioncmaucposfibilemautimposfibilcm . deconfequentcrmauifeftumfic, 
quomodo in noftra Logillica,cx poutiuarum de negatiuarum quantitatum conli- 
wrationcrefultet additio in omni quidem calu poslibiIis,led tamen pUni zqui- 
ualens fubtradioni quz in multis cafibos imposfibilis cft. 

Nc iivcr pofitiuas de negatiuas quantitates zquiuocationis periculum irrepat, 
illas ab inuicem dillinguimus lignis f de — : fupponendo legem llatucntem,om- 
nes de folas illas quantitates cenferi debere negatiuas, quz figno-^exprcfsi 
atfedz fum : reliquas omnes efle pofitiuas, fiue exprcfsi figuo f alBcuotur, fiue • 
1 nullo 
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nuUo (ign»4ifii;<Sx(inc. Dc his poiitiuis, & ncgatiuis quantitatibus, plura videri 
pofliint in fcquenti fcxta coniidcratione. 

Ha(5ienus didis adde, quod fi folam Algcbram excipias, omni reliquat cain antiqux 
quam modernz Ariihmcticz conforme exifiimo, quod hic diximus de numeris 
pofitiuis & negatiuis requifitis pro noftra Logifiicainimirum tampofitiuas quam 
negatiuas vnitates , efle veras ac proprii didas vnitates: fingulas efle ma- 
iores nihilo : zque propriam elTc additionem, fiue pofiiiuz pofitiuis , fiue nega- 
tiuz negatiuis , fiue poiitiuz negatiuis addamur . De fingulis ifiis additionibus 
femper verum eff , quod produdus ex additione numerus , fingulis producenti- 
bus maior fit : de duabus prioribus etiam verum efi , quod produdus cx addi- 
tione numerus, fingulis producentibus maiorem valorem habeat : quod verunx- 
non cfi de terna additione , in qua pofitiuz vnitates negatiuis adduntur; immo 
valor produdi ex hac additione femper minor efi valore alicuius numeri ex quo 
producitur ; ficut impolTibilc efi gradibus meriti boni addere gradus meriti mali» 
nifi per hoc quidem crefeat numerus graduum meriti , adeoque in aggregatoex 
gradibus meriti boni & mali , plores meriti gradus inueniantur, quam in folo 
merito bono: fcd tamen valor illius aggregati in ordine ad przmium,non eft 
maior folo merito bono, quod inuenitur in hoc aggregato. 

Hic viterius non erit inutile confiderare, quid refpondcndum foret petenti, quis va- 
lor maior dicendus fit , vel ille quem habent exempli gratia tres vnitates pofiti- 
uz, vel ille quem habent tres vnitates negati uz , Sc confequenter vtrum confidc- 
rando valores, ratio f j — 3 fit ratio maioris inzqualitatis , vcl minoiis inz- 
qualitatis , vel certi ratio zqualitatisi Rcfpondeo & dico prim6 > iuxta intcl- 
ligentiam numerorum pofitiuorum 3 c negatiuorum , vfitatam in Algebrz^» 
valorem trium vnitatum pofitiuarum , effe maioiem valore trium vnita- 
tum negatiuarum : prior enim efl maior nihilo, pofterior vero cfi minor ni- 
hilo tadedquc ratio f 3 4</— 3,eft ratio maioris inz<]ualitatis . Dico fecun- 
di, iuxta Logiilicam abfoluti dici non pofle, quod ex vaioribus trium vnitatum 
pofitiuarum, & trium vnitatum negatiuarum , pi loi poderiore fit aut maior , aut 
minor, aut illi zqualis : ficut de valore trium graduum meriti boni,& trium gra- 
duum meriti mali abfolutc dici non potefi, quod prior iit maior , aiu minor fe- 
cundo , aut illi zqualis . Dico tertib, abfoluce dici pulli* , quod ex vaioribus tri- 
um vnitatum pofitiuarum, 3 e trium vnitatum negatiuarum , prior non fit zqualis 
fecundo : ficut de tribus gradibus meriti boni,& tribus gradibus meriti mali, ab- 
folutc dici non potefi quod prior fit zqualis fecundo . Dico quarto,quod ex va- 
ioribus trium vnitatum pofitiuarum & trium vnitatum negatiuarum , quilibet in- 
differens fit, vt dicatur maior, aut minor altero ; quilibet erit maior , in ordina» 
ad proprium fuum finem t erit minor, in ordine ad oppofitum finem : ficut ex 
vaioribus trium graduum meriti boni,& trium graduum meriti mali , prior 
cfi maior in ordine ad przmium , minor tamen in ordine ad pznam > & viciffinu, 
poficrior eft maior in ordine ad pznam, minor tamen in ordine ad przmiuoL».' 
Dico quinto, cx hadenus propofitis affenionibus confiat, quod ratio f 3 —3, 

nullo modo dici polfit ratio zqualitatis, quando conlidcrancur ifioruin numero- 
rum valores : hoc vero cafu rationem f 3 — 3 , e(Te indifferentem vt dicatur 

ratio maioris inzqualitatis , vcl ratio minoris inzqualitatis . Qui in fuis feriptis 
agat de his rationibus indifferentibus neminem Icgiffc mc mcmini:& tamen con- 
nexz funt cu/n ca pofitiuarum & negatiuarum quantitatum intcliigentia quanta 
requirit nofira Logifiica: vt iterum monuimus in reflexione 5. capitis przcc- 
dentis , adcbquc Logifiicz noftrz propriz dici poffunt. 

yerum ad przfentcm confiderationem non pertinet viterius declarare , quz Ipe- 
daot ad Logifiicz nofirz rationes indifferentes : de his agitur in d. confideratio- 

ne 
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ne huius capitis , qua; confulenda cft , fi vlterior terminorum declaratio 
dclideretur pro ijs quzbic infinuauiinas de rationibus indifferentibus. 

Confideratio IIL 

DiftinguunturLogifticae noflrs du£t;us.Geoinecnciatquenomi- 
nati , in reales & zquiualenccs:& exponitur quom^ocaji 
quouis du£i;u zquiualente,quzlibec quantitas duci 
pofHt in quamlibet quantitatem- 

E X ijsqux fuperius in parte 4. vel jr-cap. i. lib, i. paucis diximus de Logifii* 
cx noftrx dnAibus C^ometricisatque nominatis , vel de produdfis ex illis 
dndlibus ! fatis videtur conllare quid inteliigendum (it perdurus Geometricos 
, illic breuiter declaratos, qiiofque hic appellamus dudus Geometricos rcalcs^lic 
enim melius hoc loco conliderari poflfunt, a prioribus diucrli dudus, quos ap- 
pellamus dudlus xquiualentcs . Rcalibus dudlibus Geometricis , tantum^ bafes 
quas dudlus admi(tunt,duci poflunc in altirudinem.qux femper linea efi: Sc bafes 
etiam alix eOe non poflunt quam linex vel fupcrficics : vnde realibus dudlibus 
cantum duci poflunt, vel linex, vel fuperficies, & hz bafes duci non poflunt tn^ 
altitudinem quz (it quantitas diuerfa a linea, ^quiualentibusdudlibus Geome- 
tricis, quxitbet quantitas A, duci potcll in quamlibec quantitatem B,qualcfcun- 
que quantitates lignificcnt litcrz A & B , Etenim iusta di^a in przcedcnti conli- 
dcraiionc, qualclcunquc (inc quantitates A Sc B, atque fuppofttoqood exempli 
gratia vtraqnc fit corpus { d quo pro du£lu Geometneo rcali neque bafis, neque 
altitudo conditui poicd Oiamcn verum erit, quod detur r atque aflumiposfic 
quantitas X, xquiualens quantitati fiuc corpori A, fic vt quantitas Xfit talis ,auc 
linea, aut lupcrficics, quz posficefle bafis in dudlu realiuotnctrico propofito 
atque nominato,qucm placet indicare per liceram G . Similiter verum erir,quod 
detur atque alfumi posfit quantitas Z, xquiualens datx quantitati Bsitaramen^ 
vc quantitas Z fit linea, & talis linea aut rcida aut circularis, quz posfit eflb alti- 
tudo in illo eodem dudlu G . lam verb hoc cafu quamitas X dudlu reali G 
tluci pnccfl in quantitatem Z, atque hoc reali dudlii producere quantitatem F : vt 
manifedum dl cx prxmifla iuppofitionc, & diidis de du<Sibus realibus s-hoc ve- 
ro cafu dicimus quantitatem A, du<Su xquiualcntcG,duci in quantitatem B, ae- 
que producere quantitatem F. Hinc ductus rcalis quantitatis in quantitatem 
B, a duClu xquiujlcnte , quantitatis A in quantitatem B , differt penes hoc, quod 
in du^u rcali quantitatis A in quantitatem B : ipfa quantitas fignificata per lite- 
ram A .ducatur in quantitatem fignificatam pec litcram B;in ductu ver6 zqui- 
ualcntc, quantitas fignificata per litcram A, non ducitur in quantitatem figflifi- 
catam per litcram B; fed quantitas xquiualens quantitati fignificatz per litcram 
A, ducitur in quantitatem xquiualcntcm quantitati quz fignificatur per litcram 
B . Hoc verd posfibilc efle , qualefeunque quamitates fignificent liierx A & B: 
tam manifed^ paret, quam clari condat ex didis ad prxcedenrflm cotifideratio- 
nem, nullas quantitates A & B efle posfibiles, quz tales fin^, vt haberi non pof- 
fint dux quantitates X & Z; quarum prior X, zquiualeat quantitati A t pode- 
rior Z, xquiualeat quantitati B: ita vt quamitas X posfit efle bafis, Sc quantitas 
Z posfit efle altitudo in propofito atque nominato dudu Geometrico Gtqualem- 
cunque cx his nominatis dudibus fignificet litera G. 
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Ex di£^U fatis conilae» quomodo duAu zquiualente, quziibet quantitas duci pof> 
fit in quamlibet quantitatem : 3c przterea non dimeuiter colligitur , quomodo 
quziibet quantitas , zquiualenter du^a in quamlibet quantitatem , poslic zqui* 
nalenter producere cuiufcunquc generis quantita:cm{atqucicxempli gracia.cor- 
pus A, zquiualenter duAum in corpus B, dudu G : posfit zquiualenter produce- 
re lineam,- tanetfi imposlibilc Iit , vt produdum cx dudlu Geometricoreali, lic 
alia quantitas, quam fupcrficics aot corpus . Etenim , liue fupcrficics , (iuc cor- 
pus fit, quantitas F quz producitur cx duAu rcali , cui zquiualcr du<^us quan- 
titatis A in quantitatem B: quoniam cx prxccdcnti confulerationc confiat dari 
polTe, fuperficieifiuc corpori F xquiualcntcm quantitatem H , quz fit linea, vel 
certi fpedet ad propofitum quoduis aliud genus quantitatum: manifefiuio.. 
cfi cxhoc duiiu rcaliter quidem produci quantitatem F, qux fit fuperficies vel 
corpus : zquiualenter tamen produci quantitatem H,quz fit linca,vcl alia quan- 
titas fpedans ad piopofitumquoduis aliud genus quantitatum. 

Inter duo produila ex eodem duiiu Geometrico G,ita tamen vt alteru fit produdfi 
rcale,alteru fit produiiu fquiualcns:nulla diuerfitas inucnitur quoad valor£:fed 
habent zquale fiue cumdem valorc:& funt dux qualitates inter fe zquiualctes, 
fiue (quales quoad valorc.Excmpli gratia faita hypoihrfi quod A fitcirculus,& 
B fit redta linea: quodque A /A Bduiiu primo reali producat C: ex intelligen- 
tiadudlus primi Geometrici confiat, prod udum realcC,necc(rari6 efle cylin- 
drum . Si ver6 vltcrius fupponatur , quod D fit reda linea , atque >alor linearis 
circuli A : quodque D /> B dudu primo rcali producat F: hoc produdum reale 
F necelTaridcritrcdangulum. In hac propofita bypothefi , verum cfi, quod A 
risBdudu primo rcali producat tantum cylindrum C:& fimiliter , quodD/AB 
dudu primo rcali tantum producat redangulum F ,- przterea etiam verum crir, 
quod A i» B dudu primo zquiualcnci producat redangulum F : Se quod D tm 
B dudu primo zquiualcnti , producat cylindrum C : quodque cx A /» B dudu 
primo rcali, gcnitunvprodudum reale, fit cylinder C: cx eodem vero dudu illo 
teali, genitum produdum zquiualcns fit paralielogrammum F . quo fuppofito 
de his duobus produdis quorum alterum cfi reale, alterum xquiualcns: alleri- 
inus quod produdum C, licet fit cylinder, non dilTerat quoad valorem vniucr- 
falem i produdo F , licet fit paralielogrammum : (ed clTe produda eumdem va- 
lorem vniuerfalcm habentia, & inter fe zqualia quoad valorem . Hoc verisfi- 
mumclTc, Se quomodo intelligcodum fit,vt confiet verum clTe : fatis quidem col- 
ligi poteft ex ijs qux in prantedenti confidcraiionc diximus de quantitatum va- 
loribus { arbitror tamen vtile, illic traditam vniuerfaliorem dodnnam, applicare 
propofito exemplo: exponendo quomodo intcliigcndum fit quod in hoc exem- 
plo fupponcbacur, nimiru quod D fit reda linea, & valor linearis circuli Atquan- 
doquidemenim iuxtaLogifiicam circulus A, nihil aliud fit quam aliqua quan- 
titas vniuerfalis X, refiridaad fupcrficicm circularem: inter icdiuerfa non funt, 
circulus A, & quantitas vniuerfalis X refirida ad fupcrficicm circularem , Sed 
funt aliquid idem diucrfis modis fignificatum. Similiter vniuerfalis quantitas X, 
refirida ad redam lineam, quam claritatis gratia placetappcllarc lineam D : di- 
ucrfa non cfi a reda linea Dtquoniam igitur manilefium efi cx ipla fuppofitione, 
quod quoad magnitudinem eadem permaneat vniuerfalis quantitas X: fiue vlte- 
rius refirida fit ad fuperficiem circularem A, fiue ad redam lineam D: quodque 
valorvniuerfaliscirculi A,fit quantitas vniuerfalis X : & etiam valor vniuerfa- 
lis liaez D, fit quantitas vniuerfalis X ; quam clare patet, vniuerfalcm quantita- 
tem X,fibi ipfi zqualcm efle : tam manifefic confiat, valorem vniuerfalcm circu- 
li A, elTc zqualcm valori vniucrfali linez D : adedque circulum A,xquari linc( 
Di quo ad valorem voiuerfalem . Qtl6 yci6 hoc calu , linea D , dicitur valor li- 
nea; 
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• maris circuli A : patet quid in Logiflica fit , Sc quod fcmp^ haberi poflir valor 
linearis, circuli A, amcuiufcunque alterius propofitat quantitatis iquodquefi- 
militer haberi poflit , propofiti circuli A, aut alterius quantitatis valor corpo- 
reus, valordifcrctus , aut alterius cuiufuis nominis, ad quod reftringi potcft 
vniuerfalis quantitas X : quae eft valor yniucrfalis propofiti circuli A : omnes 
enim Sc fola; quantitates habentes enmdem fiue aequalem valorem vniuerfalem, 
funt inter fc aequales quoad valorem , quomodocunque inter (c differant. 

Ex hac vera Logifttcae doArina, plan^ fallam deduceret:qui exempli gratia in hunc 
modii difcurreretifuppofito quod X fit valor vniuerfalis dece pedu quadratoru: 
etia dece pedes quadrati nihil aliud funt,qoa quantitas vniucrhlis X reftrifta ad 
■ dec6 pedes quadratosefed quaeuis vniuerlalis quantitas,ade6q; vniuerfalis qui- 

- titas X,reftringibilisefi,tamad palmos quadratos,qua ad pedes quadratos: ergo 

I quantitas vniuerfalis X, rcftringibilis eft ad decem palmos quadratos radebquc 
decem palmi quadrati,& decem pedes qiiadrati,fufnt quantitates inter fe atqui- 
ualentes . Hoc confequens verum quidem eft, fi incclligatur de valdre difcrctb: 
fic vt fenfusfit, quod pluralitas decem palmorum, zquiualeat pluralitati decem 
pedum, quoad multitudinem vnhamm , quz numerantur a diuerfisillis plurali- 
tatibusi fcd hoc non infert difcurfustfalfumvcrbeft illud quod infert :nimi- 

• rum continuam decem palmorum quantitatem fiue fupcrficiem, effe continuamii 
quantitatem zquiualentem, quantitati cootinuz,fiue fupcrficiet decem pedum..; 
argumenti error confiftit in eo, quodexverapropofitione quzafferit quamli- 
bet vniuerfalem quantitatem , adeoque vniuerulem quantitaKmX,effe reftrin- 
gibilem ad palmos quadratos : inferat vniuerfalem quantitatem X , effe rcftrin- 
gibilero ad decem palmos quadratos . Profcdb hoc nufqoam docet noftra Lo- 

1 giftica : imrao iuxta Logifticaro, tara manifefti falfum eft , quam affacre lineam 
quamlibet in palmos diuifibilcm,eire diuifibilem in decem palniosietenim exem- 
pli gratia, linea trium palmorum, eft linea diuifibilis in palmos rnoniifttdtamcri 
eft Tinea diuifibilis in decem palmos. Vt ver6 inter fe zquales nonfunt omnes 
linez, ita neque Omnes quantitates vniuerfales inter Ic squales funt . Quis cre- 
deret tara manifefti erroneo argumento, non folum bene impu^atam,fed expu- 
gnatam Logifticx itoftrx dodlrinaro de quantitatibus xquiualentibus^ credidillc 
Mathcmaticum? 

Confideratio IV. : ! • 

Exponitur quid fit dudus Arithmeticus: & quomo- i 
do hic dudlus Arithmeticus > fit dudlus xqui- 
ualens du(5tui primo Geometrico atque 
nominato. 

Q Vandoquidem ex didlis dc dudiibus xquiualcntibus fatis atque abundi con- 
det : quod,& quomodo quxiibet quantitas X.xquiualcnter duci poflit quo- 
uis duftu Geometrico atque nominato , in quamlibet quantitatem Ztadcdquc 
quantitatem X ixquiualcntcrduci pofle in quantitatem Zduiftu primo Geome- 
trico, etiam fuppofito quod quantitates XScZ, fingulz fint numeri vulgaresffu- 
perlluum videri polfer quod hic prxmiflus titulus indicat declarandum ; tamen^ 
meo tu dicio, non folum vtile, fed attenta confiderattone maximi dignum vide- 
tur, quod hic notamus circa dudum Arithmeticum ,duiftui primo xquiua- 
liier Tertias. L Icn- 
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lenc^.in cafu quod pro hoc du£^u datjc quacitates fune numeri, qua; operatio aji- 
rer dicitur multiplicatioi tum quia huius dudus,primo dudui Geometrico aequi- 
ualentis intelIigentia,oecefraria eft atque fupponitur in nottra asqualium rationu 
definitione:adc6que pr^di^i duAus clara intclligentia requiritur, ne aliquid ob> 
fcuritatis remaneat in re tanti momenti,vteft clara cognitio rationum aK^ualiom» 
tum quia fufpicor hanc numerorum multiplicatione non fatis intelledam.falicm 
a maiori parte Mathematicorum quorum feripta ad manus meas peruencrunt. 
Caufa huius fufpicionis , harc (II : vel in huius multiplicationis expolitione fup» 
ponunt, & vt praecognitam alTumunt atqualium rationum intclligentiam,- vel hanc 
intelligentiam non alTumunt neque praefupponunt • Priorum dodrina vt legiti- 
ma admitti non poted a nobis , qui exidimamus a nemine allatam r ationunu. 
aequalium definitionem fufficientem pro rebus Mathematicis . Pofleriorum do- 
Arinam reijcere tenemur, non tantum vt dcieiduofam , fed etiam vt noxiam : co 
ipfo quod multiplicationemconfideret aclinihil aliud foret quam iterata addi- 
tio: vel vt nonnulli moderni loquuntur , additiocompoCta . Qui numerorum^ 
multiplicationem ita exponat vt declinet vtrumquehuncfcopulum, &conle- 

S juenter afferat eius declarationem , cx qua condet , quomodo ab additione di- 
crepet, ego faltem nullum me legilTc memini. 

Vt clarius exponamus quod hic declarandum alTumplimus , atque lupponitur in., 
nodra definitione rationum aequalium. 

Nota primo . Omnium denariorum vtcunque redridforum valor diferetus > cd vul- 
garis numerus i o • & quilibet huic aequiualens numerus : vulgares autem nume- 
ri IO, diuerio modo redridi, omnes inter fe xquiualent, qui habent eumdem va- 
lorem vniuerfalem.Qimdque hic diximus de denario, fimiliier verum edde^ 
vnitate > binario , ternario &c. vt condat ex didfis de valotibus quantitatum , ia 
conliderationc fecunda. > 

Nota fecOndb . Suppolito quod line» refl* A, valor Iit D : St lineat rc£ix B, valor 
fit E i quodque duAu primo reali A /• B producat C : ac denique quod quanti- 
tatis C i valor fit F ; qualefeunque fint ida; quantitates D , E , F , etiam vcrunc.. 
erit, quod dufiu primo, non quidem rcali,fed dudu primo xquiualente, D E 
producat F : vt condat cx didfis de du&ibus xquiualcntibus, in conliderationc^ 
tertia. ^ 

Nota tertib . Proprietas, qu* conuenit quantitati prxeisi cx vi fcdridlionis,vcI ca- 
rentia redridionis, definit conuenire tali quantitati, delinente illa redridfionc vel 
carentia redri^ionis : reliqux cius proprietates per hoc non vai iantur , excnmli 
gratia, quod vniucrfalis quantitas A,rcdridfa ad lineam,habcat vnicam extenfio- 
nem:ed proprietas illi conucniens ratione redridionis ad lineam: hinc deli- 
nente hac redriftione , definit illa proprietas : neque affirmari potcd de vniucr- 
fali quantitate A non redrida,aut redrida ad quantitatem diuerfam a linea.Rur- 
fus quod vniucrfalis quantitas A, neque habeat magnitudinem extenfionis r ne- 
que magnitudinem diferetionis: illi conuenit pr.Tcis(cx carentia vlterioris re- 
iiridionis ad aliud genus quantitatis continuz vel difcrctx i qux redridio fi fu- 
perueniat, necelTarid habebit magnitudinem vel extenfionis, vel difcrctionis. 
Deniqjquod quantitas vniucrfalis A redrida ad lineam, fit maior,vel minor alte- 
ra quantitate B, aut illi xqualis , vel zquiualcns : cd proprietas non dependens 
a redridioHC ad vnicam extenfionem : quare in quantitate vniuerfali A perfeoe- 
rat hxc proprietas, fiue delinat dida rcdridio,fiuc cius loco quxuis alia fuceedat 
qux admittitur a quantitate vniuerfali A : vt fit.exempli gratia, quando quantitas 
vniuctfalisA redringitur ad numerum, fic vrfiat quantitas difcrcta. Hxc viden- 
tur fatis manifeda cx ipfa intclligentia quantitatum , Se redridionum quas ad- 
mittunt. 
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Hif claritatis gratia pr«notati$>fiat hypotheiisquod A 4 palmis linearibus: quod 
Bs;} palmis linearibus : qnodCr::ia palmis fuperficialibus fiue quadra- 
tis> ex didis de dudu primo nominato patet A m B dudu 1 C . Seofns 
queiddudu primo nominato reaticcr ducendo lineam redam 4 palmorum,in li- 
neam redam trium palmorum rprod^tur lupecScies 1 a palmorum . Hoc idem 
aliter exprimitur dicendo,qaod dudn primo nominato ducendo 4 palmos linea- 
res, in tres palmos lineares, producantur sx palmifuperficiales , fiue quadrari- 
Qupniam vero hx aflerriones verificantur dc quantitatibus continuis de quibus 
agunt : etiam iuxta /iecondam notam verificantur dc iftarum continuarum- quan- 
tiutum valoribus dikretis rquare juxta notam primam verum erit, quod dudn 
primo nominato, non quidem reali ((edacquiualcnte, numerus 4 dudus in nu- 
merum ^ producat numerum lx : in hac enim alTcrtione affirmatur de valoribus 
diferetis continuarum quantitatum , quod in altera aflertione affirmabatur de, 
ipiis illis continuis quantitaiibus.Qiioniam vero valoresdi/creti,cetianarum, vel 
quarumlibet aliarum quantitatum» numeri funtt atque dc his numeris affirmatur 
illud quod docet dudiisAritbmeticus,qui aliter appellatur multiplicatio:conllatK 
quod ,& quomodo dudus Arithmeticus fiue multiplicatio, .dici poffitdudus 
xquiualcns dudui primo Geometrico atque nominato- 

Oliendiraus hadenus, quod in titulo huius cpnfideratioiHs exponendum aflumpfi* 
mus t nimirum quomodo dudus Arithmeticus.fiuc multiplicatio , dici poflit du- 
dus xquiualcns dudui primo Gcomecricoatquc norainatot hic modus confide- 
randi multiplicationem, Logillicx roagisproprius,. vocetur primus, vc commo- 
dius difiinguatur ab. alio modo coiwdccandi multiplicationem fiue duduia, 
Arithmeticum , qui megis vfitatuseA apud alios Mat^maticos, quem dicimus 
fecundum modum confiderandi dudum Arithmeticum fiue mulciplicationem,. 
Quos duos diuerfos modos confiderandi multiplicationem, debemus inter lio 
conferre , vt ad finem fupcriusiodicatuni melius appareat U(qrum4Htconueoi- 
entia aut differentia- . 

Secundus modus confiderandi dudufflAthhmetkuffl fine ffluftiplicadonem , fup- 
ponit auod nuincnim 4 ducere in numerum }, nihil aliud fit , quam tot numeros^ 
4finuladdcre,quot vnitaccs^conttnentur mdtiplicatore fiue numero 3 . Hinc 
quoniain multiplicatore 3 concinentur tres-vnitates, & prxtcreacres numeros 4 
urnul addendo producitur numerus rxriuxtnhuno fecundum modum confiat^, 
numerum 4 dudum in- numerum 3^ producere numerum ixs. 

Coouraiunchi duo diuerfimodi confiderandi multiplicationem, in ea , quod fin- 
guli declarem muldpiicacionemfiuc duAum Antbmeticum,iodependenter i co- 
gnitione xqualiunxpfopottionuiD. Differunt bi duo nodi confiderandi dudum 
Arithmcticunrfiw nwlciplicatioiiein -Primo, quod produdum ex mulciplicatio- 
iKfiue dudu ^Kbmetico,frcoflfideracur primo modo, non- dependeat ab addi- 
tione, neque dierdebeat produdum ex additione , Si confequencer non necefla- 
rio habet proprietates rcfulcantes ex addittone . Verum produdum e]c dudu 
Arithmetico, fi confideratur fecundo modo , dependet ab additione , &dici de- 
bet produdum ex additione ratque confequencer illi conueniunt proprietates 
refultantcs ex additione. Fropriecatcsrefulcantescxadditione fpnt exempli gra- 
tia. Primo, quod produdum neceflatio fit maius finguIisproducencibus-Sccun- 
d6, quod produdum fit quantitas eiufdcm generis cum producentibus &c. < 

yidendum igicur,an bx proprietates quas requirit produdum ex Arithmetico du- 
du iuxta fecundum modu confiderandi bunc dudum,ccmueniant alteri produdo 
ex dudu Arithmetico-Si produdu oriatur ex vulgaribus nuincric integris maiori- 
bus vnitate,prxdidx proprietates conueniunt prqdudo . Exempli gratia pro- 
dudum |ex 4 d udo in 3, cA IX : quod produdum <xcA maius lingulis produ- 
IdherTertiu, L a ceti; 
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centibusi quifunC4& deinde prodafium 12, cft quantitas ciurdem generis 
cum fingulis producentibus . Si produ<ftum oriatur ex integris vulgaribus,(ic ta- 
men vt multiplicator (it vnitas, producum ex multiplicatione non eft maius, (cJ 
aequale numero multiplicando : hoc ell vni ex datis pro multiplicatione.HxcmpIi 
gratia, produdlum ex numero 5,dudoin ynitatem, eft numerus 5. Kurfus pro* 
dufium ex vnitate du(5l3 in vnitatem, efi vnitas . Vbi apparet quod produdlum- 
non (it maius quolibet ex producentibus ; fed primum produdum vni rx pro- 
ducentibus xquatur : fecundum Angulis ex producentibus xqualc e(l . Si produ- 
dfum multiplicationis oriatur ex fractionibus , integra vnitate minorem valorem 
habentibus: hoc produAumefi minus Angulis producentibus . Prxterea Arith- 
metici pafAm appellant, vel quadratum numerum qni producitur cx aliquo in- 
tegro numero fcmel in fe du, 3 o : vel cubum dicunt , producum rx aliquo nu- 
mero bis in fe duifto . Sic exempli gratia numerus 2 fcmel duftus in fe , produ- 
cit 4 : & numerus 4 produ^us cx hac multiplicatione , dicitur numerus quadra- 
tus ; hunc quadratum producens numerus, dicitur cius radix, vel etiam latus; at- 
que aliter etiam linearis numerus appellatur . Has locutiones pafAm vAtatascifc 
ab Arithmeticis • tum modernis, tum antiquis : negari non potcAniAabijsqui 
ignorant Arithmeticam. Qu^xro igitur quid confequenter ad hxcrcfpondendum 
At petenti , vtrum omnis linearis numerus At quadratus ? certe qui hoc a(Tc- 
rcret , eucncrct prxeipuam partem doidrinx ab Euclide propoAtx in (ux Arith- 
mcticx clementis. Si vlterius pctatur,an numerus quadratus ad numerum linea- 
rem habeat proportionem f ex rcfponAonc alAtmatiua fcqui videtur quod gene- 
re inter fe non differant , numeri quadrati , & lineares : adeoque tantum fpecitj 
differant : & confequenter quod eodem nomine fufficienter exprimi polAnt : cx 
quo vlterius fcquitur, quod lineares numeri omnes, etiam appellari pofAnt qua- 
drati : quod aduerfatur priori re^nAoni , in qua diximus quod omnis linearis 
numerus quadratus dici non poffit . Hoc iuxta Euclidem eft manifeftum, quia., 
iuxta ipfum, exempli gratia numerus 2 non poceft dici quadratos . Ex refponAo- 
ne negatiua, patet, etiam integrum linearem numerum 2 , ad integrum quadra- 
tum numerum 4,nullam habere proportionem : adebquc integrum quadratum.., 
dici non polfc maiorem, aut minorem, lineari numero 2 : & confequenter nume- 
rum quadratum 4, non produci ex vna vel iterata additione numeri linearis x. 

Tam paruam vniucrf^alitatcm habet fecundus modus intclligendi duiflum Arithme- 
ticum Auc multiplicationem,vt vix vtilis At pro quantitatibus diuerAs ab integris 
numeris : vt fatis conflat cx paucis, qux hic annotauimus ; maiorem amplitudi- 
nem habet primus modus intelligendi duftum Arithmeticum , Ac vt nihil aliud 
fk quam dudus aliquis xquiualens primo dudlui Geometrico atque nominato; 
extenditur enim ad duSum cuiuslibet quantitatis , in quamlibet aliam datanu. 
quantitatem : quandoquidem impolAbilc Atdari duas quantitates A & fi, qualcf- 
cunque illx fuerint. Ac vt quantitas A, vel realiter vel xquiualcntcr, duftu pri- 
mo nominato duci non poflit in quantitatem B : idque intclligibile cfl, pland in- 
dependenter ab omni cognitione proportionum inter fe xqualium: atque a no- 
bis fupponitu r, & tanquam prius cognitum affumitur in noAra dcAnitionc ratio- 
num Aue proportionum xqualium. 

Non egimus hic de conAderatione multiplicationis, indicata apud cos, qui afferunt 
multiplicationem Arithmeticam bene dici regulam auream compendiatam , Aue 
regulam auream in qna primus terminus eft vnitas : etenim ad inteiligennam— 
multiplicationis, iuxta hanc cius conAderationem, fupponi debet cognita regula 
aurea , cuius compendium cfl : adebque hxc multiplicationis conAderario vtilis 
noneflad regulx aurex cognitionem: adquam, A non vtraque hicprxmiffa_ 
multiplicatio, faltem prior, Logiflicx noflra; magis propria, vtilis cA; & quia nul- 

latc- 
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Utcnus dependet d regulz aurez cognitione . fed eius intclligentia habetur ih* 
depcndcntcr d regula aurea , vel zqualium proportionum cognitione < legitimi 
a Logifiica nollra adhibetur i ad expolitionem regule auree aut proportionum 
equalium : dc quibus agimus infexta & leptima conliderationc. 

Confideratio V. 

Declarantur quantitatum menfurje^ communes menfur§; 

& ex his rcfultaiites quantitates jncommenrurabiles, 
atque numeri qui’ appellantur radicales,vel 
, fardi» vel irrationales. 

P ER cognitam prius quantitatis A magnitudinem , alterius quantitatis B ma> 
gnitudinem cognitam reddere, indicando<ognitarum quantitatum A aggre* 
gatum, liue numerum, cuius valor xqualts (it valori quantitatis B : illud c(l,quod 
hic lignificatur per vocem mtnfar»rt liue mttiriiic quancirasper quam altera., 
mcnluraiur, dicitur menfura . Huiulmodi dimcnlioliuc menfuratio palTtm vHta> 
ra, vellis, & necellaria ell : non tantum pro Mathclrtum pradica tum etiam fpe- 
culatiua,verumctiam pro ciuili commcrcio,atquc rcipublice regimine i tamcn« 
non omni ex parte inter fc conucniunt dinacnliones vtiles pro ciuili regimino, 
pro Matheft pra&ica, & Mathelt Ipccnlatiua. 

Pro vlibus ciuilibus: reipublicz adminidratores , determinant varias menfuras in> 
diuiduales , certamque magnitudinem habentes, rebus menfurandis accommo • 
datas ; lineares pro menfurandis lineis; fupcrlkialcs pro meniurandis fupcrficie- 
bus; corporeas promenlurandiscorporibus: ponderispro menfurandis ponde- 
ribus : temporis pro menfurandis temporibus Scc. Omnes ac lingulas huiufmodi 
menfuras , generali nomine appellant menlnras : diuerlis tamen, diuerfum no- 
men alTignant; ita exempli gratia pro beneplacito alTumcndo determinat» longi- 
tudinis indiutdualem lincamt , illi pedis nomen atrribuunt: & llatuunr , vrnomN 
nando pedem , liue pedem linearem , intelligatur ea determinata longitudo quz 
conuenit linex ab iplis aflumptx pro pede lineari . C^oniam tamen diuerfa re- 
gimina , etiam diuerfam habent authoritatem, ad determinandam linearis pedis ' 
longitudinem; aut alio nomine appellandam talem longirudincm lincarem,atque 
menfuram: menfura linearis, qux pcsdicitur, vbiquccadcnrnonell . Menfura 
linearis qux Romx pes dicitur, indeque pes Romanus appellatur; marmoreo 
in lapide confpcdui publico expolitus inuenicur irt Capitolio Romano , vrnulli 
ignota Iit cius longitudo , Ab hoc Romano pede, longitudine differt pes Neapo- 
litanus, Mcdiolanenlis , Matriccnlis , Parilienlis &c, prout placuit pro pede alTu- 
mere diucrfx longitudinis lineam, diuerlis reipublicx moderatoribus. In hunc , 
modum determinata Romani pedis certa longitudine , liue magnitudine; facile 
cR per huius linex fc(Rioncm in partes ittter fe xquales , inuenire longitudinem 
quam habet pars duodecima vnius pedis linearis : vel certd alia pars cuiufuisal- 
terius nominis,cxprimibilis per integrum vulgarem numerum.Similitcr facili cR 
cognofeere lineam, qux adxquet pedum multitudinem, integro vulgari numero 
indicabilem . Qu^rc vtprxter linearis pedis menfuram prius cognitam , habe- 
antur alix minores vel maiores menfurx lineares, pedali menfura commodiores, 
vel pro minoribus vel pro maioribus lineis menfuraudis : poR determinataoe^ 
vt diximus pedis longitudinem , Ratuunt exempli gratia per vnciam lincarenu, 

elTc 
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efle inteUigendam vndiia pedis partem dnodccimain ; paflum ver6 appieUandum 
cflc lineam, quae adaequat quinque pedes; milliare dicendum.longitudinem mil- 
le paUuum; aeque ita cognitas reddunt diuerfas vno pede minores, aut maiores 
menluras , pro linearum dimenlionibus inciuilibus vlibus adhibendas, & pro- 
prio nomine exprimibiles. Hxc nomina, aut longitudines his menfuris conuc- 
nientes immutare, nefas ell, vt violare alia publica decreta, vel i Kipublic; mo- 
deratoribus (latutas leges. • ■ • 

Determinatis in hunc modum linearum menfuris : plerumque pro fuperficierum.. 
vel corporum menfuris , noua determina;ione indigentes magnitudines non- 
alTumuiuur: cognita enim pedis linearis magnitudine, cognofeitur magnitudo 
pedis quadrati, vel pedis cubici ; & pro fupcrficierum dimenGonibus adhiben- 
tur linearium menfurarum quadrata ; Gmiliterquc pro corporum dimenGonibu^ 
adhibentur linearium menfurarum cubi .Non diucrfo modo in ciuili regimino 
(latuiintur menfurz, promenfurandis ponderibus, temporibus, fluidis &c. 

MatheGs pradica etiam adhibet praedidas ciuiles menfurastprzter illas tamen alfn- 
mit aliquas fibi magis proprias, quafque pro fua authoritate potefl augere.immi- 
nuere, variare : dummodo Mathematicis legibus non aduerfetur. Tales men- 
furx funtillz , quas indicant per voces /ra/a, aut ptrt fc»U ; vel quas tiremU 
grtd»s appellant. Per fcalam intelligunt , quamlibet redam lineam in partes 
arquales fedam; totius huius linez quam dixerunt fcalam, partes inter (e squa- 
les, (calz partes appellant . Hz fcalz partes, ex fe indifferentes funt , vt pro be- 

• neplacito cius qui fcalam conGruit&afTumit in ordine ad aliquem Gnem ,Ggni- 
ficent quafcunque ciuiles menfuras lineares.Quas per fcalx partes menfuras ci- 
uiles intclligi velint, adferibunt fcalis quas apponunt zdiGciorum plantis , Guo 
vcGigijs: velin mappis locorum particularium : vcl in alijsquibufuis longitudi- 
num, latitudinum.altitudinum deferiptionibusquas reprxfcntant.Huiufmodi de- 
feriptiones , potius pidorum, quam Mathematicorum reprzfenttitiones dicen- 
dzlunt ! neque deferiptarum rerum magnitudines c.\hibent GneappoGta fcalx,, 
cui adferiptum Gt quas ciuiles menluras rcprxfentent cius partes . Partium- 
fcalz quadrata, vcl cubos adhibent , pro indicandis magnitudinibus fupcrGcic- 
rum, vel corporum quz reprzieutantur. 

Qijoties in deferiptionibus repr^fentantibus longitudincs,latitudines,diftantias &c. 
exhibetur fcala cum adferipto numine illius menfurz qux repi xlentatur pec 
quamlibet fcalz partem, plan^ inutilis cA talis fcala, G cognita non c A longitudo 
menfurz GgniGcatz per nomen fcalz appoGtum,- vtque hoc modo Gat inutilis, 
(atis eA ex vna prouincia iii aliam trahsferre deferiptionem : non tantum quia- 
diuerGs in locis diucrfaro longitudinem habet eodem nomine indicatx menfurz: 
fed prztcrea quia tales menfurz plerumque fatis cognitz non funt , niG in locis 
in quibus adhibentur . Vt huiufmodi locorum mutatio inutilem non reddat fca- 
lam, deferiptioni appoGtam : prudens conGlium videtur illorum, qui pro deferi- 
ptionibus alfumunt integram fcalz longitudinem , zqualcmcertz alicui parti 
menfurz, quam reprzfcntati volunt per Gngulas fcalz partes : deinde fcalx ad- 
feribunt nomen ciuilis menfurz, reprzfcntatz per Gngulas fcalz partes : huic ta- 
men nomini addunt, quam eius partem adzquet integra fcalz longitudo ; fic 
enim Gr,vt ex ipfa fcala, fuGicicter cognofeatur tota longitudo menfurz indicatx 
per nomen fcalz appoGtum , etiamG aliunde przcognita non Gr, per tale nomen 
indicata longitudo : & nullum remanet periculum, ne fcala vtilitatem (uam per- 
dat, per hoc quod cx vno loco in alium transferatur. 

Quod attinet ad circuli gradus , qui a MatheG pra&ica adhibentur pro indicanda- 
roagnitudinc angulorum: in MatheG Aabilitis atque approbatis communi con- 
fenfu legibus fe opponeret, qui per circuli gradum vellet aliud intelligi, quam- 

inte- 
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integrae circuli circumierentiat, Vnam partem trecenielinum fexage/iimor . Ex 
ipfa iftorum graduum inteiligentia maniicftum cft, quod circuli gradus, nullam 
determinatam longitudinem lignificet : fed tanto maior (ir, vel minor,, vnus gra- 
dus vnius circuli , vno gradu alterius circuli : quanto vnius circuli tota circum- 
terentia, maior cft , vel minor , tota circumferentia alterius circuli r.hatc tamen^ 
diuerfj iongitudo.in diuerforum circulorum gradibus, non vitiat angulorum re- 
dilincorum dimcn(tonem,pro qua alTumuntur gradus. Vt habeantur angulorum 
menlura; minores integro gradu: etiam vfu receptu eft,vt vnumgradus minutum 
primum vocetur , vna pars fexagefima vnius gradus. Rurlus vna parsfexage- 
fima vnius primi minuti , dicitur vnum minutum fecundum vnius gradus. Simi- 
liter vna pars fexagefima vnius minuti fecundi, appellatur vnum minutum terti- 
um vnius gradus; atque ira deinceps. 

Pro Mathcfi fpeculatiua tnagis necefiariar atque vfitatarmenfnrat . appellantur par- 
tes relati ad aliquod totum cuius partes funt . Hae parces, ab Euclide & noftra.. 
Logiflica,difiinguuntur in parces aliquotas , & partes aliquantas. Alicuius to- 
tius . pars aliquota dicitur, qux aliquoties fumpta adzquac cotum cuius pars di- 
citur . Alicuius totius , pars aliquanta dicitur , quxaliquoties-fumpta non adz- 
qdat totum cuius pars dicitur . Hinc pars aliquota aliter dici potell illa, cuius 
vnitas, fiueindiUiduum, vel cert^ vnicacum aliquod aggregatum-, adequae to- 

- turacuius pars dicitur ; hocell pars quae ad totum habet proportionem-, quaia- 
habet vnitas vulgaris , ad aliquem maiorem vulgarem numerum . Numerus 3, 
eft pars aliquanta numeri 14: quia quater fumptus,deficit d numero 14: pluries 
verbfumptusexcedit numerum i4:ade6que neque femcl , neque fxpiusfam— 
ptus, potell adzquare numerum 14. 

Dillindlis in hunc modum partibus iu eas qux dicuntur aliqnotx , & alias qux di- 
cuntur aliquantx : priores aliter etiam dicuntur mcnfurx illius totius, cuius funt 
parces aliquotx; parces aliquantx, non appellantur menfurxUlias rociuscuius 
parces funt i hoc modo incelligcndo vocem mrmfirir, qaandoinenfura eadeux- 
diuerfis quantitatibus conuenit:diciturillarumqoantitatumr««aMi«<ai»M/jo'c_i; . 
quare omnis & fola pars aliquot a, tam quantitatis A, quam quantiatisB, appel- 
latur communis menfura quantitatum A dc B., Quando dux. erafdem.fpeciei: 
quantitates A &B tales funt,vt non fit poflibilis vmus. aliqua pars aliqaota,qu( 
etiam fit alterius pars aliquota : adebque quaiuitates A &B,nullam habere pof- 
fint communem menfuram: tunc illx quantitates A &.B dicuntur inter fe incom- 
mefurabilesino dicutur tamen icomenfurabiles quantitates A &Bhifi. fine ciufdc 
generis quantitates. Hincoritur,quod nullxnifieiufdg generisquantitat^ dica- 
tur inter fe incomenfurabilcs: queadmodu nullxnifieiufdd^ generis quantitates, . 
dicuntur inter fe habere proportioneaiuantitatesqux genere difiernntdalc£ pro- 
prid loquendo,non dkuntur inter fe incommenfurabilcsr tametfinullarahabunt 
communem menfuram poflibilem.Omnes integri numeri vulgarespofiibilesd'unt 
inter fe commcnfurabiles; quidquid enim fit,an alias plurescomrauneamcnfuras 
habeant, faltem vnitas fingulos metitur, atque omnium communis menfura. cll; 
quod etiam verum cll de omnibus fratris numeris vulgaribus: id enim facis. dari, 
patet de fradionibus vulgaribus eumdem denommatorem habentibus : ex quo- 
fequitur,ctiamde reliquis verum e(Te,quiahx fraftioncsreuocari polfunt ad alias 
xquiualcntes, atque habentes eumdem denominatorem. 

Suppofico quod dux quantitates A & B fint inter fe incommenfurabiles , quOdquC 
valor diferetus quatitatis A fit 4(quod femper fupponi potelhquando pr^edens 
aliqua hy pothefis non requirit contrarium ) hoc inquam cafu per integrum vul- 

- garem numerum ind icarc valorem quantitatis B,eH prorfos impdffibiie i & etiam 
erit impolfibile, quantitatis B valorem difcrccum indicare per nuoerum vulga- 
rem 
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radix, indicari aut fignificari non poteft per numerum vulgarem : ergo radix nu> 
neri radicalia furdi, non ed numerus : neque numerus radicalis furdus flgnificat 
numerum . Propofito hic argumento potenciora atque noftrz opinioni aduerfan- 
tia me inuenidc non memini; fed fi aliquid contra nos euincit argumentum, etiam 
probat frados numeros in Arithmetica pradica vfiratos.non efle numeros,nequc 
difactas quantitates i quod nobifeum admittere non poteft antiqua Mathefist 
quis enim Arithmeticus aduiittet.valorem fradionis indicantis tres Icptimas, non 
elTe numerum, vnitatum aggregatum , atque difcrctam quantitatem ; hictamen^ 
valor indicari non poted , neque per vnitatem qua: aequiualet feptem leptimist 
neque per huiufmodi vnitatum aggregatum vllum , quod necelTarib vnitate ma< 
iorem valorem habet : adebque indicare non poteft valorem minorem valore.* 
talis vnitatis , qui numerat feptem (epthnas , & confequenter habet dilcretam^ 
magnitudinem maiorem propofita dadione quz tantum numerat tres feptimas. 
Rurfus aliud efiexadi atque adzquati indicare : aliud cft non exadd velin^ 
adaequati indicare ; fola pars aliquota potcll exad^ atque adxquati indicaro 
magnitudinem illius totius cuius cft pars aliquota : pars ver6 aliquanta , non po- 
teftexadi indicare magnitudinem illius totius cuius cfl pars aliquanta; non idc6 
tamen ialfum eft partem aliquantam, indicare pofle magnitudinem illius totiys, 
cuius eft pars aliquanta : alioquin dicendum foret idem eHe , indicare , & exadi 
fiue adzquati indicare : cert^ haec fignificatio vocis indictrt admifla non eft i 
Mathefi . Vt ver6 pro fpeculatiuaMathefi,pcr vocem mtmfurtrt, quando quan- 
titas dicitur menfurari, nonintelligatur nifi exada atque adaequata menfuratio, 
fiue fignificatio vnius magnitudinis per aliam : exprefs^ notandum fuit ,in hac 
fignificatione i Mathefi fpeculatiua adhiberi vocem mtufurtre , Hxc eadem fi- 
gnificatio vocis weff/vrarr, non admittitur, neque in Mathefi pradica, neque pro 
vfu ciuili : vbi etiam bene menfuratum dicitur , illud , cuius magnitudo fufficien- 
ter indicatur, licet non exa&^ & adzquat^ indicetur. Fradio f,non 

' poteftexadft indicari per decimas, centcfimas,millcfimas, aut vllos numeros 
inucnibiles in tota illa Arithmetica pradica, quz appellatur decimalis (& i mul- 
tis non immeritd laudatur & numeratur inter bonas pradicxArithmeticx inuen- 
tiones ) igitur in fradione vulgari quz nnmerat feptem odauas , habetur fradio 
vulgaris, cuius valor indicari non poteft per vllum ex numeris adhibitis vcl ad- 
miftis, ab Arithmetica decimali : licet hxc vitra integros numeros , admittat non 
folum fradiones integra vnitate minorem valorem habentes : fed etiam ab inte- 
grz vnitatis valorcita deficientes, vt dari non polTic vlla fradio vulgaris noa> 
pedans ad Arithmeticam decimalcm, quz talis fit, atque tamparuum valorem 
habeat : vc ex fradionibus pertinentibus ad Arithmeticam decimalem , aflignari 
non poflit fradio habens minorem valorem . Quodque hic diximus de vna vul- 
gari fradione qux numerat feptem odauas , verum eft de innumeris alijs fra- 
dionibus non fpedantibus ad Arithmeticam decimalcm : nemo tamen, vt opinor, 
negare poteft, fradiones vulgares non fpedantes ad Arithmeticam decimalcnu. 
etfc numeros, atque difcrctas quantitates . Ad propofitum prius argumentunu 
refpondeo, verum efle quod non detur numerus diucrfus ab vnitate vcl vnitatum 
aggregato ;diftinguo tamen fybfiimptam propofitioneminqua dicitur, fed vni- 
tas & quodlibet vnitatum aggregatum indicari poteft per vulgares numeros: 
hinc inquam fubfumptam propofitionem diftinguo , St concedo veram efte do 
ciufdcm fpcciei vnitatibus, quarum aggregata tantum indicantur ab integris niH 
meris vulgaribus: nego veram clTedc vnitatibus diuerfz fpcciei, quarum aggre- 
gata indicantur i numeris fpedantibus ad Arithmeticam decimalcm , 3c aliano 
Arithmeticam, qux prxtcr integros numeros vulgares, etiam fradiones vulga- 
res adminit; afterendo mal^ negatum, quod hic negauimus, confequenter diccn- 
Ltitr Ttrtius. M dum 
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dum foret i nullos inueniri numeros nifi vulgares integros } mifera proieA6. & 
pauper Arithmetica > fi praeter vulgares integros numeros , nullos alios nume- 
ros, aut difcrctas quantitates polTet admittere! Hadenus dida (afficere videntur 
td iblutionem argumenti prius addudi : & cognofeendas fallacias argumento- 
rum, quae prius addudoaddi polTent, vtilia quidem ad decipiendum parum ver- 
latos in terminorum intelligentia : fed nihil folid^ euincentia contrarium Logi- 
dicae nodrx. alTerenti numeros radicales omncs'& fingulos , elTc veros ac pro- 
prii didos numeros, Sc quantitates di feretas. 

Numeros radicales a furdisdiuerfos,elTc veros numeros atque quantitates diferc- 
tas, facile patet : eo ipfo enim quod lurdi non funt. indicant aliquid exprimibi- 
)e atque indicabile vulgari numero; ita R1725 , per numerum radicalcm idem 
indicat , quod aliter indicatur per numerum quinque: quoniam igitur numerus 
vulgaris quinque, & fimiliter reliqui vulgares numeri omnes , lunt numeri & 
quantitates dilcretx : manifefiumed per numeros radicales a furdis diuerfos, 
indicari veros numeros atque diferetas quantitates: adeoque hos radicales nu- 
meros pertinere ad genus quantitatum difcrctarum; quod enim quantitas aliqua 
diuctfo modo indicetur aut lignificetur, nullam generis mutationem caufare po- 
teft in tali quantitate. 

Numeros radicales furdos,e(Te veros numeros, atque diferetas quantitates: condat 
prim6 , quia non minus in furdis , quam in non furdis numeris radicalibi s , ml- 

S nitudo idorum numerorum defumitur a pluralitate vnitatum qux per iplos in- 
icantur : fed magnitudo defumpta 3 plurafitatc indiuiduorum . cd magnitudo 
difereta : ergo non minus furdi , quam non furdi radicales numeri , habent ma- 
gnitudinem diferetam: adeoque funt quantitates dikrctx,quz aliter numeri di- 
cuntur . Diidis non aduerfatur diiferentia qua: intercedit inter furdos Sc non fur- 
dos radicales numeros :hzc enim differentia in eo confidit, quod multitudo 
vnitatum quz indicatur i radicali numero qui furdus cd, cxaAc indicari non_> 
pOflit per numeros vulgares integros veifrados: hoced per partes aliquotas 
numeri radicalis furdi: multitudo autem vnitatum , quz indicatur a numero ra- 
dicali qui furdus non ed , exade indicari poflit per numeros vulgares integros 
vel frados : hoc t d per partes aliquotas talis numeri radicalis non furdi; iam ve- 
ro in definitione numeri , non dicitur quod fit vnitas vel vnitatpm aggregatum-, 
per partes aliquotas indicabile ,( quz folz partes uliquotz exade indicare at- 
que adeo menfurare pqffunt totum cuius funt partes aliquoiz:& nullas nifi 
partes aliquotas indicant vulgares fradi numeri) fed dicitur quod numerus fit 
vnitas, v?! vnit.itum aggregatum : quz definitio non minus conucnit fignificato 
furdi,quam non fmdi numeri radicalis. Similiterque fignificato tam fuidi quam 
non furdi numeri radicalis, conuenit diferetz quantitatis definitio ; hzc enim di- 
cit, diferetam magnitudinem fiue quantitatem, efie illam, quz habet maguitudi- 
nemdifcretionis,hoced magnitudinem defumptam a pluralitate vel paucitato 
vnitatum fiue indiuiduorum . Quoniam igitur Sc nun.eri Sc diferetz quantitatis 
definitio, conuenit tara furdis qua' - lonTurdis numeris racic ilibus: patet tam- 
furdosquam non furdos numeros radicales elfe numeros, Sc diferetas quantita- 
tes , 0 £ia tamen ex numeris radicalibus aliqui habent hanc proprietatem, quod 
per partes aliquotas totius radicalis numeri eorum magnitudo indicari polTit; ali; 
vero non habent hanc proprietatem : fed funt tales, vt per totius radicalis numen' 
partes aliquotas, indicari non podii magnitudo 'otius radicalis numeri, atqthatc 
magnitudo taniu indi^ri poQit per partes aliquatas totius radicalis numen: hinc 
fit , quod numeri radicales bene diuidantur in radicales furdos , Sc non furdos. 
Secundo ex ipfa etiam antiqua Mathcfi fatis condat, numeros radicales furdos, effe 
dicendus numeros; etenim hzc Mathefis exempli gratia docet in cafu fuperius 

cora- 
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eommetnorato , in quo A fighificat latus , & B fignificat diametrum ciufdcm- 
quadrati : quod A4^ B = 4 ; adeique admittit proportionem, atque 

camdein proportionem inter vulgarem numerum 4, &radicalcm numerum qui 
cft radix prima vulgaris numeri 32 : Icd non admittit proportionem nifi inter 
duas quantitates eiufdcm generis : ergo admittit , ciufdem generis qbantitates 
efle , numerum vulgarem 4, & numerum radicalem quieftradix prima numeri 
vulgaris 3 2: fcd etiam docet hunc numerum radicalem, elTc numerum radicalem 
furdum: ergo admittit, eiurdem generis quantitates elTe,tum numerum vulgarem 
4 , tum numerum radicalem furdum , qui indicat radicem primam vulgaris nu- 
meri 3 2iquoniam igitur iuxta antiquam Mathefim manifeftum e(l,numcrum vul- 
garem 4,pertinere ad genus diferetarum quantitatum liue numerorum: etiamad- 
mittir.ad hoc idem genus pertinere aliquem numerum radicalem furdum: quod- 
que hic de aliquo numero radicalifurdo in exemplo oftendimus.flmilitcr ve- 
rum elTc dc omnibus furdis radicalibus numeris fatis manifcllc pater ex confide- 
ratione allati argumenti. 

Confideratio VI. 

I 

Declarantur definitiones rationum, necnon squalium ratio-' 
num, atque rationum indifTerentium. 

momenti itiGeimetrU fit fcienti* prtpertiennm, nemo tfi H*themtti(us% 
ignoret . Ea traditur ab Euclide toto quinto & fexto libro . Sed quamuis 
ilii caterifque elementorum conditoribus plurintum debeamus-, in qs tamen, qua de 
proportione tradiderunt , defiderari aliquid videtur . Dijficultat totaiso defini- 
tione quinta libri quinti vertitur : vbi tradit Euclides, quid fit quatuor magnitu- 
dines ejfe proportionales tfiue duas rationes, eafdem,fimiles , aquales tjfe , Definit 
igitur duas rationes tum aquales dici feu fimiles , quando antecedentia quacunque 
numero aqualiter multiplicata, confequtntibus etiam quocunque numero aqualiter 
multipltcatis, femper vel fimul aqualia funt, vel fimul maiora, vel fimul minoras. 
Atque ex ea definitione omnes deinde quinti & fexti libri demonftrationes media- 
ti vel immediati deducit . Hac doffrina Euclidea fumma ; qua multiplicem vt dixi 
difficultatem habet drc. Hxc P. Andreas Taquet initio libri quinti luorum Eucli- 
deorum elementorum : cum quo ali) innumeri Mathematici conueniunr quoad 
infubfiftcntiam doiftrinx dementaris dc proportionibus, qux pro rebus Mathe- 
maticis maxime neccifaria dl: . Plurimi etiam inueniuntur qui ingeniosi conati 
funt emendare Euclideoshmns d:idlringdefcAus:& proponere, pro fpeculatiua 
Mathelihadenus dclideratam, proportionum clemcntarem dodtrinam firmanu, 
atque fubiiAentem. Simeo iudicio talem apud alios inuenilTcm , alijs impendif- 
fem bonas horas quasedfumpit codene . vt opinor noua^elemcntari dodrinade 
proportionibus , qux i peculatiu^ & firmiter fubflAat : non tantum pro ijs qux ex 
Euclidcis clementis deducit antiqua Mathefis , verum etiam pro alijs nonnullis 
quibus indiget noAra LogtAica.Pio hac no fuAceret integra antiqua proportio- 
num dementaris dodrina, ctiamii foret firma, & careret defeftibus quos notant 
& emendare conati funt magi- moderni Mathematici . Ex his quidem vt opinor, 
nullus fufficientem reddidit xqualium rationum definitionem : fed tamen admit- 
tere non polTum, quod in reliquis ab hac definitione diuerfis, nihil requiratur, vt 
folida & firma haberi point doctrina Euclidea de proponionibus. Ex hac defi- 
nitione non dependet feriptis voluminibus inter Mathematicos agitata contro- 
Liber Tertius, M a ucr- 
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ticrfia : vtruni compofitie radonum dc qua agit Euclidesi fiat per additionem vel 
multiplicationem: & cum hac connexa difputatio, verum dua; rationes multipli- 
cari poflint, heut multiplicari poduni duae quantitates: aliaeque non fatis indi- 
catae lites «de quibus confuli potefi F. Francifeus Xauerius Aynfcom S. I.io- 
libro dc natura & affediionibus rationum & proportionum Geometricarum, vel 
authore^ qui in hoc libro citati inucniuntur.Qoicunquc nobifeum admittit, quod 
proportio quantitas (it : Sc praeterea cum antiqua Maihefi concedit, duas quanti- 
tates (imul multiplicari po(Te: certe negare non poteftVoflibilem multiplica- ‘ 
tionem inter duas proportiones i quoniam ver6 inter Mathematicos controuer* 
titur pofTibilitas multiplicationis duarum proportionum : ex Euclidea , vel ab 
iplis admida proportionis definitione , non fatis condat vtrum proportio, Gt, vel 
non Gtquantitas ; Sc confcqucntcr non fatiscondat , vtrum proportio pertineat 
vel non pertineat ad Mathefeos obicAum , quod fatentur conditui d quantitati- 
bus . Euclidea rationis Gue proportionis deGnitio, affirmat quod Gt dutrum tiu- 
fdem genens magniludiniim mututqundtm feasndumqusHtittttm bdbitisdii fal- 
tem ita tedaturP. Taqurt in tertia deGnitionc lib. 5, elementorum . Quoniam-, 
igitur ratio dicitur quardam fecurrdum quantitatem habitudo, diucrfat huiufmo- 
di habitudines videntur admittendae : quatex his pluribus per vocem ratio in- 
telligendaedi’ Relatio abdraAa fortaffis non male dicitur ma/Marefarr» fiut ht- 
bitttdoi an fortd etiam mutuo dici poted relatio concreta, quxiuxta Logidicam-. 
intelligendacd per vocem , quoties incircumdantijs non fatis declaratur 
quod lermoGtde abdraAa relatione? Sivero in Euclideis elementis ne quidem 
fatis declaratum inuenitiir, quid per vocem rotit vel proportio intelligendum Gt, 
ac prxtcrea illa afferatur dc quantitate (cuius vocis GgniGcatio etiam non fatis 
declarata inuenitur, vt condat ex prima conGderatione )hanc proportionis de- 
Gnitionem fufficientem affcrcrc, nihil aliud nobis \(idetur, quam affirmare, quod 
deGnitio dc incognito afferens aliquid incognitum, poffit cognitum reddere de- 
finitum . Hatc obiter notaffc circa aliorum doArinam dementarem , fufficit ad 
prxfensinditutum: neque enim aliadecaufa a me annotantur, niG vt IcAori fa- 
tis condet, me non nouitatis dudio, fcd ncccffitate compulfuro proponere cana-, 
elemcntarcm doArinam de proportionibus , qua vtor in Logidica ;hxc tantum 
mihi videtur ab antiqua differre , vt negare non poffim quod Gt noua ; difplicec 
tamen plane nouam fatcri,quodquc(vt feci in alijs nonnullis)a(Ggnarc non pof- 
Gm aliquod ex antiquioribus defumptu tundameutum.cxquo no improbabiliter 
appareat deriuata: vetum dc cius origine aliud dicere non poffum , niG quod 
confidcrando aliorum doArinas dependentes ab dementari doArina proponio- 
num, atque adhibendo refolutionis regulam ( dc qua egimus cap. 10. lib.i. Sc 
illa ed qua antiqui Mathematici, dicuntur fua omnia inucniffc) inciderim in illas 
proportionum notitias, qux in Logidica nodra condituunt dementa doArina: 
de proportionibus . Ordinem huius inuentionis enarrare , nihil conducit ad fub- 
Gdcnriam huius doArinx: ad quam non parum videtur conducere ordo quo 
proponitur d nodra Logidica ; quanci.>quidcm pro fpcculatiua Mathdi.Gi ma at- 
que legitima dici tantum poffit doArina , in qua ex clarioribu$& fatis cognitis, 
proceditur ad minus cognita, &hxc ex illis innotefeunt. 

Pro dementari Logidicx nodrx doArina proportionum, hunc ordinem feruamus. 
Frim6,cxponimus GgniGcationem vocum moguitudo Sc quontitos : notando quo- 
modo intcliigi posGnt in fenfuabdraAo ,& m fcnfu concreto : quodque in Ma- 
thcG femper intdligi debeant in fenfu concreto , quoties contrarium non fatis 
cxprcfsc condat ex circumdantijs in quibus adhibentur ; in quo fenfu concreto 
idem GgniGcant cum vocibus magnum Sc quantum , qux aliud GgniGcarc noiL- 
polfunt quam concrctaiab his magnitudinis concretis, dicimus conditui Mathc- 
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feos obieAiim» qoz fingula fuGus cxpofiumus in priim conGdcrarionr. 

Secundoa exponimus duplicem diuerfum modum confiderandi quantitates : nimi- 
rum relatd ad alias relatione magnitudinis,& non relati ad alias hac relatione,: 
& llatuimus pofteriores,quas aliter quantitates abfolutas appellamus, intelligen- 
das efle per vocem flue wa^mrM/rircIiquaStfiuerelationis magnitudine 

relatas quantitateSaintelligcdaselTe per voces rar/a vel quibus vocibus 

eamdem flgnificationem concedimus . Rationes fubdiuidimus.in rationes arqua- 
litatis , St inatqualitatis : vbi ad przfens inflitutum notamus , paffimab omnibus 
Mathematicis St non Mathetnaticis haberi fatis cognitum , St ex terminis notum, 
quid fit vnam abfolutam quantitatem, alteri abfolutx quantitati zqualem elTe. , 
(tue neque maiorem neque minorem dici polTe , tametfiad illam referatur rela- 
tione magnitudinis : que^ idem fignifleatur, dicendo quod vna quantitas ad al- 
teram habeat rationem zqualicatis . Oe his fl plura placent confule indicem. 

Tertio declaratos exhibemus du^us Geometricos quos reales dicimus ,& alios 
quos appellahaus xquiualentes dudiibus realibus; notando, & explicando, 
quomodo , non quidem duflu reali , fed tamen dudfu xquiualente, quxiibet 
quantitas duci poilit in quamlibet quantitatem : St quomodo ex cognitione,, 
quantitatum quz ducuntur,cognita flat quantitas quz ex dudu producitur; quz 
lingula independenterabomni zqualium rationum cognitione «declarata pro- 
ponuntur in conflderatione terti», & quarta. 

Quarto, ex prius enarratis ac clare cognitis, gradum facimus ad deflnitionem ra- 
tionum zqualium : flatuendo, quod omnes & folz iliz rationes dicendz flnt in- 
ter fe atquales, quz habent hanc proprietatem : nimirum, vt quantitas abfolutx.. 
quz eft producum reale vel zquiualens.quodduAu primo oritur ex primo illa- 
rum rationum termino dudo invltimum:flt zqualis quantitati abfolutx quz 
efl produdum rcale vel zquiualens , quod dudu primo oritur ex illarum,» 
rationum medijs terminis : hoc idem i nobis fignifleatur, dicendo omnes & folas 
illas rationes dici zquales, quz habent hanc proprietatem , vc quantitas produ- 
£la ex illarum rationum primo termino duAo in vitimum , zquetur produ^ cx 
earumdem rationum fecundo termino du£lo in tertium . Hzc rationum zqua- 
lium definitio , fuperius annotata inuenitur in iniiiocap.j.lib, i. vbi etiam latis 
declarantur nonnullp voces quz ad definitionis inteliigentiam requiruntur, Sc 
aliqua expoGcionc indigent , atque diuerfz funt a vocibus rtti» vd 
quarum fignifleatio manifclla cll , cx ijs quz hic primo , fecundo, & tertio loco, 
enumerata funt, acprznotata* 

Qnintb’, cx commemorata definitione rationm.i zquslium , & prius prznoratisfqux 
fingula pertinent adierminorum intelligcntiaiii , rcquifitam pro elememari pro- 
portionum dot^rina noArzLogifticz)p«riieniaHi$adeiu$axiomaca,&cxhis 
deducimusclcmentariaciusthcoretnata.dequibasagimtiscap.i. & 2. Itb.». 

Ex his confiat ordo, quoa Logiftica traditur dodlrina elcraentaris proporcienum;. 
ad hunc ordinem non pertinet vbcrior fubdiuifio rationum inxqualium.in ratio- 
nes, quarum alias dicimus indilfercnte,, alias appellamus non indifferentes; ifia- 
rum tamen rationum intelligencia & declaratio nccelfaria efi pro noAra Logifii- 
cajpro hac intelligcntia, ante omnia (ciendum, quid a nobis fignificetur per 
quantitates indifferentes, quz aliter dici polTunt , contrariantes.vel aduerfantes, 
vel compenfantes . Dc his quantitatibus egimus in fecunda conflderatione, ex- 
ponendo diucrfos valores, qui numeris conuenirc poffunt.maximamquc Mathc- 
fi afferunt vtilitatem. luxtahzc.tnLogifiica nofira quantitates compcnfanccs 
dicuntur, quz conflderantur habere valorem ad fines contrarios atque inter Io 
oppofltos .Exempli gratia, in puerorum fcholis , numeri bonarum & malarum,, 
notarum, funt numeri compenlantes,quiabonz notz compenfant malas notas: & 

vicif- 




P4 Logifticje vniuerfalis Lib. III. Cap. V. 

vicilEm notae malxicompenfanc bonas :(icvtftatus in ordine ad praemium vel 
paenam non varietur per acquititionem aequ^ multarum bonarum & malarum., 
notarum . Rurfus numeri milliariorum itineris, verfus Orientem & Occidentem.! 
funt numeri compenfantes': fic vt locus in quo aliquis exiftit, inuariatus perfe- 
ueret poft a;qu^ multa itineris milliaria , tum verfus Orientem, tum verfus Occi- 
dentem . Praeterea numeri graduum meriti boni & meriti mali, funt numeri com- 
penfantes: (ic vt Ratus in ordine ad praemium vcl fupplicium idem perfeucrec 
poft acquifitos aeque multos gradus meriti boni & meriti mali fc inuicem deftni- 
entes . Intelle&is in hunc modum numeris (iue quantitatibus compenfantibus. 
pallim confideratis , etiam i non Mathematicis : pro commodo illorum vfu iiu. 
Mache(i,affumuturd noftraLogifticaduo Ggnaf &— ,&ftatuiturlex vniuerfalis 
praefaibcns,vt iqvfu duarUcdpenfantiQ quantitatQ pro libitu vna (igno f altera 
ftgno — afficiatur: ita tamen vt omnes quantitates , quae exprefs^ atq: cxplicit^ 
affciftae non funt flgno — , conliderentur vt ailcdx figno f : & vt pofttiux appel- 
lentur,omnes & folx iilx qux afficiuntur G^o f : rcliqux affcdlx Ggno — , ap- 
pellentur negatiux . Hinc nt in noftra Logiftica, quod parum vtile Gt, Ggnis t& 
— abinuicem diftiiigucre quantitates compenfantes, quando Gtmil non adhi- 
bentur: quandoquidem enim Gngulx eumdem valorem habentes Gue inter f&< 
noti contrarix, pro libitu affici polTunt vcl Ggno t vcl Ggno — , & appellari po- 
Gtiux, vel negatiux: patet quod hoc cafu, omnis vtilitas Ggnorum f Se — ceifa- 
ret inLogiftica , niGhxc Ggna etiam proJclTent, vt clarius ab inuicem feparata., 
exhiberentur in fucceffiua feriptione , qux inter fe diuerfa funt , Se conftituunc 
diuerfos numeros, quorum aggregatum d tali feriptione repi xfentatur : vt fatis 
clari patet exdi&is de compendiatis feriptiohibus Logifticis , fuperius in parte 
s. cap.i, lib.i. 

Intelleiftis quantitatibus compenfantibus , qux aliter dicuntur quantitates Ggnof 
vel — affc&x : rationem indifferentem appellamus , omnem Si folam illam ratio- 
nem, qux inter duas quantitates compenfantes inuenitur ; hoc eft inter duas 
quantitates diuerGs Ggnis affedlas, Gue inter duas quantitates quarum altera eft 
poGtiua , altera eft negatiua : hxc indifferentia cx eo defumitur , quod quxiibec 
reliqua maiorem valorem habet, fed in ordine ad contrarios & inter fc oppoG- 
tos Gnes; poGtiu; habent maiorem valorem ad augendum poGtiuarum quantita- 
tum valorem , vcl ad imminuendum negatiuarum quantitatum valorem • Et vi* 
cimm negatiux quantitates habent maiorem valorem , ad augendum negatiua- 
rum quantitatum valorem , vcl ad imminuendum valorem quantitatum poGd* 
uarum. 

Dc vfu praAico quantitatum poGtiuarum & negatiuarum pro operationibus Logi- 
fticis, agitur fuperius in parte 4. cap.a. Iib.i. Quare verum Gt quod illic dicitur 
verum effede illarum vfu pro additione vel fubtraAione: non difficulter colligi 
poteft cxfpcculatiuaiftariim quantitatum declaratione propolita vel hic, vcl iir. 
fecunda conGderationc. Quod vero ibidem pro praxi docetur in ordine ad rcli* 
quas duas Logifticas operationes, nimirum multiplicationem Se diuiGonem: ta- 
lia non funt, vt ex haSlcnus didlis dc quantitatibus noftris poGciuis Se negatiuis, 
facili colligi poffit, quare vera Gnt : id autem conflabit cx fublequente conGde- 
ratione, agente dc reguta aurea, cuius compendia funt dux iftx vliimx operatio- 
nes LogiGicx. 
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. Confideratio VII. 

Declaratur regula aurea > prout necefTari^ efl pro nodra 
Logi(Uca>admitteate rationes indifferentes. 

R Egula aurea, tum in Logiftica noftra, tum ia antiqua Nfatheir, appellatur illa 
praxis,quatad datos tres terminos docet inuenire quartum proportiona- 
lem . Hanc regulam auream , quantum pro praxi lufficit , fatis dcclarauimus in 
parte t.cap>;.lib.t. 

Q^ad vniuerfalitatem huius aureae regulatr nSconnenit noflra Logillica cum anti- 
qua Mathcfii han: nufqutm confident rationes quae d nobis appellantur in- 
differentes »vt notauimus inrcilcxione caq>itis praecedentis : Logillica ver6 

. nodra, praeter rationes in antiqua Mathclsconfideratas, quafquc non indifferen- 
tes appellamus r etiam confiderat rationes indiffitrences, explicatas in praeceden- 
ti confideratione . Hinc in Mathefi antiqua» folui tantum polTunc quaediones.pro 
quibus requiritor aequalitas duarumrationum non indifferentium: quae omnes 
fSr folae,foluuntnr per auream regulan» antiquae Machefeos rreliquaequaediones» 
pro quibus requiritur aequalitasduarumrationum indiffcrentiumreciatirfoluun- 
lur per regulam auream noflra: Logi dicae ,quae proinde vniuerfalior negari non 
poted. Tales quoediones nonfolubilcsper auream rcg.ulamantiquae Mathefeos» 
fune fubfequcnces. 

NonnuS* llfUtfiioneSy e^Ht f4eiles(!^uidtmfHnt:fed^ umen tn^olui^ 
biles , regulis stut legibus emnouttSy. mMuthefs dsuerfa^ no^ 
fira Logi^icd, 

Quaeflio.Vna nota bonadclet vman> noram malam^quid defebunt duae notarmalae? J ' 
Rcfpondco quod delebunt duas notas bonas . De bac qudiponc aliqua nocaes., 
inucniuntur vei fus linem f. reflexionis capitispraecedentis, Vt qu^diocompen- 
diata feriptione exhibeatur «duplexfieripoted bypottrefis (.prima ed , vr notae 
mal£ dicantur negatiuae (fecunda cd vt notae bonz dicantur negatinz . Suppofi- 
ta prhna hypothefi,priorcxfubfequencibusduabus compendiatis feripttonibus 
repraefentac propoficam qnaeflioncm r altera feriptio UlamrepraEfentac in feciin- 
da hypothefi. 

Prima feriptio s f i dat — i , quid — a ^Rcfpondco dat f a. 

Secunda feriptio}— i dat f r , qukl f a ?Refpondco dat — al 
Quxdio . Creditum vnius aurei , compeafac debitum vnius aurei: quid com- 
• penfabit debitum duorum aureorum ^Refpondeo, quod compcnfabir credi- 
tum duorum aureorum. Supponi potcfl duplex h/pothefis,quarum prim» ed, vt 
aurei debiti dicantur negatiui : akera ed , vt aurei crediti dicantur negarim . In 
prima hypothcfi,prima feriptio Logillica exhibet propolitam quxflionemxjuam 
fecunda feriptio exhibet in fecunda hypoihefi. 

Prima feriptio ; f i dat — i, quid — Rcfpondco dat f s. 

Secunda feriptio ; — i datf i ,quid f a^Refpondeodat— aJ 
Qazdio . Vnus gradus meriti boni, tollit vnum gradum meriti mali : quid tollent JJJ’, 
duogradus meriti mali ? Rcfpondco quod tollent duos ^adus meriti boni . Ex ’ 
duplici bypocbefi licita, prio[ fit, quod grados mali metio fiat voitares rfcgatiuf. 

Sccuo^ 
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Secunda fit, quod grados boni tncriti.Gnt vnirates negatiux . Subfitqoens prior 
fcriptio compendiaca, exhibet ptopofitam quxftioncm in prima hypothcfi ; alce* ' 
ra Icriptio, exhibet eamdem quxftionem in fecunda hypothefi.. 

Prima fcriptio,- f i dat — i , quid — a ^ Rcfpoodco dat f a. 

Secunda Icriptio : — t dat 1 1 > quid t a ? Kcfpondco dat >- a. 
lY. Qji^io . Vnum milliarc acceifus ad locum , caufat oppofitum cius quod caufatur 
ab vno milliarc recefius ab eodem loco : duo milliaria rccelfos a tali loco , quid 
caufabunt? Rcfpondco quod caufabunt oppofitum eius quod caufaretur i duo> 
bus milliaribus accelTus ad talem locum . Ex duplici hypothcfi qux fieri poicft: 
prima fit, vt milliaria recelfus vocentur negatiuaifecunda fit vt milliaria accefliis 
dicantur nepatiua . Ex fequeniibus duabus feriptionibus , prior in prima hypo- 
thefi : poltcrior in fecunda hypothefi compendiati rcprxfentat propofitam qux- 
fiionem- 

Prima fcriptio: f i dat i, quid — 2 ? Rcfpondeo dat f 2. 

Secunda fcriptio ; — i dat 1 1 , quid t 2 ? Relpondeo dat — 2. 
y, Quxftio . Diftantiam quam dat motus vnius horx ioxta ordinem fignorum tollit 
motus vnius horx contra ordinem fignorum ; quid faciet motus duarum hora- 
rum contra ordinem fignorum f Rcfpondeo, tollet diftanuam quam daret motat 
duarum horarum iuxta ordinem fignorum. Ex duplici hypothefi qux fieri po- 
teft : prima fit, quod negatiux finthorarix vnitates fignificantes motum contra 
ordinem fignorum ,- fecunda hypothefis fit , quod negatiux dicantur horarix 
vnkates fignificantes motum iuxta ordinem fignorum . In prima bypothefi,pro« 
politam quxllioncm compendiat^ reprxfeoubit prima fcriptio: fecunda faiptio 
hoc prxuabitin fecunda hypothefi. 

Prima fcriptio ; f i dat — r , quid — 2 ? Rcfpondeo dax f 2. 

Secunda Icriptio ; — 1 dat f i , quid t 2 ? Rcfpondeo dat — 2. 
y L QnxlUo . Afcenfus duorum fcalx graduum , inutilem reddit defcenfum duoruou 

ciufdem fcalx graduum : quid inutile reddet defcenfus quatuor fcalx gtaduum? 
Rcfpondeo quod inutilem reddet afccnfum quatuor fcalx gfaduum . Prima vo- 
cetur hypothefis qux fupponit gradus defcenfus elfc negatiuos ; fecunda dica- 
tur qux fupponit gradus afcenfus dici negatiuos . Prima Icriptio in prima hypo- 
thefi : fecunda fcriptio in fecunda hypothefi exhibebit compendiat^ propofitam 
quxftionem. '' 

Frinoa fcriptio ; f 2 dat — a , quid — 4 ? Rcfpondeo dabit f 4. 

Secanda fcriptio ; — a dat f 2 ,quid f 4 ? Rcfpondeo dabit — 4. 

Vll Qtixfiio . Lucrum vnius aurei , fatisfacit damno vfiius aurei : damnum duoruou 
' anreoraffl • cui fatisfacict ? Rcfpondco quod fatislacict lucro duorum aureo- 
rum . Prima hypothefis fnpponat aureorum damnum indicari figno — : fecunda 
hypothefis fupponat aureorum lucrum indicari figno — . Prima fcriptio in prima 
hypothcfi : fecunda fcriptio infecunda hypmheucoulpeadiati rcprxfentat pro-; 
polium quxftionem. , ‘ 

Prima fcriptio : f i dat — i , quid — 2 ? Rcfpondeo dabit f x. 

Secunda fcriptio ; — i dat f i , quid f 2 ? Rcfpondeo dabit — a. ^ 

yill* QudHo . Vas quod implet vna menfura infufa : cuacuat vna menfura eftufa : vas 
quod euacuant dux mcnfurx effufx , quid implebit ? Rcfpondeo quod hoc vas 
implebunt dux menfurxinfufx . In prima hypothcfi, ligno — afficiantur menfura 
' cffiufx: In fecunda hypothcfi, figno — afficiantur rocnlurx infufx . In prima by- 
potliefi , prima fcriptio : in fecunda hypothefi, fecunda fcriptio compendiat^ rc- 
prxfentat propofitam quxftionem. 

Frima fcriptio : t » dat — i ,quid — a ? Rcfpondeo quod dabit f 2. ^ 

Secunda fcriptio: — 1 dat f t , quid fii Rcfpondeo quod dabit — 2^ 
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diftai qoatftioncs, falcein compendiat^ fcriptast atque ita aliquid prxftare.pro 

X io non fufficiebac, neque fpeculatiua neque pradica, aut antiqua Mathefis aut 
l|cbra, antequam ntaret noftraLogiftica . Si quia huius veritatis euidentiam 
dehderct, quaerat vbi Algebra doceat ad longum propofitas praedicas quzftio* 
nes exhibere ea compendiata feriptione , qua fingulas exhibuimus ; profedd 
(ihanccompendiatam feriptionem doceret Algebra: intellexiflet Clauius qua- 
re verum (k . quod latetur in fua Algebra ,fc ignorare cur verum 6t : vltcrius 
affirmando, quod ithilitts ingtnf Immani utnfanda ttftrt ntn pafit tfn» 

fdHaid vtrnm tffc ffft.Wt notauimus in paradozo primo cap. 3 .huius lib. Pro ijs 
qui fpeculatiua deledantur, magis proderunt fubiequcntia noftr^ Logifticx fpc- 
culatiua fundamenta , quibus regula aurea innitirur ; ex quibus cognofeent ve* 
riflimum e(Te quod afferuimus verum efle de quxftionibus pauld ante comme- 
moratis, vt oftenderemus regulam auream nofir^ Logillicar ampltiudine fnpera-' 
re regulam auream traditam ab antiqua Matbcfi vel Algebra. 

SpeeuUtiua funddmenu aured reguU,requi- 
> 1 . ' pu fro mprA LogipicA. 

Quoad fpeculaiitta fundamen» regulzaureir, diifen noftra Logiftka i MatheG 
antiqua: quod non tantum verum elt. agendo de diderentia quz refultat ex ma- 
iori amplitudine requilita pro aurea regula noftrz Lbgidicz : verum etiam- 
agendo de fiindamftis illius regulz aurez,quz noftrzLogifticz & antiquz Ma- 
thefi communis elhquzque tantum admittit zqualitatem duarum rationum,quae 
diuerfz fint , d rationibus quas appellamus indifferentes . Hzc diderentia inter 
fpeculatiua fundamenta regulz aurez, communis antiquz Mathefi & noftrae 
Logifticz , nobis videtur digna conlideratione: quippe ex illa refultat & fcqui- 
tur I antiquz Mathefeos regulam auream bene fundatam non effe , atque fpeca- 
latiue demonftratam non fubliflere : licet LogiOiez noftrz regula aurea , firma- 
fubfiftat, atque legitimd demonftrata . Vt haec diderentia intelligatur , in memo- 
riam reuocandaefl, ex Cartelio in initio paradoxi d.cap.j. annotata doArina-» 
communis antiquz Mathefii in hacaiTeritur,quod multiplicatio Gtcompddi& re- 
gulz aureamlimirii in illo cafu,in quo ex tribus terminis datis pro multiplicatio- 
ne, primus e(l vnitasrquonia igitur cdpendiii intelligi non poted aut demonflrari, 
nili prius intelligatur & demonllretur illud cuius c6pendi& e(l: patet,mu1tiplica- 
tionis intelligentii atqsdem6ftrationd fupponere intelligentia atqidemonllratio- 
n€ regulz aurezK]uare Mathefeos dodores antiqui atqimoderni,cttatz ex Car- 
telio doftrinz adhzrentcs ; hoc eft Mathefeos dodores omnesf illis exceptis,qui. 
vt in przcedenti conlideratione vidimus, mald docent, multiplicationem elfc ite- 
ratam additionem, quorum doftrinam hic negligimus) hunc ordinem feruant 
infuisfpeculatiuisdodrinis.Pdm6,exordiumfumuntd proportionum doSrina. 
Secundo , ex pmnilfa proportionum dodrina , fupponendo cognitionem ratio- 
num zqualium : declarant regulam auream .Terti6, ex cognita regula aurea-* 
exponunt eius compendia,nimirum multiplicationem Sc diuifionem . Hic do^ri- 
nz ordo,legitimus negari non potelf,dummodo fingula quz procedunt, legitimi 
fubGIlant : id enim requiritur , vt quz fubfequuntur , Grma dici podint , atque- 
fpeculatiui & demonftratiui fubGGentia. lam ver6,vt hic non enarrem alias Au- 
ius vif difficultates non paffim indicatas ( & fortaffis parum cognitas , multdque- 
minus lufGcienter fuperaras : de quibus aliquid notauimus in fexta conltdera- 
rione) nos terrent i tam multis dodiffimis viris inutili labore coofumptf hoi z,vt 
explanatam redderent difficulutem abomnibus cognitam in Euclidea rationuio 
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(qualium definitione : qu( difficultas in hac ria declinari non poteft, fed necef- 
(ario fuperanda eft in ipfo cius initio. Hanca nemine fuperatam elfc vt requiri- 
tur pro hac via, fatentur pr^cipui atque pcrfpkaciorcs huius vi( dodores : qua- 
re ex ipforum confefTionc mantfcndfequitur .neinincm hadenus pcruenilR-ad 
illa qu( (ubfcquuntur in hac viaiea fcilicet cognitione, quam requirit fpeculatiua 
Maheiis. 

Logiftica noftra aliam viam ingreditur, vt fuos deducat ad commemoratas cogni- 
tiones fpeculatiuas. Prim6, exordium Tumendo abexpofitione dudus primi no- 
minati, quem realem appellat: pergit ad dudum primum reali dudui (qui- 
ualentcm: declarando,quomododudu primo atquiuaiente,quxlibet data quan- 
titas, d ici padit in quamlibet datam quantitatem ; vt condat ex confklerationc 
3. Secundo, ad maiorem huius viae explanationem in 4. cdniidcrationc vlterius 
declarat, quomodo aliquis dudus ArithnKtkus, qui aliter bene dicitur multi- 
plicatio : (it dudus (quiualens dudui primo Gconactrico nominato atque prius 
declarato. Tcrtib, ex pr^midis cognitionibus , nullatenus fupponentibus (qua- 
lium rationum notitiam, fed abbac notitia plan^ independentibus , gradum kcit 
ad equaliumrationum cognitionem atque definitionem rdc quibus agitur in &. 

■ confiderationc . Qtiartb, ex prius declarata, aequalium rationum notitia , & defi- 
nitione ; immediati patentes , atque ex pr^miffis terminis manifeflas adertiones 
aliquas notat inter fua axiomata . Qujntb, ex procedentibus , Tpedantibus ad 
prima lundamenta,pciHenit ad theorema quod in cap.a. lib.a. quartum ell , & 
idem docet, quod docet regula aurea . Sexto , a prfcognita regula aurea, eiuf- 
que demonftratione ; procedit ad eius conqicndM > Gue Logiflicg operationes» 
quae appellantur multiplicatio, vel diuifio. 

Circa commemoratam viam noftr* Logifticf, refiedendum, multiplicat ioncmqiig 
regulor aurex compendium dicitur, & (equitur regulam auream : elfc diucrfanu. 
ab altera multiplicatione, quz in hac via procedit regulam auream : hxc non an- 
numeratur operationibusLogidicis: iiitelligi poted,non intcllcdlis pluribus 
quam duobusdatis terminis ; pro.iuifhim ciusconliderari potefl genere di/Tcrre» 
a quantitatibus ex quibus producitur : St quia in hac confiderationc', nullus ex 
terminis producentibus, ad produdum habet vllam proportionem: ad huius 
multiplicationis inteiligentiam, nonrequiricur intclligentia proportionumiatquc 
nullatenus dcpiendet i proportionum'arqualium imciligcntia . Altera multipli- 
catio . quam diximus compendium reguix aurex» annumeratur operationibus 
Logilticis: intelligi non potefl, nili inrciledis pluribus quam duobus datis ter- 
minis: fupponit enim tres cognitos terminos, ex quibus primus flt vnitas, & reli- 
qui duo fun'illiqui dicuntur multiplicarrr productum ciuaconfiderari non po- 
tcfl genere differre d producemibus: fed cius produdhinr. ncceffarid cfl quanti- 
tas ciufdem generis, cu.n aliqua ex producentibus: ad huius multiplicationis 
intclligcntiain,neccirari6rcqiiiritur inteliigentia rationum oqualiBm»vcpro-rc- 
giila aurea, cuius compendium cfl. 

Regula aurea vniucrialior , atque rcquifiia pro noftra Logiftica rdepender non 
tannim ab ea rationum xqualitare ,qux inucnitur inter duas rationes quardi- 
uerfx funt i rationibus qux io Logtflica noftra indifieTcntes dicuntur, fed etiam 
dependet ab illa duarum rationum xqualitare, qirx inuenirur inter duasrationes 
indifferentes. Quodfufficit ad partialem Lt^ifttcxnoftrxrcgulairr auream, no- 
bis cum antiqua Mathcft communem: videfur fatis Conflare ex ha^enus didlis 
de hac regula aurea, quibus proinde nobis tantum adJendum cfl , quod requi- 
ritur ad regulam auream, in quantum termini pro dia dati, funt ex iliis, qui con- 
ftituiint rationes indifferentes : fte vt prima ratio data, cui altera xqualis inucni- 
ri dcbei,rit ratio indifferensiquo cafu, etiam pofterior atque per regulam auream 
Libtr T eri/tu, N x inuc- 
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inaeaicnda rado priori zqualis, aliaefle non potcfi quam ratio indifoens. Ete« 
nim ex pratccdcnci confidcracionc in quadeclarauimus,tum raciooec quae in Lo> 
giftlca noftra dicuntur indifferentes > tum etiam illas que dicuntur non indiffe- 
rentes : patet illas amplius inter fc differre , quam quod vna lic maior vel minor 
altera . Similiter > ex ibidem di^is conffat , quod in ea confideratione > in qua., 
vnai velabfoluca quantitas , vel ratio , dicitur altera maior .vel minori vel illi 
squalis: vtraqueeonliderari debeat, fic vt in hac confideratione non aliter inter 
fc differant, quam quod vna fit maior, vcl minor altera, vel illi aequalis; cx qui- 
bus patet, quod 11 vna rx duabus rationibus aequalibus atque requilitis pro re- 
gula aurea, Itt ratio indifferens : etiam alteram per hanc regulam inucniendam.. 
rationem debere clTc rationem indifferentem. 

Hoc requiliiuin , claritatis gratia , vocando primam legem rationum inter fc zqual 
lium : haec prima lex requirit, vt quotiefeunque ex duabus rationibus inter fc.. 
squalibus, prior non c(l ratio indifferens; etiam fecunda non fit ratio indifferens; 
quoties vero prima eh ratio indiffercs,ctia altera fit ratio indifferfs. Ex vi huius 
primz legis,luppollto quod prima ratio non Iit indifferens, adeoq;eius termini C- 
milibus (ignis afHciantur:altcia ratio no potefi effe indiffcrcns,fed debet effe ratio 
non indifferens : fiue conflare cx terminis affedtis (imilibus fignis.Ex.gr, fuppofi- 
to quod finguli duarum inter le xqualium rationum termini confliiuantur a nu- 
meris binarijs , tantum quoad ligna inter fc differentibus , vcl non differentibus; 
quando prima ratio fecunda ratio alia effe non poterit quam f s 

f 1, vcl cert^ •“ a nd~- a , Similiter fi prima ratio cll — aaa'— a , lecundi.. 
ratio alia effe non poterit quam f i f 2 vel -■ a — a ; vtroque enim cafa 
prima ratio conflat terminis affedis hmilibus lignis, adcbque iuxta prxfcriptatn 
legem , fecunda ratio debet conflare terminis hmilibus lignis affedtis. Vt vcr 6 
conflet hanc przfaiptz legis primam partem non elTc arbitrariam, atque tantum 
fundatam in beneplacito legislatoris : fcd effe ncceffariam in ea fignincationc fi- 
gnorum f & — , quam admittit & fDpponit noflra Logiflica : fulficit confiderarc 
Significationem quaraiflirum rationum termini habent :cxquo manifcflum fit| 
impoflibile effe oppofitum eius quod Icxncceffariumafrerit. Sienim fieri potcfl, 
fupponatnr vetum quodfa «.ff 2 iMd— 2; quoniam in hac zquationc.>. 
euidensefl , primam rationem , effe rationem xqualitatis : vt xquaiio vera effe.. 
poflit , fecunda ratio etiam deberet effe ratio xqualitatis : fcd cx prxmiffa ter- 
minorum expofitione conflat,quod ratio f 2 nd—t, non poflit efle ratio xquali- 
tatis : ergo etiam ex terminis conflat,impofiibilceffc, vt t a 4 ./fa f aai — 2; 
& confequenter patet ex terminis ncccfrarium,& etiam manifeflum,quod in pro- 
politx legis prima parte prxfcribitur. Huius ciufdcm legis fecunda pars prxlai- 
bit,vt quotiefeuoque cx duabus rationibus inter fcxqualibus prioris rationis 
termini dilTimilibus lignis afHciuntur: etiam poflcrioris rationis termini , affici- 
antur lignis diffimilibus . Vt etiam huius partis nccelfitas, manifella fiat cx ter- 
minis tiuuat confiderarc impolEbilitatcm cius quod aduerfatur prxfcriptohu- 
ius panis propolirz legis: fupponatur itaque verum quod taaff— 2 = — 24/ 
— 3 : hoc fuppolito, quoniam manifcflum cll , fecunda huius xquationis parte 
contentam rationcm,cffc rationem xqualitatis: vt alferta xquatio vera effe poflit, 
ncccflariuin foret , vt etiam ratio contenta in prima parte ciufdcm xquationis, 
foret ratio xqualitatis : fed cx przmifla terminorum expolitione conflat , quod 
ratio f a 4 d — a, non Iit ratio xqualitatis; ergo etiam cx terminis conflat, impof- 
fibilccffe vtfaad— 2 = — 3 4 d— 2: & confequenter conflat cx terminis, ma- 
nifcflum & ncceffarium effe, quod prcfcribitnr in fecunda parte propofitx legis: 
nimirum fuppolito quod duarum inter fc aqualium rationum, prior babeat tcr- 
minosdiucrlisfignisaffciflos : etiam fecuadUm rationem requirere terminosaf- 

■■ ■ fc&os 



Digi:. -:id by =o^U 



Confidcrationcs Logifticael loi 

feAos diuerfls (ignis ; Se exempli gratia fuppofito quod cx tribus prioribus ter* 
tninis» vnus (tt aAcAus (igno » , reliqui finc afi^ ^tio f, quartum neceflarib 
requirere fignum •> : vel fuppolito quod ex tribus priocibus terminis» primus 
ainciaturlignof» reliqui duo afficiantur (igno— »quamimneceirari6requirerc> 
fignumt.luuabit tamen conGderarclrafuin»(iuefigni&:aiioiiem»quamhabec V - 
arquatio conformis fecundae parti fegis prius praeforiptars talisaequatio eft illa io* 

3 ua alTeritut — sadfscfasd^—a: hoc c(h quM duae vnitaies n^^uaead 
uasvnitacespoHtiuas>habcanceaindemrationciiy,quamhabcnt duae vnitstes 
polkiu 9 , ad duas vnitates negatiuas huius adertionis fenfus eft >. quod 
duae vnitates negatiuas» rcfpcAu faAo ad duas vnitates pofitiuas «habeant eam* 
dem magnitudinem, quam habent duae vnitates politiux tefpcdufafto ad duas 
vnitates negatiuas: magnitudo cuius identitas alTeritur in vtraque ratione, eft 
magnitudo compenfarionis; quae tanta aiTcritnc inueniri in. duabus, vnicatibus 
negatiuis ad compenfandas duas vniutespoliiiuas^quanca ell illa quz inuenitur 
induabus vnitatibuspolitiuis , ad compenfandas duas vnitates.negatiuas: quz 
lingula videntur miht clariSma »fuppofitx iniclligpntiaterminotum prius de^ 
claratorum. 

Quoniam igitur hic, vt fit inantiqua MathcfT.tantuhT agrmns de regula aurea nS ad* 
mittente plurium quam duorum diuerfbrum nominum terminos ex quibustres 
dantur, & quartus proportionalis inueniendus eft: in hacregula aurea prout re- 
quiritur pronoftra Logiftica.vctlkerconfiderantuc duo cafusiquorisprimus eft, 
vt dati termini f (iue careant %nis f vef— , (iue habeant illa ligna ) non afficH 
antur diuer(i$lignis,ledomnestrcsconucniantinter fe quoadfigna „Sccundus 
cafuscft, vtex illis datis terminis,vnusaliquis,ireirquis duobus diiferat quoad 
fignum . In primo cafu , regula aurea , & antiquz MatheG Se noftrz Logifticat,. 
dici poteft communis equippe ad eiusintelligentiam fufficiunr, quz requirun- 
tur pro regula aureaquam docet antiqua Matbclis; hzc primo Imo decbiraui* 
mus in confideratione f]^culatiuorum.fundamentorum regulz aurez ,ln (ccun- v 

do cafii, regula aureadependet ^ rationibusindifierentibus, quarum> confidera- 
tionem exiftimamus propriam noftrz Logjfticz »quzad illarum ind^tenuum,» 
rationum intclligentiam requiruntur.ad^quencccllaria fonr pro regula aurea^ 
in fecnndo cafu r abundi indicata Se declarata videntur» in lu&enus. diAis de 

J uantitatibus contrarhntibus, dc rationibus indi£rcntibus , atque requifitis vt 
uz rationes indifferentes inrciligr polfint inter fc zqualcs. Reliquum igitur 
eft , vt aliqua notemus circa declaratz regulz aurcz compendia , conftitutniia- 
illas Logilticas operationes, quz aliter appellantur, multiplicatio, & diuiGotquz 
fola duo compendia reguizaurcz a nobis admittuntur:qu.>ndoouidemradiLum 
extradiones annumeremus compendio regulz aurcz quod diuiuo dicitur, atque 
indiuctlasdiuiGoiics fubdiuidi poreft: quarum vna eft prima radicis extrario, 
hoc eft diuiGo propoGti numeri , vr produdlum diuifbri zquetur : Gue compen- 
dium regulz aurez in qua primus terminus eft diuifor, incognitus quidem , fcd 
producto zqualis : fecundus terminus eft propoGtus numerus r tertius. terminus 
eft vnitas. Reliquarum vero radicum cxtradlioncsdici poffunc iteratz regulz 
aurcz, aut illarum compendiua. 

Df compendijs reguU aure* quorum <vmm multiplicati» 
alterum diuifio appellatur. 

InteUigentia compendiorum regulz aurez deriuanda eft n cognitione regulz 
aurcz cuius compendia funt : talia compendia non admittit regula aurea , niG in 

^ qutn- ■ 
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quantum aliquis ex tribus terminis ad quos quartus proportionalis inuenien> 
dus ell.conftituatur ab vnitate . Si primus ex his tribus terminis vnitas eft >. com- 
pendium regulae aureae appellatur multiplicatio .Verum (i aliquis ex his tribus 
terminis i primo diuerfus) vnitas eft ; huius regulae auree compendium appcN 
latur diuiiio . Hxc multiphcatio aut diuifio dici non poflfet compendium regule 
aurcxifiillinonconueniret quidquid necelTario conuenit regule auree cuius 
compendium dicitur: vndeper fingula ex his compendijs, inuenitur illud idem 
produduquod inuenitur per regulam auream cuius compddium eftidicutur ve- 
t6 compendia , in quantum illud producum a/Tcquuntur via paulo magis cora- 
pendiata atque breuiori: ceterum hoc producum tam pro non compendiate^ 
quam pro compendiata regula aurea, necelTario talis terminus eA , vt aliquis cx 
tribus terminis qui pro regula aurea dati dicuntur, & d primo diuerfus eA , ad 
terminum producum ex regula aurea, habeat eamdem proportionem,quam pri- 
mus terminus habet ad reliquum ex datis tribus terminis i Ac vt nulla regula., 
aurea intcliigibilis At,Anc intelligentia duarum rationum inter fe equaliumddem 
enim eA quartum terminum proportionalem inuenire , & inucnirc duas rationes 
inter le a;quales : quia quatuor termini proportionales haberi non polTunt , nifi 
habeantur dux rationes inter fe aquales: neque haberi polTunt dux rationes in- 
ter fc xquales, niA habeantur quatuor termini proportionales. lam ver6 in vni- 
uerfaliori illa regula aurea requiAta pro noAra LogiAica , duos cafus vt diximus 
diuerfos confiderauimus : primus eA, quando dux rationes xquales , atque re- 
quiAtx pro regula aurea : funt rationes diuerfx ab illis quas appellamus indiffe.! 
rentes, qux tantum con Aderantur ab antiqua MatheA > fecundus cafus e A , quan- 
do dux rationes inter fe xquales, atqux requiAtx pro regula aurea: funt ratio- 
nes indii{i:rentes,qux nufquam conAderantui ab antiqua MatheA : vt notauimus 
in reflexione quinta capitis quarti. Agendo autem paulo fuperius de regula., 
aurea non compendiata : oAcndimus, quod in primo calu nulla ex duabusra- 
tionibus inter fe xqualibus , atque requiAiis pro regula aurea, pulTit habere ter- 
minos diuerAs Agnis t vel — aAeiAos : alidquin enim lingulx lAx dux rationes 
non effent diuerfx a rationibus indifTerentibus, led cx illis aliqua cITcc ratio in- 
differens. In fecundo cafu etiam oAendimusquudquxlibet ex duabus rationi- 
bus inter fc xqualibus, atque requiAtis pro regula aurea, necedario requirar 
duos terminos afTedfos diuerAs cx Agnis f vel — ; alidquin enim fmgulx i Ax du{ 
rationes non effent rationes indifferentes. His prxnotatis prius conAderaraus 
compendia regulx aure; fpedfantis ad primum cafum:dc>ndc compendia regulx 
aurex pertinentis ad fecundum cafum. 

Quidquid dubiu aut non latis intcliigibile videri pollet circa comp^ ndium aliquod 
regulx anrci fpedfantis ad primum cafum, At latis maniicAum , cx intelligentia. 
regulx aurex , A conAderctur regula aurea cui refpondet tale compendiuou. 
Exempli gratia non immerito dubitari poffcr,quod,i: quale produdum At, quod 
oritur cx multiplicatione, pro qua cx datis duobus terminis vnus At numerus tri- 
um monetarum argentearum; alter At numerus quatuor monetarum aurearum: 
etenim licet fatis inanifeAum Iit, quodex multiplicatione inAituta circa tres mo- 
netas & quatuor monetas, producantur duodecim monctx: tamen dubium cA, 
an cx multiplicatione inAituta circa tres monetas argcrcas & quatuor monetas au- 
reas , produdum indicet monetas argenteas , vel ccrt6 indicet monetas aureas: 
immo huius dubij folutio , haberi non pote A indcpcndcntcr a regula aurea , cu- 
ius compendium conAituit propoAta multiplicatio ; hxc, cx fc piand indifferens 
eA , tum ad producendum 1 2 monetas aureas , tum etiam ad producendum 1 x 
monetas argenteas; talis tamen eius indifferentia, aut propoAti dubi; dilficultas, 
non inuenitur in regula aurea cuius compendium cA . Eius indifferentia oritur 
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neo.qood duplicis atqae inter fedioerfxrcgulsaureaccoaipendliitn dicipof» 
fit propoiita multiplicatio t ex his duabus regulis aureis, prima vocetur, in qua„ 
petitur : vna moneta argentea dat tres monetas argenteas , quid dabunt quatuor 
monete auree ? manifmum eliproduAumex hac regula aurea confthni tantum 
pofTe i I a monetis aureis . Secunda regula aurea vocetur, in qua petitur , vna^ 
moneta aurea dat tres monetas argenteas , quid dabunt quatuor monete auree/ 
patet produAum huius regule auree conftitui tantum pt^ei t a monetis argen* 
teis . Es his regulis aureis, quarum compendium eft multiplicatio prius confide* 
rata , manifeflum eft , quid dicendum fit ad illud quod de hac multiplicatione, 
querebatunnimimm cius produftum non necelTarid indicare vcl monetas argen- 
teas vel monetas aureas, fcd efle indifferens , vt indicet monetas , vcl aureas vel 
argenteas: licetab his diuerfi nominis monetas indicare nonpoffit. Quod hoc 
produdum non poffit indicare monetas diuerfi nominis ab aureis 9 t argenteis, 
conftat ex eo,quod diximus hic non confiderari nifi regula aurei non admitten- 
tem terminos plurium quam duorum diuerforum nominum : quare cum in datis 
pro multiplicatione terminis inueniantur duorQ diuerforfi nofflmO monet;, nimi- 
rum auree Se argentee : regula aurea , cuius compendium eft hec multiplicatio, 
non poteft agere de monetis habentibus diuerfum nomen ab aureis & argenteis. 
Qjtod produdum multiplicationis de qua agimus , fit indifferens vt indicet vel 
aureas vel argenteas monetas, oritor ex eo , quod multiplicatio ex qua produci- 
tur, fit indifferens vt dicatur compendium vel prime vel fecunde regul; auree 
prius propofite i fi hanc multiplicationem placeat intelligere vt compendium pri- 
me regule aurte : hoc cafu. Se Vnitas que in multiplicatione fubauditur, fignifi- 
cat vnitatem monere argentee i arque produdum multiplicationis fignificat mo- 
netas aureas: vtfit in prima regula aurea. Si eamdem multiplicationem placet 
confiderare vt compendium fecunde regule auree : hoc calu , Se vnitas que 
fubauditur in multiplicatione, fignificat vnitatem monete auree , atque produ; 
dum fignificat monetas argenteas : vt fit in fecunda regula aurea. 

Quod hic diximus de vna multiplicatione atque compendiata regula aurea,pro qua 
' proponuntur duo termini diuerfi nominis : fimiliter verum eft. Se didum intclli- 
gi debet, de alijs omnibus regule auree compendijs , que aliter dicuntur multi- 
plicationes , quando pro illis dati duo termini habent diuerium nomen i tales 
(unt , multiplicationes conftituentes compendium regule auree in qua exempli 
gratia petitur, vnus circulus dat lo circulos, quid dabunt 4 linee, velcorpoi^, 
vel anguli, vcl rationes, vel foni &c. etenim multiplicatio que eft compendium 
alicuius huiufmodi regule auree , eft multiplicatio pro qua dati duo termini ha- 
bent diuerfum nomen: vnus enim ex his duobus terminis conftituitur i 10 
circulis , alter conftituitur a 4 lineis, vcl a 4 corporibus, vcl i 4 angulis • vel a 4 
rationibus, vel a 4 fonis Scc. v, 

Compendium reguleaureequod dicitur diuifio: non habet quidem produdum.. 
cuiconueniat ea indifferentia, quam hic confiderauimus in produdo multiplica- 
tionis que eft compendium regule auree: fed tamen que circa hanc diuifionem 
dubia effe poffent, clari intclliguntur,confidcrando regulam auream cuius com- 
pendium eft talis diuifio:ex qua conliderationc , manifefti patet verum cilib,, 
quod huius diuifionis produdo non conueniat indifferentia, prius confiderata.. 
in produdo multiplicationis pro qua danturduo termini habentes diuerfum^ 
nomen. Vt hoc conflet in exemplo, petatur produdum ex diuifione pro qua da- 
ti termini fint leones , Se canes, atque 6 leones per j canes diuidendi proponan- 
tur': hoc fuppofito afferimus prod udum ex propofita diuifione , necdliuid indi- 
care leones : neque indicare poffc canes . Etenim hec diuifioeft compendium^ 
regule auree in qua petitur, tres canes dant t leones, quid dabit vnus canis : vel 
certi eft compenmum huic equiualentis regule auree in qua petitur , tres canes 
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. dint voDOi caaeiDi quid dabunt fex leones . In his duabus , vel eadem regula^ 
aurea duplici modopropofica , produAum numerat duos leones : quare ecianu 
produAum ex propofitadiuiiione quaehuius regula; aurex compendium eft, po> 
terit indicare duos leones ,■ reliquum eft vt videamus, an hoc produdum poflit 
indicare canes < qui hoc aflereret poflibile, deberet affiguare regulam aoreanu. 
cuius compendium dici poflit propofita dinilio . Vt cognofeatur hanc tegulam^ 
auream non efle poffibilem , refledendum , quod ex duobus terminis datis pro 
. diuifionci ille qui diuifor appellatur, necelTarib conlUtuat primum terminum il* 
lius reguia; aurex cuius compendium eft talis diuiflo; quare fit maniieftum,quod 
tres canes conftituentes diuiforem propofiix diuilionis , neceflarid conftiiuant 
primum terminum regulx aurex cuius compendium eft propofita diuifio : qui&« 

, ver6 in hac regula aurea necelTario primus terminus indicat canes : & prxterea 
cx fecundo & tertio termino, vnus indicat leones: reliquos qui vnitas efttnoiu 
poteft indicare nili leones vel canes : quandoquidem regula aurea de qua agi* 
mus, pro fuis terminis phira quam duo nomina non admittat; igitur hxc vnitas 
conftituens fecundum vel tertium terminum regulx aurex, neccftarib indicat ca* 
nem vel leonem: fuppoiito quod indicet canem,habcmr regula aurea cuiuscom- 
pendium alTeruimos propoutam diuifionem, cuius produAum indicat leones; fi 
h(c vnitas indicet leonem, regula aurea erit talis, tres canes dant 6 leoncs,quid 
dabit vnus leo t qux regula aurea , non poteft habere produdum indicans ca* 
nes, vt patet cx didis fuperius de regula aurea . Conftat igicur polfibilcm noiu 
efle regulam auream, cuius produdum indicet canes , ita vt eius compendium^ 
quod appellator diuifio , fit diuifio,pro qua d Icones per trescanes diuidendi 
proponantunadebque huius diuifioois produdum nectiflarib leones indicare de* 
betincaregulf aurex confiderationede qua hic agimus, atqueuntumadnunit 
terminos duorum diuerforum nominum. , i 

Quod hic vidimus & oftendimus ycrum efle , de multiplicatione & diuifione, 
qux funt compendia regul; aure; conflderantis rationes diuerfas i rationibus 
indiflerentibus '• fimiliter verum eft , de mulciplicarioae & diuifione , qo( func 
compendia regui; aurc( confiderantis rationes indiflerentes : nimirum qu( cir» 
cahas multiplicationes aut diuifiones pofscnt cfse dubia , aut parum intelligibi. 
lia, fieri certa Sc clari intelligibilia, cofiderando regulam auream cuius compen- 
dium eft aut multiplicatio aut diuifio de qua dubitatur . Huiufmodi multiplica- 
tio eft, 'in qua s ducitur in — a : cx qua multiplicatione producitur f 4:quo4 j 
idem produdum f 4, oritur etiam ex multiplicatione in qua f 2 ducitur in f tJ-'' < 
Qgodhoc vernmfit,|doce{noftraLogiftica&ctiain Algcbra ;quare verum fit, 
nunquam oftendere potuit Algebra, vfdiximus in paradoxo 6 . cap.jiquomodo 
verum cfse poflit , tam difficile videbatur P. CIauio , vt pronunciarc non dubi- 
tet quod deMutt tc€m/*»d* fit, qutd (tiftn 

M/vervn* diximus in paradoxo prhnocap.}. Ex paradoxis his cita- 

tis habetur (ufficiensfundamentnmdubitandicircaprcipofiusittHltipticationes: 
reliquum eft vt videamus, quomodo habeatur clara doDij foiutio, cx confidera- 
tioae regulf aurcf, cuius compendium conftituit muhiplicatio de qua dubita- 
tur, Vt dubij foiutio vtilior cuadat, Confideretur lecunda fignorum lex,aonota- 
tainitiopartis^^.a. lib.i. atque prxfcnpta pro vfupradico fignorumfAe’ 
— , in multiplicatione dt diuifione de qua hic agitur . lex communis qft de 
■ noftr^ LogiAic; & aliorum Algebrx; iuxta hanc legem pradicam conftat VqgiiiB 
cfse quod pauld ante afscruimus, nimirum f 2 r«f a =t4,dtetiam-> ais—x 
. = f 4, de quo dubitabatur quomodo verum cfse poflit ; vt clarius faciliufquo 
intelligatur quomodo hoc verum cfse poflit: iromo quare neceisarid verum fit: 
atque idem conftctde integra citata lege pradica: propono trcsiiocas in qua- 
rum 
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rum prima, repeto & propono cicacam legem pra&icam : in reliquis duabus no* 
tis,exprius didis de rationibus indifferentibus, breuiter in memoriam reuoco 
aliqua magis vtilia ad claram intclligcmiam eius quod hic indicandum eft : nimi • 
ram quare neccflario vera fit lex pradica annotata in prima nota hic propofita. 

Nota prtm6, legem pradicam annotatam in initio partis 4 cap, a. lib. i . agentem de 
multiplicatione Sediuifione terminorum affedorum fignis f vel — : praeferibero, 
vt produdum,fiae multiplicationis fiuediuifionis.fcmper a£ 5 ciatur figno f, qua* 
do dati duo termini conueniunt inter fc quoad fignum ; quando ver6 dati duo 
termini non conueniunt inter fe quoad fignum , tunc lemper figno — affici* 
endum efic produdum. 

Nota fecundo. In Logiftica nollra omnes & folc quantitates exprefs^ affeda; figno 
— , fune ex illis qua; appellantur negatiuz : reliqux omnes , fiuc exprefs^ figno 
f afficiantur, fiuc nullo ex fignis f vel — afficiantur, negatiuz quantitates noit.. 
lunt : fed dicuntur pofitiuz ; vt diximus verfus finem 6 . confiderationis. 

Nota tertib. Quod inter duas rationes quarum vna eft indifferens , altera non-, 
eft ratio indifferens $ annualius inucuiri non poffit . Hinc fuppofito quod ex 
duabus rationibus inter fe zqualibus , vna fit ratio non indifferens , ctianu, 
altera neceffario eft ratio non indifferens i vnde fuppofito quod termini 
vnius ex iftis duabus rationibus non differant inter Ic quoad figna f vel 
^ : etiam alterius rationis termini neceffarib inter fe conueniunt quoad figna: 
fuppofito verd quod ex duabus rationibus inter fe zqualibus , vna fit ratio in- 
differens , etiam altera nccefllu-id eft ratio indifferens : quare fuppofito quod 
vnius rationis termini inter fe differant quoad figna f vel etiam alterius ra> 
tionis termini ueccffarib inter fe differunt quoad figna f & — . Quod in hac nota 
affcritur,conftat ex didis in hac confideratione de regula aurea non compendiata 
qnx conCderat rationes indifferentes. 

Ex veritatibus in duabus poftrcmis notis propofitis , atque in Logifiica noftra ex 
ipfa terminorum intelligentia manifeftis: conftat, quare vera fint.fingula quz 

' przfcribuntur d lege pradica quz continetur prima nota . Vt hoc clarb intcl liga- 
tur, propono affertiones, conformes lingulis partibus huius pradicz legis , & 
brcuitcr confidero fingulas , offendendo quomodo , illarum veritas fequatur ex 
przmiffis notis, & non compendiata regula aurea. 

Primo , affero f a /» f a = 1 4 • Hzc affertio conformis eft legi contentz prima^' 
nota. Multiplicatio de qua agit affertio, eft multiplicatio pro qua dati duo ter- 
mini funt f a & f 2 ; 3 i vnitas quz fubauditur , atque conftituit primum termi- 
num regulz auriz cuius compendium eft hzc multiplicatio , eft vnitas pofitiua, 
fiuc affeda figno f: vt conftat ex fecunda nota : quandoquidem vnitas quz ne., 
quidem exprclfa eft, fed tantum fubauditur, non ^ffit dici cxprefsb affeda figno 
&confequentcriuxta fecundam notam,eft vnitas affeda^no f: igitur pro- 
pofita multiplicatio , eft compendium regulz aurcz , in qua petitur , f 1 dat f a, 
quid dabit f a ? fed iuxta notam tertiam dedidis de regula aurea,manifcftum eft 
huius regulz aurez produdum , effe f 4: igitur etiam cius compendij , hoc eft 
propofitz multiplicationis produdum, eft f 4: adeoque t a /« f a =; f 4, vt af- 
ferebatur. 

Secundb, affero quod ~ a — 1 = f 4 . Hzc aflertioetiam conformis eft legi con* * / 
tentz prima nota . MultipUeatio dc qua agit affertio, eft multiplicatio pro qua.* 
dati duo termini funt — a & — a : vnitas verb quz fubauditur atque conftituit 
primum terminum regulz aurez cuius compendium eft hzc multiplicatio, ne- 
oeffario eft vnitas pofitiua, fiuc affeda figno f ; vt iterum conftat ex fecunda no- 
ta : igitur propofita multiplicatio eft compendium regulz aurez, in qua petitur, 
f I dat — 2, quid dabit — a^fcd ex nota tcrtia.& didis de reguU aurea, no com- 
Uier Tertius, O pen- ‘ 
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pendiata, manifcftum eft, huius reguix aurea; producum, efle f 4: igitur ctianL. 
produdlum eius compendij, hoc cft propoflex multiplicationis, eft f 4: adc6que 

— a»w — a=:t4,vt afferebatur. ‘ 

Tertio, affero quod — a /« f a s: — 4. Hxc affertio iterum eft conformis legi con^ 

tentx prima nota . Multiplicatio de qua agit affertio , eft multiplicatio pro qua., 
dati duo termini funt — a & f a i vnitas ve^6quxfobauditur,dcneccffari6con- 
ftieuit primum terminum regulx aurex cuius compendium eft hacc multiplicatio, 
neceffaribeft ynitaspolitiua , fiueaffe^ figno f : vt rurfus conftat ex facunda., 
nota; igitur propolita multiplicatio, eft compendium regulx aurex in quapeti-f 
tur, 1 1 dat — a , quid dabit t a ? vel cert^ eft compendium huic xquiualentis 
regulx aurex in qua petitur , f i dat f a , quid dabit a ? atqui ex nota tertia,' 
& didis de regula aurea, conliat, in hac vtraque vel eadem regula aurea, produ- 
dumeffe — 4 , igitur etiam compendij , fiue propofitx multiplicationis produ- 
dum, eft — 4: adcbquc — a /» f a t= — 4 : vt afferebatur. 

Quart6 , affero quod f 4 per t a = t * • Hxc etiam affertio eft conformis legi con^ 
tentx prima nota . Pro diuiflonc de qua agit affertio, datus antecedens terminus 
quidiuidendos eft, conftituitur a 1 4 , confequens terminus (iuc diuifor, eft f a: 
pranerea vnitas quxfubauditur, &conftituit fecundum vel tertium terminum in 
regula «urea cuius compendium eft, neceffario eft vnitas politiua , ftuc affeda fi> 
gno f : vt conftat ex fecunda nota ; igitur propofita diuilio , eft compendiuoL., 
rcgulxanrexinquapetitunf adatf 4quidt i^fedex nota tertia patetquod 
produdum huius regulx aurex, (it f a : igitur etiam cius compendij, fiue propo^ 
litx diuifionis produdum,cft f a : adeoque 1 4/rr f a c f a : vt afferebatur. 

CJuintd, affero quod — 4 fer — 2 tsf 2. Hxc denuo affertio concordat cum le- 
ge contenta in prima nota . Ex duobus terminis datis pro hac diuifione, antece- 
dens qui diuidendus proponitur, eft — 4: confequens terminus fiue diuifor, eft 

— a : prxterea J aa l iiiifione f ubauditur, luxta notaro fecundam , eft 

vnitas pofitiua, fiue t > t quare ftfPimfca.dip ifio,eft compendium illius regulae 
aurex in qua petitur — 2 dat —4 , quid dabn^T^vel certe eft compendium-, 
regulx aurexin qua petitur, — a dat f i , quid dabit — 4 ? fcJ produdum hu- 
ius regulx aurex,eft t a: vt conftat ex tertia nota, & didis de reguU aurea: igi-. 
tur etiam compendij, fiue propofitx diuifionis produdnm,tft f 2 : adedque — 4 
per — a t a : vt afferebatur. 

Sexto, affero quod — 4 fer t a c ^ 3 : & prxterea t4/«’— arr — a. Hqc etiam 
conforme eft legi propofitx in prima nota . Prxterea ex fecunda nota manifo- 
ftom eft, vniratemqox io vtraque diuifione fubauditur , effe pofitiuam fiue affe- 
dam figno f : quare hx disufiqoes^ funt compendia regulx aurex in qua petitur 
■f a dat *- ^ quid dat»t?^iT Vel certe regulx aurex in qua petitur — 2 dat f 4 
quid dabit f t f vel alterius regulx aureae in qua tantum locuoa.inter fe mutanr, 
fecundo dc tertio loco conftituti termini : atqui produdum ex qualibet ifta re- 
gula aurea, eft —at vt conftat ex tertia nota, &didisde regula aurea; igitur 
etiam produdum ex ipforum compendijs, hoc eft ex propofitisdiuifionibus, eft 
-^.3 ; adebque ~ 4 /erfas: — 3: & prxterea f4prr— 2 =:*- 2 : vt affere- 
iMtur. j- '' •' • " ■ 

Septinfo , agendo de diuifione qux aliter dicitur radicis extradidi eodem fere mo- 
do patet veritas legis propofitx in prima nota : & afsero Rijt4 = tavcl — « 
etenim ex intelligentia extradionis radicis , patet radicem debere cfse nume- 
rum qui producitur ex diuifione in qua per diuiforem ipfi xqualcmdiuiditur 
numerus cuius radix petitur ;iam vero iuxta 4. afscrcioncm , f4prrta 

, &pr3rtereaiuxta£. afscrtioncm,t 4^rr— a = — atatque in vtraque haedi- 
uifionc, diuifor xquatur produdo cx diuifione : igitur vtnufque huius diuifio, 

nis 
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fili produftum polTct clTc radix propoliti numeri f 4ffi hxc fecunda diuifio pof- 
fet appellari radicis extradtio.hoc ver6 iuxta noftram Logifticam afleri non po* 
teftt etenim quia in illa diuifione qua; in Logiftica noftra appellaturradicisex* 
tradioinon exprimitur diuifor . impoflibile eft vtfit exprefsi aifcdus figno— , 
adedque iuxta praecedentem notam fecundam , neceflarid poiitiuus eft ifte diui- 
for : & confcqDcntcr verum quidem eft quod Rif f 4 = f a : falfbm ver6 eft, 
quod R I f f 4 = — a : adcAquc R 1 4 f 4 = non — a . Vt alTerebatur . 

Hinc facili colligitur, quod f fuppolitis noRrat Logiftica; placitis ) peteret produ* 
Aum ex impolTibili diuifione, qui peteret radicem alicuius negatiua; quantitatis: 
etenim peteret numerum nrgatiuumatqualem numero pofitiuo,talcmque nu- 
merum impolfibilem efie patet ex terminis . Hoc enim cafu,nuraerus,cuius radix 
petitur • adeique diuidendus proponitur , eft negatiuus ,-eius diuifor ( iuxta fc> 
eundam notam, vtpote non exprciTus )nece(Tari6 eft pofitiuus: igitur iuxta di- 
nifionit legem fignorum, produdus ex hac diuifione numerus,qui eonftituit pe- 
titam radicem, neceffarid eft negatiuus : atqui iuxta noftram definitionem illius 
diuilionis quz appellatur radicis extrario , produdus hic negatiuus numerus 
debet xquari diuifori , quem oftendiraus neceOarid efie numerum pofitiuuai-: 
igitur petendo radicis extradionem ex numero aegatiuo,petiturnumerus nega- 
tiuus xqualis pofitiuo . Vt aOerebatur . 

Si peutur,an quemadmodu in Logiftica per numerum f 9 indicari poteft numerus 
1 3 «i" quantum Rijtp = f 3 1 ita etiam per numerum — 9 indicari polTit nume- 
rus — 3 ? Relpondeo , numeros radicales ad hoc non fufficcre : exterum nomi- 
nando vel petendo medium proportionalem inter — 1 & — 9 , nominatur vel 
petitur numerus — 3 : firailiter , fuppofito quod f A = RzyB retiam — A , erit 
vnitati proximus ex tot medijs proportionalibus inter — 1 & — B , quot vnita- 
tes indicantur a numero N qui eft denominator radicatis numeri Rv^B . Quod 
ver6 io noftra Logiftica perradicales numeros indicari non polfint numeri ne- 
gatiui . in illa tantum caufat aliquam laudabilem impoteatiam ad viuolaiii^ 
3 Equiuocationem qu* io Algcbra inueniri poteft. “ ” ' 

Confideratio VIII/ 

• T r - 

Declanncur requilita pro lineis aut fuperficiebus , vt 
dicantur parallela;. 

A Rbitror atque fuppono apud omnes Mathematicos indubitatume<re,qaod 
diftantix fumantur penes breuiOlmas lineas: dclicerfingulx linex breuif- 
fimx duAx d centro ad diuerfas partei, aut circumferentix circuli , aut fuperfi- 
cici fphxrx, fint inter fe xquales : adeoque illx partes dici pofiint xquidiftan- 
tes d centro: tamen dici non polfint parallcix : hac tamen d Grxeis mutuata vo- 
ce, bend indicari polfit illa xquidiftl(ia,a qua dux line^aut du( fu|'erficies dicC- 
tur inter fe xquidiftantcs. Has diftantias fumi penes perpendiculares , cum alijt 
Donnullis notat P.Taquet addefin.35. lib. i.in fuis Euclidcis clementis: quod 
verum elTe non ncgamus,fed non cxiftimamusmanifcftumex termtnis,fic vtfuf- 
ficiarhoc tantum annotare: vel fi eft veritas manifefta ex terminis, quare noa- 
adhibetur, tumalibi, tum in propolitione id. Iib.3. Euclidis, vt cooftet breuif- 
fimam efle rca?m, qux ex centro ad tangentem circuli perpendicularis fupponi- 
(ur , quod per longiores ambages tandem infertur ex propofitionibus demon- 
ftrationc indigentibus . 

J’ LibtrTtrtiu. O t Pro 
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Pro rcAarum atque parallelarum lincaium definitione, ab Euclide ( vt ems inter- 
k pretesceftantur^ alTumpta fuit illarum linearum proprietas, quod vtcunque re- 
di produdx nunquam concurrant : vbi per n$n ctnc»rrert intclligendum arbi- 
tror, ver/a/ imuictmn$» r«rrere,quod idem cll ac non accedere: iSc negari non 
potell conuenirc lineis qux dicipolTunt xquaJicer ab inuicem dillare . Nos pro 
definitione, tam redarum linearum, quam etiam planarum fuperficierum, alTu- 
mimus aliam proprietatem , quia videtur non tantum pro vlu commodior, fed 
etiam inteILdu facilior , propter dependentiam a motu qui Ixpe confideratur 
in nollraLogidica, quo aliquid tantum vehi dicitur, & intelligitur non habere^' 
rotationis motum ,finc quo impoffibilis anguli variatio ; ideoque connexus eft 
cum proprietate quam alfumimus, quxque confiUit iu angulorum xqualitate^: 
Aatuimus enim in Logillica nollra,omnes & falas illas, aut redas lineas aut pla- 
nas fuperficies appellandas elTe parallelas , qux habent hanc proprietatem , vt 
cum alia reda linea vtramque interfecante, faciant angulum internum,xqualem 
externo angulo. Ex hac noflca definitione immediati patet, quod quando A B 
r . & D E funt redx linex vel plan; fuperficies, ex eo quod fint parallelx,liceat in- 

ferre quod angulus A B C s: angulo DEC: atque viciilim, ex eo quod angu^ 
Ius A B C c= angulo DEC, liceat inferre quod linex A B de D E Gnt paraUe- 
Ix. Has illationes adhibemus in theor.}.cap.j.lib.a. quo theoremate cpntentae 
a(Tertiones,etiampro>ponuniar ab Euclide in primo libro fuorumclemcntorum: 
quomodo fnieranturex prxmilTaEuclideadefinitione parallelarum, confideran- 
dum relinquimus, prxfertim ijs quibus minus arridet noftra parallelarum defi- 
nitio. ,1 ^ 7 

Quod dillantix a redis lineis aut planis fuperficiebusfununtur penes perpendicu- 
lares, verilfimum quidem cllc concellimus, fed non ofiaqi^flum ex terminis^ yfi- 
tatis , aut in antiqua Matheli, aut in uollra Logiffica- Verum clfe ita oAendi po- 
tell : fuppoltto quod reda EF fit pecptndiculuris ad redam AB ad qua no per- 
pendicularcmqua/nlibct reprxftmct reda E B; pcr^lIcrt.5..tlieor^.c..p.3.}ib. 
i.fqux hinc non dependet ) E Bq s= E Pq-f-A^: ergo, reda E B, cll maior 
quam reda E F. Idem etiam fic confiat; diametro E u deferiptus circulus franfit 
per pundumF, quiaangulusE FBredus cfi:ergo/cdaEFhuius circuli dia- 
meter non cfi,f^rd ^ fiibtcn/a minor diametro E.B-. / 

Si fupponatur quod reda E F fic perpendicularis , tum ad A B , tum etiam ad D E: 
nccclTarib elfe brcuilfimam lineam conncdcntcm redas A B & O E, at^que il- 
larum ab inuicem difiantiam, hd oflehdl poteft ; Quia rt Aii fe F (apponitur per- 
pendicularis ad redam AB,vr.uin.afiea(knui,efl^tieuifIi na : adedque difian- 
ciapundiEdreda ABtfcd quando linea E F, tantam vehitur vt cius pundum 
F percurrat redam A B,Sc pun^ra E defcribarlineam, patet buius lineaspunda 
quxlibct,& totam hanc lineam a pundoEdeicriptam,aifiarc a reda A B,iottt- 
oallo E F: ergo E F ell breuiflima linea conncdens,& pundum F & lineam A^, 
cum linea, qux vt diximus deferibitura pundo E: crgo,vt prius oficndi^us,re- 
da EF eft perpendicularis ad hanc lineam d pundo E deferiptam ; atqyi ex hy- 
pothefi etiam E Feft perpendicularis ad DEt ergo linea vt diximus delicripta d 
pundo E, non efidiuerfa d reda O E: fed iamcopfiatquod E F fic breuiffima^ 

* connedens lineam A B cum linea vt diximus deferipta a pundo E t ergo etiam 
E F eft brcuifsima connedens redam A B cum reda D E . Vt aflerebatur. 

Si vlterius placet breuicer videre quomodo noftra ,vc pucamus,commodiQr defini- 
tio parallelarum,cobxreat , tum cum illa a multis vfitata definitione quxt^c- 
rit,parallelas redas lineas efle.qux vtuniur communi perpendiculo i tum etiam 
cum illa quatn diximus d nobis putari Euclideam.: fupponatur angulus ABC 
xqualis angulo D £ C, fitque EF pcrpcadicularis ad redam A B . Quontam., 

i’.v, aogu: ' 
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angulus A B C = angulo D E C,pitcc redam A B praecisi cantum vedam, pol- 
fe peruenirc in D E : feci hoc mocu non variat anguium cum vila reda cui oc- 
currit, cum ad hanc anguli variationem requiratur rotatio : ergo reda E F qux 
fupponitur perpendicularis ad redam A B ante motum, erit ad illam perpen- 
dicularis poftquam pcrueneric in D E ; ac[c 6 quc etiam ad 0£ perpendicu- 
laris cft tergo reda? A BSt DE, qnz iaxta noftram dcEnitipnem fune pSral- 
lelz, rcuntur communi perpendiculo : ergo ctiani , iuxta ahecam i nobis prius 
annotatam deiinitionem , (uot paralleli . Frztcrea quia iam conftu quod reda? 
A B & DE vtantur communi pcrpcndiculo.hoc cft quod eadem E t fit perpen- 
dicularis, tum ad A B, tum adD E, habetur h 7 pochcfispaul 6 ante fuppofita,in^ 
qua ofiendimus, lineas A B d D E vbique eodem interuallo ab inuicem difiarc, 
adeoque ad inuicem non accederet quarc,iuxca definuionem quam fuppooimus 
Ebclidcam, erunt parallelae. 

Rurfus ( rarius tamen ) confiderantur fuperficies non plana? , aut lineae non redar, 
inter fe parallcizt tales funt, idem centrum habentes, aut fuperficies fpbxra* 
rum.aut arcus circulorum. In his'confiderationibus,non cA recurrendum ad ali- 
quam proprietate parallelis quantitatibus coucnicnti:,red fatis vtilis cft ipfe pa- 
rallelilmi c5ceptus,nimirum,fiogularum ab inuicem arquidiftantia: fiuc vt fii^u- 
Ix linc( minima? conncdcntcs puudum aliquot vniusex illis quantitatibus cum 
altera quanticatc,fint inter fc equales . Iti fuppofito quod X d Z fint partes fu- 
perficiernm in fphzris idem centrum habentibus, vel partes circnmlerentiarum 
. - in circulis eodem centro deferiptis: cx intcJligcntia fphxrz,ac citcoli.fatis patet 
fingulas partes quantitatis X.cftequantitates srquidiftantes i fuo centro: d fimi- 
•I. liter fingulas parces quantitatis Z. cfie quantitates sequidiftantes a fuo centro^ta- 
. iefque diftantias non ede diuerCasi radijs quamitatum Xvei Zi iam ver6 fi mi- 
- nores radi; inter fe zquales,non tantum finemaiohiiK radiorum partibus a?qua- 
Ics, fed, tales panes conftituanc.: horum radiorum differentia? conftitucne diftan- 
>1 tias inter quantiditeaX dt lixfox iuxta axionu^ cap.i. lib.a.erunt zquales 
. inter fc,adcdque ex parallcJaruro conceptu, qmntitatcsXd Z erunt parallclx. 
Si hadcnutidida de parallelis fupcrficiebus tutlinck,p3ul6 attentius confideren- 
. tur, facili, vt arbkror,tntelligetur , non femper abfoiuii exteris prxferendas effe 
-' defini(io!ies,qaz fimpliciter fiue fecundum fe eonfidcrate>funt preftantioirs:ne* 
gari non puteft fecundum fe confidoratam, elfe prcftantiorem eam definitio- 
< nem, qux reidrfinitxcfTentiamfiuc naturam explicat, quamque afiert aliquam 
pruprictaiein onMii & foti definito conncnientcin: hzc tamen alteri videtur pre- 
ferenda , quando pro vfu notabilem lubet fiidlitatis pra?rogatiuam : tales duas 
definitiones hic attulimus; fecundum fc prxftamiorera non negamus, definitio - 
r lumquam dixiinus adhibendam pro euroarum fupcrficicram liniarumufc paral- 
. lelifmo, fi tamen (upcrficicsplanf auc rcitx linex conliderentur. altera dennitio 
, a nobis allata, videtur proferenda. Quid dicendum fir dcprxftantia dtuerfarum 
it; hic commemoratarum definitionum, pro redis parallelis lineis : alijs relin- 
quimus c6fidcrandum:antequam tamen aliqui decernant, ac ftatuant,Euciideam 
t omni exparte prxfercndam ; moneo vt meminerint coofiderare dcmonllratio- 
nes in quibus adhibetur hxc definitio , 3c rcllcdcrc aninillis nulla adhibeatur 
ex Mathematicorum phrafibus>quo non maledici poflent fimiles Rhetoricorum 
figurato locutioni quam appellant Proteritioncro: ^c fope clara Sc omnibus no- 
, ta infinuaor pliuima, etiam ipfi dicenti aut feribeniiprorfus ignota . Hoc modo 
a . non infrequenter xM>(hefcos dodoribus declinari diificuicaies jpfis infuperabi- 
_ Ics, norunt omnes in his ftudijs verfati , quorum iudidum non reformido : fed 
pto alijs tantum f ad quos pottlfuDum feribo ) lute putaui admonenda. ' 
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Confideratio IX. 

Exponitar quid requiratur arque (uificiat in noilra LogiAi- 
ca t vt duz quanticaces dicantur funiles aut difZImilcs 
inter fe ; vel ccni, vc dicantur fpecie aut genere 
conuenire , vel inter fe diffene. 

A Gendo faperias defigaificatione vognn r«M« 8e fr$f$rth, diximus, per has 
voces (igaificari vaam quantitatem relatam ad alteram,non quacunque re* 
latione, fed rclacitone magnitudinis' . Hic rarfus coniideranda occurrit relata^ 
quantitas , fed relatione diuerfa d magnitudinis relatione : nimirum quantitas • 
relata ad alteram relatione fimilitudinis,d qua dicitur fimilis vel noniimilis 
quantitati ad ouam referturi quemadmodum ver& huius libri pag.dS. oDendi* 
mus magnitudinis relatiofiem i qua vna quantitas ad alteram dicitur habere 
proportionem , non inueniri nifi inter duas eiufdem generis quantitates . atque 
inter fe proportionem habete quaflibet duas eiufdem genens quantitates i iti 
Logiftica no^a docet, omnes & folas illas duas quantiutes tubere fimilitudinis 
relationcm,atqanter fe fimiles eire,qo( fpecie inrer fe conucniunitSc confequen. 
ter dicendas etfe non itmiles fiucdiffimiles, eo ipfd quod inter fe fpecie differant. 
Hoc de quantitatibus fimtliburancdifimilibus dictum fu£ceret,ad intclligca*. 
tiam fi^ificationis quam habent voces fimiU aut quando duat quaoti. 

tates dicuntur inter fe fimiles aut diShniles: fi fatis confiaretquatnam quantha* 
tes dici dehcautiatcsfei gcy co Buenite, autabinuicem differte i hac cognitio» 
ne etiam indiget iiiiii]iii iffllTl i 1 m[b« m^inii niiliili i ii i|iiiiiiii n< ii iiii ge^e 
am fpecie inter k dtuarfas i attamen , quat Ifihrreqwfita neceffaria ad cognitio» 
nem differentiae geneticae aut fpcdfic( inter duas quantitates^ mifquam dcclaraX' 

- tum inueni,aut indicatO vnde Maihc& antiqua fupponat hanc cognitionenutalis 
cognitio quid£ in aliquibuscafibus tam maniieftaeh vt non indigeat fpeciali de- 
claratione: tamen prout requiritur pro noftra' Logiftica, & fortamsetii proaaci» 
qua Mathefi. eam nulla declaratione indigere, eziftimo afferi non poffc,nifiab 
aliquo laborante profunda Maihefeos ignorantia, Vtrum in hac mea opinione 
' aberrem a veritate,colligi poterit ex ijs qu; remanent dicenda dc quantiutibus 
geocte aut fpecie differentibus... _ 'n 

proii^S^&ica noftra reqnifitam claritatem afferamus , ijs qn; hic breuiter atqne 
vniuerulitcr diximus de quantitatibus fimilibus: qu;que noftro iudicio fatis in» 
telltgtbilia non funt fine vlieriori declaratione : refledendum exempli gratia»» 
quod duo numeri ladc ta , interfearquales.fimilcs, fpecie conucnirntesf qui 
etiam ijdem appellari poffunt in quantum habene folamdifferStiam numericam) 
poffinc amittere hanca;qualitacem,fimilitudinem,conuenientiam fpecificam, per 
hoc quod diuerfo modo diuifiintelligamur. Si enim primus diuifus intelliga» 
tur per 4 1 fecundus per 3, conftitnem fraftiones inzquales,diuerfi nominis, 
y. atque fpecie differentes : fic vt fimul addi non polCnc , nifi prius reuocentur ad 
' alios numeros ipfis arquiualentcs , atque eiufdem fpeciei , Gue habentes numeii 
' commune . Rurfus fi confiderentur duz fuperficies X & Z inter fe cqualesteas 
confiderando prarcisb tantum vt fuut fuperficies inter fe zquales : non folunu, 
dici poffiint duat fuperficies eiufdem fjpcciei , verum etiam dici poffunt aon di» 
uerfx, fiuc eatdem : quippe jn hac conuderatione ouUam habent di^entiam». 
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nifi nunuricsm, quam non confiderac Mathcfis; tamen aliter confiderari pofliint 
illae dux fuperficies XScZ inter fe xquales: nimirum vt vna fupcriiciea X, Gc 
triangulum, altera Z Gt quadratum: per quod non dcGnunt inter fe xquales 
efle : tamen in hac conGderatione, non polTunt amplius dici nedemi immo noo,. 
poflunt amplius dici eiuldcm fpecici . Ex his alijique huiuGnodi locutionibus 
paflim vGtatis in antiqua MaihcG, fatis conftat. quomodo ex diuerGs caruindem 
duarutn quantitatum conGderationibus, vna requirere polGt, vt quantitates de> 
quibus agitur dicantur inter fclpecic differre: licet altera requirat vt dicantur 
Ipecienon differre; ex quo patet exponi non pofle , quxnam dux quantitates 
dicendx Gnt inter fe fpecie differre vel non differre , independenter a conGdera- 
tione in qua agitur de talibus duabus quantitatibus . Idemque verum cIl de dua- 
bus quantitatibus, in ordine ad hoc vt dicantur inter fe genere differre aut non^ 
differre. ■ ' 

Vt igitur declarem , quod hic diximus neceffario declarandum effe : dilHnguo tres 
diuerfas duarum quantitatum conGderationes : differentia defumpta, a diuerGta- 
te vel non diuerGtate prxdicati, quod in illis conGderationibus prxdicatur, Gue 
afferitur de quantitatibus : intelligendo per vocem frddicttnm , illud quod do 
aliqua quantitate afferitur, affirmatur > Gue prxdicatur .Tale prxdicaium potell 
effe, vel neceffarium Gue effentiale: vel non neceffarium Gue accidentale :idicitur 
neceffarium Gue effentiale, in illa conGderatione, in qua neceffario conuenii 
quantitati de qua affirmatur hoc prxdicatum : dicitur accidentale Gue non neoef- 
farium, in conGderatione in qua non neceffario conuenit quantitati de qua affe- 
ritur . Exempli gratia , reAitudo , a qua linea dicitur re^ : eG prxdicatum ef- 
fentiale, quando linea refia conGderatur vt reda linea : verum eft prxdicatuno 
non effentiale Gue accidentale,quando linea reda non conGderatur vt reda linea, 

~ quomodocunque aliter conGderetur : vel prxeis^ vt linea eft, vel vt inclinato, 
vel vt parallela , vel vt maior, vel vt integra, vel vt feda , vel vt «adius ciiculi, 

' vel vtbaGs trianguli, vel alio quocunqneex innumerismodis diuerGs, ab eo, in 
quo conGderatur vt linea reda . Vbi notandum, quod licet linea non poflk con- 
Gderari vt radius circuli, vel vt baGs trianguli redilinci, niG conGderetur reda^ 
linea : tamen conGderando lineam vt eft radius circuli , vel bafis trianguli , non^ 
conGderatur vt reda linea; aliud enim eft conGdcrare,vt redam lineam, hoc eft 
vt habentem reditudinem : qux conGderatio fubGfierenon poteft Gc vtnon 
conGderetur reditudo , qux proinde illi neceffaria eft : aliud eft conGderare re- 
dam lineam, qux conGderari poteft prxfcindendo ireditndine, Gue non conG- 
' derando reditudinem , qux proinde illi accidentalis eft , & non neceffaria . His 
prxnotatis pro intelligentia cecminorum quibus vtimurin conGderationibusdi* 

ucrGs hicdeclarandis.’^ 

Prima conGderatio vocetur, qlix quantitaftim ffe quibus nfffihiagtairiprxdicatx 
diuerla, atque neceffaria inuoluit . Secunda conGderatio dicatur, qux quantita- 
tum de quibus in illa agitur , prxdicata nulla diuerfa atque neceffaria, fed umen 
aliqua prxdicata diuerfa atque non neceffaria inuoluit . Tertia conGderatio ap- 
' pcllcturiqux quantitatum de quibus in illa agitur, nulla prxdicata diuerfa iouo- 
iuit . In prima conGderatione , d ux quantitates de quibus in illa agitur , bai^nt 
diuerfa prxdicata neceffaria, Gueeffencialia; funt inter fe genere diucrfx:i)ullaa 
inter fe proportionem habent : funt inter fe disGmiles . In fecunda conGderatiO'* 

' ne , dux quantitates de quibus in illa agitur, habent tantum diuerfa prxdicata.. ~ 
accidentalia; fpccie tantum inter fe differunt : habeot inter fe proportionem..: 
Tunt inter le disGmiles .In tertia conGderatione,dux quantitates de quibus in il- 
' Ia agitur, non habent prxdicata diuerfa; funt eiufdem fpecici: habent inter lea 
proportionem : funt Gmiles inter fe. 

Vt 
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iT 2 Logifticse vniucrfalis Lib. III. Cap. V. 

Vt vniuerfalior hzc do&rinade duabus quantitatibus qoc ioter fe iicniics aut dif- 
fimilcs diccndz funti atque dependet czintclligcaiia duarum quantitatum.quz 
dici debent inter ic conuenire vel ab inuicem difierre , aut fpccic aut genere < vt 
inquam clarior atque intelligibilior euadat haec dodrina, non tantum vtilis > fed 
maximi necclTaria pro nollra Logiftica : 3c przterea melius iaciliufque intelli- 
gatur cius vtilitas atque necesfitas, placet hic enumerare aliquas quantitates in> 
terfe diferepantes aut conueniences. vel genere vel fpecie: de confequenter fi- 
inilcs vel disfimiles inter fe i ex qua enumeratione, etiam commodius poterit in> 
telligi, vtrum omni ex parte hac Logifticz noftrz dodrina conueniac cum dodri-. 
na antiquz Mathefcos.vel ceniab illadilcrepct, fiuequoad vniucrfaiitatcm. Ii- 
uc quoad modum eam proponendi atque explicandi , liuc quoad aliquam dilTo* 
nantiam atque contra rictatem. 

Cenerc inter (c differunt duz quantitates X&Zdiuerfo modo reftridz : fed tan- 
tum in ea conlideratione in qua neceffariz , (iue efsentiales funt tales illarum^ 
diucrfzr cllri£Uoncs}ita,vt diximus, (latuit Logi(licano(lra.Hinc,excmpli gratia, 
fuppoGto quod quantitas X redrida (it,de tantum redrida Gtad diferetam quan- 
titatem : quantitas vero Z redrida non Gt , vel Gt redrida ad quantitatem con- 
tinuam, vel ad corpus, vel ad ruperficiem, vel ad lineam , vel ad quantitatem di- 
feretam vlterius redridam ad binarium , ternarium, fenarium &c. G quantitates 
X & Z coGderentur vt Gc redridzdioc cd in ea conGderatione quantitatu X & Z, 
in qua necefsariz Gue efsentiales funt illz rcdndioncstetiam quantitates X & Z 
genere different, cruntquediuerG generis quantitates . Hinc in prima conGdera- 
tione, pagina 6y. vel d8. huius libri ( vbi breuius &obfcurius aliquid notaui- 
inusde generica&fpeciGca duarum quantitatum conuenientia vel differentia) 
diximus circulum conftderatum vt circulus cd ,& quadratum consideratum vt 
quadratum cd, effe duas diucrsi generis quantitates , nullamque inter illas pro- 
portionem admitti pofse . Przterca in reflexione 7. cap^.. prius odendimus,con- 
tra aliorum quorumdam opinionem, angulos quantitatibus annumerandos efse, 
f^ed tamen,vi liuius.libri pagina 59.diximus,angulu redilineum ad angulum con- 
tadus nullam habere proportionem: fed efse quantitates diucrsi generis-Peten- 
ti an angulus redus vel 90 graduum, ad angulum acutum 50 graduum habea^ 
proportionem iuxta Logidicam nodram : refpondcndum foret quod idi duo an- 
guli considerati vt sic diuersimode redridi, nullam habeant proportionem, fed 
sint diucrsi generis quantitates i & similiter nullam habere proportionem , fed 
efse diucrsi generis quantitates lineas redas , quarum vna maior, altera minor 
cd -■ quando vna vt maior , altera vt minor conGderatur : ac pari modo , duos 
numeros inzqualcs, exempli gratia tcraarium & binarium,c(re duas quantitates 
diuerG generis, nullam inter fe proportionem habentes: fuppoGto quod vnus vt 
ternarius, alter vt binarius:vel vnus vt ma:or,alter vt minor conGderetur . Rur- 
fus quia iuxta Logidicam nodram,ratiocdquanticas,adedqucduzrationcs,funt 
duz quantitates : non quidem abfolutz , fed quantitates rclarz : patet exempli 
gratia quantitates effe, duas rationes quarum vna cd 6 s<y 4, altera cd a sd 4: ex 
quibus vna cd ratio maioris inzqualitatis, altera cd ratio minoris inzqualhatis; 
hz duz rationes , G conGderentur vt rationes maioris & minoris inzqualitatis, 
erunt quantitates diuerG generis , & vna ad alteram nullam habebit proportio- 
nem . Similiter ex duabus rationibus quz exempli gratia Gngulz funt rationes 
maiorisinzqualitatis, vt funtrationesS a<i'4& (S ai 4: quoniam vna cd maior 
altera, fuppoGto quod vna vt maior, altera vt minor conGderetur, erunt diccndz 
relatz quantitates , Gue rationes diuerG genens , & vna ad alteram non poterit 
dici halKre proportionem: vnde etiam hoccafu dici non potent quod 8 «i 4 rc~ 
fpedlu d 41/4 = 8aid ,quodinaliafuppoG;ionc verum effe afferit axioma it. 
cap.i.lib.a, Sin- 
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Singalas quantitates hic commemoratas admittere inter quantitates genere difiir- 
rentcs , & tales efle, exempli gratia, lineam maiorem A ■ & lineam minorem D, 
quando confiderantur vt tales; alicui nouum videri polTec , atque parum con- 
forme antiquae Mathefeos dodrinae ; is ref ledat , quod antiqua Mathclis admit- 
tat proportionem inter omnes & folas eiufdem generis quantitates; quare ad- 
mittere non poteft lineam A maiorem liue excedentem , & lineam B minorenu 
fiue delicientem conGderatas vt tales, clTe quantitates eiufdem generisf (i inter 
illas non pofsit admittere proportionem : quod fi faceret , deberet admittere^ 
propolitioncm atTerentem , quod linea A excedens, firmaior excedens linea, 
quam fit linea B deficiens , quzque non eft excedens linea: hoc non magis ad- 
mittere poteftaut dicere , quam quod corpus A, fic maius corpus , quam fuper- 
ficies B quz non cll corpus : fecundum dici non polTc manifell^m eft ; igitur ne- 
que primum dici poteft: vnde fatis conftat, etiam iuxta antiquam Mathefim , di- 
uerfi generis quantitates dicendas efle , lineam A maiorem nue excedentem , & 
lineam B minorem fiuc deficientem , in cafu in quo a nobis numerantur in- 
ter quantitates diuerfi generis. Immo hoc, aiijfque fimilibus argumentis per- 
fuau , exiftimamus , ea quz in przfenticonfideratione tradimus dequantitatum 
conuenientiaaut differentia generica vel fpecifica,nullatenus aduerfari doctrinis 
antiquz Mathefeosiinhac, frequenter quidem agitur de quantitatibus genero 
aut fpecic conuenientibus aut difterentibus , fed non declaratur quid per gc- 
nerium vel fpecificam difterentiamaut conuenientiam intelligendumfit: vel 
vnde colligi polfit acftatui, vtrun» genere vel fpecieconueniant, vel ab inuicetn 
differant propofit; du; quantitates . 

Genere conueniunt , (ed tamen fpecic inter fe differunt , duz quantitates X & Z : 
quando in confideratione in qua de illis agitur, habent diucrfa przdicata acci- 
dcntalia,nulla ver6 habent przdicata effeotialia diucrfa,quod idem aliter figni- 
ficamus, dicendo, quod quantitates X & Z tantum nomine differant; iti nomine 
tantum,& colcquentcr fpecic tantum inter fe diferepant, circulus & quadratum, 
fi confiderentur vt fuperficies, fiue vt fupcrficies planz : przdicata enim diucrfa 
ab his diuerfis nominibus indicata in tali confideratione, tantum funt accidenta- 
lia : quandoquidem circulus non vt circulus , fed vt plana fupcrficies confiderc- 
tur : & quadratum non confideretur vt quadratum, fed vt plana fupcrficies : effe 
vero planam fuperficiem,tam circulo quam quadrato commune eft. Rutfus 
quantitas vniuerfalis lincz, Sc quantitas vniucrfalis fuperficici, tantum nomine, 
adeoque fpecie inter fe differunt; & generaliter diuctumod^ reftridz quantita- 
tes, fed non confideratz vt fic diuerfimodi reftri&z, fpecie tantum inter fe dif- 
ferunt, §c habent tantum diucifa nomina , fiuc diucrfa przdicata accidentalia. 
Similiter fpecic tantum inter fedi&ruot,aagulut ac)itus, angulus reiftus , angu- 
lus obtufus , fi confideimur non vt tales fed vt anguli rcdilinci, 

quod omnibus his analis eft commune , procrea ratio zqiiiiitatis,maioris in;- 
qualitatis , nimoris iazf||[alita(is , taqtum fpecic fiuc nomine 'differunt , quando 
confiderantur non vt tahfi^d vtrationes funt, quod his omnibus diuerfinomi- 
nis rationibus commune^. Linea reda & linea curua, tantum fpecic differunt, 
quando tantum confiderantur vt line; funt, quod commune eft tam redis quam 
curuis lineis . . 

Specie inter fe conueniunt du; qnantitates X & Z, quando in confideratione in qua' 
de illis agitur, nulla habent diucrfa pr;dicata, nequeeflentialia, neque acciden- 
talia : quod idem aliier fignificamus , dicendo , quod non habeant diucrfum no- 
men . Ita quantitates X & Z fpecie conueniunt u ne quidem nomine differant, 
aut vllam habeant diucrfam rcftridioncm, in ea confideratione in qua de illis 
agitur: fed vtraque tantum confideretur vt quantitas, vclvt quantitas continua, 
L‘hr Tertius, P vtl 
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Vd vt quantitas difcrcta. vcl vt linea, vel vt fuperficic s , vel vr angulus , vel vt 
angulus planus, vcl vt ratio, vcl vt ratio maioris inaequalitatis, vcl vt ratio mino- 
ris iniqualitatis , vcl vt numerus, vcl vt numerus vulgaris : in qua confidera- 
tionc lunt limil^s inter fe ,& vna ad alteram habet proportionem : hoc eft vna 
quantitas relati ad alteram quantitatem Z , poicft dici maior , vel minor, vcl 
iUi aequalis . 

His con.onum videtur quod in fuis doArinis fupponit antiqua MathcHs s Etenim^ 
agendo de additione quam appellamus realem atque proprie diflam , aqua di- 
uerfa c(l quaraequiualens dicitur : pro tali additione proprii dida requirit nu- 
meros fpefiantes ad eamdem fpectem, fiue habentes idem nomen : vt verd ad- 
dat diuerfae fpeciei liue nominis numeros , docet prius illos rcuocare ad xqui- 
oalentcs, fcd eiufdem fpeciei fiue nominis numeros : hos addendo , inuenit pro- 
dudum , quod quidem eft produdum realc ac proprie didum inuentorum nu- 
merorum eiufdem nominis, fed non datorum numerorum diucrfi nominis aut 
fpeciei, quorum cll tantum produdum xquiualens . Quandoquidem igitur 
antiqua Mathefis, pro numerorum additione rcali ac proprii dida , requirat 
numeros eiufdem fpeciei : Sc non admittat numeros habentes diuerfum nomen : 
fcquitur , nominis diuerfitatem caufare differentiam fpccificam : adeoque pro 
fpecifica conuenientia requiri nominis identitatem. Antiqua Mathefis cum Logi- 
fiica , admittit realern atque proprii didam additionem , inter quoslibet duos 

. vulgares integros numeros t quos proinde concedit fpecie conuenire; quod ve- 
r6 etiam nomine cooaeniant, licet diuerfis vocibus exprimantur , patet confide- 
ranti qui d intelligendum fit per numeri nomen : nimirum quod indicat quales, 
fiue qualiter reftrid; fine vnitates quae numerantur: confiat autem vnitates 
omnes qux numerantur i quibuslibet numeris vulgaribus integris, efle vnitates 
integras, iti vulgaris numeras tria, numerat tres vnitates integras fiue fimpli- 
ces , 8c numerus vulgaris duo . numerat duas vnitates integras fiue fimpli- 
ccs i Sc ifti numeri , tria 6e duo , diucrfi quidem numeri funt , in quantum diuer- 
fam vnitatnm multitudinem numerant : fed tamen funt numeri eiufdem nomi- 
nis, in quantum vnitates qux d fingulis numerantur, idem nomen habenr, atque 
appellantur integrx fiue fimpliccs vnitates . Quod per vocem tria indicatur, ali- 
ter xquiualentcr fignificari potefi per vocem ternarius , vel nominando duode- 
cim quartas: fimili:cr,quod per vocem duo indicatur, aliter xquiualentcr figni- 
ficari potefi per vocem binarius, vel nominando decem quintas : proprii tamen 
dida & rcali additione addi non poffunt duodecim quartx Sc dcccm quintx : 
vcl ternarius dc binariustquia funt numeri fpecie dificrentcs,& non habent 
idem nomen, fed tantum addi poffunt xquiualcnti additione: vt hoc fiat, dati 
ilii numeri prius rcuocandi fune ad alios ipfisxquiualcntcs,atqDC habc.nccs idetn 
nomen ; hoc iuxta antiquam Arithmeticam vcrilfimum cire,in illa verfatus nemo 
negare potefi; quoniam autem verum cfi , patet quomodo folius nominis muta- 
tio caufare pofsit differentiam fpccificam t Sc per hoc quod duo numeri definant 
conuenire quoad nomen, definant fpecie conuenire in antiqua Mathefi; adeo- 
que in illa fupponi prius propofitam a nobis generaliorem dodtinam, de conue- 
nientia atque differentia Ipecifica ac fimilicudine numerorum : licet ab cius do- 
dtoribus expofita noo inueniatur . 

Vt hoc idem confiet de figuris , quarum fimilitudo non minus frequenter confide- 
ratur ab antiqua Mathefi , quodque de his docet , effe conforme a nobis allarx 
dodrinx vniucrfaliori de quantitatibus fimilibus: confideretur figurarumfimi- 
lium definitio, qux ab Euclide proponitur initio libri fexti fuorum elesiento- 
rum . Similes figssrt reUilisset ftsnt, qut & 4ssgul»s fsngaltSt pngniis ssqsstUs bf 
bessf , dtfHt tsitm ittert, qssdcircssm dssgislis 4f»*ttt,fr»ftrtiesulU • Ita CUdut 
nofter . Igi- 
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Igitur vtiuxta antiquam Michclimfitniliafintduo triangula ABC, & DG F. rc- Fig. 
qttiritur& fufficit.vtfingulis angulis trianguli A B Circfpodcat aqualis angulus 
trianguli DEF:& pr(terea,vc latera, zqualibus angulis oppo(ita,(int proportio* 
naiia , fiue camdcm habeant proportionem ; quare duorum iftorum triangulo-, 
rum flrailitudo vniucrlim habet fex rcquilitatflue fex zquationes nece^ariat. 
funt, vt dici po6Tit, duo illa triangula elfc inter fe iimilia . Etenim vt t;iangulun], 

A B C , iit fimilc triangulo D E F , iuxta prxmiflam definitionem requiritur &. 
fiilficit, prim6, vt angulus A angulo D : fecundd • vt angulus B = angulo E 
tertio, vt angulus C = angulo F s quartb, vt A C arf D F = A B «/D E : quiiiro,- 
Vt A B a/ D.E c B Cai^ e f : fcxt6 , vt BCa^£Fs=AC4<^DF.. Idcin nas 
pafsim in prioribus libris fupponendo, ex eo quod confiet, triangula A B C , 3e 
D E F effe fimilia,infcrimus,quaslibct ex commemoratis fexxquacionibus . Re* 
liquum cft vt videamus an hoc fitcdformc traditx hic vniuerfaliori do<firinx dt( 
quantitatibus fimilibus ,in quafiatuimus, omiicsSc folas iftas duas quantitates 
inter (e fimlles efie , qux conucniunt quoad nomen ■ iti quem fiuem pbferuaa* 
dum, quod triangulum A B C fex diuerfas partes habeat, nimirum tres angulos ^ 
diuerlos , & tria latera diuerfa t fi exteris quantum fieri potefi manentibus , in^ 
vna ex his partibus fiat variatio, etiam mutatur trianguli nomen; fic fi prius 
omnes tres anguli erant inter fc xquales, dicitur xquiangulum /per vnius angu- 
li variationem fublaca hac xqualitate , defiuic efie triangulum xqu/angulum . Si 
prius erat triangulum redangulum , vel obtufanguluin, quia habebat vnum an- 
gulum redum vel obeufum : eo ipfo quod definae ynus ciusangulus cQe redus, 
vet obtufus, non potefi amplius dici rcdangulum , vcl obtufangulum . Similiter, 
«quilaterum dicitur . fi omnia tria latera fimt inter fe xqualia : & ifofccles fiu&< 
aequicrure dicitur, fi habeat duo latera inter fe «qualia : per vnius lateris mu- 
ntionera, tollendo hanc «qualitatem . definit efle triangulum aut acqiulaterum, 
aut ifofcefcs . Scalenum dicitur fi habet tria lacera ioter fe iuzqualia^ianc in«- 
qualitatem tollendo, per vnitis lateris variationem, fit.vt amplius dici lion pofsic ^ 
fcalenum ; 8c generaliter, exteris quantum fieri potefi mancncibqs , mutatio fa- 
da in vna ex^omincmoratis fex trianguli partibus, caufac nominis eius mucatiq- 
nem : fi vero pcrfeucrem ijdem finguli tres anguli, & exdem Gngulx tres late* 
rum proportiones : perfeuerat idem trianguli nomen : cx quo patet, omnia Sc 
fola duo triangula qux habent idem nomen , habere fex commemoratas condi- 
tiones, qux iuxta Euclidis definitionem requiruntur vt duo triangula dici pof* 
fint^milia; Sc confequenter confiat, Euclideam dodrinam.ad duorum triangu- 
lorum fimilitudincm requirentem prxdidas fex conditiones, confonamefie vni* 
ucrfaliort dodrinx a nobis propofitx, iuxta quam, ad duorum iftorum triangu- 
lorum fimilitudincm requiritur, vt conueniant quoad nomen : fiuc vt in confide- 
rationcin qua dc illis agitur ,non differant inter fc , hcque quoad prxdicata cf- 
fentialia, neque quoad prxdicata accidentalia :cx quibus priora gencricaro,po- 
fictiora fpccificam differentiam caufant, atque cam quam appellamus nominis 
diuerfitatem . Rcliqux figurx planx atque fimilcs , ab antiqua MathcG confide* 
rantur vt triangulorum fimilium aggregata,produda ex fimiliumtriangulormiu 
fimili additione, fiuc fimulpofitionc : qu; proinde aggregata fimilia , per fimilcs 
fcdiones in triangula iimilia refolui poffunc: vt facile cfi colligere cx ijs qu( do 
figuris fimilibus docet antiqua Maihefis, atque hic paulo ant^ notata Euclidea 
definitione fimilium figurarum. Hgc definitio atque dodrina dc fimilibus figuris, 

C pro planis rcdilineifque figuris fufficiens cfi, certe non fufficit.vtfiatnatiir 
vtrum circuli omnes inter fc fimilcs fint: vel qux circulorum fegmenta, aut qui 
fcdores circulorum, admitti dej^nt inter figuras qux dicuntur inter fe fimilcs : 
maxtmcque angufiis limtcibuScircumfcribitur . 

Liber Tertius. P a Vt 
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Vc pronoftra Logiftici habeatur amplior dodrinade fuper&ciebus • & corporibus 
iimilibus; fiue potius, vt habeatur faperior atque maximi vniuerfalis dodrina^. 
magis declarata, in cafu in quo fuperficicrum vel corporum fimilicudo confide».' 
racur : diflinguimus quantitates continuas ex dudibus Geometricis genitas > ia^ 
fimpliccs,& compofitasex fimplicium 3ddiiione.Perfimpliccsintelltgimus,duas 
quantitates qiiae fingula; producuntur ex vnico-dudu Geometrico nominato at- 
que reali •, hx erunt fimiles, fi finguix producantur ex bafibus fimilibus , eodem 
dudufimilitcraflurgentibus in altitudines habentes eamdem proportionem ad 
bafium longitudines . Dux vero quantitates non Gmplices > fcd qux finguix funt 
per realcm additionem genitx ex pluribus fimplicibus quantitatibus , erunt intet 
fe fimiles, fi fint a»)uemultarum fimplicium atque fimilium aggregata, per fimiles 
additiones genita : vbi per quantitatum addicionc^intelligenda eft quantitatum 
fimulpofitio : hx autem additiones , aut fimulpofitiones erunt fimiles, fi non difie» 
runt nomidc : hoc eA,fi pon habeant vlla prxdicata fiue eflentialia , fiue acciden- 
talia diuerfa, vtfupradiximus requiri, vt dux quantitates dicantur fimiles. 

Dux ex quantitatibus quas hic fimplicesappcllaoiraus,fiue qux finguix produ- 
cuntur ex vnico reali dudu Geometrico nominato, funt fimiles , quando habent 
has conditiones . Primo , vt bafes fint inter fc fimiles . Secundb , vt altitudines 
in quas afiurgont habeant eamdeln proponionrm quam habent bafium longitu- 
dines . Tcrtib > vt in ifiis fimilibus bafibus fimilirerconftituta punda , deferibanC 
lineas facientes cum bafibus angulos xquales. Quartd, vt fimiles bafes qux rota- 
ri intelliguntur,Gnt fimilitcrconllitatx refpeiAufaCload axem circa quem rotari 
intelliguntur. 

Quando finguix ifix dux quantitates producuntur ex dudln primo reali, fi & bafes 
fimiles habeant, & altitudines bafinm longitudinibus proportionales : nihil re- 
manet qoodiAWom prododorum fimilitudinempoffit vitiire, quia hoc cafu fin- 
gula bafium pundia defaibunt Irneas cum bafibus conftituentes redos angulos. 

Quando finguix ifix dux quantitates producuntur exdu^ fecundo : vt produto 
quantitates fint fimiles, non fufficit vt bafesfint fimiles, quodque alcitadines 
fint proportionales bafium longitudinibus : fcd prxterca requiritur, vt in fimili- 
bus ifiis bafibus fimiliter conftituta pun^ , deferibant lineas facientes angulos 
xquales cum bafibus: exeo enim quod hi anguli funt inxquales , fit quod pro- 
duda ex ifiis bafibus habeant diucrfam obliquitatem fiue inclinationem , ad 
quam fequitur diucrfum nomen atque fpccifica difierentia talium produdo- 
rum, quam non admittunt quantitates similes. • 

Quando finguix ifix dux quantitates producuntur ex dudlu tertio : vt fimiles fint, 
prxtcr bafium fimilitudinem,5c altitudines proportionales bafium longitudini- 
bus : requiritur, vt in fimi jibus bafibus fimiliter confiituta punda, deferibant li- 
neas facientes angujos xquales cum bafibus : cecnim cx ifiotum angulorum., 
inxqualitate, refulcat jn produdis, vel diuerfa inclinsf^ t vel diucrfum acumen, 
in illis caufans nomini^ diuerfitatem atque diflimi}jin|&em.^ 

Quando finguix ifix (^ux quantitates producuntur quarto ; erunt fimiles, 

fi bales fint fimiles, & alcitudines fint proportionaln bcfinm loqgitudinibus:ne- 
que polfunt in hoc dudu punfta in fimilibus bafibus fimiliter. confiituta , deferi- 
berc lineas qux cum bafibus non faciunt angulos xquales: neque etiam bafes 
fimiles ih hoc dndu polfunt clfc difliroilitcr confiitut; rcfpcdu fido ad axem cir- 
ca quem intelliguntur rotati. 

Qj^ando llngulxifix dux quantitates producuntur cx duduquinto:vt similes fint, 
prxtcr bafes fimiles, & altitudines qux (int proportion.ilcs bafium longitudini* 
bus, requiritur, vt bafes illx fimiles, fint fimiliter ccnftitu^x refpedu fadoad 
axem circa quem hoc dudu roiari.fiuc circumuolui intelliguntur. In hoc quinto 
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tluAU) bafes, vel funt arcui, vel feAores circulorum, nullafque ab his diucrfas 
bales admittit du^ua quintus : tam verd vt huiufmodi dua; bafes inter fe liinilcs 
fimilitcT conftitutac (int refpc&u fadoad axem: requiritur, vt cum axearquales 
angulos faciant, linex redx, d balium centris excurrentes ad punda in iliis baii* 
bus limilibus limiliter conQituta . 

Nota .Conditio icquirens vt bales fimiles, limiliter conlUtutx (int refprdu fado 
ad axem, vt ex his bafibus limilibus dudu quinto produdx quantitates limiles 
(int, etiam icquiritur, vt dux nonnntum inter fcGmiles , fcd prxterea xquales 
bafes, dudx in eamdem altitudinem, producant quantitates xquales inter fL,. 
Exempli gratia duociufdcm circuli arcus X ^ Z inter fc xquales , ita tamen vt 
arcus X vna extremitas , Iit polus axeos circa quem hi.c arcus circumducitur liue 
rotator : arcus vero Z vna extremitas integro quadrante dillct ab eodem axeos 
poloi erunt dux bafes X&Z inter fe limiles & xquales; nihilominus maxime 
inter fe jnxqualcs erunt lupcrGcies quas producunt , quando dudu quinto 
ducuntur in eamdem altitudinem : hx tamen fupcrficies quas producunt, 
inxqnales efle non poterunt,ficxteris manentibus, bafes illx X&Z,Gmi- 
litcr conllitutx fint refpedu fado ad axem , atque dudu quinio alTurgant in^ 
eamdem altitudinem . Oufa propter quam hoe verum efl , fatis immediate pa- 
tet ex intelligcntia dudus quintit ex qua etiam facili colligitur, vnde oriatur, 
quod licet proponio dudus primi ad reliquos dudus nominatos femper eadem 
atque inuariata perfeueret : tamen proportio dudus primi atf dudum quintuoL< 
non femper fit eadem,fcd femper Gt diucrfa, quando bafi^squx ducuncurMnhoc 
dudu quinto , fqnt diuerGmode conGitutx refpedu fado ad axem circa quem., 
rotantur : ex qua diucrfa balium conllttutione , re|ultat , quod exteris paribus, 
illis baGbus rcfpondcntes axeos partes , habeant diucrfam magnitudinem va- 
riantem proportionem dudus primi ad dudum quiatiim. 

Dux quantitates qux non fune Ginpiices, fed Gnjjul^ foqccmpbfil)('ex plurionu 
fimpiicium quantitatum addicipoc Gue fimuIpoGitione : crimt Giniles:, 11 conllcnc , 
Gngulx ex xqui multu.Gmiliiws Gmplicibus quantitatibus Giniliter additis: Goe 
eodem modo Gmui poGtis. Innumerabiles funt modidiucrG quibus addi ,Guc.> 
Gmui poni polTunt, dux quantitates Gmiles . Vt hoc fatif conftet , conGderentur 
duo triangula Gmilia X & Z in qux a fua diametro fccatur quadratum : harc tri« 
angula addi, Gue simul poni poliunt : primb , vt quadratum conllituant, vtin G- 
gura fecundo, vt conllituant triangulum, vt in figura 4. tertid, vt conllituant 
rhumbuin, vt in figura 5.quan6, vt conllituant redilineamfuperficicm in figura 
fexta reprxfcntatam, atque ptoprio & vsicato nomine dellitucam , fed tamen ha- 
bentem prxdicata diucrfa ab ijsqux in prius nominatis figuris inueniuntur . In_, 
hunc modum propd innumeris, atque diucrsis , & inter fe non similibus additio- 
nibus, addi. siue simul poni polTunt duo triangula, licet figurarum omnium ma- 
ximd simplices sint. Qupniain vero innumerabiles funt inter fe diuerfxaddi- 
tione$,aut simulpostfiipdjp.s,i^rum similium tiiangulbrum: patet quod plurium 
triangulorum, ai|C aUadp^f^^ 1 vel corporum similium atqUe simpli- 

cium^ffibites a<yiticNt|is diuenas omnes velle aut exponere aut enumerare,ni- 
bilaliud foret.quam hfinfinito finem inquirere; vt tamen de propositis quihuf- 
cunque duabus additionibus llatuatur; vti um similes vel dilfimiles dkcndx sint, 
videntur abundi fufficerc.qu; de paucis hic enumeratis additionibus aut simul- 
positionibus diximus, fortaffis fusius quam erat ncccflarium. 

C^ndoquidem igitur ex haAenus didlis fatis conflct,quid intelligend iim sit per fi- 
guras, corpora, aliafuc quantitates qux dicuntur similes aut diffimiles inter fc; & 
etiam quid sint huiufmodi similes vel didSmilcs : fatis 

etiam manifcflum efl quid jrk fubtraSioues aut fcdiones similes aut dilfimi- 

les 
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hsintclligcndum sic.Hanc vero siitiititudincm & diOimilinidinena additioni» 
fiuc appoficionis, atque fubtradionis siuc fcdionis. cognitam fuppnnit no- 
ftra Logiftica ex didis in hac nona consideratione: atque hxc caufa cft quod 
in futs clcincntaribus propositionibus nufquam consideret vllas proprietates, 
aut corporum aut iuperiicierum qux considerantur cITc aggregata , siue pro« 
duda per additionem : fcd in capite 3. & 4. vbi proponit nonnullas proprie» 
tates dementares fupeificierum & corporum , tantum agat de proprietatibus 
qux conueniunt fuperficiebus corporibufquc simplicibus , siuc non considera» 
tis ve quxdain aggregata velprodudaper additionem . Alix proprietates qu( 
conueniunt fuperficiebus vel corporibus qux considerantur vt quxdam ag^ 
gregata siue produda per additionem , necclTario refultant, vel ex proprieta- 
tibus conuenicntibiis ijs qux adduntur, vel ex ipforum additionibus: ex quo 
fit, quod si singulx quantitates per additionem producentes quantitatem X, 
sint similes singulis quantitatibus per 'additionem prodocentibus quantita- 
tem Z, & infuper similes sint iflx similium quantitatum additiones ,- ctiaou 
quantitates per additiones produdx, hoceft aggregata X & Z, inter fc fimtlia^ 
'erunt: verum hxc duo aggregata X&Z, erunt inter fedillimiiia, fi alterum ex 
his duobus requifitis defit, hodefi, fi vel aliquarum fimijium quantitatum» 

, additiones non fint similes, vel in similibus additionibus adhibitx quanti- 
tates fimiles non fint . Quoniam vero hx dux conditiones nccelTarix funt, 
vc duo aggregata X&Z Unc inter fe fimilia > manifdlum efi.quod quando 
duo aggregata X&Z fune inter fe fimilia, nccelTario mielligi poffincgcnitx» 
per fimilium quantitatum fimiles additiones ; ex quo vlierius pater, quod per 
fimiles fubtra&iones fiuc fc&ioncs , refolubiles fint in partiales , & inter fo 
liiaUcs quantitates , atque illas vtriufque aggregati X&Z partiales & fimiles 
quantitates, zqu^mtthaseire,^ia producantur ex fimilibus,adc6que xque mul- 
us fubtraAionibusfiuefe&rahibtRTqaeiiMdmodum patet fimilium quantitatum 
partialium, additiones fimiles haberi non polTc, m-tluobus produdis X&Z, nifi 
' vtrinque addendo xqui multas quantitates partiales inter fe fimiles. 

Quandoquidem hxc fingula immediati manifefia fint ex terminorum intcliigentia 
requiuta pro nofira Logillica vt fciatur quxnam quantitates dicantur similes 
aut diflimiles inter fd: vbi cum Euclide consideramus exempli gratia duo poly- 

g ona similia (vt facimus in theoremate partis a.cap.ii. lib. i . ) ex eo quod 
Ix rediiinex figurx X&Z fupponuntur similes, etiam iuxta hic dida cuidens 
fupponimus quod singulx sint fecabites in xqui multa crianguia inter fc similia, 
idque in cotlftrudione fadum fupponimus: illicitum foret idem in hunemb- 
dum sine vlteriori probatione fadum fupponerc,nisi ex terminis fatiscuidens 
foret clTc polfibilc : clTc vcr6 euidenter polfibilc,pauIdpluribu»hic placuit dccla» 
rare , ne forte angullioribus antiqux Mathefeos dodriois, magis aonetis, videa- 
tur reprehensibile quod in-LogitU^a noftra alTamaotur atque fu|^nantur 
huiufmodi aliqua ex cius terminis fatis immedi ati iflil iifefta, qux ex antiqux 
'Mathefeos terminis uon condant, fed indigeat p(iwftn|JEx Euclidca similium 
figurarum declaratione non cft ttunifeHum , simifiafcfygona; in similia atque 
xque mulca triangula refbfubilia siue fecabilia ; idedque in .propo- 
sitione ao. libri d.fuorilm clcmentorum( in qua propositione vitimo loco aderit 
quod aderitur in ebmmcmorato theoremate jtpartis 2 ,cap. t s, lib. 1 . ) prxmittic 
alteram huiusao. propositionis partcmidoccntem polygona similia iu xqub 
mulca triangula similia fecari pode : idque prius oftendere nccclTarinm «rac iiu 
methodo Euclidca, atque fupposica terminorum intcliigentia quam fupponic. 
Hanc partem propositionis Euclidcp pr^eritittimos in fupradido theoremate 5. 
camque prxccrmicccrc ncccdarium nobis erat, ne^roposicionem immediati ma» 
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nifcfUm eic Logifticx noftrat terminis , poneremus inter Logifticx theoremata. f 

Denique hic iterum moneo pro considerationibus proprieutura dependentium i 
similitudine vel diflimilitudine quantitatum, espedire.vt ex difiis fupposita in- 
telligentia, non tantum quantitatum, fed etiam additionum atque fubtradionum 
similium:pro quantitatibus considerandis eligatur simplicior illarum considera* 
tio.sicvt nunquam considerentur vt aggregata , quando funt fiipcrficies aut 
corpora quae intelligi pofliint produci ex vnico duAu Geometrico , adeSque vt 
quantitates simplices siue non composite per additionem: reliquat quantitates 
qux non ex vno aliquo du^u produ^ intelligi pofliant , considerandx funt vt 
aggregata conftantia ex additione plurium quantitatum quae singuiz ex vno 
aliquo duftu producuntur. 



Ad maiorem Dei gloriam. 
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